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Um  novam  Eu* 
clidis  Elemcn- 
torum  ,  cum 
ChriftophoriCla- 
vii ,  prseclari  fa- 
ne  Mathematici  ,  Dcmon- 
ftrationibus  adornatam  Edi- 
tioncm  ;  privatis  noftris  In- 
ftitutionibus  deftinatani  ,  in 
lucem  produco  publicam  : 
Vcftro  illuftri  Noniini,  VI- 
RI  NOBILISSIMI  ET 
AMPLISSIMI!  confecra- 
rc  cam,  ac  dicare  meum  ef- 
fc  officiuni  cenfui.  ]uftiffi- 
tnx  enim  mihi  caufae  funt 
vavix ,  quibus  hoc  opufcu- 
t  }  lum 


D  E  D  I C  A  T I O- 

lum  veftris  illuftribus  infcribere 
nominibus  ,  mc  ob(liic5lum 
eflc  fentio.  Etenim  fi  me- 
cum  reputo  >  Vos  Acade- 
iniac  noftrae  curandae  pracpo- 
fitos  eflTe ,  eique  augendae  & 
amplificandae  egrcgiam  5c 
maxime  laudabilem  operam 
navare  ;  nemini  majori  jure , 
hunc  libellum  noftra  cura  , 
ca  qua  apparet  forma  ,  pri- 
mum  cdendum ,  in  Acade- 
mia  veftra  paratum  ,  quam 
Vobis ,  quibus  Academi« 
noftrae  cura  commifTa  eft  , 
offerrc  ac  dicarc  me  potuiflc 
judicavi.  Cui  cnim  plus 
dcbcrem ,  quam  Vobis,  qui 
nobis  ad  hxc  ornanda,  pu- 

blici- 
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blicique  juris  facienday  otia 
dcdiftis^  Acccffit»  Vos  jure 
optimo  a  me  exigere  pofle 
fpecimen  aliquod  eorum,  quae 
cum    Auditoribus    noftris , 
fuper    M  athefeos  principiis 
trac5tQ :  ac  mihi  Gcomctri- 
corum  exercitiorum  ,  quibus 
ftudiofam  juvcntutem  imbue- 
re  ftudeo  ,  Vobis  rationem 
dle   reddendam.    Et  quod 
incrementa  addit ,  cft  ,  quod 
Vobis  etiani   Tcmporis  cx 
occupationibus  quotidianis  c- 
reptf  ,    rationem  aliquam 
pcrfolverc   officii    mei  eflc 
exiftimavi.    Praeterca  cum 
ab  co  tempore  ,  ^  quo  ad 
Veftrani  Acadcmiamacccffi, 
t  4  me 
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me  maximis  bencficiis  cu- 
mulaftis,  &  ctiamnum  favo- 
re  veftro  profcquimini  ;  pri- 
mam  >  quse  fefe  mihi  of- 
ferrct ,  occafionem  ample- 
ctendam  efFe  putavi ,  ut  de- 
bitae  mcae  obfervantiac  ,  re- 
verentiac  ,  5c  grati  animi  , 
pro  acceptis  adeo  multis  be- 
neliciis ,  &  gratiis  ,  publi- 
cum  cxftaret  monumentum. 
Mcrito  Itaque  gratam  me- 
moriam  beneficiorum ,  quae 
in  me  contuliftis ,  declaro , 
hacque  infcriptione  pie  ag- 
nofcb,  quod  bcnignitatis  Ve^ 
ftrac  ,  erga  me ,  quibus  mul- 
ta  debeo  ,  documenta  ma- 
xima    fiat    ac  fingularia. 

Non 
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Non  dicam  opufculnm  Ve- 
ftris  llluftribus  Nominibus 
ornatum  ,  ac  comptum  ,  ex 
ipfa  infcriptione  firmum  fibi 
conciliare  praefidium.  Acci- 
pite  ergo  GENEROSISSI- 
MI  ac  ILLUSTRISSIMI, 
Patriac  <3c  Academiae  PA* 
TRES  !  hoc  qualecunquc 
munufculum  ,  vobis  luben- 
tiffime  dicatum  5c  confecra- 
tum.  Quod  animo  bumili , 
obfequiofo  dc  devoto  offero: 
Accipitc  hoc  Vos  animo 
fereno  ,  placido  6c  benigno. 
Clementer  accipite  ;  aeditc 
Dihil  aliud  me  egifle ,  quam 
quod  officii  mci  rationem 
pojftuUrc  cenfui.  Veftro 
t  5.  vero 
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vero  AMPLISSIMI  AC 
GENEROSISSIMI  VI- 
RI  !  mc,  meaque  ftudia,  fa- 
vori  commendo.  Ego  vero 
IDC  intra  mufei  mci  parietes 
recipiam  ,  Deumquc  im- 
iriortalcm  ,  fupplicibus  cxo- 
Tabo  precibus ,  ut  Vobis  , 
quos  non  tantum  Generis 
(plendor  ,  6c  muneris  dig- 
nitas  y  fed  dc  meritorum  in 
Rcmpublicam ,  magnitudo 
illuftres  fccit,-  tribuerc  tcm- 
pus  quam  longiffimc,  Vos- 
que  cum  illuftribus  vcftris 
fimiliis  falvos,  &  omni  fe- 
licitatis  genere  cumulatos , 
incolomes  fervarc  velit  ;  ut 
gravibus    hifce  teroporibus 

pru- 
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prudentiffimis  confiliis  veftris 
&  curis  Decus  Reipublicx , 
Ecclefiae ,  <5t  Academiae  hu- 
jus  tueri  <5c  augeri  poffitis  , 
tandemque  laeti  ac  lubentes» 
ccrta  beatioris  vitat  in  coelis 
fpe  folutas  corporis  viculo 
animas  tradere  Dco.  Valetc 
dc  Favete.  Dabam  Har- 
dervici  A.  D.  iz.  Julii. 
MDCCXXXVIII. 
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LECTORI  BENEVOLO 


S. 


fcrvj^D^  Ifto  tibi  ,  henepoU 
LeBor  ,  novam  E- 
ditioncm  Elemcn- 
torum  Geometrico- 
rum  ,  ab  Euclidc 
Geometra  quondam 
adornatam  ;  verum  Chriftophori 
Clavii  Expofitionibus  ,  &  De- 
monftrationibus  munitam.  Ut 
fcias  tamen  veHm  ,  me  non  vo- 
luntarie  ,  ac  (pontc  mca  ,  ad 
hzc  Elemenra  publici  juris  faci«> 
enda  ,  fed  neceffitatc  quadam 
coaftum  ,  pcrveniflc.  Quarc  pau- 
cis  te   in  limine  morari  dcbeo  , 

uc 
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ut  referam  primo  rationes  ,  qus 
me  ad  haec  Elemenra  edenda  im- 
pnlerunt,  &  urferunt  :  dem  quid 
in  hoc  opere  proferendo  priellitir 
A  quo  Tempore  niihi  in  hac 
Acaderoia  ,  pubhce  Philofophiam 
ac  MatheHn  docere  ,  demanda- 
tum  eft  :  in  id  omni  ope  ,  in- 
duftria  &  alacri  ftudio  incum- 
bere  officium  meum  elle  putavi  y 
m  quovis  modo  poflem,  Studio- 
&  Juventuti  ,  vel  Philofbphiam , 
vel  MatheHn  difcere  cupienti ,  fa- 
cilem  (imul  ac  utilem  navare  o- 
peram  ,  ejusque  commodis  pro 
virili  fervire.  Verum  cum  inter 
Viros  Eruditos  hodie  convenit  , 
Studium  Geometricum  ,  ba(in  Sc 
fundamentum  eife  poncndum  Phi- 
lofbphix  ,  vel  (aitem  partis  ejus 
principalis  ,  Scientia:  nempe  Ke-^ 
rum  Natutalivun  ,  id  primum 
mihi  curs  cordjiquc  c0e  ceofui  ; 

'  ~  .  uc 
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ut  yuventutcm  Studiofam  puris  & 
{mcans  Geomctria:  principiis ,  qui- 
bus  dein  ad  altiora  ,  tam  Vete- 
rum,  quam  Reccntiorum  Dogma- 
ta  intelligcnda  pervenire  poffunt  , 
eruiiirem.  Interim  memor  didi 
pra:clan  fane  Mathematici  ,  Da- 
pidis  Gre^orii  in  Oedicatione,  ubi 
dicit  ,  memmi  vero  quam  fape  recla- 
tnares  Viris  in  re  Mathematica ,  m- 
vitatis  ,  compendii  ,  forte  fui 
.mnium  amantihus  5  cum  interim 
vefitutem  ad  ipfos  fontes  remittendam  , 
Veterumque  libros  diligentius  ejfe  ver- 
fandos  ,  terevdosque  ,  vehementer  uT' 
geres.  Idco  ad  hunc  Scopum  af- 
(equendurm  ,  Luclidea  Elementa, 
probe  intellcda  imprimis  nos  du- 
cere  rebar  j  utpote  tam  Scrip- 
tores  Antiqui  ,  quam  RecentiO' 
tes  fuper  hxc  Liementa  ,  fua  con- 
cluoc  i^ificia,  cum  Geometrica  , 
lum  iUrum  Naturalium^}  propte- 

lea- 
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reaque  ca  intra  privatos  parietcs  , 
cum  Auditoribus  noftris  tradan- 
da    eiTe    nece0arium   duxi.  Sed 
cum   non  perinde   crat  ,  cujus- 
nam  Commentatoris  vel  Hditoris 
{equercr  du6lum ,   in  exponendis 
coram    Auditoribus    ndftris  Elc- 
mentis  iftis  ,  eum  (eligcndum  cf- 
ic  exiftimavi  ,  <jui  fe  prae  cxteris 
Dcmonftrationum  perfpicuitate ,  & 
dcmonftrandi  rigorc  ac  evidentia 
commendabat.  Inter  cxteros  Chri« 
ftophori  Clavii  Dcmonftrationcs 
ac  dcmonftrandi  Methodum,  mc- 
cum  pcnfitans  ,   ambo  mihi  arri- 
jcrc  ,   &  placucrc  valdc.  Tum 
ob  elegantem,  ac  (ane  perfpicuum 
modum  ,   cum  facilitate  fmgulari 
conjuodum  ,   quo  in  adftrucndis 
&  probandis  utitur  propoHtionir 
bus.    Tum  ob  robur  &  e£Gcaci> 
tatcm  ,    qax  fingulis  incft  do- 
monflxatioiubus  i    ad  perfuaden- 

duoi 
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,  dum  lie  veritate  rci  propofita:  , 
ad  quas  nihil  excipi  poteft  ,  cum 
pcr  omnes  cafus  poflibiles  ,  rcm 
concemplandam  veram  &  fir- 
mam  efle  oftendic ,  &  ad  con- 
vidlionem  evincic.  Quibus  porro 
acccirit  ,  Eum  Euclidis  Scopo 
prx  mulcis  aliis  etiam  optimc  fa- 
tisf^Kcrc  ,  rcmcjuc  ab  Eudide 
propoficam  ,  fecuhdum  «jus  men- 
tem  ,  acu  cangerc.  Eo  nominc 
laudatur  a  Reyhero  in  Vijfert.  de' 
tMclUe  pag.  40.  41.  Quod  Clapi' 
us  optmc  commentatus  eji  in  Eucli- 
deni  5  ac  uci  aic  ,  in  ejus  commen- 
tar/is  ,  quicquid  fere  ad  fenitiorem 
"Bhtientorum  co^nitionem  requiritur , 
menitur.  Suum  ^ciam  adjicic  cal- 
culum  RiccioJus  in  Tomo  primo  AU 
magefli  mvi  dc  Clavio  ^ribens  , 
ftod  in  Geometria  adeo  exceUmt ,  ut 
iUur^  pJurimi  Mathematici  velut  Ora- 
^um  conjuluerint  5  pr(fter  emtiarn . 
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m  fcriptis  fuis  ferfpicwtatm  ,  cum 
fitlida  doEhrma  conjunSiam  ,    dum  ipfa 
Sole  clariora  funt.    Adilipulatur  his 
yanus  Nicius  Erythreus  in  pmacotheca 
fua  notans  ,  ^uod  ex  omtuhus  Clapu 
lucuhmtionibus ,  quibus  in  htcem  frola- 
tis  s  nonunis  fui  memortam  ,  omnium 
feculorum  pofieritati  commendavit ,  efi 
commentarius  ,  quo  EucliJem  iUufira' 
vit ,  fui  talis  e/i  ,  ut  in  Arce  fom 
pojit  ,   qua(i  Minerva  iUa  Phedia  ; 
ia   fua  nihil  efi  nifi  ahfoJutum  df* 
perfeBum.    Ec  uc  alia  filentio  prx- 
teream  tedimonia  ,   Vofiii  tantum 
adducam  ,  de  Scientiis  Mathem,  pag. 
69.     Ubi    de   Ciavio   affirmac  » 
fuod  Eruditis  offntc  funBum  ferre  vi^ 
jus  fit  y  cum  poriis  monumentis  no^ 
mrms  fid  decus  ad  pofieros  propagaviu 
Quare  non  dubitabam,   ad  ipdus 
commentarii  dudum  in  Eudidis 
Elementa  ,    Geometrica  priocipia 
Audicoiibus  mcis    tradere  :  cum 
1 1  pcr- 
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per/ua(um  mihi  habebam  ,  in 
demonftrandi  ordinc  ,  me  uec 
commodiorem  nec  clariorem  ,  in 
ip&  re  probanda  ,  nec  firmiorem 
nec  evidenciorem  Autorem  (cqui 
pofle.  Verum  brevi  tempore  per- 
cipiebam  Ciavianorum  Elemento- 
rum  Euclidis  penuriam  eile  ,  cum 
Scudiofa  juventus  ubique  excmpla- 
plaria  follicite  quzrentes  >  vix  ac 
ne  vix  quidcm  unius ,  alterius- 
que  exenapli  compotes  fieri  pof- 
{enc.  Accedebac  etiam  ,  quoa  (i 
hic  vel  iilic  exemplum  unum  in 
angulo  lateret ,  illud  nimio  pretio 
(blvendum  erac.  Unde  fadtum 
cft  ,  uc  quidam  me  audiences  , 
auc  audicturi ,  quocidie  quericaren- 
tur  ,  quod  Aucoris ,  cujus  vefti- 
gia  legebam  ,  participes  fieri  non 
poflcnt.  Porro  Editiones  Clavia- 
nx  ,  fexccntis  &c  pluribus  erro- 
ribus  (cacenc  ,   feu.  viciis  TypO' 

graphi- 
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grapbicis  innumeris  laboranc  ,  qui 
Tyronibus  in  Demonftrationibus 
perlegendis  ,  ac  imitandis  omni- 
no  moram  injicere  debent  ^  G. 
non  aliquando  ad  prope(]tionis 
inteliigentiam  infequendam  ,  ptOL- 
(us  impedimento  fint.  Ulterius 
Figurat  ,  (^ua:  ad  propotitiones 
illuiftrandas  adjtds  uint  ,  qu£ 
omnino  clarx  &  diftindx  ,  ad 
^ciliorem  intelligentiam  defide- 
rantur  ;  funt  confufs  Sc  vitioia: 
admodum  ,  immo  quandoque 
ezigus  nimis  ;  uti  funt  cx  foli- 
dorum  ,  qu£  iane  ob  ~  linearum 
multitudinem ,  6t  varias  (uperfi- 
cies  iii  quibus  jacent  ,  pra;pri« 
mis  accurats  &  jullx  magnitudi- 
ois  exiftere  debent.  Oefunt  ^ali- 
<]uando  lines  ,  qu£  ad  condru- 
^oncm  requiruntur  ,  defunt  per« 
ixpe  littera: ,  qus  io  verbis  de- 
monftrationum  citantur ,  &c  non 
1 1  i  »ro 
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raro  perverfb  loco  func  pofitae  ; 
quare  ncceffe  eft  uc  Tytones  tepe 


confundanc  ,  ac  ineunces  condiu- 
dlioncm  moram  iis  injicianc  , 
quod  profedo  molcftum  ,  &  in 
-nonnullis  fadidium  movet ,  prs- 
cipue  iis  qui  prima  vice  Aucoris 
demonlirationes  imicantur.  Prx- 
cerea  cicaciones ,  c|ux  in  margi- 
ne  ,  juxca  demonftrationum  ver- 
■ba ,  poncx  reperiuncur  ,  fuis  eci- 
tim  non  carenc  vitiis  ,  in  iis  au- 
cem  indicantur-  ea  ,  qux  in  pr£- 
cedentibus  concefla  vel  demonftra- 
ta ,  jam  Elemenca  exiftunt  ac 
principia,  eorum  qux  in  ifta  de- 
monftratione  adftru^ncur  ,  quo- 
rum  noftra  (cire    incereft  qua- 


eft 
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cft  probatio.    Denique  licct  Cla- 
vii   Conimcntarius    in  £lemcnta 
Euciidis  fic  omni  laude  dignus , 
tamen  Tyronibus  prolixus  nimi- 
um  eft  ,  Ci  nempe  oculos  noHros 
convertamus  vel  in  Oefinitionum 
cxpofitioncs  y  vel  in  ea  ,  qus  fm- 
gulis  fere  adjunxit  demonllratio- 
nibus  propofitionum.    £a/  quam- 
vis  in  le  bona  &.  laudanda  iunt  , 
Incipientes  tamcn  ,  qui  Euclidca 
Elementa  f^ire  cupiunt  ,  iis  care- 
re  poftunc ;  cum  haud  raro  cales , 
multiplici  materia  ,    quam  in  iis 
adducit  ,  obruuntur  ,  non  diftin* 
guentes  ea  qua:  Eudidis  ,  ab  iis 
c\ux  Clavius  de  (e  addidic ,  vel 
ex    aliis    mutuo  defumnt  hinc 
mira  in  Tyronibus  confufio,  qux 
cane  pejor  8c   angue  deterior  in 
Mathen  evicanda  ,  ac  omni  co- 
natu  cavenda.    Qux  omnia  etH 
cum  animo  meo  fspiuicule  vol- 
t  t  $  ve- 
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vebatn  ac  revolvcbam  ,  tamcii 
rcfugiebam  initio  novam  adorna- 
re  EdiYoaem  Clavianam  j  verum 
cum  quotidie  de  penuria  Exem- 
plarium  Auditorum  meorum  quae- 
relae  ad  meas  perveniebant  Au- 
res  ,  in  angudiam  redigebar,  vel 
Ciavium  xlucem  in  Gcometria 
cxponenda  relinqucre  ,  ejusque 
loco  alium  feligere  ,  quod  repug- 
nanter  ^cerem  ;  vel  efiicere  ut 
irecuderentur  Elemenca  Euclidea 
a  Clavio  confeda.  Verum  cum 
utrumque  ponderarem  ,  magis  e 
re  auditorum  meorum  fore  judi- 
cabam ,  Clavium  porro  ducem  pr^- 
euHtem  ,  in  conceniplationibus 
noftris  Geometricis  ,  iequi.  Id- 
circo  in  ufum  tancum  Auditorum 
meorum  ,  ac  eorum  gratia  no- 
vam  hanc  Editionem  ,  in  qua 
viciis  (iipra  memoratis  obviam  ire, 
&:  quancum  in  nie  eft ,  evicare 

ftu- 
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ftudui  j   ex  Clavii  commentariis 
colle<S);am  ,    parare  decrevi.  £n 
rationes  hmevole  LeBor ,  quac  me 
impulere  ad  hanc  Editionem  pii- 
blici  juris    faciendam.    Super  eft 
ut  nunc  etiam  brevibus  enarrem, 
cjuid  in   hac  Editione  prxftiti  > 
vel    faltem  przftare  conatus  fiii. 
Et  quidem  frimo  e  libris  tredecini 
ab  Euclide  conrcriptis  ,    in  quos 
omnes    etiam    commentatus  ed 
Clavius  ,  fex  priores  ,  ac  undecimunt 
^   duodecimum   lihrum  lolummodo 
cdi  curavi  j   quia  cum  Planorum 
Elementis ,  Solidorum  conjungcn- 
da  efle  ,  tanquam  cognitu  fumme 
necelTaria ,   fic  firma  mihi  (labat 
(ententia.  In  qua  tantum  prxdaros 
in  Geometria  Viros  prseuntcs  {e-- 
cutus   fui  ,   nempe  Tacquetos  , 
Dechaleno^  ^   Moreos  ,  Ozana- 
mos  ,   Keilibs  ,    aliosquc.  Non 
tamen  prstermifi  reliquos  ,  quia 
t  t  4  eos 
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eos   iniuiles    judicabam.  Verutn 
cum  Tyronibus ,  qui  in(licucioni- 
bus   noftris   privatis   (e  commic- 
tunc  >   hxc  Elementa  iolummodo 
paravi  ,    illi  inceilcdtis  Planorum 
6c  Solidorum  Elemencis  ,  rcliquis 
in  libris  ,    (i  ipHs  ica  vifum  (ic , 
dein  cum  frudu  (e  exercere  pof- 
fuut.    lUorum  petmagni  incereli;  , 
fcire  Elemenca  Planorum  ,  ac  So- 
lidorum  ,  cjuae  fcx  prioribus  ,  Sc 
duobus    reliquis  ,    undecmio  ac 
duodecimo  libro  contiaencur ;  uc- 
pote  ea  fundamenta  lunc  ,  cjuibus 
noAra  Rerum  naturalium  Dodci- 
na  nicicur.    Secundo  explicariones  , 
quas  Clavius  (uper  Oefinicionibus» 
Axiomaiibusque  tiuclideis   dedic  , 
quales  dcfiiiicionibus  ac  axiomatis 
addidic ,  quasque  prolizas  nimium 
judicavi  ,  ac  qus  vel  praxin  ali- 
quam ,  vel  aliui  quid  ad  Eucli- 
ais  vcrba ,   &:  verborum  fenfum 

in- 
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inc^lligendum  non  diredte  ducens, 
continebanc,  pro  capcu  mco  con- 
traxi.  Ita  tamen  ,  ut  (ecundum 
Clavii  fententiam  ,  fenfum  verbo- 
Tum  Euclidis  ,  iatis  clare  decla- 
rent^  nimiam  interim  evitavi  bre- 
vitatem  ,  ne  dum  brevis  efle  VO' 
lo  ,  obfcurus  fio.  Tertio  Scholia, 
Praxes  ,  aliaque  y  qux  Clavius 
PropoHtionibus  Euclideis  ,  fuisque 
demonftrationibus  (ubjunxit  ,  o» 
niifi  pleraque  omnia  ^  exceptis 
tamen  iis  l^choliis  ,  Lemmatibus- 
que ,  quibus  in  fuis  demonilra- 
cionibus  utitur  Clavius  :  dum  iis 
carere  non  poflumus  ,  quia  ad 
ea ,  tanquam  ad  princtpia  &  fun« 
damenta  probationum  ,  in  iis 
provocac.  Ob  eandem  rationem^ 
ii^uia  e  multis  Corollariis  petic  ar« 
^amenta  demondrationis  iax  , 
plurima  ietvavi  CoroUaria  ,  <\\ix 
CJavius  e  probationibus  fuis  clir 
t  t  5  cuic. 
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cuit.  §li^to  Oefiniciones  ,  Poftu- 
laca  ,  Axiomaca  ,  &  Propofi- 
tiones  ,  quar  in  Clavii  Commen- 
tario  in  Euclidem  occurrunt,  om- 
ncs  typis  mandavi.  Verum  cas 
omnes  contulimus  cum  definicio- 
Dibus  ,  axiomacibus  ,  podulatis 
*&  Propofitionibus  ,  qux  in  Grc- 
^orii  Edirione  Grarco-latina  exprcf. 

cxftanc  j    c^uis  vcro  in  Grcgo- 
'fiana   reperire  mihi    non  licuit  , 
"quasque  Clavius  vel  de  fuo  adjc- 
cit  ,     vcl    ex   aliis   mutuo  de- 
"famfit ,    eas  omncs  duabus  cjus- 
modi  []  uncinulis  includi  curavi- 
mus.    Ut  rciliccc  illi  ,    <]ui  Eu- 
'clidem  purum  de{idcrant  ,  unico 
obtutu  viderc  poffint ,    ca  ,  qua: 
■^Euchdis  lunt ,    caque  diftingucre 
ab  iis  ,    qux  a  Clavio  funt  ad- 
*dita.  quantum  ia  me  fiiit , 

^rrorcs  quos  detcxi  in  Editione 
"Clavii ,  tum  in  ipfo  textu  ,  tum 

in 
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in  licceris  ,  qu£  re^pondent  iis-, 
qux  in  (chemacibus  i  func  expreflaCy 
quse  lineas  neccfTarias  iiguraruni 
anncxarum  declaranc  ,  corrigere 
fedulo  (ludui  :  uci  &;  cicaciones 
omncs-  in  margine  poHcas  ,  -  male 
allatas  ,  redicuere  omni  ope  ni- 
fus  fui ;  force  hic  vel  iUic  men- 
dum  aliquod  remanfic  ;  verum 
quis  omnes  poceft  caverc  crrores? 
cum  ne  Argus  quidcm  fufficeret. 
7d  iahem  efieci ,  uc  nunc  mol- 
co  correiJlior  ,  quam  priorcs 
omnes  Clavii  Ediciones  ,  iucem 
adfpiciac.  Sexto  Figoras ,  ad  pro- 
poncionum  intelligenciam  facilem 
reddendam  ,  accommodacas ,  fe- 
paracim  xri  incidi  curavi  5  in  iis 
elaborandis  ,  id  pra^rimis  ftu- 
dui  ,  uc  clare  &  diftinflie  ance 
oculos  ponerenc  ,  omnes  lineas 
ad  confttui^ionem  ,  ac  ad  ejus 
compoGcioneni  nece(&rias     ne  ve- 

ro 


Digitized  by  Google 


PRAFATIO 

ro  lincac  intcr  (e  confunderentur 
majusculas  depinxi  5  ac  qua^  ad 
iolidorum  ducunc  noticiam  ,  qus 
in  prioribus  Editionibus ,  przci- 
jaxc  qu2  in  fornu  o&xvz,  ut  a- 
funt ,  func  ,  confiifs  ac  •  viciofa; 
admodum  crant  j  diftindiores 
multo  elabpravi  ,  ut  Tyrones  fi- 
,bi  magis  vivide  conftrudlioncm 
iigurarum  rcprafeatarc  poftinr. 
Intcrca  fedulo  cavi  ,  ut  licccrae  io 
.figuris  cxprefTx  re(ponderenc  iis , 
quae  in  Demonftracionibus  occur- 
runt-  Septimo  his  Elementis  pra;- 
mi(imus  ,  Hiftoricam  narrationem 
brcvem  ds  Eucliiiis  vita ,  ac  E- 
lcmentis  ,  de  qua  tamen  non 
mulcum  poUiceri  audemus  ,  quo« 
niam  cxcra  forum  mcum  eft  , 
accuratam  ac  omnibus  numcris 
abfolutam  tradere  hiftoriam,  qua- 
re  a  Lc(Sfcore  comiter  cxpetimus  , 
uc  fi  forte  ca  non  arridcat ,  vcl 

errores 


Digitized  by  Google 


P  R  A  F  A  T  I  O. 

crrores  quosdam  in  ea  detegat^ 
ia   meliorem   partem  incerpretari 
velit ,  cum  nimis  (ero  in  ca  ia- 
cidi  cogitata  ,  uc  de  vita  Euclidis 
^uzdam  uarrare  in  animum  ini> 
duzcrim.     In    reliquis  Ckvitun 
fumus  (ecuti  ,  cum  cuilibet  pio» 
pontioni  duos  numeros  affizimos» 
quorum  alter  in    margine  depi- 
^us  (ignificac  ordinem  ,  queni 
Campanus  ex  traditione  Araouih 
efl  iecutus  in  ludidis  Piopofitioi- 
nibus.    Alter  vero  in  ipfa  Pra- 
pofitionum  (crie  defcriptus  refeit 
difpofitionem    propontionum  ex 
traditione    Theonis  ,    ieu  potids 
ipiius  Euclidis ,  c\m  etiam  obier« 
vatur   in    codicibus    Grarcis.  Id 
vero  eo  confilio  fa^um  eft,  qno- 
niam  cum  a  quibusdam  Geome- 
tris  propotitiones  £uclidis  jnzta  ot- 
dinem  Campani  ,  ab  aliis  veio 
juzca  Theonis  iericm  dteotor  V 
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ideo  ncccflarium  cllc  duximusj  ut 
qtriusquc  interpretis  numcrus  appo- 
«crctur.  Dcnique  nc  curfiis  dcmon- 
^ationum  intcrrumpcretur  ,  cita- 
yimus  principia  &  propofitiones  Eu- 
clidis  in  marginc,  pracfixa  cuilibec 
dtationi  femper  literula  aliqua  al- 
phabeti,  cui  (imilis  litcrula  refpon- 
det  in  demondrationc ,  ut  facilius 
cognofcatur,  ad  quem  locum  quac- 
Vhct  citatio  (it  rctercnda,  Citatio- 
ncs  yero  ipfar  hoc  modo  intclligen- 
,dx  fimt  j  I.  Dif.  Hgnificat  prima 
cicfinitioj  I.  Fet.  prima  petitio,  vel 
primum  poftulatum ,  I.  Prim.  prima 
propofi^o  primi  libri ,  zj.  Utidec. 
figni/icac  propofitio  vigefima  tcrtia 
•undecimi  libri:  &  fic  dc  reliquis  ; 
jcx  quibus  rcliqujB  citationcs  facilc 
iptelligu^tur.  Valc,  Lea:or  bcnc 
Vole  ,  :&  conatibus  noftris  fevc:  fi- 
p«o ,  ut  fi  qujcdam  fupcrfint 
.e^r^kta,  bcnigne  excules.  Scribcbam 
^ard.  mcofe  julio  cioiocczxxvni. 
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-  mihi  occurrere ,  hoc  modo  corrigat  Be- 
nevolus  Leftor. 
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E  U  C L  ID  I  S 

V  I  T  A  , 


ELEMENTIS. 


Editionem  ,  audicoribus  ,  qui  privatis  noftris 
inftitutionibus  in  GejmetriaB  fcientia  erudiri 
cupiunt  ,  pararem  ;  liaud  ab  inftituto  alie- 
num  efle  putavi ,  breviter  de  Autore  no- 
ftro  ,  ac  Elementi$ ,  quae  de  rebus  Geome- 
trids  compofuit,  quaedam  recenfere.  Scili* 
cet  ut  aliquam  faltem  habere  cognitionem 
Autoris ,  ac  Operis  ,  quem  traftcmus  ,  illi 
poilinc  y  qui  nos  ea  Eiementa  exponentes 


D  E 


A  C 


$.1. 


Um  novam  hanc  Elemen- 
torum  Ekclidis ,  ex  Chri* 
/}0phori  Clavii  Bamberginjis  ^ 
inlignis  fane  Geometrae  , 
in  Euclidis  Elementa  , 
co.nmentariis  ,  colleftam 
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audicnt.  Tum  ut  eorum ,  quae  de  Euclide 
ntrrtntur ,  ac  quae  de  his  Elemends  a  Vi- 
ris  Do6Uflimis  foventur  fententiae  ,  non  fint 
penitus  rudc«.  Tum  ot  aliquantum  intelli- 
gant ,  quae  de  iis  tenenda  ,  vel  rejicienda 
videntur.  Antequam  vero  ad  ipfam  de  Eu^ 
tlide  narrationem  me  accingam  ,  cum  in 
fiMJUentibus  nobis  ufui  futura  fint  ,  &  verbo 
leferre  de  Geomctriae  natalibus ,  fecundura 
quorundam  fententiam  ;  &  perbreviter  eo- 
rum  clarorum  Mathematicorum  ,  qui  antc 
Euclidem  fuis  inventis  prae  caeceris  excellue- 
re ,  mentiohem  facere ;  haud  incongruum 
fore  duximus. 

In  Geometriae  Oriffinem,  unde  Mortales 
primo  de  cjufinodi  ftudii  genere  cogitandi 
anfam  cepere ;  &  Autorcm  a  quo  primum 
inventa  eft  nobilis  haec  fcientia  ;  &  quo  de- 
mum  tempore  elucere  inchoavit  praeclarum 
hoc  ftudium ,  .fi  inquiramus :  Multa  nobis  in 
Hs  occurrent ,  quae  ut  certo  aiHrmentur ,  non 
fatif  manifefta  &  evidentia  videntur.  Non 
enim  latet  ,  quosdam  aficrere ,  cam  Do- 
Ctrinam  ab  ^gyptiis  ,  necefficate  tjuadam 
coa6lis  ,  ab  initio  fuifle  invcntam.  Opinan- 
tur  fcilicet  eos  ob  annuas  Nili  inundationcs , 

Jiuibus  agrorum  limites  operirentur  limo,*ac 
ic  confunderentur  ;  arte  quadam  ac  fcien- 
tia,  qua  rurfus  agri  dividerentur,  opus  ha- 
buiire.  Verum  nanc  rite  penfitantes  opi- 
nionem  ,  Ipeciem  magis  ven  habere ,  quam 
ut  certum  aliquid  de  Originis  caula  probet , 
cuilibet  attendenti  apparebit.  l)efiuic  cnim 
iiQbis  Veterum  tcftimonia  fofficientia^  qui- 
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bus  de  ortus  ratione  firnio  (iio  flat  tak) 
haec  fententia*  Si  JOSEPHO  anti^ahm 
lik.  I.  c/f  .  9.  fidem  habeamus ,  lludium  hoc 
Geometricum  a  Chaldais  ,  jljfyriisfue  fuille 
excultum ,  ac  ab  ^hrahnmo  ,  juflu  Dei  im 
Palaeftinam  ,  ac  inde  in  ^gyptum  profeao , 
in  illud  Regnum  tum  primum  fuifle  tran- 
flatum  ;  ibidem  teflatur.  -Slgyptii  vero  ip- 
fi ,  certi  cujusdam  autoris  fortc  infcii ,  Deo 
fuo  ,  Thtuth  di6lo ,  inventionis  gloriam  tri- 
buunt ,  uti  refert  PLATO  in  Phadro  •fmtm 
pag.  m.  268.  coL  i.  in  frinc.  ubi  ita  Knibit 
de  Thetah  loquens  ;  hunc  pritmm  omnimf  mh 
merum  ,  numsri  computationem  invenife  ^ 

Ceometriarwjue  ^  Cr  ^Jhonomiam  ^  <rc.  Ve- 
rum  dubia  licet  ea  finc ,  quae  de  Origine  a- 
pud  ^Egyptios  quasrenda  ,  narrant  Autoies  ; 
id  tamen  fatis  certo  conftat ,  .ZEgyptioi  hoc 
Doarinne  genus  coluiffe.  Etenim  Thdenm 
Mileftum  ,  qui  fere  fexcentis  ante  natum 
Chriftum  annis  ,  fecundo  ab  Urbe  condka 
leculo  ,  in  Graccia  floruit ;  in  iEgyptum 
ter  fadentem  ,  indeque  in  Graecum  Soluiii 
reverfum  ,  traciiixifTe  Geometriae  Sdead^  ^ 
ex  LAERTIO  difcimus.  qui  fimul  nobii 
autor  eft ,  Euphorbum  Phrygem  praBcedenti  fe- 
culo  Contempationes  Geometricai  de  lineis 
jam  compofui/Te  ;  mononte  DECHALES  in 
TrafiatH  Proeemiali  do  frogrejfu  Mathef.  af. 
ThaUtem  proxime  fecutus  eft  Mamertinus  , 
<iui  praclarus  celebratur  Geometra*  Quo 
eodem  tempore  ^  jimethiflum  hujus  icientia^ 
praBprimis  marum  ,  vixiiTe  ftatuunt.  Hos 
eodem  iecouo  excepic  ckceliens  iile  Geome- 
*  %  tt)9 
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triae  Stator  Pjthag^ras  Samius  ^  qui  a  multis, 
Geometriae  in  Graeciam  advetlae  a,utor  habc- 
tur :  quocum  fecundum  efluxit  feculum. 

Tertium  quod  fequitur  ab  Urbe  condita 
feculum  ,  plures  produxit  in  hoc  ftudiorum 
genere  praeftantes  viros  ;  incer  quos  primo 
numerantur  Anaxagoras  Claz^omemus  ^  qui  P;- 
thagoTd  fucceflit ;  dein  Oenopides  Chius ,  hujus- 
que  difcipulus  Zenodorus  ;  &  qui  Zenodorum 
proxime  fecutus  eft ,  e  mercatore  Geome- 
tra  ,  Hippocrates  Chius  :  Hic  imprimis  cele- 
bratur ,  quod  primus  Elementorum  Geome- 
tricorum  ,  quae  temporis  injuria  periere  , 
^criptor  exftiterit.  Hps  excepere  Theodorus 
Cjreneus^  Timdus  Locrus^  Mathematum  Scrip- 
tor. 


xit  feculum  ,  Geometricie  ftudioforum  &  in- 
ventorum  vaJde  fuit  fertile.  In  eo  claruere 
Democritus  Adiiejius  ,  hujusque  aequalis  Prot^k- 
goras  ;  Hos  fecutus  Plato  jithenienfis ,  divinus 
cognominatus  ,  ftrenuus  Mathefeos  cultor  ; 
de  quo  referunt  ,  Eum  fingulis  diebus  Geo- 
metricum  Problema  ,  difcipulis  fuis  expofu- 
iffe.  Quem  deinccps  infccuti ,  Amiclas  He- 
racleotes^  Leodamas  Thajius^  &  Neoclides;  Pia- 
tonis  aut  auditores,  aut  familiares;  Leon  por- 
ro  illis  fucceffit,  qui  fecundus  dicitur,  a  quo 
-Elementa  Geometrica  ,  auftiora ,  quam  ea 
Hippocratis  ,  quae  fimul  ac  priora  ,  temporis 
injuriam  pafla ,  non  exftant ;  fcriptis  expo- 
lita  fuere.  Poftea  exftitere  Eudoxus  Gnidius , 
vel  ut  alii  fcribunt,  Cnidius^  Platonis  in.  -^Egyp- 
tum  comes,  qui  quintum  Elementum  Eucli- 


quod  poft  hos  Autores  ,  illu- 
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dis  de  Proportionibus  invenifle  dicitur  ;  ac 
The^tetus  jitheniertps  ,  cui  de  quinque  folidis 
corporibus  fcriptum  tribiiitur  ,  verum  cjus 
non  exftat  lucubratio  ;  infecuti  funt  dein 
Brjfo ,  &  jimifhon. 

In  quinto  ab  Urbe  condita  feculo  florue- 
re  ,  Tbeudius  Magnes ,  tertius  qui  numera- 
tur  Elementorum  Geometricorum  fcriptor  : 
Hermotimus  Cohphonius  ;  CjzJcinus  j4thenienfis  ; 
^rifidus  Senior  ;  Philippus  Metdus  ;  Platonis 
magiftri  difcipulus  :  Menechmus  ;  Eudoxi  difci- 
pulus  ;  Geminus, ;  Perfeus  Citticus  ;  jirtftoteles  ; 
ac  tandem  GeometriaB  illud  fydus  ekixit  EU- 
CLIDES ;  qui  licet  his  Geometris  pofterior 
fuerit;  ac  ex  iisdem  nonnulli  Elementa  Geo^ 
metrica  Scriptis  reliquerint  ,  tanien  omnium 
antiquiflimus  habctur  a  VOSSIO  de,Scientiis 
Mathematicis  cap.  15.  g.  i.  quorum  laboresMn 
Geometria  iiabemus  ;  ac  omnium  Gra^co- 
rum  primiis,  qui  omnia  coHegit,  colleftaque 
digeffit.   Hunc  Autorum  catalogum  partim 


me  texerd  docuere  ,  CLAUDIUS  FRAN- 
CfSCUS  MILLIET  DECHALES  in  troElatu 


I.  Mundi  Mathematici  ;  qui  eum  fe  e  PRO- 
CLI  libro  2.  Commentariorum  in  Euclidem  hau- 
fiffe  dicit :  partim  TACQUET  in  Hiflorica 
narratione  de  ortu  Cr  progrefu  Mathefeos. 

$•  11.  Ex  his  vero  omnibus  Geometris  , 
licet  cunfti  dari  celebrentur ,  propter  Do- 
ftrinae  Geometricse  peritiam;  quam  tum  fuis 
inventis  ditarunt ,  tum  fua  notitia  &  cultu 
auftiorem ,  ac  firmiorem  reddiderunt ;  EU- 
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GLID£M  tamen  folutn  elegimus  ,  de  quo 
paoca  hifee  paginis  referremus.  In  vitam 
hujus  GeometraB  itaque  inquirences  ,  Solum 
cjus  natale  ,  quod  tulic  hunc  Aclantem  Geo- 
metricum  ,  fefe  inveftigandum  fponte  nobis 
filkit.  Sed  fuper  hoc  Aucorum  fencentias  ro- 
gances  ,  quod  capita ,  tot  fere  fentenciae  re- 
perimus  ;  adeo  dilfenciunc  in:er  fe  ^ucores 
de  ftatuenda  Patria  Euclidis  nollri.  Quidam 
ejus  Patriam  ,  GELAM  ,  civicatcm  SicilU , 
&iire  putai^  ;  ac  ea  de  re  Euckdes  deometra^  » 
Gelotu  apud  illos  audit :  incer  quos  ed  Scrip- 
tor  Bibliothecae  Veceris  Sicute ,  anno  1700. 
a  Melfanenfi  quodam  editae  ,  reference  FA- 
BRICIO  BibfUth.  Gr£C.  Lik  iii.  Cap.  xiv.  g. 
I.  Eam  opinionera  ,  qua  EKcUdem  e  Gela 
oriundum  cenfenc ,  force  e  Laimo  coUege- 
re;  auia  LAERTIUS.  Lib.  ii.fegm.  106.  de 
Eucliae  Megarenfi  fcribic  ,  quod  fecundum 
quosdam  GeloHs  fic  habicus.  Verum  haec  fen- 
tentia  fuo  videcur  privari  fundamento  ,  fi  in 
fequentibus  J.  9.  palam  conftiteric ,  eum , 
de  quo  feribic  Laertias  ,  Eficlidem ,  diverfum 
efle  a  noftro  Geometra ;  quare  ex  eo  princi- 
pio  Geometr£  EhcIuHj  U  erram  parencem  ,  G&^ 
lam  fuifle  ,  afferere  non  auderem.  HAR- 
DUINUS  ad  PUnium  Aucorera  noflxum  PER- 
GA  ,   dviute  PamfhUid  oriundum  cenfet; 


um  Comcorum  Scriptorem ,  in  animo  tum 
habuiflTe  HarduinHm  »  cum  id  de  Euclidis  Ges» 
metTA  patriis  fcripfit  fedibus.  Nam  inter 
Scriptores  tam  Veteres  quam  Recentiores  id 
iatrs  msnifefta  conftat ;  jtpolkmtim ,  Pergam 


at  monet 
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fedem  natalem  habuifTe  ;  Verum  de&nt  no- 
bis  tellimonia  ,  in  quibus  Emlidem  fir^d  na- 
tum  5  educatumque  fuiflc  ,  afferitun  Alia 
porro  ,  fed  incerti  Autoris ,  de  JEuHidis  Geo* 
metrd  patri»  Sok>  eft  cogitatio ;  vi4etur  ta- 
men  ea  elTe  Hiftorici  cujusdam  Arabis  ,  ex 
quo  i!lam  deprompfit  GREGORIUS  ABUL- 
PlJARAfUS  in  hifier.  ctmpend.  Dptafiarmm  a- 
rabice  edita  ,  &  latine  verfa  a  FcccUe.  bi 
qua  Autor  ille  hanc  fovet  opinionem  ,  quod 
tMclides  Geometra  e  civitate  TYRO  ortum 
duxcrit  ,  ac  propterea  eum  Tjrium  facit» 
MouQnte  KONIGIO  in  Bihli$thica  Vetiri  Cr 
Nova,  Sed  proeterquam  quod  hujus  fenten- 
ti^e  Autor  fit  incognitus  ,  pratterea  eriam 
Veterum  defunt  judicia ,  quibus  heec  corro- 
boranda  foret.  Longe  vero  vuJgarior  ,  quae 
eciam  plurimos  na6la  eft ,  inter  Viros  Do- 
ftos  ,  Patronos  ,  eft  exiftimatio ;  Euclidem 
Geometram ,  MEGARiE ,  quae  Grdcid  oppi- 
dum  eft,  juxca  Ifthmum  Corinthiacum  ,  na- 
tiim  fuifle  :  ideo  Megarenfem  Eum  vocare 
folenc,  Hanc  opinionem  CAMPANUS  ha- 
buifle  vide:ur  ,  uti  ex  infcriptione  Elemen- 
torum  a  fe  editorum  haud  obfcure  colligerc 
eft  ;  cum  ea  infcribit  Eucltdis  Megarenfis 
JHathematici  clarijjimi  Elememorum  Geometrieo- 
rum,  libri  xv.  Cui  calculum  Ibum  adjecit 
FRANCISCUS  FLUSSAS  CANDALLA  , 
infcribens  commentarium  foum  in  Ettctidem  ; 
£s4clidis  Aiegarenfis  Mathematici  clarijfimi  Ele- 
menta  Geometrica.  Idem  fbnfere  GESNERUS 
^  Biklietheca.  Uti  &  ABDIAS  TREW  ei- 
*  4  derti 
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dem  huic  fententiaB  favct  ,  quod  fequentia 
verficula  fatis  declaranc. 

Fundamenta  ,  quibus  confurgit  tota  Mathefis  , 
Cjclnm  cum  ntmnro  ,  tu  Aiegarde  ,  doces. 

In  eandem  accipiunt  parcem  ,  RICCIO- 
LUS  in  Chronici  parte  feeunda  ,  vrdmijfi  Tomo 
frimo  Almagepi  novi  y  ad  vocabuium  Euclides; 
ac  multi  alii.    Fortafle  horum  multum  labe- 
fafilabitur  cogitatio  ,  fi  in  pofterum  g.  8.  & 
9.  conftiterit  ,  Euclidem  Megarenfem^  qui  fa^- 
pe  confunditur  cum  Geometra  nollro  ,  om- 
nino  diftingucndum  efle  ab  Euclide  Elemen- 
torum  Scriptore.    Diflentiunt  ab  his  pariter 
multi  Viri  Eruditi ,  exiftimantes  Euclidem  no- 
ftram  jilexandrmum  fuiflc  ;  cum  ALEXAN- 
DRIiE ,  ^gjpti  praenobilis  urbis  ;  quae  ho- 
die  Turcis  Scanderia  ,  Italis  vero  jilejfandria 
appellatur  ,  in  illa  planitie ,  quae  Mareotem 
Lacum  ,  &  miare  mediterraneum  interjacet : 
ab  Alexandro  Magno^  per  Dinocratem  Archi- 
teftum  Macedonem  ,  condicac  ;  pra^clarum 
hunc  Geomecram  vel  lucem  adfpexifle  pri- 
mo ;  vel  ,  quae  magis  manifefta ,  monumen- 
tis  Vecerum  fulcica  ,  in  ea  ipfum  floruiflTe 
civitate  aflerunt.   Nam  jilexandria  Eum  fu- 
ifle  genitum  difficulter  aflerere  auderem  , 
cum  dilertum  nullum  de  natalitio  ifto  Eucli- 
dis  oppido  ,  Veteris  alicujus  Scriptoris  tefti- 
monium  habemus  ;  obfervante  FABRICIO 
in  Biblioth.  Grac.  lib.  III.  cap.  xiv.  J.  I.  ac 
GREGORIO  in  prafat.  in  Euclidem.  Potius 
fubfcriberem  fententias ,  aifirmanti ,  minime 
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certo  conftare  ,  quo  Genere  aut  Patria  ori- 
undus  fit  EudUes  Geometra  :  a  cujus  partibus 


(lant  GllEGORIUS  loc.  cit.  &  CLAVIUS 


res  Veteres,  expretlis  nihil  reperitur  verbis, 
ubi  locorum  ortus  eft  EucluUs  Geometra.  Sl 
vero  conje£luris  ,  &  quidem  plaufibilibus  , 
hic  ullus  fit  locus  ,  forte  Alexmdria^  Euclidis 
nollri  incunabula  haberi  polTunt  i  fi  faltem , 
ubi  impfimis  fioruerit  ,  ibidem  etiam  primo 
lucem  adipexifle  ftatuatur.  Nam  quamvis 
Scriptores  Vcceres  taceant ,  de  natali  urbe 
noftri  Geometras  ,  tamen  manifefto  fatis  , 
ubi  inclaruit  noftrum  Geometriae  fidus  ,  m 
fuis  monumentis  declarant,  Etenim  PRO- 
CLUS  «I  fecundo  cemment.  in  Euclid.  nobis 
teftis  eft,  Euclidem  Geometram  in  iEgypco  vi- 
xilfe  ;  refcrente  VOSSIO  de  fcientiis  Mathe^ 
mu.  eap.  15.  J.  i.  Ac  prceterea  PAPPUS 
ALEXANDRINUS  ,  qui  circa  annum  Do- 
mini  390.  vel  400.  floruit ,  tefte  RICCIOLO 
Cbron.  pars.  2.  ad  vocabulum  Pappus  ;  autor  eft, 
Euclidem  Geometram  j4lexandrid  Scholam  cele- 
brcm  habuiflc  ,  ac  difcipulis  ibidem  operam 
dedifl^e.  vid.  ejus  collefi.  Mathem.  lib.  7.  pa^. 
m.  240.  idem  referunt  VOSSIUS  loc.  cit. 
quod  uilexandrid  nempe  Mathefin  docuerit 
Euclides  Geometra.  Confentiente  GRONO- 
VIO  in  notis  ad  Gellii  lib.  1.  cap.  20.  Immo 
QREGOfllUS  loc.  cit.  fcribit.  Prmum  Eum 
fuiffe  {fui  ifia  in  urbe  Matheftn  ftliciius  aufpiciii 
eUcuit.  Qain  &  haec  Schola  Mathematica  • 
jilexandria  primo  ,  Euclidis  du6lu  ,  c.ondita  , 
optime  de  re  Geometrica  merita,  quam  plu- 


in  proleg.  in  Euclidem. 
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rimos  prodiixit  difcipulos.  De  qua  fequen- 
tia  notat  VOSSIUS  loc.  cit.  Valde  mem  illkd 
commenint  Scholam  ab  Euclide  ereitam  jitexan- 
'drid  ,  ^uod  non  folum  multos  reHifiierit  difcipu- 
(os;  fed  ab  ejt$s  tempore  ufjue  ad  tempora  Sarra- 
eenica  ,  vix  ullum  invenire  fit  nobilem  Mathe- 
ipaticum ;  quin  vel  Patria  fuerit  j4lexandrinus  , 
vel  faltem  Alexandrid  dederit  eperam  Mathe(i. 

quibus  haud  colleftu  difficile  eft  ,  Eucli- 
dem  Geometram  multum  ac  diu  jtlexandrid 
Verlatum  foifTe  ,  iftoque  in  oppidb  fixam  te- 
nuifle  federa ;  ac  forte  ibidem  prognatum 
efle.  Quapropter  eo  nomine  jliexandrinum 
Eum  merito  cfici  pofle  conjicio. 

'  $.  III.  iEtatem  ejus  qiiod  attinet  ,  de  ea 
iterum  varias  in  partes  abeunt  Viri  Dofti. 
^Etenim  GEORG.  REISKIUS  in  Margarita 
fua  Phiiofophica  lib.  vi.  cap.  i.  de  tempore 
quando  floruit  Euclides  noftcr  miram  alit  o- 
pinionem  ;  dum  aflerit ,  Euclidem  Geometram 
Hippocrate  eflc  antiquiorem  ;  cum  ejus  pa- 
trem  fuifle  fcribit.  At  vero  exigui  momen- 
ti  hcec  videtur  fentcntia  ,  quae  auftoritate 
mifla  Veteris  alicujus  Scriptoris  nititur.  VA- 
LERIUS  MAXIMUS  vero  lib.  8.  eap.  12. 
longe  ab  eo  diflenflt  ,  qui  Euclidis  Geometrn 
aetatem  incidiffe  in  Platonis  tempora  ftatuif;  ^ 
etmique  Platoni  coaevum  facit :  Tcribit  cnim 
hc.  cit.  conduftorcs  arae  facrae  i  Platone  std 
Euclidem  Geometram  fuiflfe  miflbs.  Quibus 
verbis  manifeftx)  declarat  ,  quod  exiftima- 
verit,  cum  Plate  inter  vivos  fupereflfet,  -Br- 
clidem  G^ometram  vixifle.    Hujus  Autoris  ve- 
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iligia  fequuntur  ilii,  qui  Euclidem  ad  Pta$9mi 
tempora  referunt.  Sed  notant  Viri  Dofti 
ad  hunc  locum  f^alerii  Maximi  ,  Eum  ibi- 
dem  commififfe  errorem  ;  uti  J.  8.  adduce- 
mus,  Quapropter ,  cum  praeter  f^aleritm  , 
alium  nullmn  habcmus  Scriptorem  praeun- 
tem ,  dubia  ohinino ,  ac  penitus  rejicienda 
eft  lententia  ea  ,  qua  Euclides  GetmHra  xtzm 
ejusdem  cum  Platone  cenfetur.  In  direrfam 
iterum  abit  partem  GREG.  ABULPHARA- 
JUS  in  H^.  comp.  Dynaft.  Euelidem  Gtomom 
tram^  Platone  miilto  juniorem  ftatuens  ,  cum 
natu  minorem  j4pollonio  ,  qui  lon^e  poft 
Tempora  Platonis  claruit  ,  eum  fiiille  lcri- 
bit.  Verum  neque  haec  de  vitae  tempore 
Euclidis  omnibus  numeris  perfefta  eft  opmioi 
Contradicunt  enim  unanimi  confenfu  Vete- 
rum  monumenta,  in  quibus  jlpoUonius  jirchi- 
0fede  Sjracttfano  ,  qui  Ekclide  Geometra  natu 
minor  eft  ,  pofterior  tetate  ponitur.  Quibus 
addi  meretur  jipollonium  fua  fcripta ,  liiper 
Euclidea  Elementa  tanquam  firma  principia , 
&  fondamcnta  aedificaffe  ;  quacque  idcirco 
tempore  priora  effe  debuerint.  Sed  fniflis' 
iis  omoibus  ,  quae  a  Recentioribus  Scripto- 
ribus  ,  de  tempore  ,  quo  floruiffe  putant 
Emlidem  Geometram  ,  narrantur  ;  ad  Vetu- 
itiores  confugiendum  effe  ceniemus  ^  illos-» 
que  audiendos  efle,  quid  de  aetate  Euelidis 
loquuiKur  ,  ut  verum  ,  vd  faltem  veritati 
proximum  ,  vit»  tempus  Autoris  noftri  cx 
iliis  intelligatnus.  Quare  meo  judicio  hand 
concemneiida  funt  ProcH  ,  &  Antiauorum 
Gf^scomvfi ,  e  quibut  Precttfi  fim  haufit » 
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ftimoma.  IJli  autem  fcribunt ,  Euclidem  Geo^ 
metram^  Hippocrate  ^  Leome  ^  Theudio  y  Hermo- 
timo^  Socrate^  Platone  ,  Endoxo  ^  Platonis  Mci' 
pulo  ,  Mertxchmo  ,  Eudoxi  difcipulo  ,  natu 
minorem  cfle ;  verum  Eratofihene  y  &  jirchi' 
medey  quia  is  Euelidis  mentionem  facit ,  natu 
majorem.  Etenim  PROCLUS  in  lib.  2.  com" 
ment.  in  Euclid.  commemoratis  aliquot ,  P/a- 
tone  antiquioribus  ,  aequalibus  ,  ac  difcipulis, 
fubjicit  EHclidem^  qui  Elemcnta  confcripfit  , 
npn  multo  aetate  pofteriorem  illis  fuifle;  im- 
mo  addit  dein  ,  Euclidem  natu  minorem  cfle 
Platone  ,  minimum  nonaginta  annis.  I^orro 
ex  eodem  autore  Proch  Ipecialius  difcimus  , 
Euclidem  noftrum  in  ^gypto  ,  fub  Ptolemao 


mo  iEgypti  Rege ,  floruiffe.  Quam  fenten- 
tiam  ampleftuntur  GREGORIUS  in  prafat. 
in  Euclid.  ac  CLAVIUS  in  Proleg.  Euclidem. 
ut  &  COMMANDINUS  in  pr^at.  tn  Euclid. 
RAMUS  in  Schola  Mathematica  &  multi  alii. 
Immo  fi  RAMO  loc,  cit.  lib.  i.  pa^.  22.  cr 
23.  &  FAERICIO  in  Biht.  Grac.  lib.  in. 
cap.  xrv.  5.  r.  credimus ,  nofter  Geometra 
huic  Ptolemdo  fuit  notus  :  addunt  praeterea 
e  Proclo  eum  a  Ptolemao  Rege  interrogatum 
fuifle ;  num  quid  eflet  via  ad  Geomctriam 
magis  compendiaria ,  quam  fit  ifta  foi;^!!»- 
w  V  (Ita  k  Proclo  fere  femper  vocatur)  ad 
quam  quaeftionem  ipfi  a  Rege  propofitam , 
eum  relpondiflTe  refert  Procluj  :  fA^n  ^hcti  pxta- 
^ix^if  axfccTCov  im  y^ntfAir^Uv :  id  cft  ,  non  ejfe 
Regiam  viam  ad  Geometriam.    Conferatur  SA- 


MUEL  TENULIUS  w  notis  fuis  ad  jamtlschi 
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t$mment,  in  Nicomachi  jlrhhmeticam.  Ubi  cd- 
am  fub  Ptolemdo  Lagi  filio  in  iEgypto 
€lem  fuifle  profeflTum  affirmat.  Hanc  autem 
de  aetate  Euclidis  6  Procli  lcriptis  fententiam 
colleftam  perpendentes  ,  ei  plus  ponderis  & 
firmitatis  inene ,  quam  caeteris  antea  recen- 
firis  ,  qui  ad  fequentia  attendit ,  facile  con- 
cedet.  Nam  nobifcum  recolentes  tempus  , 
quo  vixit  Proclus  Ljcius  y  cognominatus 
dochus ,  id  eft  fucceflbr ,  quod  circa  annum 
Chrifti  quingentefimum  inadit ;  tefte  VOS- 
SIO  de  fcient.  Math.  cap.  33.  §.  26.  & 
BLANCANO  iM  Chron^l.  Mathem.  optime  hac 
de  re  ex  fcripds  Graecorum  anriquis  ,  quae 
fiicceflTu  temporis  periere  ,  crudiri  potuit. 
Accedit  quod  ea  ,  quae  de  aetate  Euclidis  re- 
fcrt  Proclusy  ex  Theophrafii  &  Eudemi  fcriptis 
Hiftoriarum  Geometricarum  ,  quas  dein  de- 
perdita  fiint,  mutuo  defumfit:  teftante  COM- 
MANDINO  loc.  cit.  RAMO  loc.  cit.  &  TAC-  . 
QUET  de  ortu  €T  Progreffu  Mathef.  fag.  21. 
<^od  vero  hi  Autores  Hiftoriarum  Geome- 
tricarum  compofiierint  libros  ,  LAER17US 
in  vita  Theofhrafli  Eriffti  narrat ;  Eum  qua- 
tuor  Hbros  Hiftoriarum  Geometricarum 
fcripto  reliquiflfe  ;  pariter  Eudemi  Hiftoriae 
Geometricae  laudantur'  a  SIMPLICIO  ad  tib. 
i.  Phjf.  Arifiotelis.  Conferatur  JONSIUS  de 
Scrtptoribus  Hijtor.  Philof.  lib.  1.  cap,  xv.  Ex 
horum  lcriptis  de  vero  vitae  tempore  Euclidis 
certo  informari  potuit  PROCLUS  j  cum  hi 
Viri  eodcm  tempore  ac  Euclides  ^omennt  ; 
Estclidis  coaetaneos  eos  fiiifie  MENAGIUS 
ad  Dio£.  Lairt.  lib.  5.  fegm.  42.  obfervat;  ut- 

poie 
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pote  Theophrafium  &  Emkmnm  jtrifi^uUs  difci. 
pulos  fuille  alTerit.  GRONOViUS  vero  in 
not.  4d  ^uli  Gellii  lib.  13.  r«p.  j.  ArifiQtelis 
fodales  fuifle  notat.  Porro  VOSSIUS  loc. 
fifra  cit.  cap.  15.  i.  fcrfbit  Theophrafium 
eodem  ac  Euclides  teinpore  vixillc.  Quibus 
jufte  ad  lancem  aequiffimam  ponderatis  ,  in 
crrores  nos  non  incidere  exiftimamus  ,  fi 
utkxandrinum  MathemaUcum  noftrum  ,  fub 
Ftolemdo  Lagi  filio  cclebrem  fuiflTe ,  cum  Pro" 
elo  ftatuamus.  Ptolematu  autem  ,  mortuo 
\Alexandro  JHagno^  primus  ^gypti  Rex,  tran- 
llato  in  Philaaelfhum  filium  regno ,  obiit  an- 
no.primo  Olympiadis  cxxiv.  ante  Cliriftum 
natum  anno  282.  notante  PETAVIO  Rasion. 
Temf.  fort.  i.  lA.  ni.  ctf.  xv.  Vel  fecundum 
Fabricii  computum  loc.  cit.  poft  quadraginta 
annorum  imperium ;  animam  egit  anno  277. 
ante  natum  Salvatorem  ,  Olympiade  cxxiiif. 
Ouodrca  plus  quam  trecentis  ante  aeram 
C&riflianam  annis ,  ^gypto  imperare  coepit 
Ttolemdus  primus  ,  uti  retle  cenfet  GREGO- 
RIUS.  in  PTdfat.  laud.  feu  uti  CLAViUS  in 
froUg.  fcribit ,  ante  nativitatem  Chrifti  anno 
319.  imperare  incepit  Ptolemaus  Lstgi.  Ita- 
que  Euclides  Geometra  inter  annum  319.  & 
282.  ante  nativitatem  Chrifti  inclaruiiTe  ha- 
bendus  eft  ;  eoque  temporis  intervailo  ,  A- 
lexandriaB  famolam  fuam  Scholam  Mathe- 
aaticam  erexiflfe ,  ac  publice  Geometriam 
difdpulos  docuiflTe ;  cum  autore  TACQUET 
la€.  fupra  cit.  vitam  pofuit  Eudides  nofl«r  an- 
Ho  284*  Mte  Chriftum  ;  ideo  circa  annum 
%QO.  ante  ChfiftuiQ  natum  iniprimis  fioruit. 

$.  IV. 
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5.  IV.  Cum  vero  iis  temporibufi  imprimis 
celebris  erat  Platonis  Schola  ;  Platonicorum 
ufus  eft  inftitutionibus  ,  in  quorum  doftrina 
ita  verfatus  eft,  ut  fummam  facile  fibi  com- 
paraverit  laudem.   Teftatur  enim  CLAVI- 
US  in  froleg.  in  Euclid.    Ipfum  fumma  laude 
in  Academicorum  difciplina  fuifle  verfatuni. 
Ac  cum  in  Academia  Platonis ,  prceceptoris 
inftituto,  Mathefeos  ftudium  tunc  maxime 
vigebat ;  Euclides ,   poftquam  Platonicorum 
dogmatibus  fttis  inftruftus  fuerat  ,  totuia 
animum  ad  difcipUnas  Mathematicas  tranftu- 
lic ;  ix2  quibus  fic  eruditus  eft  ,  quotidiana 
fere  Plmcnis  difcipulorum  confiietudine ,  ue 
progrelTus  admirabiles  ,  ac  fempiterna  aevi 
memoria  c]ia;nifrimos  ,   in  iis  fecerit.  Vii 
COMMANDINUS  m  Euclid.  Elem.  prole£. 
Nihilominus  ea  ,  quibus  imbutus  erat ,  prin- 
cipia      Academicorurh   inHitutionibiis  fibt 
comparata ;  poftea  fervavit.    Ktenim  Plato- 
nicorum  Doftrinam  fcftatus  eft.  Qiioniam 
enim  Seftas  Platonicac  Patroni,  cunfla  cor- 
pora  mundana,  praecipue  ad  quinque  corpo- 
ra  regularia,  Pyramidem ,  five  Tetracdron^ 
Cubum  five  Hexaedron  ,  Oclaedron  ,  Da- 
decaedron  ,   &  Icofaedron  ,    reducebant  : 
quaeque  propterea  corpora  Platonica  faepfe 
audiunt.   Cum  omnia  cx  quatuor  Elemendf 
conftare  credebant,  Tetraedron  I^ni,  prop- 
ter  fiw\  n^y  acumine  ignis  fimilitudinem^ 
QSt^S^iJ^L,  qui  ficut  aer  igni^  ita  o£lai^ 
i^on  ffoimu  levitate  formaque  jproximui^ 
i  Icolkedroa  Atjuse  ob  mobji^em  >  qm 
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haec  figura  huic  Elemento  fimilis  eft  ;  He- 
xaedron  Terrae ,  ob  llabilitatem  ejus  afllg- 
narunt ;  &  Dodecaedron  denique  Coelo  com- 
pararunt ,  quod ,  ficut  coelum  duodecim  fig- 
nis  Zodiaci  cingitur ,  ita  Dodecaedron  duo- 
decim  habet  bafes  ;  item  ficut  Coelum  fiio 
ambitu  reliqua  in  fe  comprehendit  Elemen- 
ta  ,  ita  Dodecaedron  inter  quinque  ifl:a 
corpora  regularia  ,  quae  in  eandem  includi 
pofiunt  Sphaeram  omnium  efl:  maximum  ,  & 
quod  reliqua  omnium  aptiflime  circumfcribit. 
Videatur  SAMUEL  REYHERUS  in  Dijfert. 

EHclide  cap.  3.  J.  4.  &  MARSILIUS  FI- 
CINUS  in  Comfendio  in  Platonis  Tinutum  cap. 
40^  Hinc  etiam  Euclides  n6fl:er  Geometra  , 
totam  fuam  Elementarem  infl:itutionem  ,  ad 
haec  quinque  corpora  regularia  reduxit.  E- 
tenim  in  luis  Elementis  ,  quinque  haec  cor- 
pora  Platonica  ,  fub  Geometrici  examinis 
incudem  ,  vocare  ftuduit :  &  hunc  fibi  pro- 
pofuiflfe ,  primarium  Scopum  ,  in  Elementis 
fiiis  condendis  videtur.  Scilicet  ut  omni  ni- 
lu  examinaret  quinque  ifta  corpora  Platoni- 
ca ,  ac  ut  eorum  rigidam  daret  apodeixin  ; 
propterea  duodecim  priores  adornavit  libros. 
Qua  de  re  ita  loquitor  KEPLERUS,  omnes 
omnino  Propofitiones  ,  omnium  librorum  ; 
exceptis  iis  ,  quae  ad  numerum  perfefhim 
ducunt ;  ad  mundanarum  figurarum  conflJ- 
,'tutionem  referuntur  :  cum  Elementorum  in- 
iftitutionis  finem  ftatuerit,  V  xo(rp«c«v  trxfi/j^^ 
Tiabitudinem  &  compofitionem.  confer.  GRE- 
GORIUS  in  Prdfat.  in  Euclid.    Ex  quibus 

haud  obfcttre  quilibec  facile  derivare  poteft  , 
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iMclidem  « Geometram  Se^  Placonicae  addi- 
ftam  fiiilTe ;  ejusdemque  Inftitutionis  &  Do— 
£brinaB  ,  quod  ad  Rerum  Naturalium  Sden- 
tiam,  fe6tatorem  haud  contemnendum  fuiffe. 
Quapropter  PROCLUS  in  comm.  in  Euclid. 
Eum  Platonicum  fuiire  difercis  teftatur  ver- 
bis.  Non  igitur  conjeftura  quadam  hic .  no- 
bis  opus  eft  ,  ut  fciamus  ,  quaUsnam  fue- 
rit  Euclides  Gometra.  Eum  enim  .fiiiflc 
Piiiiofophum  Platonicum  ,  qui  rerum  natu- 
ralium  Scientise  ,  lecundum  Praeceptoris' fui 
praecepta  ,  inprimis  operam  navavit  y  ac. 
Geometricae  fcienti»  ftudiofiflimum  ;  ia  qua 
liimma  Jaude  excelluit ,  omnibus  ,  ex  ante 
didtis  ,  clarura  efle  exiflimo.  Ad  hanc  au- 
tem  in  Scicntiis  NaturaKbus ,  &  Geometricis 
peritiam  ,  porro  ei  acceflerant  pJura  animi 
bona ;  quibus  Naaira  Eum  be^t.  Erat  e- 
nim  Vir  fuaviflimi  ingenii  ,  &  contentionis 
minime  amans.  Nam  de  eo  fcribit  PAP- 
PUS  colleS.  Mathjm.  lib.  7.  fag.  iw.  240. 
Quod  E$iclides  ,  ^i  Elementa  tradidit ,  ac  qui 
jilexandrii^  difcipulis  operam  dedit ,  fuerit  vir 
miiijfimus  ,  O*  henigmfftmus  erga  omnes ,  nuUo 
modo  infenfus ,  fed  accuratus  ,  non  arrogans. 

S.  V.  Praeter  hunc  a  nobis  defcriptum 
EMtclidem^  in  Schola  Platonica,  Rerum  Natu- 
ralium  do&inis  ,     fecimdum  Praeceptoris 
mentem  ,   cum  inflitutum  optime  ,  tum 
eciam  perfefte  planeque.  eruditum  ;  ac  prae- 
terea  rerum  mathemaricarum  fcientia  inftru- 
chim  y  &  do£fa-ina  exdultiun  :  Scriptores 
tam.  Vieceres  ,   ^uam  Rcnfitiores  ,  etiam 
>  *  jnejxt 
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xnendonem  faciunt  EuHidis :  qui  eo  nominc 
celebratur  ,  quod  Philofophus  fuerit  Socrati- 
cus  ;  &  Auclitor  ipfius  Socratis  defcribitur. 
Eom  ajunt  ,  Megaris^  Grasciae  oppido ,  or- 
tiim  fuiffe ;  ibidemque  habitafle  ,  &  Scho- 
lam  habuille  publicam  ,  ac  idcirco  Eitclidem 
Megarenfem  appellari.  Etenim  de  co  ,  reci- 
tato  prius  Athenienfium  decreto ,  ita  fcribit 
GELLIUS  noEt.  attic.  lib.  t5.  cap.  lo.  Tum 
Euclides  y  qui  indidem  megaris  erat  ^  ^ui^ue  ante 
id  deeretumy  effe  Athenis  y  Cr  Audire  Socrom 
Um  eonfueverat ;  poft^uam  id  decretum  fanxe' 
rimt  ,  fub  noilem ,  qusim  advefperafceret ,  iunica 
hnga  muliebri  indutus  ,  paUio  verficolore  auop- 
0US ,  caput  rica  velatus ,  e  domo  fua  Mega^ 
ris  ad  Socratem  commeabat  ;  ta  vel  noflis  alicfuo 
tempore  confiliomm  ,  fermonumque  ejus  fitret  par^ 
ticeps.  Praeterea  DIOG.  LAERT.  qui  ejus 
vitam  defcribit ,  lib.  ii.  fegm.  io6.  fimiliter 
afferit  Euelidem  hunc  Socraticum  Megarenfem 
efFe  ,  eo  quod  Megaris  natus  ac  veriatus  fit ; 
Seftamque  cortdidic ,  ab  ipfo  Autore ,  Me- 
garicam  diftam.  Porro  STRABO  Geogr. 
Ub.  9.  pag.  602.  Eundem  Megaris  oriundum 
flatuit ,  quum  de  eo  fcribit,  hahuit  aliquando  ^ 
urbs  fcilicet  Megarenfium  ,  Scholam  Philofo^ 
phorttm  ,  ^i  Megarici  dicebantur  ,  fucceffores 
■Euclidis  Socratiei  ,  Patria  Megarenfis.  Deni- 
que ,  ut  alios  omittam ,  CICERO  Aeadem. 
Qudfi^  lib.  2.  esf.  42.  tefiatur  illum  Eueli'' 
dem  ,  qui  Soeratis  difdpulus  fuit  ,  Megaram 
Patriam  habuiffe ,  ait  enim ;  Pofi  EucUdes , 
Soqrfit  difcipidttt^  Megareus  &c.  Qude  itaque 
celtkuonia  iltonmi  Scriptorum  coifina ,  Pa- 
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triam  BuclUis  Socrmici  Megaras  fuifle  abun* 
de  fatis  comprobant.  Licet  alii  fedem  ejus 
natalem  in  ficilia  quaefant ;  ac  ejus  origines 
ex  urbe  Gela  repetant ,  quum  Eum  Geloum 
faciunt.  vid.  DIOC;.  LAERT.  Uc.  cit. 

$.  VI.  In  hujas  vero  Euclidis  Socratici  Mr 
tatem ,  quando  inclaruit ,  inquirendxun  jam 
nobis  venit ;  ad  quam  determinandam  mul- 
tum  nos  juvanc  GELLII  verba ,  paragrapho 
prxcedenti  jca.  addufla  :  in  ^uibus  inter 
caetera  ait ,  Eum  jithenas  ire  ,  &  Socrmem 
audire  fuifTe  folitum.    Quibus  addi  merentur 
ea,  quae  fcribic  DIOG.  LApRT.  in  Fit^ 
iMclidis  lib.  ii.  fegm.  io6.    Nam  ,  inquit  , 
j>ofi  Socratis  Afortem  ,  venijfe  Platonem ,  ac  re^ 
li^MOs  Philofophos  ^  metu  jitrocitatis  Tyrmnorum 
compulfos  ,  ad  hunc  Euclidem  Megarenfem  ;  k 
quo  hofpitio  humaniflime  fuere  excepti ;  no* 
tante  STANLEJO  in  Btflor.  Philof  in  Vita 
Euclid^    £x  quibus  allatis  verbis  attendenti 
manifefto   apparere   pofle  puto ;  Euclidem 
Socraticum  ,  poft:  mortem  Socratis  PraBCeptoris 
fut  ,  vixifle  ;  ac  Platonis  tempore  Sccratis 
difcipuli  nomine  cele*3ratum  fuilJe ;  cum  ve- 
ro  eodem  Praeceptore  Socrate  ufi  funt ;  Pla^ 
toni  notum  fuifle.    Unde  Socraticus  nofter 
Euclides  Platonis  coaetaneus  ponitur.  Sotrates 
autem  tefl:e  DIOG.  LAERT.  lib.  ii.  /#f .  44. 
mortuus  eft:  anno  primo  Olympiadis  xcr. 
pofl:quam  feptuaginta  annos  cxegiflet.  Ac 
Ftato  annos  natus  duo  de  triginta  adiit  Eu^ 
clidem  Miimnfem^  autore  FABRICIO  Bi^ 
Uiotk.  Go^  lik.  m.  cap.  1.  §,  i.  Verum 
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Euclides  Megarenfis, ,  kntc  decretum  ,  de 
quo  loquitur  GELLIQS  loco  §.  5.  ch.  quo 
caverant  Athenienfes ,  qui  Megaris  civis  eC- 
fet ,  fi  intulifle  Athenas  pedcm  deprehenfus 
eflet ,  ut  ea  res  ei  homini  capicalis  cflet  ; 
ante  hoc  decretum  EucUdes  Megarenfis  Athe" 
nis  eflfe  ,  &  Socratem  audire  confueverat, 
(^uapropter  fufpicor  clarum  ac  celebrem  tum 
prge  caeteris  fuifle  Socraticum  Euclidem  ;  cum 
Plato  ad  Eum  Megaras  veait  ;  ac  ni  fallor 
Scholam  fuam  jam  Megarae  erexiflfe  ,  cum 
una  cum  Platone  rehqui  Philofbplii  ad  Eum 
confugiunt.  '  Hinc  videtur  jfequi  Eitclidem 
Megarenfem  quidcm  dicendum  efle  Platonis 
cocetaneum  ,  quod  Platonis  tempore  adhuc 
in  vivis  efl^et ;  Verum  eum  Platone  feniorem 
fuifle ;  Quocirca  imprimis  circa  annum  400. 
ante  Chriflum  natiim  ,  EucUdem  Socraticum 
floruifle  ponendum  efl- 

S.  VIL  Cognlcis  j9.m  Patrla ,  &  ^Etate 
hujus  Euclidis  Aicgdrenfs ;  porro  cjus  Doftri- 
nas  ,  quibus  exceiliiit  ,  <k  mores  ,  quibus 
a  natura  donatus  fuit ,  invefligare  utile  no- 
bis  futurum  elfe  cxiftimamus.  Super  liis  re- 
bus  DIOG.  LAERTiUM  rogantibus,  in  fuis 
fcriptis  rclpondet ,  Itb.  11.  Jegm.  106.  Eum 
Uti^ofis  difputationibus  cum  prinus  addiftuni 
fuilfe  ;  ac  ea  propter  in  Socratis  reprehenfio- 
nem  incurrifle :  qui  LAERTIO  tefl:e  lib.  11. 
Jegm.  30.  O,  inquit ,  Euclide ,  fophi/iis  quidem 
Kti  poteris  ,  hominibus  non  poteris.  Ideo  ab 
ejus  contentiofa  indole  Sefta  ejus  ErijUca  di- 
cebatur  j  quapropter  LAERT.  Ub.  11.  fegm. 
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24.  in  ejus  Scholam  ita  imxhit ,  quod  ait , 
non  c^oKnv  Scholam  ,  ftrf  ';^bAin^  Memm  fel 
eam  efie.  (^uo  videntur  relpicere  ea ,  qui- 
bus  Timon  illum  una  cum  cseteris  Sosraticis 
mordet  ,  quae  LAERT.  Ub.  11.  fegm.  107. 
refert. 

Non  ego  hoTfS^^miatorum  curam  gero  ,  nec 

'*  Q^mqum  j  non  Hddonis^^^^ti^  fif^ 
*  net  litigiofi  _/  * 

Euclidis ,  qui  Megarenfibm  ^  cohtentiopis  rabiiiif 

In  argumentationibus  non  alTumtionibus , 
fed  conclufionibus  utcbatur,  Dirputationes 
cx  fimilibus  inftitutas  penicus  tollcbat.  U- 
num  elFe  bonum  ajcbai ,  cujus  diverfa  funt 
tantum  nomina  , .  prmientis  fcilicet  ,  Dei  , 
memis  ,  &  cajtetft. e5ohfer^ttfr"'STANLE- 
JUS.  in  Hiffor.  Phitof.  in  zita  Ettclidis.  QuaB 
e  LaOrtio  allata  ,  hujus  Euelidis  difciplinas , 
'^pftus-  maxime  exercuit ;  ac  quas  publice 
tradidit  ,  fitis  manifefto  dccJarant  ;  quuni 
ex  iis  tantum  mihi  colligere  pofle  vnaepr  5 
Eum  imprimis  Diatefficam  profefTum  fuifTe ; 
ac  difcipulos  fuos  in  difputandi  wrtc  cxer- 
'cuiffe  ;  totumque  fuum  lludium  Dialedticae 
peritiae  impendifle  ;  ac  ejus  rei  inprimis 
gnarum  fuifle.  (^uaproptcr  ,  ni  fallor,  a- 
pud  SUIDAM,  in  Lexico  ad  vocabulum  EucU^ 
des  ,  titulo  Philofophi  Aie^arenfis  tantum  no- 
tatur  ;  nequo  apud  ulkim  Autorem  repcrio 
eum  GeometriaB  ftudium  vel  primis  labiis 
♦  *  S  guflafTc 
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guftafle  ,  vel  ejus  fcientia  imbutum  fuifle. 
Immo  SUIDAM  Eum  folummodo  Philofrphi 
nomine  appellaflTe,  non  absque  ratione  fa- 
ftum  eflTe  conjicio  ;  quia  nempe  apud  Ve- 
teres  Scriptores  Graecos  ,  e  quibus  Suidas 
fua  collegit ,  tantummodo  Philofophi  nomine 
occurrit.  Abfit  itaque  ut  Eum  GeometrA  no- 
mine  ornaremus,  quum  plus  arti  fophifticae, 
quae  a  quolibet  Geometra  quam  longiflSme 


mini  tribuiflie  vifus  Porro  Lainii  verba 
hujus  Eiicliiis  Phihfophi  indolem  &  mores 
haud  obfcure  cognofcere  faciunt  ;  vehe- 
mentem  fcilicet  Eum  ac  litigiofum  fliifle  ; 
infuper  difputandi  eum  per  cupidiun  adeo 
fiiifle ,  ut  Megarenfibus  contentionis  rabiem 
invexerit. 

$.  VIIL  puod  fi  ea  ,  quae  de  utroque 
Euclide^  repcrire  potui  ,  hucusque  euarrata , 
introfpiciamus  ,  illi  ,  qui  Euclidem  Geome^ 
tram  ,  Megaris  ortum  fuifle  fenciunt  ;  ac 
propterea  Megarenfem  vocant  ;  Geometram 
noflxum ,  cum  Philofopho  illo  Megarico  ,  feu 
Socratico  confundere  mihi  vidtntur.  in  his 
vero  me  parum,  aut  omnino  nihil  a  refla 
via  aberrare ,  fi  fontem  ac  originem ,  unde 
iftam  fuam  fententiam  deduxere  ,  fcifcite- 
mur  ;  illa  me  perfuadere  videntur.  Nam 
cum  Euclidem  Geometram  Platonis  tempore 
floruiflTe  ftatuunt  ,  &  Euclides  ille  qui  ad 
Platonis  tempora  referttir  ;  ac  propterea  ab 
illis  Platonis  aequalis  habetur ,  fuit  PhiUfophHs 
SocraticHs  »   Megajtis  natus  ,   ac  educatus 


fevero  rerum  exa- 


difci- 
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difcipulosque  ibidcm  inftituens ;  ficuti  5» 
e  Veterum  monumentis  apparuit  ;  ac  proin 
cujus  Patria  erat  urbs  illa  Megmrd »  vd  Me^ 
gara  di£la ;  inde  ni  fallor ,  quia  haud  rite  a 
invicem  amb<^' diftinguunt  Euelides  j  in 
eam  opinionem  ,  affirmandi  Euclidem  Ceome" 
tram  Megareum  efle ,  addudld  fimt.  Funda- 
mentum  iuque  hujui  conjefhirae  in  eo  prae- 
cipue  (itum  eft  ;  quod  Euclidis  Gevmetrd  ^ 
tatem  in  Platonis  tempora  incidifle  opinan- 
tur.    Verum    obfervantibus    VOSSIO  de 
Sciem.  Math.  cap.   15.  §.   i.    CLAVIO  in 
Troleg.   m  Esiclid.  &  DECHALES  in  traa. 
Prooem.  ^  ortu  O*  frogreffii  Mathef.  pag.  8. 
ad  hunc  errorem  circa  -^itatem  Euclidis  no- 
ftri  committendum ,  omnibus  prseivit  VA- 
LERIUS  MAXIMUS  lib.  8.  cap.  12.  fcri- 
bens.    Platoms  ^uoijue  emditijfmum  peilus  hdc 
cogitatio  attigit  ;   qui  conduflores  Sacra  ara  de 
modo        forma  ejus  fecttm  fermonem  confer-> 
rc  conatos ,  ad  EUCLIDEM  GEOMETRAM 
ire  jujftt.    Ex  quibus  itaque  collegere,  Eucli^ 
dem   Geometram    iisdem    Temporibus  cum 
Platone  inclaruifle.    Sed  notant  Viri  dofti 
ad  hunc  Locum,  mendum  efle  in  iis  Falerii 
verbis:  quippe  obfervat  PERIZONIUS  quod 
Mitdlerius^  emendavit  EUDOXUM  :  quo- 
niam  a  PLUTARCHO  appellatur  Eudoxus 
OniMus  ad  quem  Plato  eos  obleffavit.  Idem 
laudatur  in  nobis  ad  GELLII  Iw.  6.  cap.  10. 
didtur  enim  ibidem  ;  Meminit  quidem  f^ale^ 
ritts  Maximus  loc.  cit.   Ptatonem  tjuosdam  ad 
Ettctidem  Geometram  mifife ,  fed  mendum  ibidem 
tatet ;        reSe  Mitallerius  itt  Editione  fua  re^ 
♦  ♦  4  fiituit 
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fiitmt  EUDOXUM  Geometram.    Ita  legendum 
ofiendit  Plutarchtis  de  Deo  Socratis ,  qtti  in  Geo- 
metrica  qiiApone  Eudoxi  Cnidii  Platoms  difcifuli 
meminit.     Idcm    fentit    MENAGiUS  ad 
piOG,  LAERT.  lib,  11.  ffg^.  106.  fcribens, 
illa  le6lio  Mitalleri  temporum  rationi  opti- 
me  congruit.    Vixit  enim  Eudoxus  Cnidius 
nobilis  illc  Geometra  iisdem  temporibus  , 
quibus  Plato  ,  cujus  eciam  auditor  fuit ;  fi- 
cuti  ex  catalogo  Mathematicorum  ,  a  Prot^lo 
ornato  g.  i.  colligere  eft.    Quare  Falerms 
de  vero^  nomine  Geon^trA  parum  follicitus  fuerit^^ 
Celeberrimi  Geometrx  nonsen  haud  fatis  cir^ 
cumfpelle  mrripuerii.    Monente  TORRENIO 
ad  hunc  Jocum.    Obfervat  porro  vOSSlUS 
loc.  cit.    Delios  ad  Euclidem  Geometram  mif- 
fos  ,  nequidem  de  Socratico  verum  effe  ;  fed 
quod  Plato  rejecerit  illud  Problema  ad  difci- 
^ulos  fuos.    Denique  PETRUS  RAMUS 
in  Schota  Mathem.  lib,  i.  pag.  m.  22.  23. 
exiftimat ,  quod  hac  in  re  major  fides  fit 
habenda  Eratojfheni  ,   qui  Euclidem  Geometram 
proxime  fecutus  efl: ;  quam  ^alerio :  ERA- 
TOSTHENES  autem  in  Epifl:ola  quadam 
ad   Regem  Ptolem^um  ,  inter  caetera  haec 
fcribit  verba.    u4li<jHando  vero  pofl  ajunt  Delim 
os  grajfante  morbo  ,  fecundum  Oraculum  ,  dHpli- 
care  (juandam  Aram  jufos  ,  incidsjfe  in  eandem 
anxietatem  ^   tumqne    implorando    platon^os  in 
jicaiemia    Geometras  oravijfe  ,   ut  qudflionem 
difotverent.  crc.    Quapropter  hinc  etiam  li- 
quido  attcndenti  cuilibet  conflare  potefl:  , 
omnino  erraflb  in  nominis  defcriptione  FaU-' 
rium.  Nam  nec  quidquam  duplicati  Cubi  ad 
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EMclidem  Geometram  eb  Aucoribus  refertur  ; 
nec  Euclides  in  Elementis  quidquam  nomina- 
tim  de  duplicando  Cubo  propofuit.  Cum 
itaque  haec  omnia  aequa  lance  ponderentur , 
nulius  infidas  ire  poteH;  ;  quin  ille  locus 
Valerii  vitio.  laboret ;  nomenqiae  Euclidis  Ge§^ 
metrd,  ibidem  delendum  fit.  Verum  dqftru- 
fto  VALERII  citato  loco ,  corruere  eorum 
fententiam  ,  qui  Euclidis  Geometrd  iEtatem 
ad  Platortis  tcmpora  refcrunt ,  meo  judido 
videtur :  cum  praeter  f^alerium  e  Veteribu$ 
teileni  nullum  alium  pro  hac  opinioue  ha- 
bent.  Sed  quia  ex  eadem  conjeftura  ma- 
nifeflo  fatis  orta  eft ;  ea  cogitatio  de  Pa- 
tria  Euclidis  Geometra  ,  qua  Megaram  fiiifle 
ftatuitur ;  cum  binos  hos  inter  fe  confim- 
dunt  Euclides  ;  idcirco  Euclidem  Geometramj 
Megarenfem  dicere  non  auderem. 

$.  IX.  Non  autem  inter  fe  confundendos 
effe  binos  hos  Euclides ,  fed  a  fe  invicem 
omnino  diflinguendos  elTe ,  multa  funt  quae 
id  fuadent.  In  utroque  enim  Euclide  tot 
charafteres  diiFerentes  licct  rcperire  ,  qui 
abunde  alterum  ab  altero  diverfum  fuifle,  li- 
ne  uUo  dubio  palam  oftcndunt.  Etenim 
tam  Geometrd  Euclidis  ^  quam  Philofophi  So- 
cratici  Patriam  ,  in  qua  quilibet  floruit  , 
Domidlium  habuit  ,  ac  Publice  Sdentias 
docuit;  (inobis  ob  oculos  ponamus;  ea  quae 
§.  2.  5.  &  8.  adduximus  ,  ut  utriusque 
eandem  fuifle  putaremus  ,  non  permittunc* 
<^um  Euclides^  qui  Geometriam  exercuit, 
ac  publicc  eam  profeflus  fuit ,  jilexandrid 
•  ♦  5  Scho- 
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Scholam  fuam  habuit  »  ibidemque  vitam  de- 
git.  Alter  vero  Euclides ,  qui  Spcratis  Audi- 
tor  fuit ,  ac  Philofophiam  publice  docuit  , 
Megara  difdpulos  inftituit,  &  erudivit ,  pa- 
triosque  eo  in  oppido  habuit  Lares.  Prae- 
terfea  magis  eos  a  fe  invicem  diftinguere 
iacit  utriusque  -ffitas  diverfa.  Quippe  Secra- 
tkns  ille  Fmhfophfis  ,  Tempore  Sccratis  jam 
erat  notus.  §.  6.  ejusque  Auditor  fuit,  ac 
JMegtTis  eo  tempore  ,  Philofophiae  partem 
eam  ,  quas  Diale6Hca  vocatur  ,  inftituit. 
Ceometra  autem  Euclides  fub  Ptolemdo  Lagi 
filio  demum  clarus  fuit ,  5-  3*  ^oque  tem- 
pdre  Geometriam  docuit.  A  morte  vero 
Socratis  usque  ad  Ptolemdum  primum  elapfi 
iunt  anni  xcv.  monente  STANLEJO  in  vi- 
ta  Euclidis.  Quare  ad  minimum  xc.  anni 
effluxere ,  inter  EucUdem  Socraticum  ,  &  £«- 
alidem  Geometram  ;  uti  cenfet  VOSSIUS  de 
Seient.  Mathem.  loc.  cit.  Multo  itaque  junior 
fuit  Euclides  Geometra  ,  cjufim^Megarenfis  Eu" 
elides.  Confer.  CLAVIUS  in  Proieg.  in  Eu- 
€lid.  GREGORIUS  in  pr^fat.  COMMAN- 
DINUS  in  Euclid.  Elem,  Proleg.  &  multi 
alii.  Porro  inter  illos  difcrimen  licet  ob- 
lervare  ,  fi  Scholas ,  in  quibus  quilibet  eru- 
ditus  fuit  ,  contemplemur.  "Prodiit  enim 
Megarenfis  Euclides  e  Socratis  Schola ,  Mathe' 
-  maticus  vero  Euciides  e  Platonica.  Augetur 
iflud  difcrimen  inter  ambos  illos  EucUdes ,  fi 
diverfa  ftudiomm  genera  ,  in  quibus  fe  pri- 
•mo  exercaere  ;  fi  diverfas  doarinarum  ^e- 
cies ,  quas  dein  publice  profefli  funt ,  cdgi- 
tcmus.   Fuk  cnim  Euclides  Socrtticus  Parme- 
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niiUs  librorum  valde  ftudiofus  ,  Autore  LA- 
ERTIO  in  ejus  vita ,  ac  in  difputandi  artje 
imprimus  verfatus  eft  ;  Alexandrinus  autem 
EMlides ,  Platcnis  ac  Flatonicorum  de  Renim 
Nacuralium  fcientia,  iententias  &  rationes 
inveftigavit ,  easque  omni  nifu  ftuduit ,  iis- 
que  percipiendis  &  examinandis  totus  in 
cubuit  ;  dein  Geometriam^  adiit  ,  eamque 
maxima  cum  laude  excoluit.  Docuit  Meg^ 
renfis  Euclides  artem  Dialedticam  ,  in  eaque 
fcientia  fuos  praecipue  erudivit  difcipulos  ; 


conteniplationes  ,  &  in  iis  fpeculandis  & 
rimandis  Auditores  liios  occupatos  tenuit, 
Nec  parum  exaggerabunt  diflFerentiam  intcr 
ambos  hos  hommes  ftatuendam  ,  raonumen- 
ta  ,  quibus  famam  fuam  longam  effecore. 
Celebratur  Euclides  Megarenfis  ,  quod  Dialo- 
gos  fex  compofuerit ,  ac  fcriptis  reliquerit , 
qui  recenfentur  a  DIOG.  LAERT.  in  ej9u 
vita ,  ac  funt  feauentes  ,  Lamprias  ,  jiefchi^ 
nesj  Pheenix  j  vel  ut  apud  Suidam  ^  Phoeni* 
ces  ,  Crito  ,  Jllcibiades  ,  Eroticus.  LaudatUT 
Alexandrinus  Euclides  ,  quod  fcripta  ad  rem 
Macheaaticam  omnia  lpe£kntia  compofue» 
rit  ,  litterisque  mandaverit.  Diftinguuntur 
ulterius  a  fe  invicem  bini  hi  Autores,  quate* 
nus  Megarenfis  Philofophi  tantum  npmine 
occurrit  ,  jiUxandrinus  autem  ,  Geometra 
ubique  audit.  Tandem  mores  quibus  uter- 
que  donatus  erat,  facile  inter  ambos  nota- 
bilem  efficient  difl:incl:ionem.  Sicuti  enim 
natu  major  Euclides  vehemens  ac  litigiofus 
fiut ,  fic  minor  natu  ,  Ceometrs  nempe  no- 
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Jfter  fuaviflimi  ingenii  Vir  foit  ,  ab  omni 
contentione  abhorrens.    Quod  fi  itaque  ea, 

Suae  in  utroque  obfervavimus  Euclide ,  inter 
r  comparemus  ,  alferere  neminem  audere 
.fufpicor,  ambos  illos ,  qui  EMclidis  nomine 
-  apud  praediftos  Autores  veniunc ,  pro  uno 
eodemque  habcndos  elFe  ;  contra  diftinftas 
:^omnino  fuifle  perfonas ,  neudquam  inter  fe 
-confundendas ;  affirmare  omnes  optimo  jure 
teneri.    Confentiunt  GREGORIUS  in  prafat. 
SAVILIUS.  m  pr^tleH.  in  Euclid.  CLAVIUS 
in  proleg,    COMMANDUNUS  in  froleg.  & 
VOSSIUS  loc.  cit.  multique  alii. 

•    §.  X.  PraJter  jam  diftos  binos  Euclides^ 
^PhilofophHm  nempe,  &  Geoptetram  ^  alii  apud 
.Scriptores  ieguntur  ,    qui  nomine  Eucltdis 
.  celebrantur :  quos  ob  nominis  convcnientiam 
^hic  brevibus  recenfere  a  propofito  noftro 
non  alienum   foret.    Quorum   primus  eft 
Euclidet  Archon  qui  Athenis  fuit  anno  sdo 
Olymniadis  lxxxvii.    Secundus  fuit  itidem 
Ettdides  Archon  ,  fub  quo  triginta  Tyranni 
expulli  ,   illc  vixit  anno  ado  Olympiadis 
x  jiv.    Tertius  EHclides  Athenienfis,  led  fortc 
non  divcrfus  a  prioribus.    Quartus  fuit  Eu- 
clides   f^ates  ,    Xenophonti    amicus.  QuintUS 
Ettclides  Leptcida ,  cujus  mentio  in  Platonis  Te- 
ftamento  e;cftat.    Sextus  fuit  Euclides  Fra- 
tcr  Cleomedis^  LacedaBmoniorum  Regis.  Sep- 
timus  vocatur  Euclides  Paca^nus  ,  cujus  an- 
tidotum  refertur  a  Galeno  in  antidotis.  Ofta- 
vus  cft  Euclides  Platonicus.    Nonus  fiiit  Eh- 
clides  Maximi  Bjz..  iilius.   Decimus  appella- 
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tur  Enclides  Parafitu4  ^  5i»/Vriw,  filius  i,  cogno- 
mento  revTXov.  IJndecimus  fuit  Euclides  La^ 
CQ.  Duodccimus  fuit  EMclides  Rhetor ,  cujus 
meniinit  STRABO  Geogr.  lih.  14.  pa^.  969. 
Confer.  FABRICIUS  in  Bihliotheca  Grac.  lih. 
3.  caf.  14.  g.  \.  in  notis.  &  STANLEJUS 
in  Vita  Euclidis  Megarenjis 

J.  XIL  Sed  miflis  reliquis  omnibus ,  de 
Euclide  Geometra  tantum  fcribere  nd)is  ani^ 
mus  efl;  :  cujus  fcripta  ,  quibus  fui  nobis 
coramendaverit  memoriam  ,  reccnfere  or- 
dinis  &  inftityti  ratio  poftulare  videtur.  Eai 
vero  GREGORIUS  in  prafat.  tn  Euclid.  paiv 
tim  e    Pappo  jilexandrino  ,    lib.   7^  coUelt. 
Mathem.    rartim  e  Proclo  lih.  5.  Comment.  in 
Euclid.  collegit :  eaque  porro  recenfentur  fa 
DECHALES  in  trahatu  de  Ortu  Cr  progre^ 
Mathef.  CLAVIO  in  Proleg.  in  Enclid.  FA^ 
BRICIO  in   Biblioth.    Gr^c.   lih.   3.  cap.  14. 
VOSSIO   de  Scientiis  Mathem.  multis  aliis  : 
ac  fequentia    enumerantur.     Inter  Ekclidis 
Geometra  fcripta ,  quse  partim  periere ,  par- 
lim  fuperfunt  ;  primo  numerantur  Lihri  tres 
Porismatum  ;  Verum  hi  magno  rei  Geome- 
tricae ,  praefcrtim  loci  refoluti ,  damno  pe- 
liere.    Qusedam  tamen  eorum  apud  Pappum 
in  lih.  7.  ColleH.  Mathem.  fuperfunt ;  reliqua 
autem  hodie  non  exftant.    Secundo  rccenfen- 
tuf  libri  duo  Locorum  ad  fuperficiem ,  ad  Ana- 
]ylim  Geometricam  pertinentes  ;   hi  etiam 
Ubri  temponun  injuria  periere ,  praeterquam 
quod    Pappus   Akxandrinus   horum  quatuor 
kminata  nowvit.  Tertio  confcripfit  Librttm 
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FslUeianm^  neoaehic  liodie  reperitur;  in  eo 
vero  radones  ralfa  deprehendendi ,  &  pa- 
rabgismos  arguendi  oflendit  ;  quod  fcrip- 
tum  ,  non   fine  notabili   rei  Logicse  ac 
Mathematicae  jafhira  ,  perditum  eft.  QHar" 
$0  compofuit  quatuor  libros  Cofticmm  ,  quos 
jipollonius    Pergdus  explevit  ,    eisque  alios 
quatuor  libros  adjecit ,  qui  hodie  fub  jipol- 
hfiii  nomine  leguntur.  Quimo  refert  DECHA- 
LES  librwn  de  fphdra  ab  Euclide  ornatum , 
qui  cum  caeteris  periit.    Praeter  hos  libros 
perditos  alii  funt ,  qui  feliciori  fato  ab  in- 
teritu  fervati  funt  :  inter  eos  tamen  varii 
reperiuntur ,  de  quibus  valde  dubitatur  an 
quidem  fint  Euoliais.    Sexto  Euclidi  tribuitur 
£ber  unicus  Dctorum^  quae  ad  analyfin  Geo- 
xnetricam  funt  comparata  ,   &  ejus  quafi 
Elementa  Veteribus    Geometris  tamiliaria. 
Inter  alios  hunc  Datorum  iibrum  fuccin£):e 
demonftratum  in  lucem  emifit  Ifaacut  Bar-^ 
row ;  Ac  olim  a  Claudio  Hardj  cum  Marini 
Tkilofophi  Commentario  Graece  emifllis  ,  ac 
Latine  verfus  eft,  additis  obfcurioribus  locis 
Scholiis    neceflariis.      vid.    VOSSIUS  de 
Seient.  Math.  in  addendis  pag.  m.  433.  Idque 
fclicius  praeftitit  Har^j  ,  quam  antea  Zam^ 
hertus  ,  qui  itidem  hunc  Datorum  librum  La* 
tine  vertit.    Septimo  Ei  adfcribuntur  Trafta- 
tus  duo  Mufici ,  nempe  IntroduBio  Harmonim 
aa  &  SelHo  Canonis :  dubitat  autem  GRECO-) 
RIUS  an  uterque  ab  Euclide  fit  fcriptus  ;  qui 
hodie  eo  nomine  Euclidi  ab  aliis  adjudican- 
tur:  nam  MEIBOMIUS  eos  traftatus  muficos 
piclid$  tribuit}  cui  afftntitur  FABRICIUS  loc. 
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ca.  MEIBOMHTS  omnium  optime  in  eos 
Cominentatus  eft ;  eos(jue  Vofumini  fuo  Fip* 
ttmm  Muftcmim  inferuit.   OSm  inter  ejoi 
Scripta  occurrit  liber  unicus  Fhdftominmrmm  i 
in  quo  folo  Coeleftia  ,    live  Ailronomiffi 
principia  attingic   Hunc  VOSSIUS  lof.  m. 
a  Bartholomio  Zamberto  cum  reliquis  quibiis« 
dam  OpufcuJis  Latine  verfum  fuifle,  refert* 
Graece  &  Latine  fme  Demonftradonibus  in^ 
ter  caetera  Ettclidis  Scripta  Phdnomena  edidit 
CMradus  Dsfypodms.    Nono    fcripto  reliquit 
Euclidis  Opticam  »    &   CatoPtricam  ;  veruni 
GREGORIUS  &  SAVJLIUS  multa  fe  fua- 
dere  dicunt ,  ad  '  fuipicandum  opus  iUud  , 
quod  hodie  Optica  &  Catoptrica  Euelidis  voQ^h 
tur ,  fpurium  effe ;  vel  temporis  Japfu  prOdf^ 
lus  corruptum.  Interpretatus  eft  Opticam  & 
CMoftricam  ^oannes  Pena;  tum  Hetrufco  idio- 
mate  ,  ex  interpretatione  linatii  Dantis  lu- 
cem  tidit  hic  libellus ;  fed  Autore  filaneanQ; 
Ignasii  expoiitio  mutila  efl:  &  manca.  Dt- 
cmto  additur  Scriptis  Euclidis  editis  Uber  .^Er 
Vivijionihus ,  qui  latine  tantum  exflat :  MuK 
ti  cenfent  Ubrum  Euclidis  de  Divijiomins  eun- 
dem  eflfe  libellum  Arabica  Lingua  fcriptum 
de   fuperficieram  divifionibus  ,  Machometo 
Bagdedino  yulgo  adfcriptum  ;  qui  cura  & 
Ihidio  Joannis  Dee  Londinenfls  ,  &  Fredriei, 
Cammatidini  latine  verfus  lucem  vidit.  Savi^ 
iins  autem  &  Gregoritu  illum  libellum  non 
JEstcUeUs  dOfe  opinantur ;  confl:at  tamen  Eud^ 
dem  de  Dnnfienibm  libnun  fcripfifle.  Vndecim 
his  adjiin^t  CregariHs^  Fr^mentun^,  (jopii 
la  ZmlmrU  editione  ladna  luclidi  addiatujtt 
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5n  quo  agkur  de  Levi  &  Ppnderof^;  fed  pro 
^urio  id  habet '  SAVILIUS  in  frdleil.  in 
Smlid.  DHodecimo  Scripfit  Euclides  abfolutum 
opus  Elementorum ,  cum  Sole  &  Luna  dura- 
turum;  quod  plusquam  sooo.  annos  mag- 
nam  aeftimationem  obtinuit.  De  hujus  cdi- 
donibus  &  commentariis  in  fequentibus  in 
j^^ede  §.  32.  agere  conftituimus.  Super  his 
JEuclidis  Scriptis  omnino  legi  merentur  quae 
dc  iis  notarunt  GREGORIUS  in  prdfat.  & 
FABRICIUS  in  Bihlioth.  Grdc.  lik  iii.  c^. 
14.  §.  xi-xvi.  pa^.  377-381. 

.  $.  XII.  Ex  his  vero '  omnibus  Scriptis 
ciwimeratis ,  quae  Euclidis  nomine  vehiunt , 
Btementormn  librum  elegimu$;  -de  quo  pauca 
dilFeremus  ,  caetera  filentio  praetcreuntes. 
Quippe  funt  Elementa  Euclidis^  quae  prae  re- 
reliquis  praecipue  in  omnium  verlantur  ma- 
nibus ;  quaeque  a  cunftis  Geometriae  ftudio- 
lis  nofte  dieque  traftentur.  Sunt  Elementa 
tantum  Planorum ,  &  Solidorum  ,  quae  in 
hac  editione  occurrunt  ;  dc  iis  itaque  per- 
magni  noftra  intereft  fcire  ,  quid  Autores 
fcntiunt.  Euclidem  Geometram  Elementorum 
opus  conftruxifle ,  inter  omnes  ,  tam  Anti- 

2uiores,  quara  Recentiores  convcnit  Autores. 
i  quamvis  ante  Eum  a  diverfis  Elementa 
iint  compofita  Gcometrica  ,  ac  fcriptis  con- 
fignata ;  ficuti  ex  Procli  &  aliorum  teftimo* 
Bus  conftat  ;  cum  multi  ante  Eum  incla* 
ruere  Viri  ,  de  rebus  Geometricis  optime 
meriti,  non  folupi  in  -^gypto,  fed  etiam 
in  Grasda  ,  qui  fua  fuper  Mathematica 

difci- 
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difciplina  cogitata  &  invcnta  litteris  nota- 
Tunt :  tamen  VOSSIO  tefte  de  Scitnf.  Muth. 
€tf.  14.  Euclidis  Elementa  funt  opus  vetuftit 
limum  quod  in  Geometria  habemus  ;  cum 
reUquorum  praecl^orum  Geometrarum  opera, 
temporis  injuria  periere.  Praeterea  opus , 
quod  Elementa  infcripfit,  omnium  Graecorum 
abfblutiflrimum  eft  corpus  principiorum  Gco- 
metriae  j  non  obftantibus  aliis  GeometriaB 
Elementis  ,  a  diverfis  compofitis.  (^ppe 
in  Graecis  priraus  illc  fuit ,  gui  omnia  tun- 
damenta  ,  ad  Geometriae  Scientiam  ducen- 
tia ,  in  Elememari  fuo  corpore  coUc^t ;  ac 
colle6la  digeiTit.  Hac  de  caula  depingeba- 
tur  Euclides  digitis  demetiens ;  unde  SIDO- 
NIUS  APOLLINARIS  //*.  9.  Epifi.  9.  ait, 
fer  Cjmnafia  fingi  EHclidem  ,  Propter  menfura^ 
rum  fjpatia ,  di^ms  laxatis.  In  nis  autem  £/r- 
mentartbus  inftitutiooibus  ,  adomandis  ,  non 
omnium  Problema:um  ,  &  Theorematum 
unicus  Inventor  &  Autor  ftatuendus  cft  Eu-^ 
€lides ;  verum  alioram  Autorum  tum  inven- 
tis ,  tum  fcriptis  ,  in  fuis  Elementis  compo- 
nendis ,  ufus  eft ;  quorum  ea  ,  quae  inve- 
nere ,  vel  in  ordinem  redegit ;  vel  quae  non 
/atis  vaUde  demonftrata  erant ,  firmiiTmiis 


originem  fuam  traxere  ,  ex  Scriptis  Geo- 
metrarura ,  Vel  ante  Euclidis  tempora ,  vel 
iisdem  temporibus  inclarefcentium  ;  quas 
confuliiit.    Ita  ut  hoc  corpus  Elementerum  fit 


Theoreoatit^us  ab  aliis  excogitatis  ;  quas  ex 
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iis  felegit  ,  utpote  ad  propofitiim  fuum  af- 
fequendura  ducentia  ;  ac  qax  iii  convenien- 
tem  ordinem  redegit  ;  vel  fi  firm?e  deef- 
fent  probationes ,  evidentibus  Demonfl:ratio- 
nibus  confirmavit  ;  partim  ex  Propofitioni- 
bus  a  fe  inventis ,  probationibu^  invi6lis ,  iis 
additis.  Quae  tamen  omnia  in  concinnum 
iftum  ordinem  adduxit ,  quo  hodie  EJementa 
Euclidea  funt  ornata.  Etenim  PROCLUS 
tib.  2.  Comment.  in  Euclid.  nobis  autor  efl: , 
Euclidem  multa  in  fuis  EJemeiltis  ab  aliis 
inventa  collegifre ,  multa  Eudoxi  ordinafle , 
mulca  Thedteti  perfecifle  ;  ea  praeterea  quae 
laxius  a  prioribus  demonfl:rata  erant  ,  fir- 
mifl^nis  Apodeixibus,  quaB  neccoargui,  nec 
Convinci  poflTunt  ,  munivifle.  Ea  propter 
a  Procto  aliisque  Veteribus  Scriptoribus  x«T 
iZox^^  diftus  efl  w;^6<ar»jr  ,  Elementorum 
Confl:ru6lor ,  &  Demonfl:racor  fcilicet ,  ac 
Geometra:  confcrantur  RICCIOLUS  Chron. 
pars.  2.  GREGORIUS  in  pr^fat.  COMMAN- 
DINUS.  proleg.  in  Eitcltd,  CL A VI US  Proleg. 
in  Etictid.  DECHALES,  loc.  r/>.  VOSSIUS 
toc.  cit. 

$.  XIII.  Quod  vero  Euclidis  Elementa  mul- 
tum  debeant  aliorum  cogitatis ,  ac  inventt 
priftinorum  GeometfJirum  condneant  ,  6 
(^uibus  funt  conflata;  extra  omnem  dubita- 
tionis  aleam  ponunt  Propofitiones  &  De- 
monfliratiories  ,  quae  in  ipfis  Elementis  oc- 
currunt  :  quarum  Inventores  paflSm  apud 
Veteres  nominantur,  quibus  etiam  Jnventio- 
nis    gloria    tribuicur.    Etcnim  celebratur 

THA^ 
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THALES  MILESIUS,  qui  prinius  nomine 
Sapientis  eft  appellatus,  Eum  invenifle  Ifo 
fcelium  Triangulorum  angulos  ad  baCn  elFe 
aquales  :  quae  eft  PROPOSITIO  5.  ELE- 
MENTI.  I.  Eandem  propofirionem  univer- 
faliorem  reddidit  GEMINUS»  Geometra. 
Laudatur  itidera  O^NOPIDES  CHIUS  , 
ob  inventum  illud  praeclare  ,  perpendicuJa- 
rem  nempe  ad  datam  lineam  ex  punfto  ex- 
tra  eam  dato  ducere  ;  illaque  eft  PROPO^ 
SITIO.  12.  ELEMENTL  J.  Memoratur  , 
aequalitatem  angulorum  ad  verticem  oppofi- 
torum  THALETEM  MILESIUM  detexilfe; 
quam  PROPOSITIONEM  Euclides  15.  ELE- 
MENTL  L  fecit.   Laus  debetur  EUPHOR- 


Trian^uli  ex  tribus  Jineis  componendi,  in- 
veneric  ;  eaque  eft  in  ordine  Euclideo  22. 
PROPOSITIO  ELEMENTI.  I.  Ouae  hanc 
proxime  fequitur  27.  PROFOSITlO  citad 
Elementi  ,  inventis  OENOPIDIS  CHII 
debetur  ;  cum  Geometra  ille  demonftravit 
ad  datum  punftum  lineaj  propofitse ,  angulo 
dato ,  aequalem  angulum  reftiiineum  confli- 
tuere.  DechaUs  autem  exiftimat ,  Eum  non 
inveniire  ipfam  Propofitionem  ,  led  Demon- 
ftradonem  aliquam  reperifle.  Inter  THA- 
LETIS  MILESII  inventa  Geometrica ,  nu- 
meratur  porro  aequalitas  omnimoda  Trian- 
^lorum,  unum  latus,  &  duos  angulbs  ad 
invicem  aequales  habentium ;  quae  eft  apud 
E^lidem  PROPOSITIO.  16.  ELEMENTL 
I.  Praeterea,  nuUus  eft,  qui  vel  primis,  ut 
ajunt,  labiis,  Geometricum  guftavit  ftudium, 


BO  PKRYGI  ,  quod  modum 


juslibet 
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vel  parum  fe  in  eo  exercuit,  quin  PYTHA- 
GOK^  in  Geometria  merita  ,  propter  in- 
venta  ejus  utiliflima ,  qu3e  inter  Euclidis  Ele- 
menta  reperiuntur  ,  '  extolli  admodum  ani- 
madverterit.  Ille  enim  Autor  efl  ,  Trian- 
guli  cujuscunque  reftilinei  tres  angulos  fimul 
lumtos  duobus  reftis  aequales  efTe  ;  quje  cft 
32.  PROPOSITIO.  ELEMENTI.  I.  Eidem 
huic  praeclaro  GeometraB  acceptas  referimus 
PROPOSITIONES.  44,  47.  ejusque  con- 
verfam  48.  ELEMENfl.  I.  Quarum  47. 
PROPOSfTIO  fpeciali  notatur  denomina- 
tione,  fatis  indicante  ,  PYTHAGORAM 
primum  Autorem  habere ;  cum  Hecat§mbes 
Pythagirici  nomen  gerit  ,  fub  eoque  titulo 
paffim  apud  Scriptores  celebratur.  Hujus 
vero  denominationis  originem  petunt  ab 
oblatione  Boum  ,  a  Tjthagora  Mufis  fa6la  , 
in  ^atiarum  aftionem  ,  pro  ejus  Demon- 
ftrationis  inventione  Haec  eft  illa  adeo  ce- 
lebris  Propofitio  ,  quae  ob  ingentem  fuam 
utilitatem  y  Inventoris  fui  famam  impiortalem 
reddidit.  Praeter  has  rccitatas  Propofitiones 
in  Elemento  primo  EHclidis  occurrentes  , 
aliaj  etiam  funt ,  quae  in  feouentibus  Eucli- 
deis  Elemcntis  reperiuntur.  Nam  THALE- 
TEM  MILESIUM ,  angulum  in  femicircu- 
lo  efle  reftum ,  inveniue  referunt  ;  eaque 
efl:  apud  EHclidem  PROPOSITIO  31.  ELE- 
MENTI.  III.  Porro  inter  ejusdem  THA- 
LETIS  inventa  variae  Propofitiones  Elemen- 
ti  Quarti  enumerantur.  Etcnim  tribui  Ei 
folent  a  multis  Scriptoribus  PROPOSITIO- 
NES.  2,  3,  4-  *      ELEMENTI.  IV. 

Qui- 
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Ouibus  addunt  ,  Ettm   reperifle   modum  , 
Iriangulum  -Squilaterum  m  Circulo  infcri- 
bendi  ;  cujus  inventi  laetitia  elatus ,  Bovem 
Mufis   immolafle   dicitur.   Porro  funt  qui 
ftatuunt  ,    QUINTUM  EUCLIDIS  ELE- 
MENTUM   ab  EUDOXO  CNIDIO  efle 
compofitum  :  quia  EUDOXO  a  veteribus , 
de  Proportionibus  a  fe  inventis ,  multa  ad- 
lcribuntur.    Ccrtum  enim  efl:  e  teftimoniis 
antiquorum  ,  EUDOXUM  de  Proportioni- 
bus  fcripfifl!e.   Si  itaque  omnia  ,  quae  in 
ELEMENTO  V.   EUCLIDIS  occurrunt  , 
non  /imt  EUDOXI,  laltem  pleraque  ab  ipfo 
profe6la  efle,  Proclus  clare  fatis  teftatur. 
Quare  Euclides  ea  ,  quae  de  Proportionibus 
habet  ,  ex  EUDOXI  fcriptis  haufifle  ,  fi 
non  omnia  ,   faltem  plunma  ,  cenfendus 
eft;  cum  Proclns  ait  ,  EHclidem  multa 
doxi  m  fuis  Elementis  in  ordinem  redegiflTe. 
Memoratur  etiam  THEiETETUS ,  ob  De- 
monftrationem  PROPOSITIONIS.  lo.  E- 
LEMENTL  X.  a  fe  primo  datam.  Deni: 
Gue  quae  de  SOLIDIS ,  tribus  ultimis  ELE- 
MENTIS ,  nempe  XI,  Xlf,  XIIL  demon- 
ftravit  EHcUdes,  m  iis  THEiETETUM,  A- 
RISTiEUM  ,  aliosque  fecutum  efle  Eucli^ 
dem  y  Autorcs  referunt.   Verum  inde  non  de- 
rogatur ,  ejus  laudi  ,  quod  aliorum  placita 
conflilucrit  ;   cum  inconcuflis  fundamentis 
Autorum  inventa  ,  ordine  nunquam  corri- 
gendo,  fuperftruxerit.   Videantur  PROCLI 
Cemnsem.  m  Euclid.  DECHALES  in  Trafl.  de 
ortH  Cr  Proirejfn  Mathef.  fag.  7.  8.  &  TAC- 
• ♦ ♦  3  QUET 
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Ma$hef.  aliique  plures. 

$.  XIV,  Hoc  vero  Elementorum  corpus , 
fecundum  niultorum  Doftorum  fcntenciam, 
Euclides  divifit  in  Tredecim  libros  ;  licec 
vulgo  a  nonnullis  qmndecim  enumerentur 
Elementorum  libri  :  immo  in  quibusdam 
exemplaribus  Sedecim  Euclidis  nomen  ferunt. 
Verum  obfervat  VOSSIUS  de  Sciem.  Math. 
cap.  XV.  5.  3.  etiamfi  multi  putent  Elemen- 
ta  haec  conftare  libris  xv.  rem  tamen  non 
ita  apertam  cfle  de  duobus  poftremis.  An- 
fam  dubitandi.de  XIV.  &  XV.  Elementis, 
an  quidem  Euclidis  fint ,  praebet  Theonis  in 
EuclUem  Commentarius.  Etenim  Theon 
jilexandrinus  ,  Euclidis  Elementorum  valde 
ftudiofus ,  qui  ea  fuis  expofuit  Difcipulis , 
claruit  Theodofio  Magno  imperante  ,  anno 
Chrifti  395.  mortuo  ,  uti'  refert  VOSSIUS 
loc.  cit.  cap.  16.  5.  9.  Ille  vero  Theon  in 
tredecim  Euclidis  priores  libros  ,  tantum 
commentatus  eft  ;  uti  Campani  fecundum 
Theonis  expofitionem, ,  Editio  Elemcntorum 


hajc  Elementa  manifefto  indica(fe  videtur  , 
Eum  tredecim  tantum  agHovilTe  libros  Ele- 
mentorum  ab  Euclide  confcriptos.  Prasterea 
JMarinus  Philofophus ,  Procli  Diadochi  difcipu- 
lus ,  circa  annum  Chrifti  500.  florens ,  in 
Protheoria  ad  Data  Euclidis ,  Tredecim  Ele- 
mentorum  libros  Euclidi  fblummodo  tribuit. 
Tot  etiam  libri  reperiuntur ,  in  Elemento- 
rum  Euclidis  verfione  Arabica  Nafiriddni  Tu- 


Qua  itaquc  expofitione  in 
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fini  Perfd ,  quae  luculentis  typis  Arabids  lu* 
cem  vidit  Romae  anno  1594.  ex  Typogra,- 
phia  Medicea.  Sicuti  multa  alia  flint  exem- 
plaria,  uti  RhodU^  Richardi^  aliorumque ,  in 
quibus  ultimi  duo  nempe  XIV.  &  X  V.  non 
reperiuntur  libri.  Accedit  quod  ultima  pro- 
pofitio  Elementi  XIIL  veluti  colophonem 
operi  imponit.  Conferatur  FABRICIUS  in 
Biblioth.  Grdc.  lih.  lii.  cap.  14»  Sed  porro 
obrervandum  venit ,  Librum  decimum  quar- 
tum  propriam  habere  praefationem  ,  quam 
nec  primum  Euclidis  Elementum  habet;  non 
vano  argumento  inquit  GREGORIUS  in 
prdfat.  in  Eiem,  EucUd.  duos  ultimos  lihros  alte'» 
rms  ejfe  quam  Euclidis.  Confentiente  VOS- 
SIO  de  Scient.  Math.  cap  xv.  §.  3.  & 
DKCHALES  in  TraH.  de  ortu  cr  frogref 
Math.  pag.  8.  9.  Ex  quibus  abunde  videtur 
conftare  ,  Tredecim  Elementorum  libros , 
ab  Euclide  tantum  fuilTe  compofitos ;  binos 
reliquos  fcilicet  XIV.  &  XV.  alium  agno- 
lcere  Autorem.  Hi  vero  pofteriores  bini  li- 
bri  ,  a  quamplurimis  ,  Commentarii  HYP- 
SICLIS  ALEXANDRINI  habentur.  Vixic 
Hjpfxcles  circa  Tempora  Ptolemdi  Lathjpri 
(nempe  toto  feculo  ,  vel  paulo  ulterius  , 
ante  natum  Chriftum. )  Iftdori  fummi  Mathe- 
matici  difcipulus.  VOSSIUS  loc,  cit.  cap.  54. 
5.  7.  Ipla  praefatio  quae  Elemento  XIV. 
praemittitur  ,  eft  prooemium  Hjpftclis  A-^ 
Uxandrini  ad  Protarchum :  ex  qtio  liaud  dif^- 
culter  colliffere  eft ,  illud  neutiquam  conve- 


de  qoo  in  ifto  loquitur  Prooemio.    Ut  cae- 
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tera  taceinx  ,  qaot  verba  ,  tot  argumen- 
ta,  Euclidem  non  effe  ejus  Autorem  ar- 
guentia  ,  reperiuntur.  Etenim  mentionem 
mjicit  fcriptorum  ApelUnU ;  de  comparatio- 
ne  Dodecaedri ,  &  Icofaedri ,  eidem  (phae- 
rae  infcriptorum :  id  neutiquam  de  Euclide , 
qui  ante  ApelUmmn  fcriptis  inclaruit  ,  prae- 
dicari  potelt  ;  fed  quidem  de  HjpficU  qui 
multo  poft  vixit.  Conferatur  FABRICIUS 
loc.  cit.  Sicut  etiam  GEORGIUS  VALLA , 
&  B  ARTHOLOMiEUS  Z  AMBERTUS 
VENETUS  ,  qui  fub  Hjpficlis  Alexandrim 
nomine ,  pofteriores  duos  Elementorum  Ji- 
bros,  latine  verterunt*  Eosdem  ob  Hjpficlt 
AlexandrinQ  compofitos  efle  cenfent ,  SA- 
VILIUS,  GREGORIUS.  CLAVIUS  ,  DE- 
CHALES ;  locis  jam  jam  citatis  ;  &  innu- 
meri  alii.  Decimus  Sextus  Liber  ,  qui  in 
nonnullis  codicibus  ,  non  taraen  in  omni- 
bus ,  prioribus  anne6titur  ,  nunquam  EHcHdi 
fuit  acucriptus ;  licet  in  ordine  Elementorum 
in  Clavii  Editione  Euclidis  Elemencis  annu* 
meretur  ;  fed  ille  eft  adjeftus  a  FJRAN- 
CISCO  FLUSSATE  CANDALLA  ;  uti  in 
fronte  hujus  libri  a  quolibct  legere  eft.  Ac 
ob  matenae  convenientiam  Elementis  adjun- 
gitur ,  ficuti  duo  praecedentes  libri  ,  de  fi- 
iniii  argumento ,  cum  Elemento  decimo  ter- 
tio  Euclidis  tra6tantes  ,  proj^tcrea  a  non- 
nullis  cum  Euclidis  £lementi«  XIII.  con- 
&e6i;untur  y  iisque  adjunguntur. 

$.  XV.  Tredecim  hi  Elementorum  libri, 
relpeftu    Doftrinarum  ,   quas   EHcUdes  de 

Quan- 
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Quantitatibus  in  iis  pertradhivit ,  cum  CLA- 
VIO  &  GREGORIO  commode  in  ijmuor 
di^fci  polTum  partes :  Jicet  bipardta  diviiio , 
in  SuferficiefHm  Oi  Solid&rtim  contemplationem , 
fuffiaens  eflet ;  quia  PROCLUS  nobis  Aii- 
tor  ell ,  nullam  peculiarem  fuis  in  Elemen- 
tis,  de  Punctis  Sc  Lineis  tni6lationem  in- 
IHtuilFe  Eucitdem.  Verum  Solidorum  EhcU- 
dis  fpeculationes ,  de  corporibus  regularibus 
Sphagrae  includendis  ,  rite  intelligi  nequeunt , 
nili  prsBcellerit  notitia  Linearum  Commen- 
furabilium  ,  &  Incommenfurabilium  ;  cum 
diametri  ad  latus  proportio  non  femper  ra- 
tionaJis  efl:.  Harum  vero  Linearum  intelii* 
gentia,  Numerorum  fcientiam  praeviam  ul- 
tro  efflagitat ;  ac  cum  corpora  illa  folida , 
baQbus  planis ,  lateribus ,  Sc  angulis  pianis 
continentur  ;  cumque  onme  SoJidum  prce- 
fupponit  Planum ,  ex  quo  Originem  ducic , 
oportcbat  Doftrinam  Planorum  primo  loco 
tradere :  inde  nata  ed  Divifio  norum  £le- 
mentorum  in  partes  quatuor.  Jn  primd  parte^ 
Plama  contempb^ ;  ^uorum  Docbinam  Sex 
prioribus  abfolvit  Jibris :  <Sc  quidem  ita ,  ut 
(^tuor  primis  Elementis  Plana  abfolute 
ipeculecur ;  iequente  vero  Elemento  Quinto 
Magnitudinum  Froportiones  in  genere  tra* 
etax  ;  easque  Figuris  nonnullis  Planis  in 
Sexto  Elemento  applicat.  Sectmda  fors^  Nti^ 
merertms  afieitiones  exponit  ,  quorum  noti« 
tiam  tribus  fequentibus  libris ,  Sdlicet  Sep 
tuno  ,  Oftavo  ,  &  Nono  comprehendit. 
Tmid  in  forte  ,  Sttmmetriam  ^  five  de  Lineis 
commenflirabilibus ,  &  incommoiiurabilibus 
**»5  Sden- 
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Sdentiam  docec  ,  hancque  unico ,  Decimo 
nempe  libro  complexus  eft.  Quma  denique 
in  jmrte ,  Stereometriam ,  (eu  folidorum  do6lri- 
nam  examini  fubjicic  ,   eorumque  concem- 

Elacionem  tribus  ulcimis  libris  ,  Undecimo , 
^uodecimo  ,  &  Decimo  cercio ,  proponit 
ac  demonffarac.  Quibus  pera£lis  cum  ultima 
propofitione  Libri  Decimi  tertii  Elementa 
ma  claudit. 

$.  XVI.  Continent  hi  libri  in  fe  princi- 
pia  &  fundamenta  ad  Geometriae  intelligen- 
tiam  fcitu  necefTaria ;  Itcuci  (ingulorum  li- 
brorum  contenta  quemlibet  attentum  facile 
docere  poiTunt. 

Etenim  fripmo  in  libre^  Triangulorum ;  om- 
nium  figurarum  planarum  fimplidflimarum 
&  primarum  ortus  ,  afFe6Uonesque  primum 
Enclides  confiderat  ;  tum  juxta  angulos  , 
tum  juxta  latera  ipfa  inter  (e  comparans  ; 
quibus  fubjungit  anguli  &  line»  bifeftionem; 
addens  perpendicularis  conftruftionem ;  an- 
gulos  redlos  ,  obtufos  ,   acutos  ,  deinceps- 

B)fitos  ,  adverticem  ,  externos  ,  internos. 
ein  linearum  aequidifl:antium  proprietates 
invefi:igans,  ad  ipfa  defcendit  parallelogram- 
ma  ex  iis  nata ;  eorum  ortus  ,  &  (ympto- 
mata  ,  quse  illis  infunt  ,  deciarat.  Pcrro 
Triangoia  cum  parallelogrammis  comparac  , 
ac  quonam  pa£lo  parallelogrammum  pequale 
fiat  Triangulo  aflTignat.   Tandem  in  Trian- 


re£luQi  anguTum  fubtendente  ,  defcribitur  , 
cum  quadmis,  qu»  k  reliquis  lateribus  fi- 


quadrati  ,  quod  k  iatere 


«nt,  proportionem  invefiagat. 
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In  fecundo  Ubro^  parallelogrammi  reftangu* 
]i,  gnomonisque  definitionem  tradit;  lineae* 
<]ue  divifas ,  quanta  iint  quadrata  odendit  t 
illaque  cum  parallelogrammis  fegmentorum 
confert ;  dein  quadratorum  ,  quae  a  lateri- 
bus  triangulorum  obtufangulorum  ,  &  acuh 
tangulorum  defcribuntur ,  proportiones  cum 
quadratis  ,  quae  fiunt  a  fubtendentibus  angu- 
lum  obtufum  &  aaitum  ,  expendit.  Deni* 

aue  oftendit  qua  ratione  conftruatur  (jaa* 
ratum  redlilineo  dato  aequale.  Hujus  libri 
propofitiones  ,  praeter  linearcm ,  qualem  ia 
plerisque  codicibus  habent  ,  demonflratio* 
nem  ,  etiam  decem  priores  in  numeris  de* 
monflrari  poffunt ;  quod  jam  olim  praeftidt 
Barleamus  Afonachus  ,  ac  poft  linearum  de« 
monftrationem  in  commentario  fuo  numer^i* 
lem  flibjungit  Clavius.  Nonnuili  per  Alge» 
bram  fpeciofam  easdem  refoivunt ,  uti  Stmr^ 
mus  in  jirchimede  Germanico^  aliique. 

Tertius  liber ,  agit  de  iis ,  quae  circulis  ac^ 
ciduot  ,  ac  de  re£lis  lineis  in/circulo  rel 
ad  circulum  du£Us  ;  itemque  angulos  tam 
ad  circulorum  centra ,  cjuam  ad  peripherias 
conftitutos  rimatur;  ultimo  aequalitatem  an» 
gulorum  aequalibus  arcubus  chordisque  ia« 
liftentium  demonftrat. 

Quartus  qui  fubjungitur  liher  quafi  tertil 
praxis  eft,  figurarum  planarum ,  Trianguli, 
Quadrati ,  Pentagoni ,  Hexagoni ,  Quinde? 
ca^oni  infcriptiones  in  circulo,  &  arcum- 
fcriptiones  docens. 

Quintus  qui  fequitur  l$ber  Magnitudinum 
Proportiones    generales  tradit  ;  modosquc 

argn- 
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argumentandi  quosdam  ,  in  proportionibus 
apud  Geometras  frequentiflime  uutatos :  al- 
temam  feu  permutatam  rationem,  inverfam, 
compofitionem ,  divifionem,  converfionem, 
ex  aequalitate  ordinatam  ac  perturbatam  ; 
firmos  ac  validos  efle  ofl^endit. 

In  fext9  y  proportiones  figurarum  plana- 
rumconunonflrat,  ofl:endensPnaenomena  Tri- 
angulorum  proportionalium,  aequalium,  fimi- 
Huipque;  fe6lionem  lineae  in  tot,  quot,  vo- 
lueris,  partes;  inyentionem  terriae,  quartaB, 
ac  mediae  proportionalis ;  rationes  figurarum 
redprocarum  ,  <&  parallelogrammorum  ad 
fe  invicem ,  nec  non  polygonorum ,  paral- 
fclogranlmorum  applicadones  ad  re6fcis  line- 
as ,  quBB  vel  deficiunt  parallelogrammis  fi- 
milibus  ,  vel  excedunt  :  porro  quomodo 
refila  linea  terminata  extrema  ac  media  ra- 
rione  fecetur  ;  ultimo  proporriones  drcum- 
ferenriarum  ,  angulorum  ,  ac  fefilorum  in 
circulis  aequalibus  inquirit. 

Seftintus  liber^  numerorum  indicat  proprie- 
tates  ,  in  eo  agitur  de  numeris  prunis  & 
compofiris  ;  &  quo  pafto  numerorum  non 
primorum  maxima  communis  menfura  inve- 
nitur ;  de  numerorum  parte  ,  &  partibus  ; 
de  numeris  mulriplicibus ,  de  proporrionali- 
bus  j  Sc  quaecunque  in  libro  qumto  de  mag- 
nitudinibus  ^eneratim  ,  eaidem  fere  &  de 
numeris  pamculatim  hic  demonflxantur. 

OBavus  tHir^  numeros  deinceps  proporrio- 
nales ,  numeros  planos  ,  quadratos  ,  cubos, 
&  fdidos  ;  fimiies  planos^  atque  fimiles 
folidos  indicat. 

Nonm 


Digitized  by  Google 


mEUCLIDIS  VlTAjAcELEMENTIS.  xa 

Npms  ,  nmneros  iimiles  jtoos ,  cubos , 
folidos  ,  numeros  deinceps  propordonales  , 
five  ab  unitate,  five  fimplidter;  nmneros 
primos ,  numeros  pares ,  impares  ,  pariter 
pares ,  pariter  impares ,  numeros  perfe£to$ 
declarat. 

De  hifce  tribus  numerorum  libris  y  qui 
Arithmeticorum  vocantur  ,  dillentiunt  imer 
fe  Viri  Do£ti.  Quidam  putant  Euclidem  in 
iis  plus  prseftitiire ,  quam  ejus  prsflare  ftiit 
intentio ;  ac  ex  iis  profluxiile  quidquid  har 
ftenus  de  numeris  fcitur ,  aut  deinceps  fdri 
poteil;  quam  lententiam  ample£titur  TAC- 
QUET  in  frdfat.  uirithmmcd  fud.  Quidam 
vero  contendunt,  Euclidem  tantum  de  Arith* 
metica  iis  in  libris  traftaiTe  ,  quantum  rei 
Geometricae  infervit;  ut  planius  ac  plenius 
commenfurabilium  &  incommenfurabilium 
demonftrationes  fieri  jpoflent  :  inter  quos 
CLAVIUS,  RHODIUS,  FRANCISCUS 
FLUSSAS  CANDALLA  j  fcribit  enim 
CLAVIUS  ad  Def.  i.  Elem.  lo.  jibfohip 
Euclides  in  sntecedentittu  trihu  libris  ea  ,  ^ 
sd  nameres  fpeSant ,  tjmmum  fatii  vifum  ejl  sd 
res  Geametrtcas  intelligendas  ;  idem  ibxtit 
FLUSSAS  in  prsfat,  in  lib.  7. 

Decimus  liber  ^  magnitudines  commenfurabi- 
]es  &  incommenfurabiles ,  itemque  rationa- 


In  Undecimcy  tanoem  ad  StereometriadL 
devolvimus  y  in  qua  pertraflanda  ,  ^odem 
quo  in  planis  proceflerat,  ufus  efl;  modo  ; 
a  fimpJjciflimis  ^  Geqmetrarnm  more  jnd^ 
piens»  Jineis  fdlicet  >  'qu^nu3  ad  cgrponi 
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folida  referuntur ;  guando  in  uno  plano  po- 
ficis ,  iisque  ad  planum  vel  redtis ,  feu  per- 
pendicularibus ,  vel  parallelis ;  item  de  pla- 
nis  fefe  mutuo  fecantibus  ;  quomodo  a  pun- 
&,o  in  fublimi  dato  ad  planum  perpendicu- 
lares  ducuntur :  denicjue  dilFeruntur  tum  de 

{>lanis  5  tum  de  folidis  angulis ,  de  paralle- 
epipedis  ,  &  prifmatibus  aequalibus  nonnul- 
la. 

Vuodeeimus^  ac  fblidorum  fecundus  liber  , 
doftrinam  de  corporibus  fufius  perfequitur , 
in  eo  prifmata  &  pyramides ,  cylindri  &  co- 
ni  invicem  comparantur  ,  fimulque  edocet 
infcriprionem  polygoni  in  circulo  ,  &  Po- 
lyedri  in  fphaera  ;  fphserasque  triplicatam 
fuariim  diametrorum  habere  rationem. 

DecimHs  Tertius ,  corporum  regularium  auln- 
^ue ,  feu  Platonicorum  didlorum ,  conftitu- 
tionem  contemplatur  ,  ea  corpora  quidem 
Platonica  appellantur  ,  a  Pythagora  vero 
jam  defefta  funt ,  uti  patet  ex  veteri  Epe- 
grammate  in  Syneffi  Geametrics  MICH. 
KELLI  allegato , 

^vKKtiinf  tiCi  TOMfi  JtX^o?  tct^aM^U  Irtv^tv. 

Itec  eft, 

^^-  figurd  fuinfie  {frm)  Platenis  ^  ftos  Sapiens 
j  tikis  Pjthngoras  invenif. 

<^^'fjibagoras  fefiem  mts  invenit  ,    Ploie  vere 

TiDt{mm^e  deenk. 

\  '  £tt^ 
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JSmcIuUs  fitfer  Us  gloriam  ffU9$didom  Qmxit. 

Conferatur  GREGORIUS  loc.  dt. 
horum  corporum  evidenriorem  intelligenriam 
praemittuntur  quaedam  de  lineis  extrema  ac 
media  rarione  fedtis ,  fubfequuntur  reladoncs 
Pentagonorum  ,  Hexagonorum ,  Decagono- 
rum  ,  triangulorum  regularium  circuhs  in- 
fcriptorum  :  tandem  Pyramidem  ,  Ofhie- 
drum  ,  Hexaedrum  ,  Icofaedrum ,  ac  Do- 
deca£drum  conftruere  aflignet ,  horumque 
corporum  latera  proponit  ,  eaque  inter  fe 
componit. 

Decimus  Quartus^  &  decimus  tjuintHs  libri  , 
qui  licet  in  nonnullis  exemplaribus  Euclidis 
nomine  vcniunt,  HYPSICLIS  ALEXAN- 
DRINI  eife  videntur  ;  fmiile  tamen  fere 
tra6lant  argumentum.  In  quarto  decimo  enim 
comparantur  Dodecaedrum ,  &  Icofaedrum 
in  eadem  fphaera  defcripta.  In  quinto  decimo 
quinque  corpora  indicata  infcribuntur  ,  ac 
eorum  latera  &  anguli  inveniuntur. 

Decimus  fexttu,  liber  a  CANDALLA  ad- 
oraatus  ,  quique  aliquando  praecedenribus 
^neftitur  ,  varias  folidorum  r?gularium  , 
fibi  mutuo  infcriptorum ,  &  laterum  eorum- 
dem  comparariones  explicat^  Conferantur 
COMMANDINI  itt  Mlementa  Enclidis  ProU^ 
mmmmt,  drca  finem ;  GEORGE  MATHJ. 
AS  BOSE  in  Scediffmme  literario  de  contentb 
Elemementm  Emlidis, 

f.  XVIL  Hanc  perElcmenta  diftributam, 
materiaD  conveiuentc  Onfitt^  ac  JMethed$ 

di^K>» 
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dirpofuic  EMclides ;  in  quo  indagando  ,  eum , 
quo  Eu€lides  ipfe  ufiis  eft  ,  cum  primum , 
ad  hanc  dofbrinam  i^^^culandam  fefe  accin- 
geret  ,  puto  deftinguendum  effe  ab  iJIo, 
auem  jam  in  illis  EJementis  tenemus.  (^an- 
Ao  ,  enim  mecum  reputo  Euclidem  fibi  5co- 
pum  &  Finem  conflituifle,  corporum  mun- 
danorum  conftitutionem  Ipeculationi  fii» 
fubjicere ;  inde  haud  obfcure  colligere  mi- 
hi  videor  ,  primo  intendiffe  eum ,  ac  fibi 
ad  contemplandum  propofuiffe  Elememum  de^ 
cimnm  tertium ;  nempe  quinque  corpora  re* 
gularia  Platonica  in  eandem  includere  fphae- 
ram ,  guaeque  eorum  invicem  fit  proportio , 
demonrtrare.  Ad  quod  autem  praeflandum  , 
neceffe  ei  fuit  extremas  illas  de  corporibus 
rcgularibus  propofitiones  in  fimpliciores  , 
caufas  &  principia  earum  propofitionum 
continentes  ,  femper  refolvere  j  atque  hac 
methodo  pedetentim  ad  prima  tandem  de- 
volvere  principia.  Cum  vero  Methodus 
jAnalytica  eft  ,  auae  rem  in  fua  principia 
five  Elementa,  oc  condufionem  quamcun- 
qiie  in  propofitiones ,  quae  continent  caufas 
&  principia  conclufionis  reducitj  inde  ma-. 
nifefto  cuilibet  apparere  fufpicor,  Euclidem 
omnium  primo  MethodQ  jinaljtica  proceffifle 
in  fuis  Elementis  adomandis.  Nos  autem 
qui  iis  utimur  Elementis  ,  quando  eorum 
auxilioducimur,  ad  Propofidones  in  iis  pro- 
pofitas  demonftrandas  &  intelligendas ,  k 
principiis  ejus  indpientes ,  &  gradatim  ad 
ultimas  usque  adfcendentes ;  cumque  fic  ez 
prindif »  aa  id »  quod  ex  iis  fit ,  progredi- 

mur;  . 
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mur;  Methodum  fequimur  Syntheticam.  Quod 
vero  iplam  fpeftat  dilpofitionem  eorum 
quae  per  haec  diftribuit  Elementa  ,  fcien-' 
dum  omnino  efl  ;  fanas  omnes  Scientias 
certa  quaedam  &  definita  habere  prindpia,^ 
ex  quibus  ea ,  quae  fequuntur  demonflrant*. 
Quare  rite  dillinguendum  eft:  inter  id ,  quod 
principiorum  fungitur  officio ,  &.id,  quod 
a  principiis  iis  miit ;  &  quidcm  eo  magis , 
quod  principia  Scientiarum  debent  efle  per 
fe  dara ,  &  evidentia  magis  quam  quae  ex 
iis  derivantur.  Cum  per  fele  fibi  fidem 
fadunc  ,  nulla  principiorum  reddenda  eft 
ratib/  'Quae  vero,  Principia  confcquimtur 
omnino  rationibus  confirmanda ;  quippe  illa 
deinceps  per  principia  prius  intelleaa  cog- 
nofcimus.  H?2c  enim  qui  inter  fe  confim- 
dit  ,  &  principia  cum  iis  ,  quae  ab  his 
fluunt ,  commifcet ,  is  totam  perturbat  cog- 
nitionem  ;  ea  conjungens  quae  nullo  modo 
inter  fe  conveniunt.  Hac  de  re  probe 
edoftus  Euclides  in  fuis  Elementis  compo- 
nendis ,  feorfum  &  prindpia  ,  &  quae  ea 
fequuntur  pertradavit  ;  talia  ftatuens  prin- 
dpia,  quae  ob  evidentiam  fuam  per  fefe  fi- 
dem  mcreant  ,  nulla  eorum  adhibita  de- 
monftratione.  Eaque  praemifit  vel  generalia 
ad  omnia  Elementa  fpeftantia ,  vel  Cngulis 
libris  propria ;  qaae  in  fironte  fiiorum  libro- 
rom  collocavit.  E  quibus  praeviis  dein  ra- 
tiones  petit  eorum  quae  principia  confequun- 
tur  ;  cum  Propofitionum  demonftjaaones 
«X  iis  hauriens  ,  probatam  praecedentem  , 
%Qends  demonftxanda^  prindpium  ftatuit  ; 

♦  »  »  ♦  tali- 
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taliquc  ordine  Elementarem  fuam  difpofuit 
Inftitutionem. 

$.  XVni.  Ipfa  autem  frincipia  quod  atti- 
llet,  quae  EncUdes  pofuit  fundamenta ,  qui- 
bus  Geometriae  Doclrinam  fuperllrueret ,  in 
<ria  dhrifit  genera  ;  Definitiones  ,  Petinones 
feu  fofiulma ,  &  jixiomata  (eu  communes  notto^ 
nes.  In  D^nitionilms  vocabula  artis  exponit, 
ieu  quem  fenfum  fundet  hoc  vel  illud  voca- 
bulum  ,  in  iis  declarat  ;  ac  Geometrarum 
more  vocis  explicatione  femel  indicata ,  ea- 
dem  femper  ngnificatione  pcr  totum  Ele- 
mentare  corpus  utitur :  ne  dein  eorum  am- 
biguitate  aut  obfcuritate  drcumventi,  in  fal- 
"las  incidamus  conclufiones.  Tales  vocum 
Expofitiones  fingulis  Elementorum  libris,  ad 
ejus  intelligentiam  pemeceflariarum ,  ac  ad  u- 
nuitiquemque  librum  proprie  refpicientium, 
prsBmifit.  Pofhdata  ,  quae  &  alias  Petitiones 
dicuntur ,  funt ,  quibus  aliquid  admitti  peti- 
mus  ,  quod  perfecile  fieri  poteft :  eaque 
funt  adeo  clara  &  perfpicua  m  his  Elemen- 
tis  >  ut  nulla  indfgeant  confirmatione  ,  fed 
^uditoris  duntaxat  aflenfum  expofcunt ;  ne 
ulla  fk  in  Demonftratione  haefitatio,  aut  dif- 
ficultas.  Tria  fuis  in  Elementis  pofuit  Po- 
ilulata  Etudides^  quibus  id  cantum  intendifle 
videtur,  ut  ipfi  concederetur  ufus  Regulae 
&  Circini,  ne  dein  de  fchemate  eorum  opc 
^fa6to  ,  quafi  non  fit  Mathematicum  ,  lis 
imoveretur,  Inde  faftum  ell ,  ouod  nulla 
^perati^  Mathematica  creditur ,  nifi  qu»  per 
ha^  inftrunlenta »  nullo  alio  adhibito-adim- 

nicu* 
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niculo  mechanico  ,  inftituatur  ;  quae  vero 
figurarum  delineatio  aliis  indiget  inflrumen- 
tis,  pptratip  Alechanica  dicitur.  j^xiomota  ve- 
ro  quae  &  communes  notiones  fsepe  audiunt, 
fimt  propofitiones  feu  enunciationes  potius 
per  fe  manifellaB  ,  cognituque  perfaciles  , 
quae  (Ine  ulla  demondratione  a  quolibec 
concedi ,  &  communi  confenfu  aflumi  de^ 
bcnt.  Verum  poftulata  inter  &  axiomata 
hoc  intercedit  difcrimen  ,  quale  inter  Pro- 
blema  &  Theorema  :  ac  ncuti  in  Problcr 
mate  operatio  fit ,  ita  in  Poflulato ;  ficut  in 
Thec^emate  aliquid  ccntemplatiqni  fubjid- 
tur ,  ita  in  axiomate.  Haec  bina  ukima 
principiorum  genera  univerfaliter  toti  prae- 
mittit  Elementoriun  Syfthemati ,  non  autei^ 
peculiariter  cuiiihet  corum  libro  ;  confen 
CLAVll  Prolegomena  in  Euclidis  EUmenia. 

$.  XIX.  Hifce  Principiis  praemiflis  ad  ip- 
fam  rem  feie  accingit ,  ac  aliqui^  tum  ad 
faciendum  ,  tum  ad  contemplandum  addur 
cit ;  idcjue  Propojiiiones  vocat :  quas  in  duas 
diftinguit  fpecies  ,  aJteram  Problema^  Theo^ 
rema  alteram  nominat.  Problema  apud 
Mathematicos  e(l  Propofitio  ^  qua  aliquid  far 
cere  &  operari  jubemur ;  vel  ad  funilitudi- 
nem  Problematis  Diaie6lici  ,  in  qua  utra- 
que  contradi6lionis  pars  vera  aut  falfa  eflle 
jpotell.  Sic  quaefltum  illud  apud  Mathema- 
ticos  j  quo  aliquid  jubent  conflruere  ,  & 
<nijas  contrarium  etiam  effici  pojeft  ,  Prq- 
blema  appellatur.  Vel  lecundum  Cmmandir 
mm^  Prpblon^a  ilMd  eft,  in*quo  quippiam  , 
•  •  ♦  *  2  cum 
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cum  primum  non  fit,  proponitur  invenien- 
dum  ,  ac  conftruendum.  Uti  fupra  re61;^am 
lineam  finitam  Triangulum  aequilaterum  con- 
ftituere ,  Problema  eft.  In  omni  Problemate 
duo  notanda  veniunt ;  Datum  ,  &  Quffitum  : 
fic  in  aflignato  Problemate  ,  datum  eft  , 
rcfta  linea  finita  ;  quaBfitum  ,  trianguli  ae- 
quilateri  fuper  datam  lineam  conftitutio. 
•Problematum  tres  fpecies  Veteres  ponunt 
Mathematici ,  Planum ,  SolidHm  ,  &  Idneare. 
Tlantim  dicitur  ,  quod  per  refilas  lineas  & 
circuli  circumferentiam  folvi  poteft.  SotidHm 
eft  ,  ad  cujus  refolutionem  Seftiones  Co^ 
nicae  requiruntur.  Lineare  denique ,  ouod 
praeter  jam  diftas  lineas  alias  etiam  ad  fiii 
<:onftruTOonem  defiderat.  Ex  his  vero  tri- 
bus  Problematum  fpeciebus ,  prima  tantum 
in  Elementis  Euclideis  reperitur  ,  omiflSs 
duabus  reliquis.  Problemata  Euclidis  dupli- 
t^ia  funt  ,  vel  determinata  vel  indeterminata. 
Determinata  funt ,  propofitiones  quae  cum  re- 
ilriftione  fieri  pofmnt ,  uti  eft  22.  Elementi 
T.  Ex  tribus  reftis  lineis  ,  quae  funt  tribus 
datis  reftis  Jineis  asquales  ,  triangulum  con- 
ftituere ;  ubi  additur  haec  reftriftio ;  opor- 
let  autem  duas  reliqaa  efle  majores  omni- 
fariam  fumtas.  Indeterminata  funt  propofitio- 
nes ,  quae  univerfaiiter  fieri  poflunt.  The^^ 
tema  eft  Propofitio  ad  contcmplandum  pro- 
pofita,  quae  paflionem  aliquam ,  proprieta- 
temve  unius  ,  vel  plurium  fimul  quantita- 
tum  cdit ;  ficuti  Propofitio  haec  ,  quod  in 
omni  Triangulo  reftilineo  tres  anguli  fimul 
•fumti  funt  aequales  duobus  reOis  \  non  jubet 
-  aut 
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aut  docet  triangulum  vel  aliquid  conftruere; 
fcd  folommodo  Trianguli  cujuslibet  confti- 
tuti  ,  paflTionem  hanc  comtemplari  propo- 
nic;  quod  anguli  illi  fmt  duabus  retiis  aD- 
auales  :  unde  a  contemplando  talis  Propo- 
fitio  Theorema  dicitur.  Ideo  Theorema  , 
definiente  Commandim  ,  eft  in  quo  quippiam 
in  confticuta  jam  figura  ita  eue  ,  vel  non 
efle  demonftratur.  In  Theoremate  duo  eti- 
am  notanda  veniunt,  amecedens  &  confequem-j 
jimecedens  dicitur  id  ,  quod  conditiones  pro- 
ponit ;  &  iis  admiflis  ,  id ,  quod  inde  eve- 
nit,  Confequens  dicitur.  Uti  in  5.  proP.  Elem. 
1.  Antecedens  eft  ,  anguli  ad  baun  trian- 
gulorum  Ifofceliorum  conftituti;  Confequens, 
lunt  inter  fe  aequales.  Hx*c  Theorematis 
bina  merabra  faepiiTime  nomine  daiorum  & 
qMdfitorum  occurrunt  ;  quod  prius  dari  feu 
concedi  antecedens  debeat,  quam  in  fequen- 
tis  veritatem  inquiri  polTit.  Inferunt  ali- 
quando  Gcometrae  Theoremaia  vel  Problc- 
mata  minus  principalia  ,  ur  alia  brcvius  de- 
monftrari  poTint  ,   eaque  Lemmata  vocant ; 

auae  dici  polTunt  demonftrationes  feu  con- 
:ru6liones  illius,  quod  ad  demonftrationem , 
alicujus  Theorematis  vel  Problematis  priqci- 
palis  affumitur  ,  ut  demonftratio  expeditior 
fiat  ac  brevior.  Interdum  fubjungunt  Corol^ 
laria  vel  confeSariay  quae  funt  propofitiones  ^ 
immediate  ex  praecedenti  demonftratione 
lucem  accipientes,  quaeque  peculiari  demon- 
ftradone  non  egent.  vid.  CLAVIUS  Prole^ 
gomena  in  Euclidem,  &  REYKERUS  in  dijfert. 
de  Euclide.  cap.  4. 

♦  ♦  ♦  ♦  3  S.  XX. 
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$•  XX.  Propofitis  Qiiantoriim  proprietati- 
bus  ,  earum  Demonlhrationes  ,  quibus  certo 
conftat  ,  rem  in  Propofitione  indicatam 
principiis  pofitis  convenientem  efle,  fubjun- 
gunt  cum  Eudide  Mathertiatici.  Verum  ut 
Uemonftrationum  adornatio  facilior  eva- 
dat.,  quaedam  demonftrationi  ipfi ,  ex  qui- 
bus  plurimum  lucis  faepe  foenerantur  ea  , 
qu»  demonftrationi  inferviunt  ,  Geometrae 
pragmittunt.  Etenim  in  Theorematibus ,  re- 
citatis  iis  in  propofitione  propofitis  ,  enu- 
tneratisque  datis  ac  qu?efitis  reriimi  indicata- 
rum  ,  priusquam  propofita  demonftranda 
fufcipiunt ,  pTdparationem  quandam  infticuunt , 
qua  propofitionis  propoficae  Schema  illuftra- 
tur.  In  Problematibus  vero ,  iisdem ,  ac  in 
Theorematibus  ,  prius  recenfitis  ,  eorum 
confhHfHonem  efficiunt ;  ac  ,  ut  demonftratio 
lcgitime  fieri  pofTit  ,  quandoque  etiam  prd- 
parationem  addunt.  Quibus  omnibus  rite  per- 
aftis  ,  eorum  ,  qune  proponiintur  ,  ipiam 
demonftrationem  incipiimc  Gcomerrte.  In 
Demonftracionibus  fuis  infticuendis  duplici 
Methodo  procedunt  Geometrae  ,  vel  di- 
reSe  demonftrant  ea  ,  quorum  in  propofi- 
tionibus  fit  mencio  ,  vel  indireEle.  Dire^a 
i)emdnfhratio  quae  &  Ofienfiva  appellacur  ,  ea 
eft  ,  in  qua  aJiquid  probatur  &  fciencificfc 
cognofcicur,  a  principiis ,  tanquam  caufa  ad 
effeaum  procedendo  ;  eaque  in  fcholis  vo- 
catur  demonfhratio  k  priori  ,  quia  cauft  efFeftu 
prior  eft.  Ejusmodi  probatio  vera  eft  ,  & 
proprie  difta  demonftratio^  quse  per  fe  di* 
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re6le  ad  fcienciam  ducit.  IndireSa^  live  ad 
tMcemmodum  ,  vel  impoJpMe  ducens  ,  efl  , 
auando  contrarium  propontionis  demonflran- 
Q2d  aflumimus ,  idque  cum  ipfa  propofitioae 
conjungimus  ;  ut  fiat  iyllogifmus  conclulio* 
nem  inferens  ,  quss  cum  pdncipio  quodam 
pugnat  ,  adeoque  contranum  propoHtionis 
fallum  efle  evincit  ;  eaque  eft  i  pofteriori , 
quia  effeftum ,  id  eft  Hyppthefin  adverfarii 
primo  loco  ponit ,  eamque  ^xaminat.  H5B 
binae  demonftrationum  fpecies  fi  juxta  a- 
quam  lancem  ponderentur ,  plus  roboris  di- 
reclae  dcmonflxationi  inefle  quemlibet  facile 
concedere  fufpicor ,  modo  penfitet  ex  prin- 
cipiis  evidentibus  apta  idearum  conne£Uone , 
oftenfivam  petitara  efle  probationem.  Ve- 
rum  ubique  talis  demonftratio  oftenfiva  lia- 
beri  nequit  ,  in  quo  cafu  ad  incommodum 
ducentibus  argumentis  utendum  eft  ;  ubi 
vero  dire6fcB  mftitui  pofliint  Demonftratio- 
nes ,  illae  multum  praiferendae  funt ;  ac  in- 
direftis  abftinendum  eft.  Ambo  hxc  De 
jnonftrationum  Genera  fuis  in  Elementis  ad- 
hibuit  Euclidesy  cum  hoc  tamen  difcrimiqe 
quod  longe  pluribus  ufus  fuerit  oftenfivis ; 
ubi  autem  commode  dire6las  habere  non 
potuit  apodeixes  ,  indireftas  fcu  ad  abfur- 
dum  ducentes  dedit  demonftrafiones.  Quod 
nullo  modo  Ejtclidi  vitio  vertendum  eft , 
cum  eo  loco  tantum  ad  impoflibile  ducen- 
tes  inferuerit  ;  ubi  commode  direftam  de- 
monftrationem  tradere  non  potuit ;  videatur 
REYHERUS  in  difert.  de  EhcU  cap.  4. 

*  4  J.  XXL 
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$.  XXI.  Latidatur  valde  a  Viris  Doftis 
/ifdo  ^  ac  veritatum,  ad  Geometriae  intelli- 
gentiam  inde  hauriendam  ,  feU^ta  ,  quem 
m  Propofionibus  luis  difponendis  tenuit  Eu- 
clides.    Etenim  PROCLUS  in  commentario  fuo 
in  Euclidem  lib.  2.  cap.  5.   ordinem  ac  dcle- 
ftum  eorum  ,  quae  Euclides  per  Elementa 
diftribuit  Theorematum  atque  probleraatum, 
extoUit ,  cum  illum  quempiam  admirari  de- 
bere  ait  ;  non  enim  (addit)  ea  afumfit  om- 
nia  y  ijud  poterat  dicere  ,  fed  ea  duntaxat^  qu^ 
Elememari  tradere  potuit  ordine  :   adhuc  autem 
omnis  Generis  fyllofifmorum  modos  ,  alios  cjuidem 
k  caufis  fidem  fufcspientes ,  idtos  vero  k  certis  no- 
tis  profeBos  ,  omnes  autem  invincibiles  ,  Cr  cer- 
tos   ad  fcientiam^    accommodatos  ,  adduxit. 
Quod   fl   COMMANDINUM  in  proleg.  in 
Euclidis  Elem.    audiamus  :    Nonne  ,  dicit 
infignis  ille  Mathematicus ,  quilibet  fummopere 
admtretur  EHclidem  propt^r  ordinem  in  hac  Ele- 
tnentari   inftitutione  ;    cum   admirahili  omnium 
dsfpofitione ,  antecendentium       confecjuentium  or^ 
dine ,  ac  coh^rentia  ,   ut  nihil  prorfus  addi ,  aut 
detrahi  pofe  videatur ,  ea  incer  fe  vinculo  in- 
difToIubiU  connexuit.    Pariter  celebris  ille 
Aflronomus  TYCHO  in  Oratione  de  dtfciplinis 
Mathematicis  ,  de  Euclidis   Elementis  difle- 
rens  ,  Difpofitionem  Elementorum  Euclidis 
debita  fua  laude  defcribit  ;  EucHdes .  enim  » 
ait  ,  Elementa  eontinuo  ordine  ,        magna  yi- 
lertia  ita  tradidit  ^  ut  k  cjHovis  mediocris  ingenii 
acumine   prxdito    non  dijficuJter  percipi  pojfent. 
Quibus  addi  merentur  quae  BLANCANUS 
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in  ffhdra  mundi  &  quidem  in  itpfaratH  ad 
Matbematicas  fiientias  fag.  m.  207.  lcribit. 
Jnter  A/athematica  monkmenta  frimum  eft  Eu- 
clidij  opus  Elementorwn  ,  non  tantum  antiqiutate 
dignitate,  verum  etiam  DoShind  ordine:  eft 
enim  totius  Mathefeos  bafts  fundamentum, 
Laudabilis  porro  ifte  efl  ordo  a  do^lrinsc 
compendio ,  quod  neque  propofitionum  mul- 
titudine  luxuriat  ,  neque  earum  paucitace 
fui  ftudioiis  obfcuritatem  crcat.  Cum  ex  iis 
Elemenus  Geometricam  fcientiam  liquido 
nobis  compararc  poflTumus:  qua  de  re  GRE- 
GORIUS  loc.  citato  Quaerit  ;  Nullane  igitm 
efi  Methodus  comfendioftor  ad  Geometriam  addif- 
cendam  ,  tjuam  hdcce  fer  EucUdis  Elementa  quam 
adeo  reformidant  flertqite  f  Huic  certe  qudPioni 
reffondeat  iffe  Euclideu  Ille  a  Ptolemao  e/£- 
g  jpti  Ji^ge  interrogatus ,  an  via  effet  aliqua  ad 
CJeometriam  ,  magis  cqmpendiarta  fua  ^Qt^umcu  , 
reffondife  fertur  autore  PROCLO  in  lib.  2. 
Mij  liw  ^flW*A4Jpf¥  aiT^ATTOv        ygwafT(»i*y.  Vc- 

rum  quantumvis  elegans  &  prajclarus  ifte 
eft  ordo  ,  attamen  taxatur  a  nonnullis  ; 
fcribit  cnim  de  eo  CLAUDIUS  VEROER. 
Mt  jiuSarum  Cenfione  ;  Euclidem  effe  indigeflum 
Cy*  incomDofitum  ,  cum  enim  ab  univerfaltoribus 
froceffus  jieri  debebat  ,  ne  vitiofa  fit  refetitio  , 
feffime  4  Geomeiria  aufpicatus  eft  initium  ;  quam 
poft  jirithmeticam  traflare  ofortuit.  Eandem  de 
Eudidis  Elementis  fovet  fontentiam  famofus 
Euclidis  oppugnator  PETRUS  RAMUS ,  in 
Schola  fua  Mathematica  ,  &  cum  RAMQ, 
LAZARUS  SCHONERUS  ,  qui  Euclidis 
ordinem  &  fele6lum  valde  caipunt ,  &d 
♦  •  •  ♦  5  mo- 
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monente  VOSSIO  dt  SeUntUs  Mubemat.  cap. 
16.  $.  24.  Ui  modtm  mn  temtere  in  Euclide 
culpando.  His  vero  reponimus  quae  GRE- 
GORIUS  m  Prdfat.  fua  Euclidi  fn-dmifa  hac  , 
de  re  lcribit;  Hanc  ^e  eptimam  vera  Methodi 
L^gem  exijtimavit  vhr  aecuraiiffmus  ,  ut  nihtl 
fumatur  pro  vero  nifi  demonfhatum  ;  nihil  de^ 
monfiretur  nifi  ex  antecedentibus.  Quo  fit  {in^ 
quit  SAVILIUS)  ut  ordo  ^  quem  sfii  Metho^ 
difta  requhrunt  ab  Euclide  ,  quo  nunquam  vidit 
mc  fot  fjLtd^ohKtim^ov ,  fervari  non  potuerit ,  nifi 
fi  quis  efi  adeo  ineptus  ,  ut  nefcio  cujus  imagu- 
nana  venujtatis  rationem  hakendam  putet  y  ne^ 
glefla  fanitate.  Qtuvis  eorum  ,  ejui  Geometria 
Elementa  alia  Methodo  tradenda  fufcepit  ,  inter 
Euclideum  opur  alteriustjue  cujusvis  prater  propri* 
um  judex  confiituatur  ;  illico  patehit  difcrimen. 

S«  XXII.  Verum  quantumvis  apta  veri- 
tatum  difpofitione  illa  cohaerent  Elementa, 
quae  vulgo  Enclidis  nomine  veniunt  ;  dubi- 
tanc  nonnulli  an  quidem  ea  Euclidi  fit  ad 
lcrihcnda  Gloria ,  cum  illa  Elementa ,  quas 
hodic  in  omnium  verfantur  manibus  ,  Em^ 
clidem  Autorem  habere  ncgant.  Sed  ea  .a 
THEONE  ALEXANDRINO  ,  qui  Seniorig 
THEODOSII  temporibus  floruit  ,  profe6h 
efle  aflirmant.  Saltem  PETRUS  RAMUS 
in  diverfam  i  longe  plurimis  Viris  Doftis 
hac  in  parte  abit  lententiam ;  PropofitioQes 
in  Elementis  Euclideis  occurrentes  ,  non 
Euclidi  ied  Theoni  adfcribens  ;  quafi  nulte 
forent  partes  Euclidis  in  iis  Elementis,  qu» 
tamen  vulgo  Euclidi  tribuuntur.  Verum  nasc 
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Rami  opinio  Veterum  Mathematicorum  Te- 
ftimonio  repugnat  ;  cum  omnis  Antiquita^ 
cas  Enclidts ,  &  non  cujusdam  Iheoms 
lexandrini  ^  efle  proporitiones  agnovit.  Qu.t 
dc  re  HENRICUS  SAVILIUS  in  /rr^leffiom- 
bus  in  Euclidem  Scribit ,  (juod  eadem  hdc  ejun 
nunc  hahemus  ,  eodem  ordine  ,  iisdem  verhis , 
agnofcunt  fub  Euclidis  nomine  Proclus  Boii^ 
tius  Theone  pofleriores  ,  cr  Jlnterier  Theone 
»  Alexander    Aphrodifeus  ,  omnis  antiquitns, 

Quare  nullum   fuperefle   dubium   poteft  , 
quin  Eucltdes  Propofitionum  quae  in  Elemen- 
tis  obviae  funt  ,  Autor  fit  habendus  ,  Jicec 
Proclus  nullum  referat  Eucltdis  inventum;  uti 
RAMUS  fcribit. 

$.  XXtlL  Afii  vero ,  qui  parum  liberalio- 
res  funt  ,  Propofitiones  ab  Euclide  faftas 
compofitasque  eflc  aflerunt ,  fed  Demonftra- 
tiones  Euclidi  abjudicant  ;  hac  forfan  de 
caufa  in  errorem  abdudli ,  quod  in  nonnul- 
lis  codicibus  graecis,  foli  traduntur  propofi- 
tionum  tituli  cum  figuris ,  line  ulla  demon- 
ftratione,  refd-ente  DECHALE?  de  Progref^ 
fu  Mathefeos.  pag,  9.  coL  i.  His  refpondet 
HENRICUS  SAVILIUS  ,  dicens  ;  homtnes 
ftulti  €T*  perridiculi  ;  quafi  tdlus  uncfuam  artifex 
fuas  eds  voluerit  conclufiones,  nullis  adjeilis  pr^ 
hationihis.  Hoc  neque  Philofophorum  (juistjuam , 
ffec  Medicomm ,  ne  dum  Mathemnttctrttm  ,  /r- 
cit  unqnam.  Quanto  minus  de  Mathematico- 
rum  Principe  id  fufpicandam.  Immo  teftit 
tft  JOANNES  DE  BUTEON  ^  fms  amto^ 
tmionibus  $n  Euclidem  ^  quod  apud  antiquoc 

nun- 
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nunquam  fine  demonftratione  Theoremata 
proferebantur  ;  ut  qua^  nullam,  fi  nuds  fue- 
rlnt ,  habeant  utilitatem  ac  dignitatem.  vid. 
COMMANDINUS  in  froleg.  conferatur  GRE- 
GORIUS  in  prdfat.  &  VOSSIUS  de  Sciemiis 
Mathematicis,  cap.  15.      9.    Cum  his  etiam 
fe  coajungit  PETRUS  RAMUS  ,  qui  non 
contentus  Propolitiones  omnes  Euclidi  fub- 
trahere ,  &  Theoni  vindicare  ,  verum  etiam 
£um  Demonflrationibus  omnibus  defraudare, 
easque  in  Theonem  conferre  omni  ftudio  ni- 
titur.   Ita  ut  fecundum  RAMUM ,  Euclides 
in  Elementis  nihil  praeftiterit  ,  fed  omnia 
Theon.    Quam  fuam  fententiam ,  variis  ratio^ 
nibus   probabilem  reddere  fluduit ,  in  fuo 
Mathefeos  prooemio.    £t  quidem  primoy  quod 
Procbis  commemorat ,  Demonftrationes  ab 
Ettclide  ctk  inventas ,  verum  non  refert  in- 
ter  Euclidis  laudes  ullam  propofitionem  vel 
demonflxationem  ab  Euelide  effe  inventam. 
Secftndo^  THEON  ipfe  fuas  editiones  in  Ele- 
menta  nominatim  laudavit,  in  primo  commen^ 
tario.   in  Ptolemdi  magnnm  confirufltonem  ,  quo 
fibi  vindicare  videtur  Theon  ipfa  Elementa. 
Tertio ,  quia  Enclidis  demonftrationes ,  quae  in 
Procli  commencariis  leguntur  minime  cum 
iis  conveniant ,  quas  in  Elementis  habemus. 
Quarto^  quia  Euclidis  Elementorun^  codicibus 
c^uibusdam,  haec  adduntur  verba  in  infcrip- 
tionibus ,  ix  Ta»y  GuDvof  tf-uvoutf-itfv  ,  id  eft  ex 
Theonis  colloftiis  five  congreffibus  ;  ficuti  codex 
grscus  Euclidis  Elememorum  ,  qui  prodiit  Ba- 
files  apud  Joan.  Heruagum  Anno.  m.  n.  xxxiii. 
infcriDitur  EvxMiJtf  IJt^v/jtiw  |3i^A.  h. 
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^ftfvo^  ^vcvcim,   Qus  fane  verba  mulds  oc- 
caiionem    de    Euclideis  demonftrationibus 
difputandi  dedere  ;  multisque  anfam  prae- 
buere  credendi,  Demonftrationes  Propolitio- 
nibus  Euclidis  annexas  ad  Theonem  pertinere. 
Licet  vero  Pr^clus  non  difertis  verbis  expret 
ferit ,  quasnam  Euclides  invenerit  Propofitio- 
nes ,  &  Demonftrationes ,  tamen  manifefte 
latis  mentem  fuam  declarat,  multum  invenille 
EMcliiem^  quando  de  eo  fdribit,  quod  multa 
ab  EMd§x9  colIe6la  in  ordinem  redegerit ,  ac  k 
Thedtete  inchoata  perfecerit,  quae  mollius  ab 
aliis  demonftrata  erant  ,   ad  firmiffimas  & 
certifilmas  apodeixes  revocaverit.   (^ae  om- 
nia  profeflo  Jine  multarum  propofitionum  & 
demonftrationum  inventis  proBftari  nequeunt. 
Secundam  quod  attinet  raaonem;  verum  eft 
Theanem  in  Commemario  in  jilmageftum ,  pro- 
vocare  ad  Elementa  ^  fe  edita ;  quoi  vef 
feflms  j  inquit  ,  in  drculis  dquMus  pm  fro* 
fortiwdes  anfulis  ad  centrum  conftitutis  ,  oftenm 
fum  efi  d  nms  in  editione  Elementorum ,  ^tjQ^ 
<rsi ,  ad  finem  fexti  libri.    Ex  quibus  verbis  , 
&  novam  Elemcntorum  editionem  adornafle 
Theonem  conftat  ,  &  nonnulla  ab  ipfo  ad- 
jefta  ;  non  autem  quod  ille  autor  fuerit , 
demonftrationum  omnium  in  Elemenris  ob- 
viarum.  vid,  GREGORIUS  in  Prafat.  EuclU 
dis  Element.  prdwifa,    Tertiam  perpendentes 
rationem,  difcrimen  demonftrationum  indi- 
cantem,  non  tanti  ponderis  ea  effe  videtur, 
ut  propter.  eam  Euclidem  ex  Elementis  er- 
terminaremus.    Etenim  idem  difcrimen  in 
atiis  Enclidis  fcriptis  repericur  ,  de  quibus 
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non  controvertitur  ,  •  an  fint  Euclidis ,  cum 
oninium  confenfu  communi  Euclidis  fcripu* 
cfib  judicanmr.  Sic  Data  Euclidis  non  eo- 
(Jem  prorfus  habentur  modo  ,  quo  apud 
1  APPUM  in  feftim$  Mathetmuicarum  cellefHo^ 
fnm  libro.  Nec  Optica,  CatODtrica,  quaeRo-  ^ 
:  ac  in  Vaticana  Bibliotheca  lcrvantur ,  tefte 
COMMANDINO  in  proleg.  in  Euclid  Quid 
iraque  foret  caufae,  cur  Elementorum  De- 
Xiicnflratioiies  Euclidi  abjudicaremus  ,  cum 
rxiera  Scripta  eodem  diurrimine  laborantia , 
ci  adjudicaremus  ?  Sane  C  dicendu^n ,  quod 
j^cs  elh ;  efl  nodum  in  fcirpo  quaererc.  Nec 
uiajoris  momenti  eft  quarta  deaiqye  &  ulti- 
jTia  ratio  ,  cum  haec  verbg  %k  rttf 
vsffiuiv  in  multis  codicibu^  ^ascis  non  ex- 
iftant ;  immo  Autor  eft  SAVILIUS  quod 
tujus  tituli  in  neutro  .codicum  MSS,  mum 
^cperit  vefljgium.  Quare  quae  Jeannes  Rcu- 
on  de  his  verbis  oh^rvat,  Vericati  maxime 
nfentanea  efTe  videntiu:^  cum  verofimile 
clfe  putat  verba  illa  ,«q  t<i>v  &6«4yo^  .<ruii>(n«v  ita 
nrielligenda  efle ,  ut  dicamus ,  The^n^  con- 
^u:rip(me  quidem  commentarios  in  Elementa, 
fcd  illos  temporum  calamitate  periifle ;  que- 
madmodum  quae  in  Eundem  Pappus  JlUxan^ 
[drinus  fcripferat  ,  confervato  tamen  titulo , 
qui  poftea  Euclidi  ipfi  negligenter  adje6lus 
^ft.  confer.'|COMMANDlNU3  i^  froUg.  in 
Elem.  EHclid. 

.$.  XXrV.  Denique  multi  alii ,  &  Propofi- 
^iiones,  &  Dempoftrauones  £Iemehcorum,  pro 
.^ttt  :mmc  ab  omnibiis  tenmcur ,  Enclidi  attri- 
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buunt  ,  quasque  aut  vera  eil  ,  aut  faltem 
veritati  proxima  fententia.  Qraves  enim  & 
pondero^  funt  rationes ,  quae  pro  hac  jfenten- 
tia  pugnant-  Etenim  PAPPUS  ALEXAN- 
DRINuS,  qui  fere  eodem  ac  Theon  jiUxoH^ 
drifttu  tempore  floruit  ,  nobis  autor  efl  in 


EMclidem  Elementa  tradidiiFe.  Ipfe  porro 
PAPPUS  faepe  comparat  demonftrationem 
ab  Euclide  traditam ,  cum  aliorum  demonftra- 
tionibus :  -  quod  fane  fieri  non  potuiiTet ,  nifi 
Euclides  &  propofitiones  &  Demonftrationes 
fcripds  reliqumet.  Accedunt  ,  quae  PRO- 
CLUS,  qui  longe  poft  Theenem  Alexandri* 
num  vixit ,  in  comm.  in  Euclid.  de  Demon- 
ftrationibus  Euclideis  icripfit ;  cum  enim  in 
commcntariis  in  propofitionem  dccimam  re- 
tulififet  ^pollonU  PergM  demonflxationem  , 
haec  fubjungit  verba ,  longe  melior  efi  ^oix^iot- 
Tov,  (ita  enim  Euclidem  appellat)  Demon/hra^ 


quibus  verbis  manifefto  colligimus ,  Euclidii 
Elementa  poft  obitum  Theonis  Jllexandrini 
fcriptis  divuJgata  fuifle.  Porro  DECHALES 
in  TraB.  deProgrejfH  Adathef.  pag.  12.  eicpreP 
fis  verbis  lcrimt  ^  quod  ProcTus  &  BoetinSp 
Theone  pofteriores  nonnullas  Demonftxado- 
nes  reterunt  ,  prout  in  ipfo  Euclide  ja- 
cent  i  ac  VOSSIUS  de  Scientiis  Mathi^ 
maticis ,  ctf.  xv.  $.  9.  cum  retuliflet ,  quos* 
dam  o^re  Theonem  &  coBclufionum^  Sc 
demonftradonum  Autorem  efle  ,  hasc  addit 
verba :  Qua  fententia  eo  reftlHtur ,  ^d  Fro^ 
clus  y  C*  fioetius  i  imma        jilexander  A^* 
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phrodifeus  ,  qui  Theone  antujuior  Juit  ;  mnlta 
Euclidi  trtbuta  iisdem  verbis ,  atqne  eodem  ordi- 
ne ,  /«i  Euclidis  nomine  citenr.  Ulterius  SA- 
VILIUS ,  uti  narrat  GREGORIUS  in  pra- 
fat.  nobis  teftis  eft  ,  quod  eadem  quae 
nunc  habemus  Elementa ,  fub  Euclidis  nomi- 
rie ,  eodem  ordine  iisdem  verbis  ab  univer- 
fa  Antiquitate ,  non  folum  Theene  pofteriori- 
bus ,  verum  etiam  anterioribus  ,  fuere  ag- 
nita.  Sic  enim  Alexander  Aphrodifeus  qui 
circa  initium  Tertii  feculi  claruit  ,  eadem 
qu£e  nunc  habemus  Elementa  Euclidea ,  iis- 
dem  verbis  Euclidi  tribuit :  uti  &  Proclus  & 
Boetius  aliique  gui  poft  Theonem  inclaruere. 
Qiiapropcer  veritati  magis  convenife  videtur 
ea  lententia  ,  qune  ftatuit ,  quod  Elementa 
EucUdis  quae  polTidemus  ,  ac  quae  hodie  in 
fnanibus  verfantur ,  ab  Euclide  funt  adorna- 
ta  ,  quam  ea ,  quae  a  Theone  Alexandrino  ea 
patencla  elTe  cenfet. 

§.  XXV-  Sed  cum  vulgaris  fit  opinio  , 
qucB  etiam  multos  ,  in  viris  eruditis ,  nacla 
eft  Patronos  j  non  uti  Ramus  incpte  cenfiiit ; 
E'4clidem  nec  Propofitiones  nec  Demonftra- 
tiones  fcriptas  tradidiffe :  verum  Euclidem 
fuorum  Elementorum  tam  conclufiones  , 
quam  validiffimas  apodeixes  fcripto  reliquif- 
ic  ;  ihque  Euclidem  ,  Theonem  Alexandrinum 
commentaria  five  demonftrationes  fcripfilTe ; 
qua^p  eft ,  quid  Theon  in  fuis  commenta- 
nis ,  quae  vulgo  ipfius  nomine  circumferun- 
"tur  praefUterit ,  ac  quaenam  ejus  fint  partes 
iftism  Eiemcntis?  At  vero  difficilis  determi- 

.natu 
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natu  illa  eft ,  quasnam  func  in  his  Elemen- 
tis  Theams  partes  ;  cum  tot  diverfe  ,  hac 
Aper  re ,  Virorum  Eruditorum  funt  fenten- 
tiae.  Si  DECHALES  audiamus  in  Traa.  de 
Pregreffk  Mathef.  pag.  12.  ilJc  multum  tribuit 
Theoni ,  cum  inquic  ,  Isber  Elementorum  Eucli'- 
dis  mHltum  dehet  Theoni^  k  ijHO  eft  in  ordsnem 
digeflHs ,  cr  etiam  anflHs.  Quocum  fere  con- 
fentit  incerfus  quidam  Scholiaftes  ,  qui  uti 
narrat  HENRICQS  SAVJLIUS  in  uno  cq. 
dice  MSS,  ad  oram  marginis  ,  ad  decimum 
tertium  librum  ,  fcripfit ;  colIe6Honem  Ele- 
mentorum  Euclidis  ,  ordinationem  &  dilpo- 
fitionem  Theonis  elTe.  vid.  GREGORIUS  in 
in  Prdfat,  citata  Cui  etiam  fentcntia  fuum 
adjicerc  calculum  videtur  VOSSIUS  ^/r  5^/«f- 
tiis  Mathem,  pag.  59.  ita  feribens  ;  vera  an^ 
tem  de  hoc  opinio  eff  ,  ijHod  Theon  novam  Eu* 
clidis  ednionem  adornarit  ;  in  qua  Euclidea  O* 
melius  digeferu ,  CT*  aliejuot  locis  auxent.  Nc- 
que  etiam  ab  eadem  abludere  videtur  COM- 
MANDINUS  in  Proleg.  in  Eucltd,  EUm.  cum 
ait  ,  Nos  autem  medtnm  fecHti,  credimus  likros 
de  EXementis  fuis  ornatos  ,  Demonftrattombtu  ab 
Euclide  nobis  fuijfe  reltSos.  Ac  poflquam  id 
paucis  probalfet ,  haec  adjungit  verba  ;  TJt 
asitem  hoc  vere  ajferimns ,  ita  tllud  merito  conce^' 
demus ,  Theonem  excellentis  ingenii  virum  ,  £«- 


tas  ,  in  lucem  protHltjje.  l  andem  inferius 
paululum  ha^c  fubfequuntur  verba ,  Sunt  igi^ 
tur  HU  tjuidem  Demonflrationes  Eucltdis ,  fed  eo 
modo  confcriptd ,  ^ho  olim  Theon  Euclidem  fe* 
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ni ,  qua  zfkTkuv  Theonem  Elementa  Euclidca 
adornafle  &  difpofuilie  ,  immo  furius  expli- 
cafle  ,  videtur  obftare  Procti  &  Amiquorum 
onmium    aucoricas.    (^uia   iisdem  verbis , 
ac  eodem  ordine,  pro  ut  in  Euclide  cxftant, 
tam  qui  ante  Theonem ,  quam  qui  poft  eun- 
dem  daruere  ,  Euclidea  citant.    Obllat  eti- 
am  mirabilis  &  concinna  propofitionum  fe- 
ries ,  ex  quibus  unam  loco  fi  eximas ,  tota 
corruat  compages ,  &  llru6lura  necefle  eft. 
Potior  videtur  fcntentia,  quod  Elementa  gra- 
ca  Euclidea,  quce  vulgo  commentaria  Ths$ni$ 
nuncupantur ,  qusque  nunc  ab  omnibus  te- 
runtur ,  nihil  aliud  fint ,  quam  nova  Editio 
JEuclidis^  a  Theone  adornata ,  nonnullis  in  lo- 
cis  ab  ipfo  aufta.    Nam  THEON  in  com- 
mentariis  in  Almageftum ,  de  Editione  quadam 
fe  edita  loquitur  ;  ubi  fimul  mcntionem 
injicit  demonllrationis,  de  feftoribus  in  cir- 
culis  aequalibus  ,  quod  fint  proportionales 
angulis  ad  centrum  conditutis,  a  fe  fa6lx. 
Qu^  etiam  in  omnibus  Graecis  Exemplaribus 
anne6litur   ultimae   propofitioni  libri  fexd. 
Idem  judicium  ferchdum  putat  de  multis  in 
libro  decimo  lemmatiis  SaviliHs ,  &  fortafle 
propofidonibus  nonnullis.  vid.  GREGORIUS 
in  ffdfat,    Forte  ini/tiit  hic  infignis  Geometra , 
Definitiones  (jHadtim   &  Axiomaxa  ,  Ulfro 
Primo  prdpofita^  Theonem,  vet  alium  prater  Eu^ 
eVdem  a^nofcunt  autorem ,  ex.  gr,  jixioma  XL 
JNam  licet  Euclides  hoe  pronunciatum  adhibeat  ^ 
in  Demanflraiione  prop,  29.  Elem.  L  iilud  ta» 
men  pro  Axtomate  non  hatuk  ,  fed  pro  converfa 
frop.  17,  Htfote  qud  ex  iUa  manifell$  eonfequo' 
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tur,  Fortajfe  (y  alterd  Demonflrationes  ,  ijud 
pajfim  eccurrunt  ,  (iint  ettam  Iheonif  :  &C.  Ex 
4juihus  omnibus  concludit  Savilius ,  Theonis  futjfs 
fartes  ,  in  Euclide  paucis  (juidem  in  locis  tnter" 
folando  ,  explicando  ,  at^gendo  y  ultra  hoc  nul'» 
ias. 

J.  XX VI.  Haec  vero  Euclidis  Elementa  a 
multis  retro  fcculis  magni  femper  aeftimata 
fuere  ^  cum  p^opter  claritatem  probatio- 
ncim  ,  quae  in  iis  valde  elucet ,  tum  prop- 
ter  demonftrationum  robur  per  tota  Elemen- 
ta  diiperfum  ;  qnibus  accedit  quod  fit  abfo- 
lutum  Elemencorum  opus.  Etenim  de  iis 
teftatur  GRRGORIUS  in  prdfat.  faepe  cita- 
ta ;  corpus  illud  Elementorum  ea  clarttate ,  CT* 
evidentia  ;  eo  judicio  ,  ac  frmttudtne  ;  ejfe  com^ 
paBum  ;  ut  ftnguU  tn  iis  propofitiones  jam  k  bis^ 
mille  annis^  ah  ommhus  habenntur  pro  evidemihus^ 
Cr  pra  tafihus  pajfim  ab  omnihus  cttentur.  ^uam 
Probacionum  evidcrntiam  nonnulli  fufpicien- 
tcs ,  firmiflimis  demonftrationibus ,  quae  au« 
tore  Proch  ,  nec  Cv)argui  nec  convinci  pot 
funt ,  omnia  iftis  in  Elementis  occurrentia , 
munita  efle  ,  apud  animum  penfitantes  V^e* 
teres  quidam ;  anfam  inde  affirmandi  ,  JEn- 
clidem  errare  non  pop ,  nafti  funt.  Quae  li- 
cet  de  mortali  nimis  fuperbe  difhi ,  aliquan- 
tum  conniveri  polFunt ,  fi  de  Mathcmaticis 
Euclidis  demonftrationibus  tantum  intelligan- 
tur.  Praeclarum  eft  enim  Teftimonium  PE- 
TRI  RAMI ,  caeteroquin  fcveri  Eucltdis  ca- 
ftigatoris  ,  de  Euclideis  Probationibus  :  di- 
cens,  nullus  paralogifmus  ,    nulla  i\.i\fioyfoc^iM 
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ift  totis  EUmentis  ,  nobis  ^uancfuam  fevere  ittqui' 
rentihia ,  animadverti  potkit  :  quaat  laxdem  effe 
Jingularem  profteor  ;  ^tiamquam  nulU  adhuc  ^  neque 
Crammatico  ,  ne^ue  Rheiort  ,  neci'4§  Logico  con- 
eedere  potui  ,  iu  in  Grammattca  ,  R  jetorica  » 
Logica  nthil  falfi  docuiffet.  Haec  itidem  De- 
monllxationum  ,  invifta  firmitas  ,  &  con- 
elufionum  abfoluta  perfeftio  ,  forte  etiam 
in  caufa  fiiit;  cur  nonnuUi  in  Euciidis  voca- 
bulo  Mylterium  quafi  aliquod  latitare  opina- 
ti  funt  ;  cum  vocabuli  Euclidis  Etymon  ex 
grsca  linzua  derivandum  cenfent ;  putantes 
fllud  ex  Graeco  tv,  quod  bene  denotat,  & 
sc^eioi  claudo ,  eiTe  compofitum ;  idemque  de- 
notaret  Euclidis  vocabulum ,  quafi  quis  dice- 
ret  tene  claudens ,  feu  bene  concludens.  LiceC 
vero  Ettclidts  Demonftrationes  firmiffimas  ef- 
ie  agnofcamus;  non  tamen  exiftimarem  eam 
ob  rationem  Antiquitatem  eum  nomine  eo 
infigaivifle  ,  cum  multi  ante  &  poft  eum 
exuterint  Euclides ,  in  quas  illa  Etymologica 
derivatio  non  quadrat.  Eft  fane  eligans  Elo- 
gium,  quod  de  his  Elementis  verba  faciens, 
recitat  CARDANUS  de  mira  futtilitate  lib. 
13.  dum  fcribit ,  Quorum  inconcujfa  dogmatum 
jirmitas  ,  perfefHoque  ahfoluta  adeo  ,  ut  nullum 
opus  jure  htic  aliud  comparare  audeas.  Quibttt 
jit  ut  adeo  veritatis  lux  tn  eo  refulgeat ,  ttt  foli 
hi  tn  arduis  ^udftiontbus  videantttr  pojfe  a  vero 
falfum  dtfcernere  ,  ^ui  Eucltdem  habent  familta' 
rem.  Audiri  etiam  merecur  CLAVltJS ,  in 
frolegomenis  ,  aflcrens  ;  Euclidis  Elementa  fem^ 
per  magnt  djtimata ,  neque  ullus  ante  ettm  par 
ei  extiterit  ^  licet  non  pauci  ante  £mm  Edemema 
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tonfcripfere  tefte   ProcU.    Qiiin  &  telle  VE- 
RULAMIO  de  jiugmemo  friemtarum  lib.  3. 
Euclidis  ahfolHtum  adeo  efi  optts  Elememorum  ,  «I 
Eucltdeis  laboribus  in  Geometricis  mhti-  additttm 
fit  a  feqvemibus  j    quod  imervallo  tot  feculorum' 
dignum  fit.    Quare   RAMUS  in  Itbro  tertiO' 
SchoU   Mathematicd    notat,    Duo  fere  mtllia 
jinnarum  exifttmatur  toto  terrarum  orbe  ab  omni 
reprehenfione  liber        fagro  fanfbts  fuiffe  Bttdi^ 
des  f  Cr  fi  {jutd  pofi  homines  natos  folid^  fcien* 
ti^    comprehenfum     cr  animadverfum  eft  ,  id 
Eucli  acceptum  refertur.    Ut  autem  aliorum  de 
Euclidis  Elementis  Teftimonia  filentio  prae- 
teream  ,  unicum  adhuc  adducere  haud  in 
congruum  efle  opino^  ;  illudque  fumam  a 
GREGORIO   ABULPHARAIO  ,  (juod  in 
Hifforia  compend,  Dpaftarum.    fuper  Elemen- 
tis  Euclidii  dicit.    Sic  enim  ibidem  loquitur 
Scriptor  ille  Arabs;  Quod  Euclidis  liber  qtd 
vocatur  ^oi^na  celebris  admodum  eft  ^  Cr  ^  uttlis ; 
ac  (juod  non  efl  Gracis  hoc  in  genere  liber  alius 
generalis ,  neejue  fecutus  efi  eum  a/i<jiuts ,  qui  non 
veftigia  ejus  feflatus  e/t ;  idemque  tjuod  ille  dixe-* 
rit ;  nec  inter  homines  ,  (jui  prjftantiam  ipfius 
confefus  fit ,  vel  multiplicis  ejus  DoSlrind  tefti^ 
monttan  perhibuerit. 

$.  XXVIL  Opus  hocce  Eudideum  fua  in- 
fcriptioncetiamvideturornatumfuifle:  txCom- 
mandini  mente  Proclus  in  fronte  ejus  Legifle 
cenfetur,  fvxAiKhr  ^oix^tti^^ry  feu  Euclidis  Ele-* 
mentaris  infiitutio.  VOSSIUS  vero  de  Scientiis 
Mathematicis  cap.  15.  5-  2.  infcriptum  illum 
tibrum  filifle  putat ,  s-o^ne*?  |3ii3AiA ,  Eiemen-^ 
*****  3  tarim 
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tCTHm  librds  ,   vel  ^tiix^itaf^^ ,  Ebmentorum  Do- 
ihmam ;  omiflb  Geometriae  vocabulo  ,  cum 
tamen  Geometrica  fio;nificare  vellet  ^otx^lcc. 
Alii  vero  codices  infcribuntur.    'E^^kKuS^  foi- 
^ueav  ^i^A.is,  sie  rtav  0gcc)vor  cvvoviriuv,  Qll© 
tamen  yerba  ex  Theoms  Co/loijuns  ,  deinde 
funt  adjefta ,  non  a  Theone  ipfo  uti  exifti- 
mat  COiMMANDINUS      prjfm.  fepe  cita" 
ta ,  verum  4  efuodam  Theonts  familiari  ,  Firo 
pUne  erudito  ,  qni  nobis  EucHdem  ,  eo  quo  nunc 
hahetur  modo  legendum  concejfit.    Neque  etiam 
haec  verba  in  Vetuftilfirais  repcriuntur  Ma- 
nufcriptif  ;  uti  ante  ex  SAVJLIO  notavi- 
mus.    Mirabuntur  forfan  multi  Euciidis  In- 
fcriptionem  Legentes  ,    Eam  tantum  opus 
luum  appellaflfe  foi;^^)* ,  Elementa :  non  vero 
GeometriaB  Elementa  ,   qilemadmodum  hoc 
Elementarc  corpus  poftea  a  Latinis  ita  eft 
infcriptum ;  cum  illud  vocabulum  de  multis  . 
dici  pofl[it ,  uti  de  litterarum  principiis ,  de 
rebus  naturalibus ,  ac  de  multis  aliis.  Qua- 
re  primo  inlpicientem  ,  ac  for^ux  in  titulo 
legentem,   penitus  dubium  relinqueret  ,  de 
quanam  materia  iftis  in  Elcmencis  traftetur, 
Vcrum  non  absque  ratione,  Enclides  tantum 
^oiXj^tet  librum  fuum  infcripfiffe  cenfendus  eft, 
omiflb  Geometriae  vocabulo.    Nam  praeter- 
quam  quod  ex  primis  verbis  hujus  operis , 
in  quibus  a  pun6lo  initium  facit ;  quanam 
dc  re  ifto  in  libro  traftetur,  cuilibet  Icgea- 
ti  ftatim  innotefcit;  eo  pra^erea  tempore, 

auo  Euclidis  haec    confcripfit  ,  Geometri» 
;udium ,  erat  maxime  Elementale  &  fun- 
damentale ;  cum  fere  juventus  omnis  Graeca 
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primos  fuos  conatus  in  Geometriae  ftudio 
exercendo  inftituerit  i  ac  una  cum  primis 
cognitionis  principiis  hanc  Do6trinam  con- 
junxerit ;  nemini  Elementa  Legenti  incog- 
nitum  efle  potuit  ;  cum  frequens  &  perce- 
lebre  tunc  temporis  erat  Geometriae  exerci- 
tium  ;  quonam  de  fubjcfto  in  fuis  Elemen- 
tis  ageret  Euclides ;  ac  quodnam  Thema  in 
iis  proponeret.  Si  non  aliae  accelTerint  ra- 
tiones ,  quae  EHclidem  Virum  acutiflimi  inge* 
nii  permoverint  ,  fuum  opus  tancum  Ele- 
mentum  nuncupare.  Si  ante  difta  penfite- 
mus  ;  haec  5-oi;^€i«  Ajnt  multorum  de  re  Geo- 
metrica  optime  meritorum  Scriptorum  prin- 
cipia  &  fundamenta.  Ea  lunt  fontes  & 
fcaturigines  ex  quibus  tot  effluxere  Geome- 
triae  rivuli.  Ea  lunt  fundamenta  firma  ,  qui- 
bus  tot  Geometrae  Veteres  fuum  Mathema- 
ticuni  aedificium  fuperftruxere  ;  ac  adhuc 
hodie  Recenfiores  fuper  iis  condunt.  Ea 
funt  tot  Elementa  quotquot  praeclara  habe- 
mus  opera  Geometrica.  Forte  edam  in  ge- 
nere  dixit  fuum  opus  foi;^!»*  ,  non  ad  Geo- 
metriam  tantum  ,  fed  ad  ahas  quafcunque 
intelleftum  perficientes  &  ornantes  Scientias 
fefe  extendentia.  Forte  plura  fub  ifto  Ele- 
roentorum  vocabulo  intellexit.  Commandims 
vero  per  excellentiam  quandam  hanc  in- 
icriptionem  de  Geometria  intelligendam  efl^c 
putat :  idemque  efl"et  ac  Oratorem  dicentes 
Demofihenem;  Poetam  Homerum  vel  Virgtlium 
inteJligimus ;  fic  etiam  Elcmenta  dicentes , 
Geometrica  intelligenda  eflTe  ,  exiftimat. 
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J.  XXVIfl.  Sunt  interJtn  quidam  ;  qui 
Geometriae  nomen  Euclideis  Eiementis  con- 
cedere  nimis  religiofi  funt  ,  exillimantes 
Geometri»    fcientiam    efle  univerfaliorem 
quam  his  docetur  Elementis ;  ac  propterea 
inepte  hac  Elementa  d'ci  Geometriae  Ele- 
menta ,  potius  fervandum  efle  vocabulum 
Elementum  ,  quam'  ea  Geometriae  Elementa 
infcribere.    Ahi  vero  pucant ,  jure  optimo 
haec  Elementa ,  Geometri  ae  Elementa  appel- 
lari.    Cum  Elementa  ProcU  autore  dicuntur 
ea ,  (juorum  contemplatio  ad  aliorum  pertinec 
fcientiam ,  &  ex  quibus  apparet  folutio  eo- 
rum ,  qu3B  in  ipfis  dubitare  contingit  :  vel 
uti  ait  Menechmus:  Elementum  dicitur  ,  in 

S[uod  cum  fit  magis  fimplex  compofitum  re- 
olvitur;  conferantur  COMMANDINI  Pro- 
legomena.  Jam  vero  haec  noftra  Euclidea 
t5ia  funt  Gcometriae  Elementa  ,  in  eorum 
enim  contemplatione  (blutionem  acquirimus 
illorum  ,  quae  in  aliis  dubitare  contingit  ; 
ex  iis  namque  profluxit  ,  quodcunque  ex- 
cellens  Geometriae  inventum,  quod  Autoris 


tanquam  certis  innititur  principiis.  Ex  iis 
hauritur,  &  intelligitur  ,  quid<}uid  ad  foli- 
dam  Geometriae  notitiam  requiritur  :  fine 
horum  fcientia ,  frufl^ra  tentant  Mathemati- 
corum  tam  Veterum  quam  Recentionim  ftu- 
Ijenda  aggredi  opera ;  quae  ex  his  Elemen- 
ds  lucem  foenerantur.  Utuntur  itidem 
Mathefeos  Scriptores  Veteres  in  fuis  De- 
nlonftrationibus  ius  Euclidiis  Elementis  tan* 


famam  quam  maxime 


quam 
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quam  principiis ,  ita  ut  eorum  de  rebus  Geo- 
metricis  Theoremata  &  Problemata  in  lirec 
noftra  refolvantur  Elementa ;  ac  ex  his  re- 
liquae  Mathefeos  partes  fluant.  Videantur 
CLA  VII  Prolej^omena.  Verum  (juidem  CiT: , 
Eucltdem  fuo  in  opere  Geometrico  non  di- 
fertis  vcrbis  pertraftalTe  omnia  ad  rem  Ceo- 
metricam  pertinentia,  fed  uti  ait  CLAVIUS 
loc.  cit.  quae  vifa  lunt  necelTaria,  atque  utilia 
ad  communem  utilitatem  ;  vel  uti  loqui  a* 
mat  COMMANDINUS  ,  quae  ElementaU 
tradere  potuit  ordine,  Id  autem  non  tollit, 
quo  minus  tamen  haec  Elementa  ,  Geome- 
triae  nomen  gerant ;  cum  quidquid  in  Geo- 
metria  docetur  ,  ex  his  facile  derivari  pof^ 
fit  Elementis.  Nullum  enim  hucusque  efl: 
in  Geometria  inventum  ;  quin  natales  fuos 
Euclideis  debet  Elementis ,  in  iis  fua  habct 
principia  &  fundamenta  ,  fine  quibus  nec 
intelligi  nec  demonfi:rari  pofFuQt. 

S-  XXIX.  Ejusmodi  Elementorum  Euclidi$ 
confpefclus  ,  protinus  nobis  neceflitateni 
ijuandam  ,  ad  ea  Elementa  cognofcenda  ^ 
infinuat.  Si  enim  perpendamus  Elementa 
haec  ad  univerlam  Geometriam  e/Te  neceiTa- 
ria ;  quis  iis ,  qui  Geometrica  imbui  fcientia 
Ihidet ,  carere  poflit  ?  Si  teft:e  COMMAN- 
DINO  principaliflSma ,  fimplicifllmaque  ,  ac 
primis  prindpiis  maxime  amnia  Theoremata 
Geometriae  iis  in  Elementis  contineantur  : 
Quis  cognitionis  Geometricae  avidus ,  non 
omm'um  primo  hasc  Elementa  confulere 
teneatur  ?  £a  ante  omnia  eum  tra£tare  o« 
•  •  •  •  ♦  5  portet^ 
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portet,  qiii  in  Geometricis  Scientiis  fe  eru- 
diri  velit  ;  in  iis  fe  exercere  ,  is  debet , 
qui  altipra  cupit ;  ac  Veterum  &  recentio- 
rum  Mathematicorum  fcripta  intelligere  per- 
cupit,  Vel  uti  ait  CLAVIUS  in  proleg.  cita- 
tis ,  ficuti  is  qui  legere  vult  ,  Elementa  literarum 
difcit  prius ,    Cr  ajftdue  repetitis  utitur  in 

vocahulis  omnibus  exprimendis  :  fic  ejui  altas 
difcfplinas  Mathematicas  fibi  reddere  dejiderat  fa- 
miltares^  Etementa  hdc  Geometrica  plene  ac  perfe^ 
Se  prius  calleat  necejfe  e(l.  Fruftra  enim  ten- 
tant  Mathematicorum  opera  aggredi  ,  cjui 
'  hifce  principiis  non  fatis  funt  muniti.  Scrip- 
'.tores  enim  illi  Eucitdis  demonftrationibus  , 
tanquam  fundamentis  utuntur  ;  ac  teftatur 
CLAVIUS  fibi  longa  diuturnaque  Experien- 
tia  compertum  effe  ,  eam  ejfe  neceffitatem  Ele^ 
mentorum  Euclidis ,  ut  frufira  efutsquam  fe  fperet 


lemai  ,  Pappi  ,  Sereni  ,  Aliorum  Celehrium 
Mathematicorum  Demon/trationes  intelligere  vid. 
COMMANDINUS  in  Prolegom.  Immo  cum 
haec  Elementa  Univerfae  Geometriaj  tradunt 
principia  ,  fine  quibus  nec  fciri  nec  percipi 
ritc  poflunt  abftrufiora  iftius  fcientiae  Theo- 
remata  ac  Problemata  ;  quis  non  mecum 
fateri  tenetur  Elementa  haec  Geometriae  ftu- 
diofis  fcitu  perquam  neceffaria  effe  ? 

$.  XXX.  Qnzxid  olrm  ncceffitatis  &  uti- 
litatis  Euclidis  Elementa  »  ut  rite  ftudiofa 
juventus  iis  imbueretur ,  habita  fimt ,  fatis 
declarant  Profefliiones  Euclideae ,  quae  antea 
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in  Academiis  &  Gymnafiis  fuere.  Etenim 
creati  fuere  Profeffores  ,  quibus  Euclidea 
expOnere  Eiementa,  demandatum  erat.  Sic 
enim  refert  DECHALES  tn  trafl.  de  Progref. 
Mathef.  cap.  2.  pag.  14.  quod  Joannes  Scheu^ 
beliHs  in  Academia  Tubingenfi  Euclidis  Pro- 
fefTor  fuerit  ordinarius  ;  ac  teftatur  CON- 
RADUS  DASYPOpiUS  in  fr^at.  in  Itb.  i. 
EucUdis  ;  primum  ilium  librum  in  omnibus 
fere  Gyninafiis  praeledlum  fuifle  ;  inque 
Schola  Argentinenfi ,  iis  ,  qui  funt  in  prima 
curia  propofitum^  Porro  etiam  notat  SA- 
MUEL  REYHERUS  in  dijfert.  de  Euclide  , 
cap.  2.  Lipfiae  olim  moris  fuifle ,  ut  fum- 
mos  in  Philofophica  facultate  honorcs  am- 
bientes  ,  fpeciminis  Mathematici  loco  propo* 
fttionem  47.  Elem,  i.  demonflxent,  &  propte- 
rea  hanc  propofitionem  diftam  magifl:ralcm 
fuifle  ,  illosque  qui  rite  diftum  Theorema 
demonfl:rare  potuerunt  ,  Magifl:erii  titulo 
dignos  fuiflTe  habitos.  Ac  ni  fallor  in  Aca- 
demiis  Patrise  noft;raB  ,  fi  non  in  omnibus , 
faltem  in  quam  plurimis  ,  confl:itutum  efl: , 
ut ,  qui  ad  Jauream  Dodloralem  Philofophiae 
adfpirant ,  Propofitionem  unam  ,  vcl  duas  , 
cx  Elementis  Eudidis  ,  quibus  fuorum  in 
Mathefi  profeftuum  fpecimina  dant  ,  de- 
fumtas  demonftrent. 

$.  XXXL  Maximis  laudibus  Euclidis  in 
Geometria  peritiam  omant  tam  Antiqui  quam 
Neoterici  Matheleos  Scripcores.  Ne  autem 
omnia  commemorem  ,  pauca  quaedam  hic 
tantum  adducam ;  &  quidem  e  Veteribus 
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PAPPI  ALEXANDRINI  teftimonium ,  tan- 
quam  fuflSdens  ,  referam.  Scribit  enim  cla- 
rus  hic  Geometra  in  lUf.  7.  ColUfHomm 
Mathem.  Quod  Euclides  operam  dans  difcipulis 
jilexandrid  ,  longo  temfore  adeo  excellentem  in 
Mathematicis  hahitttm  fit  affecutus  ,  ta  nunquam 
frerit  deceptus.  Ex  Recentioribus  CLAVIUS 
tn  ProUg,  in  Euclid.  audiendus  eft  ;  qui 
inquit  ,  nofter  Geometra  acutijjimus  ,  cum  in 
DoBrina  jtcademicorum  ,  ejfet  fumma  cum  laude 
verfatus ,  animum  totum  ad  Mathemattcas  dtfci^ 
flinas  tranftulit ,  in  quibus  ita  excellmt ,  ut  con* 
cordi  omnium  judtcio  principem  inter  Mathemati^ 
€os  fihi  tocum  jure  optimo  vindicarit.  Vocatur 
idcirco  a  SAVILIO  infignis  Geometra  ,  ac  a 
DECHALES  fummus  Geometra.  COMMAN- 
DINUS  vero  in  Euclidem  ,  in  proleg.  dicit , 
tiuod  Mathefin  ita  praclaro  animi  impetu  eft  ag* 
gre^us  ,  u!t  progreffus  admirabiles  ,  ac  fempi^ 
terna  avi  memoria  dignijfimos  in  ea  fecerit ;  con^^ 
fiantique  omnium  DoSlorum  tefttmonio  Geotnetra^ 
rum  princeps  hahuus  ftt  ;  immo  majorem  femper 
confecutus  efi  laudem  ^  quam  omnes  tlli  qui  ante 
eum  vixere. 

%.  XXXII.  Quanti  etiam  fempcr ,  per  to- 
tum  terrarum  orbem  ,  aeftimata  fuere ,  & 
hodie  ubique  sftimentur  Euftidis  noftri  Elo^ 
mema;  qu«  fuper  Geometrica  Dofbrina  con* 
icripftt;  abunde  teftantur  ,  tum  Commemaria 
a  mdtis  Viris  eruditis  in  Elemenu  Euclidea 
adomata  ;  tum  Edttiones  illas  multiplices, 
auibus  innumeris  in  lods  eadem  lucem  ad- 
ipexere.  £a  vero  quae  coll^ere  potui ,  hic 
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commemorare  non  inucile  fore  duxi.  Ad 
id  aatem  efficiendum  imprimis  ufus  fui  la^ 
boribus  FABRICn  in  BMmh.  Gnec.  IH.  iii. 
cap.  XIV  &  M.  GEORGII  MATHLfi  BO- 
Sfe  in  ScheSafmate  literario ,  de  variis  Elemen^ 
terum  Etulidis  Editionibms  ,  in  quo  partim  de 
fe,  partim  e  WOLFIO  recenfet  Editioncs 
a  FABRICIO  omiffas.  In  hoc  catalogo  & 
Commentariorum,  &  Editionum  adomando, 
hunc  tenui  ordinem,  ut  pro  annorum  nu- 
niero  ,  quo  prodirere ,  le  mutuo  fequan* 
tur. 

Inter  omnes  ,  qui  Euclidis  Elementa 
commentariis  fuis  illuftrare  conati  ftiere  » 
Andquiflimus  effe  videtur  THEON  A* 
LEXANt)RINUS. 

(Secundo  loco  commemorandus  eft  PRO- 
CLUS  DIADOCHUS ,  cujus  commentarium 
latinitate  donavit  FRANCISCUS  BARO* 
CIUS.) 

BOETHIUS  Estclidem  tranflatum  in  Ro- 
xnanam  Linguam  dedit ,  '^uas  inter  BoSthii 
opera  hodie  exftant ,  ac  infcribitur  Ettclidii 
Megarenjis  Geametrid  ab  jinit.  Martl.  Severin. 
^ethie  tranjlatns.  Operum  pag.  m.  II 79.  ubi 
cantum  propofitiones  fine  demonftrationibus 
cdtftant. 

Verum  Euclidem  Latini  prius  ex  Atabico 
tranflatum  habuere,  quam  ex  Graeco  fonte. 
Nam  lOANNES  CAMPANUS  qui  vixit 
circa  falutis  annum  ML  uti  Autor  eft  Rom 
fhael  rolaterranusi  vel  anno  Domini  CIDXXIL 
uti  cenfet  Trithemius  ^  ex  Arabico  in  Lati* 
num  vertit.   lila  autem  verfio  reprehenditur 
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a  CLAVIO  in  prdfaf.  in  EucUd.  Quod  Cam- 
fanus  in  omnibus  fecutus  fit  ,  traditionem 
Arabum  ,  qui  magna  ex  parte  Euclidis  or- 
dinem ,  &  Methodum  perverterunt  ,  ver- 
baque  Propoficionum  ejusdem  locis  nqn  pau- 
cis  immutarunt  ;  ut  verus  ,  germanusque 
Authoris  fenfus  ,  perdifficile  pofllt  intelligi. 
Vid.  VOSSIUS  de  Sciem.  Mathem,  fag.  6u 
62. 

Pariter  ATHELARDUS ,  five  ADELAR- 
DUS ,  Anglus ,  Monachus  Bathonienfis  £«- 
cUdis  Geometriam  ex  Arabico  tranftulit  La- 
tine  Anno  CIDCXXX. 

Vetuftiflimum  Elementorum  Typis  ex- 
fcriptorum  exemplum  efle  videtur  ,  quod 
prodiit  graece  &  latine  fub  titulo.  Euclidis 
opus  Elementorum  in  XV.  libros  divifum  ,  cum 
Commentariis  Campani  ,  €^  Pr^atione  Erhardi 
Radholt  y  jiu^ufiani  y  ad  Johannem  Mocenicum^ 
Vrhis  Venet4t  Frinctpem  ;  editum  Venetiis  , 
per  diftum  RADHOLTUM  anno  1482. 
Cujus  Editionis  meminit  CORNELIUS  a 
BEUGHEM  in  incunabulis  Tjpoffraphid. 

Prodiere  libri  XIII.  latine,  ex  verfione  , 
&  cum  Conmientario  LUCiE  PAClOLiE 
DE  BURGO.  Venet.  1489.  fol. 

Euclidis  Elementa  Latine  ,  cum  commen- 
tariis  Campani ;  per  LEONARDUM  de  Ba- 
filca  ,  &  GULIELMUM  de  Papia ,  focios ; 
ao.  Cal  Jun.  edita  funt  Vicent.  149 1.  fol. 

ZAMBERTUS  vertit  libros.  XIIL  fub 
titulo  Elementorum  Euclidis  ex  traditione 
fapfii  Philofophi ,  qua^  vcrfio  prodierat.  Ve- 
net.  150J.  fol. 

AM- 
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AMBROSIUS  LACHER  DE  MERS- 
PURGK  Conftanci  dioccfis  Arcium  libera- 
lium  Magifter  ,  facregue  Mathematice  ftu- 
dii  noftri  Ordinarius  in  Achademia  Franck- 
fordiana.  Euclidem  edidit  anno  1506.  4. 
plagulis  novem  ;  Campanum  fequitur.  Non 
tamen  nifi  quatuor  priores  libros  comparare 
in  hoc  volumine  voluit  Autor. 

Textus  de  fphaera  Johannis  de  Sacrobofcc , 
&  Geometria  Euclidis  Megaren(is.  Praemitti- 
tur  Jacohi  Fabri  ftapulen.  Praefatio  ad  llplen- 
didum  virum  Carolum  Borram  Thefaurarium 
Regium;  tribus  ultimis  paginis  habes  libfos 
quatuor  Geometriae  Euelidis  a  BoHm  in  Lati« 
num  translatos.  In  fine  exftat.  Impreflum 
Parifii  in  officina  Henrici  Stephani  i  regione 
fchole  decretorum  fita.  Anno  Chrifli  Syde- 
rum  conditoris  1507.  fol. 

LUCAS  PACIOLUS  ,  Elementorum  li- 
bros  XV.  interprete  Camfano  ,  edidit ,  Ve- 
net.  1509.  in  fol.  imptefli  funt  apud  Pagam^ 
um  Paganinum ,  ac  dedicati  Cardinali  Folater^ 
rano. 

Latine  prodiere  £uctidis  Elementorum  libri 
XV.  interprete  CAMPANO ;  &  libri  XIU. 
interprete  BARTHOLOMiEO  ZAMBER- 
TO  Vcneto  y  Parifiis  15 16.  apud  H.  Stephi^^ 
ftum  avum ,  fol.  una  cum  aliis  Euclidis  fcrip- 
tis  Bafiliae.  1537.  ^  ^54^- 

ORONTIUS  FINiEUS  latine  commcnta- 
tus  eft  in  VI.  priores  Euelidis  libros  ,  qui 
prodiit  Parifiis.  1530. 

Euciidis  Elementa  vulgau  func  Gr^ce  hoc 
titulo ,  M3(Aii^  foix^iif  fit^hdb  d  hk  w  ^uo* 
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fof  mowfl-iJif.  Bafiliae  1533.  ^P^^  Joannem 
Heruagium  ,  fol.  edente  SIMONE  GRY- 
K-^O  ,  e  duobus  codicibus  MSS.  Quorum 
akerum  Venetiis  LazArus  Bayfius  ,  alterum 
Paiifiis  Jdhannis  RuelliHs  fuppeditaverat.  Ad- 
xJiti  etiam  in  illa  editione ,  itidem  Graece  , 
i  codice  Oxonienfi  Joh.  Clajmundi  funt ,  fed 
admodum  inemendate ,  Commentariorum  li- 
bri-  qiiatuor  ,  Autore  Proclo  Phiiofopho. 

Enclidis  Elementorum  libri  Graece  tum 
Florentiae,  tum  Romae,  excufi  funt.  1545. 
8. 

JOHAN  SCHEUBEL.  Profeflbr  Eucli- 
dis  Tubingas  ,  latine  edidit  VI.  priores  li- 
bros  in  quorum  figuris  nuilae  literae.  Bafi- 
lex  1550.  foi- 

Libri  VL  priores  latine  prodiere  cum 
Dcmonllrationibus  ORONTII  FINiEI  Pari- 
fiis  apud  Simon.  Colineum.  1551.  4. 

Libri  XV.  Graece  &  Latine  excufi  funt 
cum  praefatione  i/ijpfcwfi  Graclis.  Parifiis  1557. 

157:^.  &  1598-  8. 

jACOBUS  PELETARIUS  libros  VI. 
Priores  latine  edidit  cum  fuis  demonftratio- 
nibiis  fol.  Anno  1557. 

FRANCISCUS  BAROCCIUS  ,  Procli  li- 
bros  quatuor  conmientariorum  in  Euclidem , 
cum  fcholiis  &  figuris  latine  tantum  edidit. 
Patavii.  1560. 

WILHELM  HOLTZMAM  {GhH.  Xjlnn^ 
landri)   libri  fex  priores  Germanice  edidit 
Bafel  apud.  J.  Operinum  1561.  fol. 
'  Hanc  fex  priorum  librorum  ,  verfionem 
Xyjandri ,  JOHAN  PETERSZ.  DOU  in 

Bel- 
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BelgicOTi  Linguam  transtulit.  1606.  quae 
verlio  iterum  in  Germanicam  Linguam  trans- 
lata  eft  a  SEBASTIANO  CURTIO. 

Libri  XIII.  Graece  &  Latine  ex  Editione 
CONRADI  DASYPODII  Argent.  1564-  8. 
additis,  ad  librum  primum  &  fecimdum  tan- 
tum  ,  Theonis  commentariis  ,  &  ad  fecun* 
dum  Barlaami  Monachi  Demonflrationibus , 
quibus  ad  numeros  applicat ,  qusB  de  Lineis 
ac  figuris  planis  Efeclides  docuerat. 

Libri.  XV.  Italice  verfi  &  Explicati 
NICOLAO  TARTAGLIA.  Venet.  1565.  4. 
&  cum  Commentario  Campani  itidem  in  lin* 
gua  Italica  Venec.  1569.  fol.  Cum  fcholiis 
antiquis  incerti  Autoris  correfU  &  illuflrati 
a  FREDRICO  COMMANDINO  1575.  fol. 
&  Pifauri.  1619.  itidem  Italice  primi  fcx 
libri  Mediolani.  8. 

ARNOLDUS  LENSiEUS  Ifagogen  in 
Elementa  Euclidis  compofuit,  Antw.  1565.  8. 

CHRISTIANUS  HERLINUS ,  &  CON- 
RADUS  DASYPODIUS  ,  publicarunt  Ar- 
gendnae  1566.  fol.  Analyfes  Geonietricas 
VL  librorum  Euclidls  ;  ubi  propofitiones  , 
Graece  ,  Demonftrationes ,  mere  latine 

Libri  XV.  latine  demonftrati  a  FRAN- 
CISCO  FLUSSATE  CANDALLA  ,  &  li- 
bro  XVI.  per  ipfum  addito  aufti  ;  de  foli- 
dorum  regularium  inter  fe  invicem  collatio- 
ne ,  itemquc  XVII.  dc  compofitis  regulari- 
bus.    Parifiis  1566.  fol.  &  1578.  fol. 

Eticlidis  Elementa   cum   notis  H.  BIL- 
LINGSLEY  &  praefat.  Joh.  D<e  Londinen- 
fis  1570.  Lond.  fol.  idiomate  anglicano  ap- 
paruere.  mw^wmw 

CON- 
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CONRADUS  DASYPODIUS  inter  alia 
Suclidis  opera  libros  XV.  Elementoruni 
edidit  Argent-  1571.  8.  in  ea  editione  nudae 
propofitiones  graece  &  latine  reperinntur. 
Edidit  &  eodem  anno  Jibrum  primum  Theo- 
nis  commentariis  illuflratum  grasce ,  cum  la- 
tina  perfpicua  interpretatione  ,  &  JHeronis 
vocabulis  Georaetricis. 

FREDRICUS  COMMANDINUS  libros 
XV.  Euclidis  latine  vertit  ,  &  aim  fuis 
commentariis  edidit,  Pifauri  1572.  &  1619. 
fol. 

.  FRANCISCUS  MAUROLYCUS  Opufcu- 
ia  Mathematica  Venetiis  1575.  4.  edidit , 
in  quibus  Theoremata  Xllltii  Elementi. 

Per  CONRADUM  DASYPODIUM  libri 
VL  latine  in  lucem  editi  ,  cum  Scholiis 
Jfaaci  Monachi  Argentorati.  1579.  8. 

CHRISTOPHORUS  CLAVIUS  libros 
XV.  latine  cum  fcholiis  &  commentariis  in^- 
fignibus  edidit  Coloniai  1591.  fol.  Romae 
1603.  2  Tom.  in  8.  Francofurti  1607.  8. 
^c  inter  opera  ejus  Mathematica  Moguntiae. 
j6i2.  fol.  iterum  Coloniae  1627.  8.  prodiit, 
in  quorum  decimo  quarto  &  quinto  ,  Cam* 
pmmn  imitatur  ,  Flujfatis  decimum  fextum 
addit,  ubi  31.  Theoromatibus  ,  ac  5.  pro- 
blematibus  quinque  corpora  ,  varie  fibi  in* 
fcripca  &  circumfcripta  confiderantur  ;  ad 
modum  tamen  DafyfodU  propofitiones  folas  ^ 
absque  Demonilrationibus  oftendit.  Alia 
iterum  Clavii  editio  prodiit  Fr^oforti  1654. 
2..  Tom.  in  8- 

KASIRIDINUS  TUSINUS  Per&  EucK- 
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dis  libros  XIIL  Arabice  vertit ;  gua  verfio 
Juculencis  typis  Arabicis  lucem  vicfit  RomaB 
1594.  fol.  ex  Typographia  Medicea. 

Excufus  eft  lypis  Euclides  Coloniae  1600. 
8.  In  hac  folae  Euclideae  Propofitiones  abs- 
que  Demonftrationc  reperiuntur  ;  praefixa 
cft  praefatio  Gracilis. 

CHRISTOPHORUS  DIBAUDIUS  latine 
Demonftrationem  dedit  linealem  VI.  prio- 
rum  libronun.  Amhemiac  1603.  4.  eorum- 
demque  demonftrationem  numeralem.  Lugd. 
Bat.  1603.  Lib.  VII.  VIII.  IX.  Dcmon- 
ftrationem  Arnhemiae  1605,  libri  X.  feu 
Arithraeticae  irrationalium ,  demonftrationem 
Linealem  &  numeralem.  ibid.  eod. 

AMBROSIUS  RHODIUS  XIIL  Ubros 
latine  demonftravit  Witeb.  1609.  8.  1634.- 
1661. 

SIMON  MARIUS  ,  Germanice  VL  prio- 
res  Euclidis  libros  demonftratos  dedit  ,  O- 
noldi.  1610.  fol. 

FLORIMUNDUS  PUTEANUS  librum 
EucUdis  decimum  cum  commentariis  edidit 
Parifiis.  161 2.  fol. 

JOH.  CHRIST.  KNOPFF.  Hbros  duos 
priores  ,  cum  explicatione  JOH.  PAULI 
RESENI  edidit  Wittcb.  i6it.  8. 

DOUNOT  DE  BAR-LE  DUC.  Gallice 
Euclidis  Elementa  vertit,  Paris.  1613.  4.  m. 
In  libro  dccimo  ordo  turbatus ,  ut  in  He- 
ruagiana  latina  editione  in  libris  5.  14.  & 
15.    Euclidem  ftri£le  fequitur. 

D.  HENRION  libros.  XV.  m  Linguam 
« II «  •  «  •  ^  Gal- . 
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Gallicam  verfus  efl:  ,  Paris.  1615.  8.  (& 
1632.  in  4ta)  ac  i63i,  8. 

Libri  VI.  priores  cum  commentario  JOH. 
LANZ.  S.  J.  prodiere  Ingolft.  1617.  8. 

SEBASTIANUS  CURTIUS  Germanicam 
paravit  Editionem  Amll.  1618.  4.  item 
1634.  8.  m. 

Libri  XIII.  Lond.  1620.  fol.  graece  & 
latine  prodiere  ,  nitida  edido  ,  cum  Com- 
mandini  verfione ,  adjectis  figuris  accuratis. 

CAROLUS  MALAPERTIUS.  libros.  VI. 
priores  latine  demonftravic  Duaci  1625. 
12. 

M.  LUCAS  BRUNN.  Germanice  Euclidts 
Elementa  praftica,  oder  auszug  aller  Pro- 
blematum,  und  handarbeiten ,  aus  den  XV. 
biichern  EucHdis.  Norimb.  1625.  4.  Dcfini- 
tiones  nullae ,  Theoremata  nulla ,  fcd  nudae 
Problematum  folutiones. 

PETRUS  HERIGONIUS  Gailice  libros 
VI.  priores  vertit  ,  ac  edidic  Paris.  1644. 
8.  &  libros.  XV.  latine,  &  Gallice:  in  'I  om. 
I.    Curfus  Mathematici  Paris.  1644.  8.  m. 

MARIUS  MERSENNUS  Hbros.  VIII. 
latine  in  Synopfi  fua  Machematica  demon- 
ftratos  dedit  Paris.  1(544.  4. 

CLAUDIUS  RICHARDUS  latine  in  li- 
bros.  XIII.  commentatus  eft  ,  Antwerp. 
1645.  fol. 

MARIUS  BETTiNUS  in  iErario  Mathe- 
matico  ,  Prolixos  commentarios  in  VL  pri- 
ores  libros  Euclidis  dedit ;  Bononiae.  1648. 
3.  Tom.  4. 

GEORGIUS  FORNIER  latine  demon- 

ftra- 
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ftravit  VI.  libros  priores.  Lond.  1654.  12. 
&  fecunda  editio  Paris.  1654.  14, 

ANDREAS  TACOUET  Eleraenta  Gco- 
metrica  Euclidea  edidit  Antwerp.  165.^.  8. 
ac  Amftel.  1701;  8.  &  cura  WHISI9NI 
rccenfita  &  locupletata  eft  ,  Cantabn\':;iae 
1703.  8.  (eadem  recufa  Amftel.  1725.)  in 
quibus.  VI.  priores  &  XI.  XII.  concinentur 
libri. 

ISAACUS  BARROUW  librorum  XV. 
editionem  latinam  paravit  Cantabr.  1655.  8. 
Lond.  1659.  1(578.  Marburg.  1675.  8. 

JOH.  ALPHONSUS  BORELLUS  Eucli. 
dem  reftitutum  ,  five  prifcae  Gcomcrrias 
Elementa  brevius  &  facillius  contexta  ela- 
boravit.  Pifis.  1658.  4-    Romae  1679.  12. 

CASPARUS  SCHOTTUS  libros  VI.  pri- 
ores  edidit  in  curfu  Mathemarico  Ilcrbip. 
1662;  Franc.  1674.  &  Bamb.  1677.  fol. 

CHRISTIANUS  MELDER  VI.  priDres 
Euclidis  libros  edi  curavit  Lugd.  Bar.  & 
Amftel.  1673.  12-  FwrnieriQ  fe  multa  deberc 
ipfe  asnofcit. 

CLAUDIUS  FRANCISCUS  MILLIET 
DECHALES  XIV.  libros  Elementorum  edi- 
dit  in  mundo  Mathemarico ,  ejusque  Tom. 
I.  qui  prodiit.  1(574.  nec  non  poft  Autoris 
obitum,  eitore  Amat§  Varcino.  Lugd.  i6go. 
fol.  (Gallice  vero  libros.  VL  priores  cum. 
XI.  &  XIL  Paris.  1683.  in  12.) 

(Liber  5.  Elementorum  Euclidis  explica- 
tus  fecundum  Do6lrinam  Gallilaei,  k  VIN- 
CENTIO  VIVLANI  Florendae  1674.  4.) 

EHilidis  Elementa  Geometrica,  novo  or- 
•  •#♦♦•3  dine 
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dine  ac  Methodo  fere  demonftrata  ,  una 
cum  JNficolai  Mercatoris  in  Geometriam  Intro- 
duftione  brevi.  Lond.  1678.  12.  Autor 
miflb  ordine  Geometrae ,  in  margine  ex- 
prelTit  librum,  &  numerum  propofitionis  ex 
ordine  Enclidis, 

JONAS  MOORE  anglice  libros  Vf.  prio- 
rcs  cum  XI.  &  XII.  edidit  ,  in  the  new 
fyfteme  of  the  Mathematicks.  Lond.  168 1.  4. 

HENRICUS  COETS  latine  VL  priores 
libros  demonftravit  Lugd.  Bat.  169 1.  8.  & 
Amftel.  1705.  8. 

A.  E.  B.  V.  P.  Teutfch  Redender  EucU- 
des ,  oder  acht  Bu-rker  (i-(J.  ac  11.  &  12.) 
von  denen  anfangen  des  Meflkunft.  Wien. 
1694.  4- 

OZANAM  in  curfu  Mathematico  libros. 
VI.  priores ,  una  cum  XL  &  XII.  Gallice 
incerpretatus  cft  ,  Paris.  1697.  qui  recufus 
Paris.  1699. 

SAMUEL  REYHERUS,  germanice  VL 
priores  libros  cdidic ,  Kiel.  1697.  4. 

HENRICUS  MEISNERUS  Hamburgi 
Elementa  Endtdis  edere  coepit  Graecd  & 
Germanice  ,  cum  uberrimis  Commentariis  , 
itidem  Germanicis  A.  1699.  fol.  fed  non 
editis  ultra  librum  fecundum. 

DAVID  GREGORIUS  Graece  &  Latin^ 
libros  XV.  Euclidis  recenfuit  ,  ac  edidit 
Oxoniae  170^.  fol.  e  Theatro  Sheidoniano. 
nitidifrima  Editio. 

JACdBUS  GOODEN  ex  Euelid^  praBci* 
pua  coll^it  Thepremata,  ac  edidit.  Leod. 
1704-  S. 

Dicha* 
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Dfchales  par  OZANAM  jParis,  1709.  12.  m. 

The  Elements  of  Euclid  ,  With  fele6t 
iTieorems  out  of  Archimedcs  by  the  Lear* 
ned  Audrew  Taquet  ,  by  WILLIAM 
WHISTON-  the  third  edition  Lond.  17 14. 
8.  m. 

JOANNES  KEIL ,  ex  verfione  Comman^ 
dini  libros  VL  priores  cum.  XI.  &  XIL 
imprimi  curavit.  Oxon.  17 15.  8. 

P.  ]ACOB  KRESA  Euclidem  in  Unguam 
Hifpanicam  traduxilFe  fertur  ,  in  literarii$ 
novis  Germanice  1721. 

SAMUEL  CUNN  Keilianam  editioncm 
anglice  traduxit  Lond.  1723.  8. 

Demonftration  univerfelle  des  converfes 
d'Euclide  par  Mr.  SELLIER  1723. 

Prodiit  apud  Woodward  tomus  fecundus 
Elemcntorum  Euclidis  ,  ex  editione  Grefforii 
in  linguam  Anglicam  verforum  ,  per  ED- 
MUNDUM  ROVAN  1732. 

Euclids  Elements  of  Geomctry  ,  from. 
the  Latin  tranflation  of  Commandirje  ^  by 
Dr.  John.  Keill  ^  tranflated  by  Samucl  Cunn^ 
carefully  revifed  an  correfted  by  JOHN. 
HOM.  the  third.  edition.  1733. 

Praeter  has  Euflidis  Editiones  etiam  recen- 
fentur  Elmenta  Enclidis  Arabice  verfa  k 
THEBETO. 

Perpcam  verfionem  Bodlejana  ;  Sjriacam 
Canubrigienfis  Bibliotheca  fervat. 

Libri  VII  ex  Arabico  Ebraic^  vcrfi  i 
JOH.  JACOBO  MFCHIR. 

AUa  Hcbraica  verfio  R.  MOSIS  ABEN 
TIBBON.   Quam  verfionem  Bm^rfim  l/Loxk^ 
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jpefllili.  C.  I2IO.  foftam  efle  teftatur 
vid.  WOLFII.  Biblioth.  Hebrda  fart.  i.  pag. 

133- 

Dcnique  Sinice  ,  ac  Tartarice  Euclidis 
Elemcnta  verfa  funt. 

Plantavitias  Romae  in  Bibliothcca  Me- 
dicca  praeclariflimum  Euclidis  Exemplar 
Hebrasum  vidifle  fe  ait  ,  magnis  in  folio 
membranis  ,  iisque  terfillimis  ,  nobilique 
chara£lere  ,  &  auftario  duorum  librorum  , 
qui  non  exfl:ent  in  Graecis  &  Latinis  exem- 
plaribus  uti  refert  WOLFIUS ,  in  Bihlioth. 
BehrM  pm.  i.  pag.  133.  funt  &  alia  exem- 
plaria  Hebraica  quae  a  Wolfio  Joco  citato 
enumerantur. 


EUCUDIS 


Digitized  by  Google 


Pag.  I 


E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTIJM 

P  R  ■  I  M  O  M. 

[Otus  hic  primus  liber  in  eo  fofitus  eft^  ftt  * 
noiis  tradat  ortus  profrietatefsjHi  trianju^ 
lorum^  tumi]Hodad.e$rumangHlosffeata$^ 
tum  ijUdd  ad  latera :  qujt  efutdem  tnter  fe 
comparat  intjsrdum ,  interdum  vero  unum- 
quodi]ue  fer  fe  infpicit  ,  C?-  contemp/atur.  Nam 
aliquando  ex  laterthus  trianguli  angulos  confiderat^ 
ali^uando  vero  ex  angults  iatera^  fecundum  d^jualtta'* 
tem  attjue  inacfuaUtaiem  ,  rimatur.    Idemque  variis 
rationibus  in<juirity  induokusejuandoquetriangulis  in'' 
ter  fe  collatis.    Deinde  aperit  nobis  para/lelarttm  pro-- 
prietates  ,  paralielogrammorumque  comtemplationem 
aggreditur  j  tumimerfef  tumetiamy  ut  cum  triaM» 
gulis  inter  eafdem  paralle/as  confiitutis  conferuntur. 
Vt  autem  hnc  omnta  reEliuSj  er  commodifu  exetjtitt^ 
tur  Euclides^  docet  divffionem  anguli  reSilinei  j 
iineA  re^ld  in  partes  acjuaies  ,  confiitutionem  linea 
perpendtcu/aris  f  quo  paHo  angu/usangu/o  fiat  dijualis^ 
Cr  a/ia  hujufmodi,    Itaque  ut  uno  verlo  rem  totan^  '. 
compieElar  ,  in  primo  /ibro  traduntur  ,  ex  Procli 
fententia^  reHi/inearum  figurarum  maxime  prim^^ 
ac  prdcipH4  f  triangu/a  inquam  ^  atque  paralle/o'* 
framma. 

A  O  £^ 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  1. 

Pun6himeft,  cujus  pars  nulla  eft. 

J^^^^  tfwwa  vero  Eticlides  more  Mathematicorum 
fem  frepofitam  exorditwr  k  principiis,  imtiofado  X 
d&finitiortihHSj  qtiortim  Jnrima  punBum  expUcat  ^  do^ 
eens  iBud  dicipunilum  in  quantitate  continua^  tjuod 
ftullas  habet  partes.  Qjut  tjuidem  definitio  plahius  ac 
faciiius  percipietur^  fi  prius  inieUigamus^  quantita^ 
tem  cominuam  triplices  habere  tfartes ,  ums  fecundum 
longitudinem  ,  alteras  fecundum  latitudinem ,  C7* 
fecundum  profunditatem  altitudinemve  alteras,  Ita^ 
que  epiod  in  quantitate  continua ,  five  magnitudine 
txiJHt^  intelligiturque  fine  omnt  parte^  ita  ut  neque 
longum^  nequelatumj  nequeprofundumejfecogitetur^ 
id  affellatur  ab  Euclpde^  CP^  a  Geometris  punElum. 

I>E  F  I  N  I  T  I  O.  11. 

Linea  vero ,  longitudo  latitudinis  expers. 

'J^Efinit  bic  lineam ,  primam  fpeciem  magnitudi- 
niSf  quam  dicit  ejjfe  quantitatem  longam  dun- 
iaxaty  non  autem  latam^  intellige  neque  pnrofundam. 

Mathematici  ,  ut  nohis  inculcent  veram  linea 
ifttelligentiam ,  imaginantur  punHum  jam  defcriptum 
fupertore  definitione,  e  loco  in  locum  moveri.  Cum 
enim  punSum  fit  prorfus  individuum^  relinquetur  ex 
ifio  motu  imaginario  vefli^ium  quoddam  longum  om* 
TJB.  /.  'nis  expers  latitudinis.  Ut  fi  punSlum  A  ,  fiuere 
Jlr-  \i  imelligatur  ex  A  ^  in  B  ,  vefiigium  effeilum  A  B  , 
Unea  appellahitur  ^  cum  vere  intervallum  inter  dho 
ftmBa  jiy  O*      comprehenftm  fit  longitudo  ^ud- 
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Jam  cMrens  omni  latitudine ,  frcpterea  quod  jmnHtm 
uiy  pmn$  frivatum  dimenftone  ,  eam  effcere  nnlla 
ratione  potuerit. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  ni. 

Lineae  autem  termini ,  funt  punSa. 

T\Ocet  quod  linea  ^uJilet   habens  extrema ,  m   TJB.  C 

fuis  extre/nitatibus  juncla  recipiat.    Vt  linea  fg^  Ji 
jiB ,  extrema  habet  punHa  ji^  O*  B. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IV. 

Re6ta  linea  eft ,  quae  ex  aequo  fua 
interjacetpundla. 

XJOr  ed  ,  in  qua  nullum  punflum  intermedium 
ab  extremts  furfum ,  ant  deorfum  ,  vel  huc^ 
at(jue  tlluc  defleilendo  fubfultat;  in  qua  denique  nihtl 
flexuofum  reperitur. 

Quemadmodum  autem  Mathenmici  per  fluxum 
punili  imaginarium  concipimt  defcribi  lineamy  ita  • 
perqualitatemfluxuspunfHj  ejualitatemlineddefcripta 
intelligunt.  Si  namque  punclum  reffa  fluere  conci^ 
piatur  per  hreviffimum  fpatium^  ita  ut  nequein  hana 
partem  ,  neque  in  illam  defleftat ,  fed  aquahiUm 
quendam  motum  ,  atejue  incejfum  teneat  ,  dteettat^ 
linea  illa  defcripta^  ReHa. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  V, 

Superficies  eft,  qu^B  longitudinem,  latitudi- 
nemq^tte  taatum  habet. 

pO/f  lineafn  ,  qsid  eli  prima  quantita$is  cmintu 
fpecies ,  iihicamque  habet  dtmenflgnem  p  deHnk 
A  2  p9^% 
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fiiperjiiiem ,  qu/t  fecundam  magnitudinisfpeciem  con^ 
fiitui$  y  addit(jue  primx  dimenftoni  fecundum  longi- 
tudtnem^  alteram  fecundum  Intitudinem,    Nam  in 
fuferficiereperitwr  y  non  folum  longitudo  y  ut  inlinea^ 
verumetiamlatitudo ,  JinetamenomniprofHnditate.  Ut 
TAB  I  q^tmtitas  ABCD^  htter  lineas  A  B  ^  BC,  CDy  DA^ 
£g  ji/  *  comprehenfa^  confiderataque  fecundum  longitudinem 
\  '     ^B^  vel  CDy  Cr  fecundum  iatitudinem  j4 D ,  vel 
"   '       jSC,  omnisexpers  profundttatis^appellaturfuperficies. 

Afathematici  vero^  ut  nobtseam  oh  oculos  ponant  ^ 
monentj  ut  intelUgamus  lineam  altcjHam  in  tranfver- 
fummoveti:  f^efltgtum  enim  rehctum  exipfo  motu 
erit  ifuideth  longum ,  propter  longitudinem  lined^ 
latum  quotjtie  propter  motum ,  qui  in  tranfverfum  efi 
faSlus  ;  nuUa  vero  ratione  profundum  ejje  poterit , 
cum  Unea  ipfum  defcrihens  omni  careat  profunditate ; 
^uare  fuperficies  dicetur,  Ut  fi  Unea  AB  ,  fiuat 
vgrfus  DCy  efficietur  fuperficies  ABCD. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VL 

Superficici  autera  extrema,  funt  linese. 

^n^O»  diffimtUs  efi  hxc  definitio  fuperiori  ,  qua 
•       termtni  Une^  fuere  expUcati.    P^uU  enim  ex^ 
tremitates  fuperficiei  ejfe  Uneas ,  cjuentadmodum  Unea 
TAB  l  fi"^^  extiiere  punBa.    Ut  Juperficiei  A  BCD  ,  e^?- 
fg.  X.     wmafunt  Uned  AB^  BCy  CDy  DA. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VII. 

Plank  fiiperficies  eft ,  (juae  ex  sequo 
fiias  interjacet  Uneas. 

X7o£r  quocpie  definitio^  fimilitudinem  tfuandam 
^     ctefcripttonis    Isned   rehd  gerit.  Superficies 
ynim  ,  qtiA  ex  ^tquo  lincas  fuas  mterjacet ,  ita  ia 
^*'  medid 

9  , 
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medid  partes  ah  ex&emis  ftirfkm  j  deorfumve  fubfut^ 
tando ,  non  recedant ,  appellabitur  plana  :  qptalif  ejl 
fuperjicies  perpoliti  alicujus  marmoriSy  in  qua  partes 
cmnes  in  rellum  funt  collocatdy  ita  ut  nihil  haheat 
incifum  angulis  ,  nihil  anfraflihus ,  nihil  eminens^ 
nihil  lacunofnm :  In  hac  enim  partes  intermedut  cum 
extremis  dttjualem  adeptd  funt  Jitum  ,  nec  ulla  efi  alia  * 
fublimior  ,  humtliorve  ,  fed  omnes  dquabiltter  pro*  • 
tenduntur. 

HdC  amem  fuperjicies  fola  erlt  ea^  cpuamimagi'* 
nariy       intelligere  pojfumus  defcrtbi  ex  motu  lineA 
refld  in  tranfverfum ,  tfui  fuper  duas  aliasUneas  reHaS 
conjicitur.    Ut  Ji  linea  refla  AB  ,  per  duas  reflas  TJB.tl 
AD,  BCjferatur^  eifcieturfuperficiesperfeileplana.  ^^*  *- 

Solent  Aiatbematici  fuperficiem  planam  frequenter 
appellareplanum^  ita  ut  tjuando  locfuuntur  de  plano^ 
intelligenda  femper  ftt  fuperficies  plana, 

D  E  F  I  N  I  T  I  O  VIII. 

Planus  vcro  angulus ,  eft  duarum  lineanim 
in  plano  fe  mutuo  tangentium ,  &  non  in  di- 
re^lum  jacentium,  alterius  ad  alteraminclinatio» 

'T\Eclarat ,  quidnam  ftt  angulus  planus^  dicens^ 
quandocftnque  dua    linea  in    plana  ali^^ua 
fuperficieinvicitmconcurruntj  &  nonindire^umcon- 
fiituumur ,  efficietur  ex  hujufmodi  concurfu^  feu  in^ 
clinatione  unius  ad  alteram  ,  angulus  ,  qui  dicitur 
planus,  propterea  quod  inplanaconfittuatur  fuperficie. 
f^erbi  gratia^  quia  dualtnedj  AB^  AC^  concur^  - 
runt  in  ji^  <^nonjacent  in  direflum ,  ideo  efiiciunt  yj^,  j| 
angulum       planum  in  eadem  exifientem  fuperficie^ 
in  qua  dujt  ilU  lined  confiituuntur.    Dicentur  autem'  • 
d^  lined  nonin  direilum  jacere  ^  qudndo  ahera  ea-- 
A  3  rum 
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tum  verfus  concurpim  pratenfa  non  coincidit  cum 
altera ,  fed  vel  eam  fecat ,  vel  certe  ftatim  pojl 
punBum  concurfus  ab  ea  recedit.  Quod  Ji  dud  lineit 
fe  mutuo  tangant  jhcentes  in  direflum ,  ita  ut  alterutra 
produSla  congruat  toti  atteri,  non  fiet  ullus  angulus 
ix  illo  concurfuj  cum  nulla  fit  inclinatto  ,  fed  ambd 
unam  integram  lineam  confHtuent.  Ut  (juin  refla 
-^5,  produfla  convenitcum  refla  BC^  non  efficietur 
^  angulus  in  B.  Quare  in  dire^lum  dicentur  jacere. 
Itaque  ut  lined  retld  ejjiciant  angulum^  necejfe  efl^ 
Ht  poft  concurfum  produBd  fe  mutuo  fecent. 

Conpflit  autem  anguli  cujufvis  ifuantitas  in  fola 
,    ,    inclinatione ,   non  in  longitudine  linearum  ;  Itned 
etenim  longius  excurrentes  non  augent  fuam  inclina- 
tionem,  igitur  neque  anguli  magnitudinem. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IX. 

Cum  autem,  guae  angulum  continent  lineae , 
reftae  fuerint ,  reftilineus  ille  angulus  appellatur. 

Ji^Ngulus  orfsnix  planus  qui  eonficitur  ex  lineis 
duabus  retlis  ,  reElilineus  dicttur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  X. 

Cum  vero  redla  lineafuperreftani  confiftens 
lineameos,  qui  funt  deinceps,  angulos  aequa- 
Jes  inter  fe  fecerit,  reftus  efl:  uterque  ^qua- 
lium  angulorum.  Et  qua^  infiftit  refeta  linea, 
perpendicularis  vocatur  ejus,  cui  infiftit. 

T\Ocet  hoc  loco  Euclidesy  quifnam  angulus  refli'' 
lineus  apud  Geometras  appellatur  reSlus  ,  cr 
TM  t  9^^^  ''^^^^  perpendicuiaris :  fi  reifa  linea  jiB^ 
fs^  i%  '  ^^^^  ^f^^^P^^^^^l^^^FTP^'^^^ 
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(^ui  quidem  ideo  dicuntwr  k  Mathenunicis  effe 
deinceps  ,  (juod  eos  endem  linea  CD  ,  protraSa , 
prope  tdem  punflum  B  ,  efficiat)  inter  fe  aquales^ 
ijuod  tum  demum  fiet^  ^juando  recla  j4B^  n§n  wfa-» 
gis  in  C  j  quam  in  D  ,  inclinahit^  fed  dquabUiter  . 
reffdy  CDy  tnftftet  ^  vocabitur  utertjue  angulus 
refluSj  reita  yiB  ,  perpendicularis  reaa^  CD^ 
cui  infiftit,  Eadem  rattone  nominahitur  reBa  CB^ 
perpendtcularis  refldjiB :  tjuamvis  enim  CB^  tan^ 
tttm  faciat  cum  j4B  ,  unum  angulum ,  tamen  fi  AB  , 
extenderetur  in  reflum  continuum  verfus  punSum 
B  9  efficeretur  alter  angulus  dcfualis  priori. 

Itaque  ut  in  Geometria  concludamtu  angulum 
ali^uem  efe  reflum^  aut  lineam ,  qud  spfum  efficit^ 
ad  aliam  ejfe  perpendicularem  ^  reejuhritur^  ^fitffi* 
citj  Ht  probemusangulumj  qui  efi  ei  deinceps  ^  dqua- 
lem  ilU  ejfe.  Pari  ratione ,  fi  dicatur  alitpm  angulm 
reilus^  aus  linea^  quaipfum  confiituit^  perpenaicu-- 
laris  ad  aliam^  colligere  licebit^  angulum  tlli  dein^ 
ceps  d^ualem  quoque  ^Jfe. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XL 

Obtufus  angulus  ell,  qui  refto  major  eft, 

QUando  refla  jiB  ,  reild  CD  ,  inlifieTts  nm  TAM.  g 
►  fecerit  anguUs  ad  punfhm  B  »  dquales^  €2*  ehH\  4i 
eam  caufam  neutrum  reBum »  fed  unum  epiidem  reSo 
majorem  ,  alterum  vero  minarem ,  dicitur  major 
angulm  ohufus ,  qualis  efi  angulus  B ,  ad  ptmihm 
C,  vergens,  quicominetur  reSis,lirteis^  jiB^  BC. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  Xir. 

Acutus  vero,  qui  minor  el:  redlc. 

^Jflnor  angulut         ai  punBum  D  ,  vergens^ 
'         qui  continetwr  reBis  lineis  ABy  BD  ^  voca^ 
tur  acutus. 

Quoniam  vero  ad  quemvis  angulum  planum  con^ 
fiituendum  concurrum  dua  line^  y  Cr  aliquando  in 
uno  punSo  plures  exiftunt  angulij  folent  Mnthema- 
ticiy  ut  tollatur  confufio  ^  angulum  ijuemlibet  expri- 
mere  tribus  literis^  quarum  msdia  opendit  punBum^ 
in  cfuo  lined  conficiunt  angulum ,  extrem^  vero  fig" 
nificant  initia  linearum ,  qu£  angulum  continent. 
Exempli  gratia ,  angulum  obtufum  intelligunt  per 
angulum  ABC^  acutum  vero  j  per  ongulumABD  ^ 
ijuod  diligenter  eft  notandum^  ut  facile  dignofcamus 
angulos,  quorum  mentio  fit  in  demonfhrationihus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  Xm. 

Terminus  eft,  quod  alicujus  extxemum  eft.  ^ 

np^i  funt  termini  juxta   hanc  depnitimtem. 

PunSlum  enim  terminus  efl  ,  feu  extremum 
lined  :  Linea  fuperficiei  :  fuperficies  corporis. 
Omne  fi^/uidem  terminatum  fuperat  terminum  fuum 
unadimenfione,  utperfptcuumejtex  addufttsexemplis. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XIV. 

Figura  eft,  quae  fub  aliquo,  vel  aliquibus 
terminis  comprehenditur. 

^^On  omnis  quantitas  terminos  poffid^ns  Pigura 
dici  potefi^  nc  lineam  finitam  figt^am  appelg 
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lare  cogamur:  Sed  felum  mafnitudwery  ejud  latU 
tudinem  habem  ,  nempe  fuperficies  terminata  , 
iftd  frafunditmem  adeptd  ^ueqtte  ftm  j  ut  jolida 
jinita  ,  Figura  nomine  appellidmmur.  JHd  entm  .  .  r 
preprie  terminis  comprehendi  dicttmur.  Nam  linea 
jinita  non  prbprie  dicitur  ptwilis  extremis  compre  ^ 
hendiy  cttm  punfla  lineam  non  ambiantj  fed  pottut 
punHis  termiuari  dtcitur.  Itaepte  termini  debcnt 
quantitatem ,  (]ud  figura  dicitur  ,  ambire  ,  fton 
tantum  terminare. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XV. 

Circulus ,  efl:  figura  plana  fub  una  linca 
comprehenfa,  quas  peripneria  appcllatur;  acl 

?[uani  ab  uno  punfto  eorum ,  quae  intra  figurain 
unt  pofita,  cadentes  omnes  re6te  lineae  inter 
fe  funt  aequales. 

'j^Efinit  hic  circutHm  ^  figuram  inter  planas  per* 

feflijfimam  ,  docens  figuram  illam  planam  \  ^ 
qud  unica  linea  circumfcribitur ,  ad  quam  lineam 
amnes  reHa  linea  duHd  ab  uno  punffo ,  qnod  inira 
figuram  exifiU,  fint  diiuales^  wocari  circulum.  Ut 
fi  fuverficies ,  feu  fpatium  concludatur  unica  Itnea 
jtBCj  hahueritque  hanc  conditiortem ,  ut  ab  aliquo 
punflo  intus  fufcepto  j  utpote  a  D,  omnes  refld  linea  ^ 
cadentes  oiterminumjiBCj  (jualesfuntDA,  DB , 
DCy  inter  fe  fint  aqualeSy  appellabitur  talis  figura 
plana  circulusy  alias  nen. 

jidjungit  quo^ue  Euclides  y    lineam  extremamr 
circuli  ,  qualis  efi  ABC ,  appellari  Peripheriam  , 
feu^  ut  Latini  exponunt ,  circumferentiam.  \ 

Poteficirculus  etiam  hac  ratione  defcribi.  CtrcW* 
lus  efi  figura  plana  ,  qua  defcribitur  k  lirtea  reffa 
A  5  /w^ 
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Jinka  drca  altenm  fundum  extremum  qmefcens  ctr^ 
cumduHa^  cum  in  eundem  rurfus  locum  reftitutafue^ 
rit ,  unde  moveri  cesperat.    Ut  Ji  intelligatur  refh 
TjfB.  L  AD^  circa  funBum  D  ,  quiefcens  meveri  ^  donec 
fS'  7*     ad  eundem  redeat  locum^  a  quo  dimoveri  cttpit^  de^ 
fcribet  ipfa  reHa  totum  fpatium  circulare ;  punflum 
vero  alterum  extremum  A  ,  delineabit  peripheriam 
ABC:  Erit  (juoque  pundum  (juiefcens  D  ^  illudy  i 
quo  omnes  linea  cadentes  in  peripheriam  funt  inter  fe 
^ijuales ,  propterea  quod  reAa  AD  ,  circumdufla » 
omnes  lineasy  qu^  ex  D^  pojfunt  educi  ad  periphe* 
riam,  aque  metiatur. 

DEFINITIO.  XVI. 

Hoc  vero  pun6him  ,  centrum  circuli 
appellatur. 

TyOcet ,  punilum  illud  intra  circulum  ,   a  quo 
omnes  lined  refld  ad  arcumferemiam  dufld 
TAB.  1.  fi^  ^uales  ,  appellari  centrum  circuii  ;  ijuale  eft 
fg.  7.    ptmSum  D. 

D  k  F  I  N  I  T  I  O.  XVII. 

Diameter  autem  circuli,  eft  re6la  quaedam 
linea  pcr  centrum  dufta,  &  ex  utraque  parte 
in  circuli  periphcriam  terminata,  quae  circu- 
lum  bifariam  Tecat. 

C/  in  circulo  ducatur  rella  linea  AB  ,  per  cen- 
TAB.  I.  O  oxtrema  ejus  A,  Cr  B  y  ter- 

'  mnentur  in  peripheria,  appeltabitur  ea  circuli  dia- 
meter,  Non  igitur  omnis  in  chrculo  reila  Hnea 
duBa  diamoter  dicetur^  ftd  ea  folummodoj  qua  per 
ienfrum  ufque  ad  peripheriam  utrinque  extenditur. 

Vnde 
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XJnde  flwres  aff^gnari  poterunt  in  circulo  diametri^ 
unum  vero  centrum  duntaxat.. 

Quod  autem  Euclides  addit ,  circulum  hifariam 
feceri  k  diametro ,  ferfpicuum  ex  eo  efe  potefl^  quod 
diameter  per  medium  circulum^  utpote  per  centrum^ 
ducitur.  Hinc  enim  fit^  ut  propter  direflum  dia- 
metri  per  centrum  tranfitum^  utrinque  aquales  cir^ 
cun^erentia  ahfcindantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XVIIL 

Setnicirculus  vero  efl:  figura,-  qute  continc- 
tur  fiib  diamctro  ,  &  fub  ea  linea ,  quae  de 
circuli  peripheria  aufertur. 

'DXempli  gratia  »  in  chrcuto  figura  ADB^  eon^  TAn  /. 

tenta  ft^  diametro  AB^  <r  peripheria  ADB^  >%• 
dicitHT  femidreultts  )  eadem  ratione  erit  figura 
AEB ,  femicirculus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XIX. 

RefHlineaefigurae  funt,  qusBfhbreftis   .  .  c. 
lineis  continentur. 

r\Mnes  igitur  figurd  pland  ,  qu£  undi^ue  reitis 
cUuduntur  lineis ,  reSilined  nunctfantur. 

DEFINITIO.  XX. 

Trilaterae  quidem,  quae  fub  tribus. 

A  Ffirmmtf  Btciides ,  eas  refU^neas  fi^utas  dici 
^  trilaterat,  tjud  trUms  refkf  Utftts  cinnmftrt^ 
htntur. 

D  E- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXI. 
Quadrilatera  quidem,  quae  fub  quatuor. 
D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXIL 

Multilaterae  autem,  quaefubpluribus,  quam 
quatuor,  re£tis  lineis  comprehenduntur. 

^Uoniam  fpecies  reBilineofum  jigwrarum  funtinnu^ 
^^merabiles  ,  fropter  infimtum  numerorum  fro^ 
grefum.  Ideo  Euclides,  ne  infinitatem  hanc  figwa^ 
rumcogatHrperfequi^  volat  omnesalias  figuras  refli^ 
lineasy  qud  plurihus  ,  quam  ejuatuor  ,  reSis  lineis 
circumfcribuntur^  generali  vocabulo  Afultilateras. 

D  E  F  I  N  I  T  10.'  XXIII. 

Trilateraram  autem  figurarum,  iEquilaterum 
eftTriangulum,  quod  trialaterahabetaequalia. 

TjfB.  L  O'^^**^  omnia  tria  latera  inter  fe  dtptalia  funt^ 
fig.       '^^ut  AB  ,  BC  ^  CA  ^   dicuur  triangulum 
^qtdlaterum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXIV. 

Ifofceles  autem  eft^^  quod  duo  tantum 
aequalia  habet  latera. 

riB.  L  XJ'^^  »  fi  latera  AB  0*AC.  tantum  inter  fe 
fg.  lo.  fim  dijualia  »  vel  DE  &  DF ^  diceturmrnm- 
jfe-       ^  triangulHm  Ifofcelos^ 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXV. 

Scalcnum  vero  eft ,  quod  tria  insBqualia 
habet  latera. 

QUando  omnia  tria  latera  inter  fe  funt  indftaUal    tab.  h 
^  uti  -AB ,  £C,  Cr  CA.^  dicitwr  trianffdum  >%•  J*i 
fcalennm. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXVI. 

Ad  haec  etiam  ,  triJaterarum  figurarum , 
Re6bmgulum  quidem  triangulum  eft ,  quod 
reftum  angulum  habet. 

QUando  triangultm  aliquod  habet  angulum  unum 
.  redum ,  vocatur  ab  Euclide  ,       aliis  Geo^ 
metris  ReSlangulum.    Ut  ,  fi  triangulum  ABC  ^  ^  ^ 
unum  angulum  habeat  ad  B  reilum,  dicctur  illud 
triangulum  redangulum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXVII. 

Amblygonium  autem ,  quod  obtuliun 
angulum  habet. 

'T^Riangulum  Ambl)gonium  %  five  obtufangulum 
eflf  eptod  unum  habet  angulum  re(lo  majorem. 
Ut  fi  in  triangulojiBCy  angulus  ad  B  reBo  major   TJMl  Q 
exipat ,  vocetur  triangulum  amblygoniitm.  fii^ 
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D  E  F  I  N  I  T  r  o.  xxvm. 

Oxygonium  vero ,  quod  tres  habet 
acucos  anguios. 

:  .  .  cmm  parro  triangulo  y  cujus  duo  fudcwt^ue 

-  ^  latera  exfreffi  nominantter^  folet  reliqmm  latus 
tertium  a  jidathematicis  appellari  Bafis^  five  illud 
in  fitu  infimum  occupet  locum^  five  fupremum. 

D  JE  F  I  N  I  T  I  O.  XXIX. 

Quadrilaterarum  autem  figurarum ,  Quadra- 
tum  quidem  efl ,  quod  &  a&quilaterum ,  & 
rcdlangulum  eft. 

'^lgura  quadrilatera  dicitur  Quadratum  ,  cujus 
efuidem  omnia  quatuor  latera  inter  fe  dijualia 

exifiunt ,  omnefejue  anguli  reSi.  Uti  fi  in  figura 
lAB.  11.  tjuadrilateraABCD^  omnia^  tjuatuor  latera^  jiB^ 
fg  ».     £C,  CD,  Cr  Dyf ,  fint  inter  fe  aqualia^  Cr  om- 

nes  anguli  reili^  erit  illa  Quadratum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXX. 

Altera  vero  parte  longior  figura  eft,  quge 
rcftangula  quidem,  ac  aequilatera  noa  eft. 


XJIgura  quadrilatera  appellatur  jiltera  parte  lon^ 
gior  ,  in  qua  quiaem  anguli  funt  reBi ,  st 
latera  non  funt  interfe  dqudia^  quamvis  bina  oppo^ 
fita  inter  fe  dqualia  exiflant.    Ut  y  fi  in  fig^tra 
lAB.  U.  ABCD  ,  latera  jiB  ,  DC  ,  inter  fe  ,  CT  jiD^ 
fl'        i C,  inter  fe  qaoque  aquaUa  fint. 
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« 

D  E  F  I  N  I  T  r  o.  xxvm. 

Oxygonium  vero ,  quod  tres  habet 
acucos  angulos. 

'    'TN  omni  fimro  trianguh  y  cujus  duo  ifMCunque 
-  ^  latera  exfreffi  nominantter^  folet  reliquttm  iatus 
tertium  a  Mathematicis  appellmri  Bafis^  five  illud 
in  fitu  infimum  occupet  locum^  five  fupremum. 

D  JE  F  I  N  I  T  I  O.  XXIX. 

Quadrilaterarum  autem  figurarum ,  Quadra- 
tum  quidem  efl ,  quod  &  a&quilaterum ,  & 
rcdlangulum  eft. 

'^lgura  quadrilatera  dicitur  Quadratum  ,  cujus 
efuidem  omnia  tjuatuor  latera  inter  fe  dijualia 

exifiunt ,  omnefejue  anguii  reffi.  Uti  fi  in  figura 
lAB.  11,  quadrilateraABCDy  omnia^  ejuatuor  latera^  jiB, 
jfe  ».     £C,  CD,  Cr  DjI  j  fint  inter  fe  Aqudia^  cr  om-- 

nes  anguli  reili^  erit  ilia  Quadratum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXX. 

Altera  vero  parte  longior  figura  eft,  quge 
rcftangula  quidem,  ac  aequilatera  noa  eft.  _ 

\     .  :    XJIgura  quadrilatera  appellatur  Altera  partelon- 
^ '     '        gior  ,  in  qua  quidem  anguli  funt  reBi  9  at 
latera  non  funt  interfe  dqualia^  quamvis  bina  oppo^ 
fita  inter  fe  dqualia  exiPant.    Ut ,  fi  in  fignra 
7AB.  n.  ABCD  ,  latera  jiB  ^  DC  j  inter  fe  ,  CT  jiD^ 
fl*        iC,  inter  fe  qaoque  dquaUa  fint. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXXI. 

Rhombus  autem  ,  quae  aequilatera  ,  fed 
reftangula  non  eft. 

'Vlgura  inter  quadrilateras  ,  qud  RhenAus  dicim  » 
oppofitas  frarfus  habet  conditiones^  Cr  diverfat 
k  conditionibus  figura  altera  parte  longioris.  Jfabet 
enim  omnia  lateta  jiB  ,  J?C,  CD  ^       DA^  TAB.  H 
dqualia  ,  angulos  vero  non  reilos  ,       indquales  ^  fs^  l\ 
quamvis  hini  oppofiti  A  B  €T*  D  inter  fe 

^uales  exifiant. 

D  E  F  I  N  I  T  1  O.  XXXII. 

Rhomboides  vero  ,  quae  adverfa  &  latera, 
&  angulos  habens  inter  fe  aequales  ,  neque 
ffiquilatera  eft,  neque  rcftangula. 

^St  hdc  figtira  ,  tjud  Rhomboides  vocatur  ,  qua» 
drato  omni  ex  parte  oppofita.  Nam  neque 
ejHs  latera  omnia  atjualia  funt^  neque  ullus  angulus 
retluf^  fed  tamen  latera  hina  oppofita ,  qualia  funt 
jiBy  DC^  Cr  ADy  BC^  in  Rhomboide  ABCD^  TJk.  /fc 
dijualia  inter  fe  ^  item  anguli  bini  oppofiti  ^  (jtuUes  fis- 4* 
funtA,  C,  CT'       jD,  inter  fe  exijtunt  aquales. 

D  E  F  1  N  1  T  1  O.  XXXlll. 

Pr3Bter  has  autem,.  reliquoB  quadrilaterae 
figurae ,  Trapezia  appellentur. 

J^EIi^juas    omnes  figuras  quadrilateras  ,  qua  X 
pradiBis   quatuor   diferunt  ,    ita  ut  nequc 
latera  omnia  Ofualia ,  netjuc  omnes  angulos  aqualei^ 
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feu  refles^  neque  latera  bina  oppofitai  neijue  angulos 
hinos  oppofitos  haheant  inter  jeje  dqnaleSy  qualts  efi 
TAD.  n.figura  ABCPy  generali  vocahulo  Trapezja  nominat: 
fy*  f'     qud  quidem  infinitis  modis  variari  queant. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXXIV. 

Parallelae  reftae  lineae  funt ,  quae  cum  in 
.  .  ^  ebdem  fiht  plano,  &  ex  utraque  parte  in  infi- 
:  nitum  producantur  ,  in  ncutram  fibi  mutuo 
incidunt,  . 

'^7"  dud  ,  vel  plures  reHd  lined  dicantur  pa^ 
ralleldy  ftve  dquidiffantes  ^  nonfatisefi^  ut  in 
quamcunque  partem^  etiam  fpatio  infinito^  produSd 
nunquam  ad  unumpunflumcoeant ;  fedneceffe  quoque 
efi ,  ut  in  una  plana  fuperficie  exiflant.  Afultd 
fiquidem  lined  reBd  non  exiftentes  in  eadem  fuperficie 
plana  produild  ad  fpatium  infinitum  ,  nunquam  in 
unum  conveniunt  ,        tamen  non  funt  paralleU 
dicendd  ;  quales  funt  ,  exempli  gratia^ , .  dud  refld 
Jined  in  transverfum  pofitd  in  medio  aere^  non 
fe  tangentes  ;  hd  etenim  nunquam  coire  pojfunt. 
.  ,       Dicuntur  antem  dud  lined  in  eadem  exifiere  plana 
fuperficie,  quando  fuperficies  aliquaplana  uni  earum 
accommodata ,  ita  ut  omnia  punffa  illius  tangat , 
circa  illam  immobilem  circumvoluta ,  alteri  quo^ 
que  accommodari  potefi  fecundum  omnia  ejus  punila, 
quamvisreipfa  induapusfuperficiehusdiverfisreperian- 
JjfB.  11.^^9  Utpropofitisduahusre{ltslineisj4B,  CD^  fifu- 
fg.  6.    perficies  aliquaplana  reftd  A B ,  applicetur^  omniaejus 
tangens  punfia,  ita  ut  circdillam  drcumduHa  tan^at 
iiptoqueomniafMnBaalterius  refldCD;  dicentur  hujus- 
modiredd  cUid  lined  ineademfuperficieplanaexifiere, 
alias  n0n%    Si  igitttr  hd  dud  reitd  lincd  eddem  non 
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coeant^  etiamfi  infimte  froducantur  tam  ad  Portei^i 
C,4juamad,  By  Dy  appellahtntur  faralleU^  fhe 
d^uidifiantes. 

Quod  fi  dud  reild  lined  per  immenfum  idujuod 
fpatium  extenfa  non  cemantur  coire^  confiet  tamcn^ 
eas  tandem  ex  una  parte  Ungius  protratlas  in  unum  r 
punHum  conventuras  t  (juanrvis  ex  altera  fempet  fM^ 
gis  dc  magis  inter  fe  diftent^  ac  disjungantWTy  pi^ 
(juacjuam  appelland^  erunt  paralleU.  ^  ^ 

Htc  finem  imponit  Euelides  definitionibus  priml 
libri.  Quoniam  vero  hoc  eodem  libro  mentio  fiei 
figurd,  cjH^  Payallelogrammum  y  nec  non  earum^ 
qtut  complementa  parallelogrammi  dicuntur^  necejpt^ 
rium  effe  duximus  ,  dunbus  definitionibus  adjunflii 
explicare ,  qmd  fit  Parallelogrammum ,  CT*  qud  fini 
paralietogrammi  complementa,  utfacilius  demonfira^ 
liones  percipiantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXXV. 

[Parallelogrammum  eft  figura  quadrilaterai 
cujus  bina  oppofica  latera  funt  parallela ,  feu 
sequidiftahtia.  ] 

\1T  fiiura  (juadrilatera  jiBCD  ^  'fiqtddem  latUf  TjiM.ai 

jiB  ,  dcjuidtftet  lateri  DC  ^  Cr  latus  AD^fig.  ^ 
lateri  BC^  nuncupatur  Parallelogrammum., 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXXVL 

[Cum  vero  in  parallelogrammo  diametet 
duila  fuerit,  duaeque  lineae  lateribus  parallete 
fecantes  diametrum  in  uno  eodemque  pun6lo5  ^ 
ita  ut  parallelogrammum  ab  hifce  parallelis 
in  quatuor  diftribuatur  parailelogramma ;  ap-» 
.  B  peUaD- 
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pellantur  duo  illa ,  per  qu»  diameter  no^ 
tranfit,  complementa;  duo  vero  reliqua,  per 
flus  diameter  incedit ,  circa  diametrum  con- 
Jfteredicuntur.] 

CJt  fW4lMt£ram?fmm  \4BCD  ,  i»  iitmeter 
TAB.  n.  yjic^  Unea  EF^  feeans  diametrum  inC,  CT 
waUela  exifiens  laterihus  uiD  ,  BC.  Item  Unea 
Hl*  ftans  diametrum  in  etdem  punBe  G,  paralle- 
laquelateritusAB,  DC,  exiftens.  Quacumitaftnt, 
perfpicuum  ejt ,  parallelegrammumtotum  dtvifumefe 
m  auatuar  forallelo^amma ,  quorum  quidem  duo 
lf£lGf  GFDHt  fer  (juadiameter  AC  t  nontran- 
fitt  vocmtA-  a  Geometris  cemflementa,  five  fuffU' 
menta  reliquerum  duorum  AEGH ,  GICF ,  qua 
dieuntur  crrca  Sametrum  confiftere ,  ijutffe  cum  fer 
ea  dsameter  tranfeat,  ut  videre  eft  in  fr^fenti  fgura. 

PETITIQ  VEL  POSTULATUM.  I. 

Poftuletur  ,  ut  k  quovis  punfto  in  auodvis 
punftum,  refbaralineam  ducere  concedatur. 

PRimum  hec  foftulatum  flanum  admodum  efi,  fi 
rede  confiderentur  ea ,  f     pau^o  ante  de  Itnea 
■      fcripfimus.    Nam  cum  linca  fit  fiuxus  ejuidam  fun»t 
imaeiuarius ,  atque  adeo  linea  refla  fiuxus  dtreBo 
cmmno  itinere  frogrediens ,  fit,  ut  fi  funllum  mod- 
piam  dd  aliud  dtteSo  moveri  intellexertmus ,  dutta 
Qme  ftt  k  punBo  ad  funSlum  reda  linea:  Id  quod 
Prima  hac  fetitione  foftulat  Euclides,  quemadmcdum 
rjM  tt.  hic  vides  ifuna»  A,  duSam  efe  reHam  l^^eamad 
fi-  8-     punnum  B ;  ^  eodtmqut  aliam  ad  funSum  C; 
ttem  aliam  ad  funSum  Di  Crfte  tnnumera  altaak 
iodtm  pnnao  educi  ptfunt  ad  ali»,  atqut  alta  /wi»^. 
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PETITIO  VEL  POSTULATUM.  H. 

Et  re£lam  lineam  terminatam  in  conti- 
nuum  refta  producere. 

QUod  p  punBum  illud  ferri  adhue  cigitaverirfttii 
^motu  dtretlo ,  Cr  ijui  omnis  inclifiationis  fi$ 
expers ,  produfla  erit  'ipfa  refla  linea  terminata^  & 
nun^uam  erit  fnis  hujus  prodnBionis^  cum  funfbim 
illud  intelligere  pojfimus  moveri  ad  infinitam  dijtan^ 
tiam,  Sic  linea  refla  j^B  ,  produffa  eft  primo  in 
continuum  ad  punBu^  C.  Deinde  ad  punSnm  r 
D  ,  cre.  ^ 

PETITIO  VEL  POSTULATUM.  IIL 

Item  quovis  centro  ,  &  intervallo 
circulum  defcriberc- 

Jjimver^^  fiterminatamreBamlineam  ct^ufetmque 
{juantitatisy  mente  conceperimns  applic^tam  ejfe 
fecundum  alterum  extremum  ad  epiodvis  pmSum  , 
ipfamijue  circa  hoc  punclum  pxumcircumduci  ^  d^nec 
ad  eum  revertatur  locum  ,  k  (jJto  dimeveri  coepit ; 
defcriptus  erit  circulus ,  ejfeHttmque  ,  quod  tertia 
petitio  juhet.  Exemplum  ffabes  in  his  (fuinque  lineis 
jiB  ^  ^C^  jiD^  AE^  jiF^  qua  JinguU  circa  ^  ,^  ^ 
eentrumjlf  cireumvilutd^  Jingulos circulos  dcfcrip'  fg  lo. 
feruntjuxta  quantitaten^  feu  intervallum  ipfarum. 

Prater  hac  tria  pofinlata^  quibus  Euclides  comen^ 
tus  fuit ,  funt  multa  alia  aque  facilia ,  e  quibus 
duntaxas  in  medium  proferre  decrevi  iSud^  quod 
frtquentius  repetcndmn  erit  in  proffrejfu  totius  Ceeme^ 
ttU.  t 
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PETITIO  VEL  POSTULATUM.  IV. 

*  '  ^ 

[Item  quacunque  magnitudine  data  ,  fumi 
polle  aliam  magnitudinem  vel  majorem ,  vel 
minorem.  ] 

^^Nhis  enim  quantitas  continua  per  addmonen% 
augiriy  per  divifionem  vero  diminui  poteft  infi^ 
nite :  Vnde  nunquam  dahitur  ejuantitas  continua  adeo 
fnagna^  quin  ea  major  daripojjit:  neque  tam  parva^ 
quin  minor  ea  pojjit  exhiberi. 


AXIOMA  v£L  PRONUNCIATUM.  L 

Qlias  eidem  aequalia ,  &  inter  le  funt  asqua- 
fia. 

[Et  quod  uno  «qualium  majus  eft  ,  aut 
minus  ,  majus  quoque  efl: ,  aut  minus  altero 
aequalium.  Et  n  unum  aequaiium  majus  eft, 
aut  minus  magnitudine  quapiam,  altcrumquo- 
que  aequalium  eadem  magnitudine  majus  eft, 
aut  minu^.  3 

Xlleri  nulla  ratione  pote/t ,  ut  :du£  quantitatej  in^ 
^  quales^  aquaUs  fim  alteri  quantitatf.  Si  enim 
minor  illarum  propofitd  quantitati  dqualis  extUeritj 
excedet  eandem  necejjario  major  iliarum.  Et  fi 
major  iqualis  fuertt  propofita  quantitati ,  fuperabitur 
minor  ab  eadtm.  Quare  reBe  colligitur  ^  quantita- 
tesy  qud  eidem  quantitati  aqttales  fuerim ,  interfed- 
qualei  quoqne  ejje. 
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AXIOMA  vEL  PRONUNCIATUM.  H. 

Et  fi  seqaalibus  aequalia  adje6la  fint^  tota 
fuht  cequalia. 

C/  enim  quantitates  corjfat^^  five  cemvojitdy  iftd^ 
(juaies  forent  ,  procnlduhio  majori  plus  ejfet  adm 
jeflum  f  qtiom  minori ,  cum  ^tea  dtjuales  emiterinf. 
Quare  ex  additione  ^qualium  ^uantitatum  sd  quantim 
tes  aquales^  conjicientur  quantitates  quoque  dqnakSm 

AXIOMA  v£L  PllONUNCIATUM..  m. 

Et  fi  ab  aequalibus  aequalia  ablata  finc ,  quas 
rclinquuntur,  funt  aequalia. 

J^v^w  fi  reliijud  qua^itates  forent  indquales ,  i 
minore  plusfuijfet  defraflum,  quam  k  msjere. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  IV- 

Et  fi  inaecjualibus  aequaiia  adjefta  fint,  tota 
funt  inaeq[ualia. 

[Et,  n  inaequalibus  inaequaJia  adjefta  finr, 
majori  majus  ,  &  minori  mijius ,  tota  funt 
inaequalia  ,  illud  nimirum  nujus  ,  &  hoc 
minus.] 

QUin  O' ,  fi  dijualibus  indqualia  adjefla  finty  tHa 
^erunt  indqualia:  qumiam  major  quantitas  dddi-* 
ta  uni  dqualium  ,  majorem  confiituit  quantitatem  ^ 
^juam  minor  aiteri  dqualium  adjeBa:  quemadmodum 
CT^  fi  indqualibtis  aqualia  adjiciantur  ,  cempofita 
quaniitas  ex  majere  ,  major  efi  ^  quam  compofita 
ex  fntnore, 
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AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  V- 

Et  fi  ab  inaequalibus  «qualia  ablata  fint, 
reriqua  funt  inaequalia. 

[Et  fi  ab  inaequalibus  ina^qualia  ablata  fint, 
a  majori  minus  ,  &  a  minori  majus ,  reliqua 
funt  maequalia,  illud  nimirum  majus,  &  hoc 
minus.] 

CIc  etiam  9  fi  ah  dfuilibus  irtdqualia  ahlata  ftnt^ 
^  reliqM  erunt  indqualia  :  qnia  major  quantitas 
ablata  relinquet  minerem  quantitatem ,  qnam  minor ; 
qitemadmodHm  reftduum  majoris  majui  efi  reftduo 
tmnoris ,  /J  dqualia  auferantur  ab  indqualibus. 

Jn  his  omnibus  pronunciatis  y  primo  excepto^  no- 
mine  dqualium  quantitatum  intelUgenda  eft  etiam  una 
er  eadem  muttis  communis.  Si  enim  dqualibw  idem 
commune  adjiciatur  ,  tota  fent  dqualia  :  Et  fi  ab 
dqualibus  idem  commune  detrahatur  j  reftdua  dquaUa 
erunt:  Et  fi  indqualilms  idem  commune  adjicmtur; 
i;el  eidem  communi  addantur  indqualia  ,  tota  fient 
indqualia:  fi  ah  inaqualibus  idem  commune  de- 
trahatur;  vet  ab  eodem  communi  indqualia  auferan^ 
tur,  refidua  exiftent  indqualia. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  VI. 

Et  'qusB  ejufdem  duplicia'  funt  ,  inter  fe 
funt  aequalia. 

[Et  quod  unius  aequalium  duplum  eft , 
duplum  eft  &  alterius  aequalium.] 

Slmiiiter  ,  qud  ejufdem  funt  triplicia ,  vet  qua- 
drufli(i$  ,  vet  quintuPlicia  ,  <rc.  itfter  fe  funt 
et^ia.   Sienimindqualiaforentp      mofsis  eortm 
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effet  duplex ,  veltripleXy  Crc.  alicujus  ^uantitaiis^ 
dejiceret  utique  minus  4  duplici ,  vel  tr^liii. 
•  Quod  fi  centra  ,  minus  ejfet  dupiex ,  vet  triplex  , 
crr.  quantitatis  cujufpiam  ,  excederet  fane  mafus 
duplex  ipfum;  vel  triplex  ^  Cre. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  VII. 

Et  qu?e  ejufdem  funt  dimidia ,  inter  fe 
aequalia  funt. 

[Et  contra,  Qiise  aequalia  funt ,  ejuCleitt 
funt  dimidia.} 

^jfri  ratiet^e  j  qud  ejufdem  fum  fartes  tertisl 
vel  quartd ,  vel  quintd ,  €rc.  intir  fe  dqua^ 
lia  funt. 

In  his  duebus  pronunciasis  per  eandem  quamitatem^ 
intelli^i  debent  quantitates  etiam  dquales.  Nam  qud 
dquatium  duplicia  funt  ^  vel  trjplicia  ^  <rc.  inter  fe 
dqualia  quoque  funt  :  Item^  qud  dqualium  funt  di^ 
midia  ^  vel  terria^  vel  quarta  ^  Crc.  Cr  mterfe 
dqualia  necejfario  extftunt. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  VUL 

Et  quae  fibi  mutuo  congruunt,  ea  inter 
fe  funt  SBqualia. 

TJOc  ejf,  dud  quantitates^  quarum  una  fuperpofitd 
(dterij  neutra  alteram  excedit^  fed  ambd  inter 
fe  congrustnt ,  dquales  erunt.  Ut  dud  lined  reild 
•  dicentur  efe  dquales,  quando  una  otterifuperpojita, 
ea  qu4  ft^erpemtur^  atteri  tota  eoniruit^  ita  ut  eam 
nec  excedat  ^  nec  ab  ea  excedatur.  Sic  etiam  dua 
an£uti  reSitinei  dquates  erunt ,  quando  una  atteri 
fuperpojito,  is  quifuperponitur^  atttmnncatXfcdii^ 
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nec  ab  eo^  exceditwry  fed  lined  illius  cum  lineis  hujus 
fr»^/«^  coincidunt:  Ita  enimerum  inclinationes  linea^ 
rum  dtjuales  ,  quamvis  line£  interdum  inter  fe  ina- 
-  quales  exiffant, 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  IX. 

Et  totum  fua  parte  majus  eft. 

^XJm  pars  k  toto  ailata  relinquat  adhuc  alicfuid^ 
I  ne  totum  ipfum  auferatur;  perfpicuum  eft  ^  omne 
Utum  fua  ejfe  parte  majus. 

In  fequentibus  porro  pronunciatis  interrumpitur 
wrdo  Euclidis,  In  margme  tamen  numeros  appofui' 
mus  ordini  Euclidis  rejpondentes. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  X. 

[Duae  lineae  re£te  non  habent  unum  & 
idem  fegmcntum  commune.] 

'VTO^  ejf  difficile  iftud  Axioma ,  R  perfeSe  intelli-' 
gatur  natura  reild  linea.  Cum  enim  linea  refia 
direHo  femper  itinere^  nullam  in  partem  defieSendo^ 
froducatur ,  jierinulla  rationepotefij  ut  du4  linea  refld 
habeant  unnm  partem  ^  quamvis  minimam ,  commU'* 
nem ,  prater  unicum  puu^lum  ^  kt  quo  fe  mutuo 
interfecant. 

Poffunt  tamen  duA  linea  reSd  cammune  habere 
fegmentum^  quando  unam      eandem  reHam  lineam 
TjtB.  tt.  conffituunt.    Ut  in  hac  jigura ,  reBd  jiC^  BD^ 
H'  ^      commune  habent  fegmentum  JBC  ,  quia  ambd  unam 
reHam  confiituunt  Uneam  AD.    At  verp  quando 
TjiB.  n.  Jij^^r^^fttntdiverfd^  quales  funt  AB  ^  CD  ^  non 
i-"  foffunt  p^jf^^f  fegmentum  aliquod  commune. 

DE- 
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AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  XL 

[[Dues  re6hB  in  uno  pun£lo  concurr6ntcs  ^ 
fi  producantur  ambae,  necellario  fe  miituo  it 
eo  pun&o  mterfecabunt.  ] 

j^Or  etiam  Axioma  ex  natura  linttc  reSd  fendet, 

AXIOMA  VfeL  PRONUNCIATUM.  tSl.  %i 

Item ,  omnes  anguli  re6li  iunt  inter  fe  squale^ 

TjOr  axiema  apertijfmum  effe  atilitct  potefi  ex  lOm, 
defihiiiene ,  qua  angulus  reSus  dejcribnur  i 
frtfpterea  ejuod  incUnatio  linedrtim  angutu^  reflufh 
confiituentium  augeri  ,  minuive  nequit ,  Jed  prorfus 
efi  immutAHis.  Efftcitur  entm  reSus  angutus  k  Itnea 
perpendiculari ,  ^hx  quidem  alteri  line£  reffa  ita 
fuferfiat^  ut  faciat  utrohtque  angkUs  d^uates^  neque 
niagis  m  unam  pnriem^  ^uam  in  alteran^  inclinet. 
Ex  ^uo  fit ,  OMnes  angulos  reflosdquales  tnterfeeffe^ 
cAm  ferrfer  fk  iidcth  incltndtio^  i^afhvis  liftekfim 
irtti^tis  int&dUrh. 

AXfOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  tin. 

Et  fi  in  duas  reftas  lineas  altera  refta  inci- 
dens ,  interhos  -Id  eafdemque  parteS  abgulok 
duobus  reftis  miiores  faciat,  duaj  illae  refte 
lirieS  in  iSfihiWm  prodiiiEf*  fibi  mutub  ihciderit 
ad  e^  pttrc^  i  u&i  fiuit  ^ngdi  duisbUs  re£tis 
minorcs. 

Tjf'  k  M  din}  lihUs  reffas  JtM^  Cl),  ihcUtehs  x^j.  ijj 
^  mi  fl^tfdEP^  fiiVtdi  duoi  4£h^los  ihteHlos,  cr  fg. 
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€X  eadem  parte  BEF^  DFE^  minores  duobusreBis^ 
vult  EttclideSf  illas  tandem  conventuras  ejfe  ad  ali" 
quod  punihm  unum^  verfus  eampmem^  in  ejua  duo 
mgidi  minores  exiftum  duobus  reSlisy  ut  appofitum 
^xemplum  commonftrat,  Ratio  hnjus  perfpicua  efl , 
quoniam  quando  duo  anguU  interni ,  ex  en^em 
parte  aquales  fum  duohus  reBis^  dud  reclx  lined  in 
mutram^partem  coke  pojfunt  ^  fed  dqfiali  femper 
Jpatio  protenduntur  y  ut  in  propof  28.  hujus  lib.  'de- 
:  mpnftrahitur.  Quare  fi  duo  anguli  interni ,  ex 
eadem  parte  efficiuntur  minores  duohus  reflis ,  nece\[e 
efl  ex  ea  parte  diSarum  linearum  fpatium  coarBari , 
ex  altera  vero  magis  ac  magis  dilatari ;  ideoque  eas 
conventuras  tandem  ejfe  iHiquando  in  unum  punfium. 

XII.   AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  XIV. 

Duae  reftaB  line?B  Ipatium  non  comprehcndunt. 

'^^UUam  prorfns  habet  difficultatem  hoc  principium, 
TJB  n   •      Si  enim  dud  reSd  lined  A  B  y  Cr  C/?,  ex  una 
fig,  ij.  \parte       coeant  ad  ejjiciendum  angulttmy  necejfario 
ex  altera  parte  Ay  femper  magis  ac  magis 

disjungentur  j  fiproducantur  j  ut  in  exemplo  propofito 
perfpicuum  efl.    Quare  ut  fuperficies  y  fpatiumve 
'4]uadpiam  reffiliffeum  ex  omni  parte  concludatur^ 
duabus  reSlis  lineis  tertia  quadam  adjungenda  eft. 

AXIOMA  YEL  PRONUNCIATUM.  XV. 

[Si  «qualibus  inaequalia  adjiciantur,  erit 
totorum  exceflus,  adjun&orura  exceffui 
qualis.  ] 

HOc  ,      fequem  pronunciatum  defumpfit  Proclus 
ex  Pappo.    vSqudibHS  itaque  quantitatibus  ^ 
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jiBy  CD^  addantur  indqualei  BE  t  rAB.n: 
BE,  maj^r  ^uam  DF.    Et  tx  BE,  auferafwr  BG ,  ^^' 
A^ualis  ipji  DF ,  ut  fitGE,  txcefuj^  quo  cjuanpitQs 
addita  SE  ^  fuperat  quamitatem  additam  DF. 
Quoniam  igitur  aqualibus  AB  ,  CD  ,  addna  junt 
aqualiaBG,  DF,  z^nttotaAG,  CFj  dquaba,  xx.frm: 
Quare  confiat ,  totam  quamitatem  AE  ,  fuperars 
totam  CFj  eodem  excejfu  GE,  quo  magmtuda  DF^ 
adjunila ,  a  magnitudine  adjunBa  BE  ,  fuperattir. 
Quod  eft  propofitum. 

AXIOMA  TEL  PRONUNCIATUM,  XVL 

[  Si  inaequalibus  aequalia  adjungantur  ,  ev i: 
totorum  exceflus  ,  exceffui  eorum ,  qua^  i 
principio  erant,  aequaliis,]  * 

IN  eadem  figura  ,  inaqudihns  quantitatihus  BE^  TjiB.il. 

DF,  addmtur  dqnales  AB,  CD.  Et  ex  mt-  ^^-  '4^ 
jore  BEy  auferatur  BG  ^  aequalis  ipfi  DF^  ut  ClI^ 
fit  excejfus  ;  quo  quantitas  BE^  quantitatem  DF^ 
fuperat.  Quoniam  igitur  aequalibus  BG ^  DFj  ad- 
ditafuntaequaliaAB,  CD^  2ierunt  tota  AG  y  CF  ^  a».^; 
aequalta.  Quamobrem  totaquantitas  AE^  fuperabit 
totam  CF;  eodem  exceffu  GEy  quo  major  quamitas 
propofita  BE  ,  minorem  DF ,  fuperat,  Quod  efi 
fropofitum* 

AXIOMAvelPRONUNCIATUM.  xvir. 

[Si  ab  aqualibus  inaequalia  demantur,  erit 
jrefiduorum  cxccflus  ,  excefliii  ablatorum  se- 
qualis.] 

j^if  aequalibus  AB  ^  CD^  asferamur  veaequatia  TAB.tt{ 

BE,  DF.  Sitqui  EJS^  exaejfits^  fte  qmanti- if^ 
tas  BE I  fstperat  qsumpiti^em  DF^  ita  ^t  ^  - 

aequalis  Jit  ipfi  DF.   Qtiia  igitur  at  aequalibus  AB^ 
CD  ,  aelgta  fum  aequalia  BG^  DF^  b  remanebunt  b  i./rff 
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uiG,  CF^  aetfualia.  Perfpicmm  ergoefl  y  refiduum 
AE ,  fuperari  k  rejidu9  CF ,  eedem  excejfu  EG , 

Juo  magnkude  ablaia  BE  »  ablatam  magnituiinem 
)F,  fupera.    Qued  eft  propofitum. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  XVIII. 

rSi  ab  insequalibus  aaqualia  demantur,  eric 
reuduorum  excefliis  excefluitotoruni  aequalis.J 

TJB.  n.  SlB  inaecjHalibus  AB ,  CD  f  auferantur  ae^ualia 
h*  i^i  AE  ,  CF.  Sitque  BG  ,  excefus  ^  quo  tota 
quantitas  AB  %  fuperat  totam  quantitatem  CD  ^  ita 
ut  jiG  ^  aequalis  fit  ipfi  CD.  QuoBiam  igitur  ab 
aequaltbus  AG  ^  CD^  ablata  funt  aequalia  AE^ 
cfifnn.  ^  remanebunt  EG  ,  FD  ,  aequalia.  Quare 
refiduum  EB  »  fuperabit  refiduum  FD^  eodemex-» 
cefu  BG  %  quo  tota  quamttas  AB  ,  fuperas  totam 
quantitatem  CD.    Quod  eji  propefitum. 

In  his  quoque  quatuor  proxime  pofitis  pronunciatis  ^ 
nomine  quantitatum  aequalium  intelligenda  efi  una 
etiam  fola  quantitas  multit  communis. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  XIX. 

^  [Omne  totum  aequale  efl:  onmibus  fuis  par- 

tibus  llmul  fumpti$.  ] 

QUoniam  omnes  partes  fimul  fumptae  confiituunt  to^ 
,  tum^  cujus  funt  partes^  manifefia  efi  veritas 
hujus  axiomatis. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  XX. 

[Si  totum  totius  efl:  duplum ,  &  ablatum 
•         abkti  y  erit  &  reli^mm  reliqui  diiplum.  ] 

'UJTiiuiatotus  numerusio.duplusefitotiusnumeriioi 
•  E$  ablatus  ex  iBo  6.  ablati  ex  hoc  3;  propterea 

\^liflUHs  illius  14.  duplus  efi  etiam  reliqui  hujus  7. 

P  R  O- 
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PROBLEMAI— 

PROPOSITIOI. 

Super  data  re6la  linea  terminata  triangulum 
aequilaterum  conftituere- 

AMg&S  It  iffitur  propofita  recta  linct  terminata  TjtM,m. 
SmSmK  Ad  ^  lupcr  quam  conftituere  jubcmur  fg,  u 
WrW^ftk  triaugulum  acquilaterunu  Centro  A, 
JBBB^i  ^  intcrrallo  rectac  AB,  «  defcribatur  ^hP^ 

circulus  CBD:  Item  ccntro  B,  &in* 
tervallo  ejufdem  rectae  BA|  alius  circulus  defcri- 
fajitttr  CAD,  fccans  priorem  in  punctis  &D. 
£x  quorum  utrovis ,  nempe  ex  C  ,  «ducantux  a  'i*^^« 
dnac  rcctac  lincae  C A ,  CB ,  ad  puncta  A ,  &B ;  ^ 
Eritque  fuperrectam  AB,  conftitutum  triangulum 
ABC  9  hoc  eft  ,  figura  rectilinea  conteota  tribus 
rectis  lineis.   Dico  ,  hoc  tmngulum  ita  con-* 
ftructum  ncceflario  elTe  aequiiaterum.  Quoniam 
rectae  AB,  AC,  ducuntur  cx  ccntro  A,  ad  cir- 
cumfcremiamcirculiCBD,  ^erit  rcctaAC,  rectae  his-Aft 
AB,  aequalis :  Rurfus,  quia  rectae  BC,  BA,  da« 
cuntur  €X  centro  B ,  ad  circumferentiam  circuli 
CAD,  crit  recta  BC,  rectac  BA^  aequalit.  Tam 
igitur  AC,  quam  BC,  acqualis  eft*  rectae  AB,  c  ;c  i./f|g. 
Quare  &  A(J,  BC.  interfe  acqualet  erunt ,  atque 
idcirco  triangulud^  ABC ,  erit  aequilaterum.  Supcr  > 
data  eigo  rccta  linea  termiuata  »  &c.  Quo4  i»*^ 
citndum  crat*  '  ^ 

.  PRCK 
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8.  PROBLEMA  2.  PROPOSITIO.  2. 

Ad  datum  ponfium  ,  dats  reftae  lines 
sequalem  re6tam  lineam  ponere. 

TJB.U1.  cit  pun£lum  datum  &  data  reSa  linea  BC, 
A.  a*  l'   ^  cui  aliam  re£lam  aqualem  ponerc  oportet  ad 

p.unaum  A.  FaSo  alterutro  extremo  line«  BC, 
•  3.  fet\  nernpe  C,  ccntro,  a  defcribatur  circulus  BE,  in- 

tervallo  rcSx  BC.  Et  cx  A,  ad  centrum  C, 


BC, fuerit :  ut  in figura  3.  Tunc cnim  pro  lineaduSa 
Qi.frimi.  fumetur  AC,)  Super  refta  vero  AC  ,  c  con- 
ftruatur  triangulum  «quilatenim  ACD,  furfum, 
aut  deorfum  verfus,  ut  libuerit;  cujus  duo  latera 
modo  conftltuta  DA ,  DC,  verfus  redlam  AC , 
I  %.fet.  d  extcndantur  ;  DC  ,  quidem  oppofitum  punSo 
dato  A ,  ufque  ad  circumfertntiom  in  E  ;  DA , 
vcro  oppofitum  ccntro  C  ,  quantum  libct  in  F. 
'  Deinde  centro  D  ,  intcruallo  vero  rcdae  DE  , 
pcr  C ,  centrum  tranfeuntis,  e  alier  circulus  de- 
fcribatur  £G  ,  fecans  redam  DF  ,  tn  G.  Dico 
rcdam  AG  ,  quc  pofita  eft  ad  pundum  datum 
A,  equalem  efle  datc  xt&x  BC.  Quoniam  DR, 
.   DG  ,  duflx  funt  ex  centro  D ,  ad  circumferen- 
f  ly.  ^f'  tiim  EG  ,  /  ipfx  inter  fe  «quales  crunt:  Ablatis 
igitur  DA  .  DC ,  xqualibus  lateribus  trianguli 
i.frcn.  fflauilattTi  ACD,  r  rcmanebit  AG,  xqualis  reftx 
•  if.def.-Ct..   Scd  eidcm  Cfe  ,  a  «qualis  cft  refla  BC. 

(cum  ambx  rca<E  CB ,  C£  ,  cadcnr  ex  centro 
C  ,  ad  circuroferentiam  BE.)  Igitnr  rcft»  AG, 
BC  ,  quandoquidem  utraque  «qualis  cft  oftenfa 
hitfron.  TC&x  CE ,  intcr  fe  h  squales  erunt.  Ad  datum 
igitur  pundtmi,  &c.  quod  erat  faciendam. 

Quod .  fi  punfium  datum  fuerit  in  extremo 
.   date  lines ,  qualc  cft  C  .  facile  abfolvetur  pro* 
.  blema.   Si  cnim  centro  C  ,  &  interuallo  CB , 
c^.fetit.  c^Mcriktmt  ctrcutus,  ad  cujus  circumfevcnttam 
d  t  .fetit.  itda  d  ducadir  utcuaque  ;  C£  ,  crlt  hmc  pofita 
^}S%  dtf,  ad  pun£lum  datum  C,  e  cqualis  dat«rcdtt  BC, 


PRO- 
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PROBL.  3.    PROPOS.  3.  gj; 

Duabus  dads  re6tis  lineis  inae^alibus ,  de 
majore  aBqualem  minori  reftam  [Imeam  detra- 
here. 

Slnt  duas  re£t«  inxquales  A,  minor  ^  &  BC,  TAM.int 
major,  oporteatque  ez  majore  BC,  detrahere  J^.  4* 
lineam  squalem  minori  A.  Ad  alterutrum  extre- 
morum  line«  majoris  BC  ,  nempe  ad  punfium 

a  ponatur  aliqua  linea,  qu«  fit  BD,  «qualis  ^^'f^^ 
minori  A.  Deinde  centro  B ,  intervallo  autem 
BD  ,  circulus  b  dcfcribatur  fecans  BC  ,  in  £.  b  i.  fa: 
Dico  B£  ,  detradlam  effe  saualem  ipfi  A.  Quo^ 
niam  B£ ,  c  squalis  eft  reas  BD.  &  eidem^  cij.dtf. 
BD  ,  «qualis  eft  re£la  A»  per  conftrudlionem ; 
d  eruDt  A ,  &  B£  I  inter  le  squales.   Duabus  j  j.^rvi^ 
igitur  datis  re&is  &c.  quod  erat  faciendum.  " 

Quod  fi  dus  xtSix  datx  coniungantvr  in  uno 
extremo,  quales  funt  BD,  &  J3C,  conjunSs  in 
eztremo  utriufquc  B  ;  deicribendus  erit  circulus 
ex  B  ,  ad  iHtervallum  tninoris  BD.  Hic  enim 
auferet  BE  ,  squalcm  ipfi  BD  ,  ut  conftat  ez 
defiuitione  circuli. 

THEOREMA  I.   PROPOS.  4.  25: 

Si  dtto  triangula  duo  latera  duobus  lataibus 
«qualia  habeant ,  utrumque  utrique  ;  babeant 
vero  &  angulum  angulo  aequalem  fob  squali- 
bus  reftis  lineis  contentum  :  Et  bafim  bafi 
asqualem  habebunt:  eritque  triangulum  trian- 

gulo  aequale;  a<c  reliqui  anguU  rdiqyis  angu* 
s  a^uales  erunt ,  uterque  utriqiie,  fiib 
bus  asqualia  latera  ftbtenduntur. 

Clnt  duo  triangtila  ABC ,  DEF,  0e  nnhls  utnum  tAJO^ 
^  qne  latus  AB,  AC,  cquale  fitdtcdlM  vtriqne  fh.  t» 

latoi 
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latcri  DE,  DF,  hoc  cll,  AB,  ipC  DE,  &  AC; 
jpfi  DF,  anguhifque  A,  contentus  lateribus  AB, 
AC,  «qualis  angulo  D,  coutento  latcribus  DE, 
DF.  Dico  b^&m  BC,  cqualcm  quoquc  cffe  bafi 
EF  ;  &  triangulum  ABC  ,  triangulo  DEF  ;  & 
ntrumque  angulum  B  ,  &  C ,  utrique  angulo  £ , 
&  F,  id  eft,  angulos  B,  &  E,  qui  opponuntur 
lateribus  xqualibus  AC ,  DF ,  inter  fe  ;  &  angu- 
los  C,  &  F,  qui  opponuntur  aequalibus  lateribut 

•  AB  ,  DE  ,  inter  fe  quoque  efTc  «qualcs.  Quo- 
iiiam  enim  rcSa  AB,  rett»  DE,  ponitur  acqua- 
lis ,  fit,-  ut  fi  altera  altcri  fuperponi  intclligatur , 
collocato  pundlo  A,  in  punao  D^  tfiplac  fibi 

iB./z-c»  niutuo  congruant  ,  punaumquc  B,  in  punftum 
K  ,  cadat.  Nequc  cnim  dicere  quis  poterit ,  par- 
tem  rcGtx  AB,  rcaaB  DE,  congruere,  &  partcm 
non,  quia  tunc  dux  rca«  haberent  idem  fcgmen- 

,  tam  commune,  ^  quod  eft  impollibile.    Quod  fi 

'^^-  quis  dicat,  pofito  pundo,  A,  in  D,  caderc  qui- 
dcm  pundlum  B ,  in  £  ,  fcd  reSam  AB,  cadere 
vel  ad  dextram  ,  vel  ad  finiftrgm  DE ,  claudent 

tt^  proTt.  reftaB  lineae  fuperficiem.  c  quod  fieri  non 
poteft.  Quare  redla  AB ,  re6lsi  DE ,  congruet , 
ut  diftum  eft.   Cum  ergo  angulus  A ,  angulo 

d  B./r:?;.  D  ,  ponatur  «qualis  ,  d  congruet  quoquc  alter 
alteri,  hoc  eft,  rcda  AC,  refiaBDF,  congruet, 
pundiimquc  C,  in  pundlum  F,  cadct,  ob  aequa- 
litatem  re6larum/AC,  DF.  Bafis  ij;itur  BC  , 
bafi  EF  ,  congruct  quoquc  :  allas  fi  lupra  cade- 
rct ,  aut  infra,  mt  eficcrctur  rcSa  EGK,  EHF, 
claudcrcnt  duat  rcdaB  EF,  EGF;  vel  EF,  EHF, 
faperficicm  ,  ( BCgarc  enim  ncmo  potcrit ,  tam 
EGF  ,  quam  EHF  ,  reSam  effe ,  cum  utraque 
ponatur  cffc  cadem ,  qu«  rcSa  BC.)  quod  cft 

ti±,pron.  «bfurdum.   Dux  cnim  rcfl»  fuperficiem  e  clau- 

{  8.*  W  dere  lion  poffunt.  Quocirct  /  bafis  BC  ,  bafi 
£F  ,  Bqi^aiis  crit ,  cum  ncutra  altcram  excedat; 
&  triangulum  ABC,  triaagulo  DEF;  &  angulus 
B,  angulo  E  ;  &  angulus  C,  angulo  F,  acqua- 

•  r  li$  ob  eandem  caufaHi,  cxiftct.  (^uarc  fi  d}XO 
>       triang}il^  duo  latera  duobus  lateribus  acquaUil 

.liab€ant/&c.  Qu^ 
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THEOR.  1.  PROPOS.  5. 


Iforcelium  trianguloruin  ,  qui  ad  bafim 
{iuit ,  anguli  inter  fe  funt  squales :  £t  pro- 
duftis  aequalibus  re6lis  lineis  ^  qui  fub  bafi 
funt,  anguli  inter  fe  asquales  erunt. 

Clt  triangitlum  irofceles  ABC  ,  in  quo  Uterfl» 
*^  AB,  AC  ,  intcr  fc  fint  »qualia.  Dico  angu- 
los  ABC,  ACD,  fupra  bafim  BC  ,  SBqnalcs  inter 
fc  cffc:  Itcm  fi  latera  aequalia  AB,  AG  ,  produ- 
cautur  quantum  libuerit,  ufque  ad  pun£bi  D,  & 
E  ,  tngulos  quoque  DBC  ,  ECB  ,  infra  bafini 
candcm  BC  ,  effe  «quales.  Ex  linea  cnim  A£. 
produfta  infinite  ^  abfcindatur  AF,  «qualis  ipfi 


dcrentur  deindc  duo  triangula  ABF,  ACD.  Quia 
crgo  duo  latera  AB,  AF  ,  trianguli  ABF, 
«qualia  funt  duobus  lateribus  AC,  AD,  trianguli 
ACD,  utrumqu-  utrique,  ncmpc  AB,  ipfi  AC, 
cx  hypothefi,  &  AF  ,  ipfi  AD,  ex  conftruaio- 
ne;  an^ulufquc  A  ,  contentus  lateribus  AB,  AF, 
«qualis  eft  angulo  A,  contcnto  lateribus  AC,  * 
AD ,  immo  angulus  A  ,  communis  cft  utriquc 
triingulo  :  r  Erit  balis  BF ,  xqualis  bafi  CD,  cA./rk 
&  angulus  F,  angulo  D,  &  angulus  ABF,  an- 
gulo,  ACD  ;  cum  &  priores  dso,  &  pofteriorcf 
opponantur  xqualibus  lateribus  in  difiis  triangu- 
lis,  ut  patet:  Rurfus  confidereniur  duo  triangula 
BDC,  CFB.  Quonlam  vero  rcfi»  AD  ,  AF, 
«quales  funt,  per  conftruSioncm  ,  fit  ut,  fi  au« 

tf??°^"I  ""AJ^h  ^^*"^*^^  d  vr* 

BD  ,  &  CF  ,  fint  «quales.    Quare  duo  latcra 

BD,  DC,  trianguli  BDC  ,  «qualia  funt  duobus 

lateribtis  CF  ,  FB,  trianguli  CFB ,  utrumquc 

mriquc,  videlicct  BD,  ipfi  CF,  &  DC,  ipfi  FB,  ' 

nt  probatum  cft  :  Sunt  autcm  &  anguli  D,  & 

F 1  contenti  difiis  latcribus  «quallbus  «qnalcs, 

nt  oftcnfum  ctiam  fuit.^  Jgiiur  ;ait  angulus 


AD  ,  ^  &  ducantur 
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i4.frimi*  ^  DBC  ,  angulo  FCB  ,  «qualis  ;  &  angulus 
BCD»  angulo  CBF.  Tamenimprioresduo,  quam 
poftcriores,  aequalibus  opponuntur  lateribus  ,  exi- 
ftuntque  fapra  communem  bafim  BC,  utriufquc 
trianguli  BDC,  CFB.  Quod  fi  ex  totis  angulis 
«qualibus  ABF,  ACD,  (^quos  asqualcs  cfTe  jam 
demonftravimus  in  prioribus  triangulis)  detralian- 
tur  anguli  «quales  CBF,  BCD,  (quos  itidem  in 
pofterioribCis    triangulis  modo  probavimus  e/fc 

1  l.frm.  aaquales)  fremanebunt  anguli  AI3C,  ACB,  fupra 
"^.-^  :  bafim  BC,  «quales:  Oftenfum  cft  autem  in  po- 
.  -fterioribustriahgulis,  &  angulosDBC,  FCB,  qui 
quidem  lunt  infta  eandem  bafim  BC,  efle  a:qua- 
"les.  Igitur  &  anguli  fupra  bafim  inter  fe,  &  an- 
guH  mfra  eandem  inter  fc  lunt  aequales ;  ac  propterea 
Ifofcelium  triangulorum ,  qui  ad  bafim  funt  aa- 
vguli,  &c.    Quod  erat  dcmoiiftrandum. 

,  *:  GOROLLARIUM. 

Ex  hac  propofitione  quinta  llquct  ,  omne  (naneulum 
sequilaterum  eiTe  aequiangulum  quoquc  ?  Hoc  ifl  »  trcs 
TAB.IU^  an^uios  cujusHbet  trianguii  xquiiateii  eife  inter  ie  a^qua- 
"  lcs.  Sit  cnim  tiiin|^u'um  xquilatcrum  ABC.  Quoniam 
igitur  duo  latcra  AB,  AC »  iunt  gc^uaiia  ,  4  eTuut  duo 
anf^uU  B  >  &  C  >  aequaiis.  \xltc.  quia  (iuo  latera  AE» 
BC  »  funt  acqualia  »  crunt  8c  an^uli  C  >  8c  A  ,  xquaks. 
Quarc  omms  trcs  A,  B,  &  C  ,  aEquJ.s  trunt.  Quod 
oncndcnduro  crat. 

Vu  l      THEOR.  3.   PROPOS.  6. 

Si  trianculi  duo  anguli  cequales  inter  fe 
'  fuerint  :  &  fub  aequalibus  angulis  fubtenfa 
'{*\  '.      latera  aequalia  inter  fe  erunt. 

TJB  llt.        triangulo  ABC,  fintduoanguli  ABC,  ACB^ 
*  A  fuper  latus  BC,  «quales.    Dico  duo  latera 
-  illis  oppofita  AB,  AC,  cffc  quoque  aequalia.  ^  Si 
enim  non  credantur  «qualia',  cxiftentibus  nMo- 
xniuus  angulis  diftis  «qualibus,  erit  altcTum  ma- 

jus 
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jns  altcro  ;  fit  igitur  AB,  majus  quain  AC  ,  fi 
fieri  poteft:  Et  ex  AB,  h  ablcindatur  in  D^  u&i  b  ytrhm 
BD,  «qualis  rcQx  AC,  {qi3  2  minor  dicitur  elle 
quam  AB,)  ducaturquc  reftaCD.  Confidercntur 
jam  duo  trianj^ula  ACB,  DI3C.    In  quibus  cum 
duolatera  AC,  CB,  trianguli  ACB,  xqualia  fint 
duobuslateribus  DB,  BC,  trianpuliDBC,  ntrum- 
quc  utrique  ,  nempe  AC,  ipfi  DB,  ( abfcidimus 
cnim  ex  AB,  ipfiAC,  conccffu  adveriarij,  «qut- 
lcm  DB,)  &CB,  ipfi  BC,  ciim  fitunum&idcm; 
Sint  autem  &  anj^uli  ACB,  DBC,  contcnti  didis 
lateribus  aequales,  per  hypothefin:  f  Erunt  tThn-  JrhAi 
gula  ACB,  DBC,  aeqwalia,  totum  &  pars,  quod 
ficri  non  poteit     Non  igitur  erunt  latera  AB,  d  ^.frcw. 
AC,  inasqualia,  fi  anguli  B,  &C,  fupcr  latus 
BC,  xquales  funt  ,  ne  totum'  parti  xquale  clTe  i  »    -  r 
concedamus:  fcd  aequ:ilia  exiftent.    Quare  fi  trf-    ^  ^ 
anguli,duoangu;i,  &c.  Quod  dtnvonltrandumcrat.  '^^ 

COROLLARIUM. 

.  ov  -1 

Sequitur  ex  hac  prcpofirione  »  omne  triani^ulum  jrqui-  «^i, 
angulum  ,  id  eft ,  cujus  omoes  anguli  fur.t  acquales ,  efTs 
«<^uilaterum.    Qiiol    quidcm    converfum   cft  corolUrii 
.  qnintx    propofitionis  ,   ut    Ifqutt.    Sint   cnim  triirguli 
ABC,  trcs  anguli  acquafcs.    Dico  ipfum  (flc  aequilatcruro.  ^^'  7 
Cum  enim  duo  anguli  B,  &  C  ,  fint  sequalcs  ,  4  crunt  ^C.Pr.m, 
Ittera  AB  ,  AC  ,  aequal/a.    Rurfus  cum  duo  •nguH  A  , 
£c  B,  fint  aequalcs,  crunt  quoque  Jatcra  AC,  BC,  «qua'*'**  \r:- 
lia,  &  iddrco  omnia  tria  Jatcra  AB,  BC,  AC,  stqualia. 
Quod  oftcndcndum  erat.^ 

THEOR.  4.    PROPOS.  7.      ,  tii. 

Super  eadem  refta  linea ,  duabus  eifdcxa';  ' 
reftis  lineis  aliae  duae  reftae  lineae  aequales, 
utraque  utrique,  non  conftituentur ,  ad  aliud 
atque  aliud  punftum  :  ad  eafdem  partes ,  eof-^  ' 
deinque  terminoscum  duabusinitioduSisreftis  ^ 
lineis  habentes. 

CUper  reaa  AB  ,  conftituantur  ad  purfitim  TAnm 
^  quodvis  C,  duae  refia^  Jincs  AC,  BCf.  Dico//^ 

C  a  fuper  11,1  ii 
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IX^pcr  eandem  rcaam  AB,  verfas  partem  eandem 
C  y  non  poffe  ad  aliud  punSum ,  ut  ad  D ,  con- 
fticuiduasaliasredaslineas,  qua&fint  xquales  lineis 
AC,  BC,  utraquc  utriquc,  nempe  AC,  ipfi  AD, 
quae  eundem  habent  termincm  A;  &  BC,  ipfi 
W),  quas  eundcm  ctiam  terminum  poffidcnt  B. 
Sint  cnim  ,  fi  fieri  potcft,  itdx  AC,  AD,  intcr 
fc,  &  rcdae  BC,  BD,  inter  fe  etiam  a&qualcs. 
Aut  igitur  punSum  D ,  erit  in  alterutra  re^arum 
AC,  BC,  ita  ut  redta  AD,  in  ipfam  redam  AC, 
vcl,  BD,  in  ipfamBC,  cadat;  aucintratriangulum 
^  ABC;aut  extra.  Sit  primopundum  D,  in  altc- 
rcdarum  AC,  BC,  npmpe  in  AC,  ut  AD,  fit 
pars  ipfius  AG.  Quoiiiam  igitur  wfkx  AC  ^ 
AD  ,  cundem  tcrminum  A  ,  nabentcs  dicuntur 
fo  M»  ^^^^  P^*  -^^J  ^o^'         acqualis. /Quod 

i9'r^'         non  poteft.   Sit  dcinde  pundtum  D,  inira 
Ml.in.  triangulum  ABC;  &  du^a  reda  CD,  producan- 
fur  refiac  BC ,  BD  ,  ulque  ad  E  ,  &  F.  Quo- 
niam  igitur  ia  triangulo  ACD,  ponuntur  latera 
tf.^rta*-  AC,  AD,  aequalia,  a  crunt  an^uli  ACD,  ADC, 
b^/rwi,  fuprr  bafim  eD ,  xquales;  ^  £ft  autem  angulus 
ACD ,  mirtor  angulo  DCE  ;  nempt  pars  toio : 
Igitur  &  tngulus  ADC,  minor  crit  codem  an^u- 
lo  DCE.  Quarc  angulus  CDF,  pars  ipfius  ADC^ 
multo  minor  Crit  eodcm  angulo  DCE.  Rurfus, 
quia  \h  triangulo  BCD  ,  laicra  BC,  BD,  jponun- 
^ur  aequalia,  c  crunt  ani^uli  CDF,  DCE,  fiib  bafi 
f.fnm».         a&q^ales,    Oftcnfum  autcm  fuit,  quod  idem 
mngulus  Ct>P  y  mu  to  fir  minor  angulo  DCE. 
Idem  cr^o  Angulus  CDF  ,  &  minor  cft  angulo 
DCEy  &  crdem  atqualis,  quod  eft  abfurdum.  Sit 
poftrcmo  pundum  D  ,  cxtra  triangulum  ABC. 
TAB.  m,  Aut  igitur  in  tali  crit  loco ,  ut  una  linea  fupcr 
J(^,  II.    alteram  cadat,  dummodo  loco  D,  intclligas  C, 
&  loco  C,  ipfum  D  ;  ex  quo  rurfus  colligctur 
IjiB  la.  P^fs  asqualis  toti ,  quod  cfi  abfurdum.   Aut  ia 
jfe.  ia«  >       pofteriores  duae  lineas  ambiant 

priores  duas ,  fi  modo  loco  D,  itcrum  intelligas 
C,  &  D,  loco  C.  Quo  pofito,  in  idem  abfiir- 
'  .4iim  iocidemus^  ntmpc  angutaio  DCFj  A  mino- 

fCQl 
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rcm  cfle  angulo  CT)E  ,  &  eidcm  «qualfm,  uc 
perfpicuum  eft.   Aut  denique  pupdum  D  ,  ita  TJM.nL 
crit  extra  triangulum  ABC ,  ut  altera  lincarum  fg.  i»,  * 
pofteriorum,  nempe  AD,  fccct  alteram.  priorum, 
ut  ipfam  BC.   Duda  igitur  refta  CD,  cuio  m 
triangulo  ACD  ,  latera  AC,  AD,  ponantur  ap- 
Qualia,  ^erunt  anguli  ACD,  ADC,  fupra  bafim  if.frM: 
CD,  sequales:  Ac  proinde  ecum,  angulus  ADQy  0§.Mm 
minor  lit  angulo  BDC,  pars-toto,  erit  &  angur 
lus  ACD,  minur  eodtm  angulo  H3C.  Quare 
multo  minor  erit  angulus  BCD ,  pars  anguU 
ACD  ,  angulo  eodem  BpC.   Rurf^s  cum  m 
iriangulo  BCD^  latcra  BC,  BD,  pooantur  acm*. 
li^,  a  erunt  anguli  BCD,  BDC,  Oiper  bafim  CD,  ^  ^  ^ 
aequales :  Ett  autem  jam  oftcnfum ,  angulum 
BCD,  multo  cfTe  minorem  angulo  BDC.  Idcm 
igitur  angulus  BCD,  &  minor  eft  angulo  BDC, 
&  cidem  asqualis,  quod  eft  abfuidum.  Noncrgo 
«qualcsfuntinter  fe  AC,  AD,  necinterfe  qupquc 
BC,  BD.   Quare  fuper  cadem  reda  linca,  duabus 
cifdcm  redis  lineis.  &c.  Quod  crat  dcn^on/lcan« 
dum. 

T  H  E  O  R.  5.   P  R  O  P  O  S.  8. 

Si  duo  triangula  duo  latera  habuerint  duo- 
bus  lateribus,  utrumque  utrique,  apquaJia,  ha- 
buerint  vero  &  baiim  bafi  aequ^em:  Angu- 
lum  quoque  fub  aequalibus  retlis  lineis  con- 
tentum  angulo  aequalem  habebunt. 

Clnt  duo  latcraAB,  AC,  trianguH  ABC,  duo-  TAB.nL 

bus  latcribus  DE;  DF*,  trianguli  DEF,  aqua-  /r.  14. 
Ka,  utrumquc  utrique,  nempc  AB,  ipfi  DE,  & 
AC  ,  ipfi  DF  ;  fit  autcm  &  bais  BC,  bafi  EF, 
«qualis.  Dico  angulum  A,  aequglem  cfle  «ngulo  . 
.  D  ,  quorum  videlicct  utcrquc  diftis  latcribus 
continetur.  Nam  fi  mentc  intclUeamr  bafis  BC. 
lupcrponi  bafi  £F,  a  ncutra  czceact  alteram,  fta  «  t,frm> 
fuattum  B>  co^gruct  pun^o      Sa  panaumC, 
C  3  punao 
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punfto  F,  curt  ha&  bafes  ponantur  xquales  inter 
•   /1:.     fc.    Deinde  fi  triangulum  ABC,  cogitetur  cadcrt 
.-  I       'fupcrtriangulumDEF,  cadet  punftum  Ajautinip- 
'fum  punftum  D ,  autalio.  Si  pundlum  A,  in  ipfum 
punftumD,  cadet,  congrucntfiji  mutuotriangulo- 
a  8.  pw.-|.Qniiatera,cumponanturaequalia;Acpropterea«an- 
\  1  '  'gulusA,aqualiseritAnguloD, cumneuteralrerum 
. I/.  excedat.   Quod  fi  punftum  A,  ali6  dicatur  ta- 
xlcre,  ut  ad  G,  quomodocumque  id  contingat, 
hoc  cft  ^  five  in  latus  ED,  fivc  intra  triangulum 
EDF,  fivc  extra  ,  ut  in  figuris  apparct;  erit  per- 
pctuo  EG,  (quae  cadcm  cft,  quc  BA,)  aequalis 
ipfi  ED  ;  &  FG  ,  (quae  cadcm  eft,  quae  cA,) 
«qualis  ipfi  FD,  proptcrea  quod  latera  unius  tri- 
anguli  aqualia  ponuntur  lateribus  alterius.  Hoc 
b  7.^rw»/. 'autcm  fieri  non  poffc,  jam  dudum  ^  demonftra- 
tum  cftj.cum  tam  redaB  EG,  ED,  terminum 
cundcm  E  ,  quam  reftae  FG,  FD,  eundem  limi- 
tcm  F,  poffideant.   Non  igitur  punfium  A,  ca- 
det  ali6  quam  in  punftum  D :  ac  propterca  angu- 
-lus  A  ,  angulo  D  ,  aequalis  erit.   Quarc  fi  duo 
triangula  duo  latera  habucrint  duobus  lateribus, 
&c.   Quod  crat  demonftrandum. 

S  C  H  0   L   I  U  M. 

Si  duo  triangula  hafes  hahuerirjt  ^qnales  ,  C3r 
angulos  fuper  bafes  conflitms  Aquules  ,  utrumque 
Htrique  :  Habebunt  q-iOijHe  reliqua  latera  ^qualia^ 
Mtrumqui  utrique  ,  qua  videlicet  dqualibus  anqtdis 
fubtenduntur ,  angulofque  reliquos  hifce  lateribus 
inclufos  dquaies. 

TaB  nL  ^9itm  bafis  BC ,  ajualis  baji  EF»  ?sf  auguius 

jr^.  14:    B,  offgulo  £,  angulufque  C,  angulo  DFE.  Dico 
' ,  latus  quoque  AB^  lateri  DE^  ^  latus  AC  ^  laieri 
^DFf  ^fuale  efe^  anguiumfue  /f,  angulo  D.  Nam 
A  i,fr$n.fi  bafis  bafi fuperponatur ^  a  con^uent  fibi  mutuo  ex* 
Jrema  eartm^^nec>  loon  ^  iinea  angtdornm  iejaaiium. 

Quare 
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Qttare  omnfa  fibi  cotigruent ,  proptereaque  gmnia  iit* 
ter  fefe  aqualia  eruntl 

COROLLARIUW. 

Porro  ex  ant9cec)ente  hu)us  o^avx  propofitionis  oon  ;  \\    *  t 
fi>'um  coHii^i  pored ,  angulos  larenbui  xaualibMi  conteotos  . 
xquales  cfT.* «  verum  enam  riliquos  angulos»  qqi  ad  Hafif  ;        i  -> 
cciollicuuntur ,  utrumque  uttiquey  ut  angulum  B«  sogulo  TjiB.  lllt\ 
E  •  8c  an^ulym  C »  aneulo  F  ,  immo  totnm  triaogoluni  fig.  14« 
toti  trian^ulo  ,  ut  conilat  ex  ea<iem  iuperpofitiooe  unius 
criinguli  iuper  alterum.    Nam  fibi  mutuo  cengrueD|:  & 
c\Sd  anguii ,  Sc  tota  triangula »  ut  pfrfj[>icuum  eft. 

P  R  O  B  L.  4.   P  R  O  P  O  S.  9. 

Datum  angulum  reftilineum  bifariam  .  .  ^ 

fecare. 

Cltdividcndus  rcanineus  angulusBAC,  bifaritm,  7M.W\ 
^  hoc  cft,  in  duos  angulos  aequales.    In  reaa/f»  17. 
AB,  fumatur  quodcuoque  pun(^um  D,;  ^  r^ftae 
AD  ,  a  fecetur  cx  AC,  reSa  AE,  xqualis,  du-  tj.^r^i 
caturque  redka  DE.   Dcinde  fuper  JDE,  b.  confti-  bi.  prM^ 
tuatur  triangulum  aequilatcrum  DFE,  &  ducatur 
reSa  AF  ,  dividens  angulum  BAC ,  in  angulos 
BAF  ,  CAF.   Dico  hos  angulos  inter  fe  eflc 
2equal«$,   Cum  enim  latera  DA  ,  AF,  trianguli    \  r*  ^ 
DAF,  aequalia  fint  lateribus  EA,  AF,  trianguH 
EAF,  utrumquc  utnque ,  quod  DA ,  ipfi  EA  , 
per  conftruaionem,'fit  aMuale,  &  AF,  cotnmu-  "  r 
ttc ;  Sit  autem  &  bafii  DF  ,  bafi  EF,  aequalis,  . 
propterca  quod  triangulum  I)FE  ,  oonftrudum 
cft  asquilatcrum :  r  Erit  angulus  DAE,  aiigulac8./r»iil' 
EAF ,  asqualis ,  ideoqiie  angulus  BAC ,  divifus 
bifariam,  quod  crat  fiiciendum. 


p  r  o- 
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k:      P  R  O  B  L.  5.   P  R  O  P  O  S.  10. 

Datam  reftam  lineam  finitam  bifariara  fecare. 

TJM.  ir.  fi"^^  AB ,  dividcnda  bifariam ,  id  cft 

jlg^  I.     ^  iu  duas  parces  aequalcs.   a  Defcribatur  fuper 
gi.frbm,  AB,  triangulifm  «quilaterum  ABC,  cujus  angu- 
e^/Mnw.  lus  C ,  pcr  rcaam  CD  ,  ^  dividatur  bifariam  , 
'  rcaaquc  CD  ,  rcftam  AB ,  fecct  in  D.  Dico 
rcdam  AB,  Wfariam  elfc  divifam  in  D.  Quoniam 
duo  latera  AC ,  CD  ,  trianguH  ACD  ,  aequalia 
funt  duobus  lateribus  BC,  tD,  trianguli  BCD, 
utrumque  utrique,  nempe  AC,  ipfi  BC,  cumfint 
ambo  latcra  trianguli  a&quilatcri,  &  CD  ,  eft  com- 
mune  ;  Eft  autem  &  angulus  ACD ,  angulo 
'c4l^fM*BCD,  8&oualis  ,  p«r  conftrudtionem :  rErit  bafis 
AD  ,  bau  BD  ,  asqualis.   Datam  ergo  redam 
AB,  bifariam  fecuimus  in  D,  quod  facerc  opor- 

tj;        P  R  O  B  L.  6.   P  R  O  P  O  S.  11, 

Data  refla  linea  ,  a  punfto  in  ea  dato , 
reftam  lineam  ad  angulos  redlos  excitare. 

TM.  /r.  D        linea  data  (it  AB;  &  in  ea  pundum  C» 
%.     *^  i  quo  jubemur  crigerc  fupcr  AB,  Jincam  ad 
Anj^ulos  rcdos,  feu  perpendfcularcm.   A  puinflo 
aj.pTMif.       fiimamr  refla  CD,  a  cui  squalis  autcDamr 
hi.  frimi.        Ikmic  fuper  D£  ,  t  conftituamr  triangulum 

auilatcfum  D£F,  atq^e  cx  F ,  ad  C ,  ducs|tur 
U  FC,  qaam  dico  efle  pcrpendicularcm  ad 
AB.  Quoiiiam  latera  DC,  CF ,  trianguii  PCF^ 
«qualia  funt  lateribus  EC,  CF,  triaoffuli  £CF» 
utrumquc  utriauc,  ncmpc  DC,  ipfi  EC,  pcr  con- 
ftmaioncm^  cc  CF,  commune;  £ft  vero  &  ba- 
fis  DF,  bau  £F,  «qualis ,  ob  triangulum  aegui- 
I9.prkm.  l^crum  :  c  Emnt  anguli  ad  C  ,  contenti  didis 
d  f.dtf.  lateribus ,  squales.  d  Quare   dicetur  uterque 
'    ' '     '    :  refius^ 
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rcftns  1  atque  adeo  PC,  refta,  ad  AB,  perpend^- 
cularis.  Data  igitur  reda  linea  punoo  io  ea 
dato,  &c.   Quod  faciendum  er^t. 

P  R  O  B  L.  7.  P  R  O  P  O  S.  12.  . 

Super  datam  reflam  lineam  infinitam  ,  a 
dato  punfto,  quod  in  ea  non  eft,  perpendi- 
cularem  reftam  deducere. 

Clt  rcfta  AB,  interminatr  quantitatis,  &  eytra  TAE.tr. 
^  ipfam  punftum  C ,  i  auo  oportcat   lineam  fg^  |, 
perpendicularem  dcducere  aa  rcftam  AB.  Centro 
C ,  intervallo  vero  quolibet  circulus  defcribatox 
rfccans  AB,  in  D,  &  E,  (quoniam  intcrvallum  Q  3«^«^» 
affumptum  tantum  eflc  debet  ,  ut  tranfcendat 
redam  AB  ;  alias  eam  non  fecaret. )  n  Dirila  1  i:fmd 
autem  rcda  D£ ,  bifariam  in  F ,  ducatur  reAa 
CF,  quam  dico  perpendicularein  eiFc  ad  AB. 
Si  enim  ducantur  CD ,  C£  ,  crunt  duo  latera 
DF,  FC ,  trianguli  DFC,  xqualia  duobus  latcri- 
bus  EF,  FC,  trianguli  EFC,  utrumque  utrique. 
pcr  conftruSionem;  cft  autem  &  baus  CD .  bau 
C£,  rqualis,  d  cumhsfint  ex  centro  C,  ad  cit^  j  m 
cumfercntiam.   Quare  h  erit  angulus  DFC,  an*:b6.'/rM 
guloEFC,  £(]ualis,  &proptereauterque  re&us      cto.  if^ 
Duda  cft  igitur  CF  ,  perpcndicularis,  quod  fa- 
ciendum  erat. 

THEOR.  6.    PROPOS.  13. 

.  Cum  refU  linea  fupor  re61:am  confilleM 
lineam  angulos  fadt ,  aut  duos  reftos,  aut' 
duobus  Kms  squales  efficiet. 

REfta  linea  AB,  confiftens  fupcr  rcftam  DC  ,  TJB.ilf^ 
faciat  duof  an^los  ABC  .ABD.  Si  fgitur)5f*  4; 
AB,  (uertt  perpendicularis  ad  CD  ,  c  erunt  didi  c  10. 
'WpiH  duo  rcdi.   Si  vcro  AB,  non  fuerit  per- 
pcodtcttlariS)  faeict  unum  quidem  a&gulum  obtu«  •  ^ 

C  f  Sm^ 
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lum,  alterum  vcro  acuti^m.   Dico  igitur  ipfos 
in.fnmi  diiobus  efle  reftis  x^uales.  d  Educatur  enim  BE» 
ci  B,  perpendicularis  ad  CD,  ut  fint  duo  anguli 

EBC,  EBD,  refti.  Quoniam  vcro  angulus  reduf  ^ 

•  ij.^wi.  EBD,  e  aequalis  eft  duobus  DBA  •  ABE ;  /erunt, 
§  t.fr§n.  appofito  communi  angulo  refto  EBC ,  duo  redi 

EBD,  EBC,  tribus  angulis  DBA  ,  ABE,  EBC, 
j{*i9.^«if.  sequales.  Rurfus  quia  ^  angulus  ABC  ,  duobus 
a  t.fron.  angulis  ABE  ,  EBC,  aequalis  eft;  a  erunt,  appo- 

fito  communi  angulo  ABD ,  duo  anguli  ABC, 
ABD,  tribus  angulis  DBA ,  ABE,  EBC ,  aqua- 
^     k$^.   Sed  eifdem  his  tribus  oftendimus ,  asquales 
etiam  efle  duos  rcdos  EBD,  EBC;  quae  autcm 
Vupfon,  eidem  acqualia  ,  b  inter-  fe  funt  asqualia.  Duo 
ijjitur  anguli  ABC ,  ABD,  asqualcs  funt  duobus 
l    ^^dis  EBD  ,  EBC.   Cum  crgo  re<aa  linea  fupra 
Sf^^m  confiftcns  lineam ,  &c.   Quod  ofiendere 
.  ^  9portebat. 

xif.     '  T  H  E  O  R.  7.   P  R  O  P  O  S.  14. 

Si  ad  aliquaiii  reftam  lineam  ,  atque  ad 
dus  punftom  ^  duae  re£te  lineae  non  ad  eaf- 
.  _       dem  partes  dui^ae  eos  ,  qui  funt  deinceps  , 
. angulos  duobus  reftis  ajquales  fecerint  ;  in 
-./.c  i  D  direftum  erunt  inter  fe  ipfae  reftae  iineae. 

TAB,iy*  A  ^  pun6kuoi  C,  IJneaB  re6lae  AB,  in  diverlas 
fy.  f  .  partes  eduftae  fint  duas  vqAx  CD,  CE  ,  fa- 

i  cientcs  cum  AB  ,  duos  angulos  ACD,  ACE  , 
vcl  rcftos  ,  vel  duobus  reftis  asquales.  Dico  ip- 
&s  CD  ,  CE  ,  inler  fc  e^Fe  conftitutas  in  di- 
rc6lum,  ita  ut  DCE,  fit  una  linea  rcfta.  Sicnim 
non  eft  rcfta  DCE;  produda  DC,  ad  partcs  C  ^ 
in  diredum,  &  continuum,  cadet  aut  fupra  CE^ 
.  ufr  fit  reaa  DCF ,  aut  infra  CE,  ut  fit  rcfta 

*  \  pCG.  Si  cadit  fupra  ,  cum  AC,  confiftat  fuper 
mfty^  reaam  DCF  ,  <f  fient  duo  anguli  ACp,  ACF, 

^uobus  rcdis  aequales ;  Ponuntur  autcm  &  duo 
ynsuli  ACDy  AC^,  asqualcs  duobus  rcdis  ;  h& 
'      *  '  omnes 
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omncs  refti  funt  intcr  fe  aequales.  Quarc  duo 
anguli  ACD,  ACF,  duobilsangulis  ACD^  ACE, 
«runt  xqualcs ,  ablato  igitur  communi  angulo 
ACD,  c  rcmanebunt  anguli  ACF,  ACE,  interfe  c  ilfrm 
acqualcs ,  pars  &  totum  ,     quod  eft  abfurduni.  dp^^rwi.; 
Non  igitur  reda  DC,  produda  cadet  fapra  CE; 
Sed  aequc  infra  cadet  ;  Eadem  cnim  rationc  pro- 
barentur  anguli  ACE ,  ACG ,  aequalcs.  Igitur 
DC ,  produfta  eadem  efficieiur,  quae  CE;  prop- 
tereaque  ,  fi  ad  aliquam  redtam  lincam,  atque  ad 
cjus  pundum,  &c.   Quod  dcmonilrandun^  erat. 

T  H  E  O  R.  8.   P  R  O  P  O  S.  15.  k 

Si  duoe  reftae  lineae  fe  mutuo  fecuerint, 
angulos  ad  verticem  aequales  intcr  fe  effi- 
cient. 

CEcent  fe  dux  .tcfXx  AB ,  CD,  in  punfto  E.  TAB.n^ 
^  utcunquc.   Dico  angulos  ,  quos  faciunt  ad  " 
verticepi  E,  intcr  fe  effe  acqualcs,  angulum  vidc- 
licet  AED,  aneulo  BEC ,  &  angulum  AEC, 
angulo  BED.   Q^oniam  rcda  DE  ,  confiftit  fu- 
}»er  reaam  AB,  ^  crunt  duo  anguHAED,  DEB,  hi^iphd 
aequales  duobus  rcftis.   Rurfus  quia  reda  BE, 
fuper  reftam  CD ,  cOnfiftit,  erunt  eadcm  ratione 
duo  anguli  CEB ,  BED,  duobus  re£tis  xquales. 
Cum  igitur  c  omnes  reSi  anguli  inter  le  finr  ^raiL 
asquales;  crunt  duo  anguli  AED,  DEB,  duobus 
angulis  DEB ,  BEC ,  asqualcs.   Dempto  igitur 
communi  angulo   DEB ,  d  remaaebit  angulus  d  i^fn^ 
AED ,  angulo  BEC  ,  aequalis.   Eadcm  rationc 
'.coDfirmabitur ,  angulos  AEC,  B£D,  intcr  fe 
.squales  eirc.   Nam  duo  anguli  AEC^  CEB, 
€  qui  duobus  funt  re&is  aeouales,  acquales  eruiu  e<|,^iM 
"duobus  quoquc  angulis  DEB,  BEC,  qui  duobus 
•  rcdis  fiint SBquales.   Ablato  igitur  angufo  conlmuni 
BEC,  /  remanebunt  anguli  AEC,  BED,  aequa-  £  j.im? 
lcs  inrcr  fc.  Si  ig^itur  dux  rcflac  linc»  fc  mutuo  Vr^ 
'ftcacrint,  &c.  Quod  oftGndc^c  opbrtcbat.       ,  '  \^  .  \ 
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C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.  L 

f  ludtdes  colligit  est  demonftratboe  hofus  theoreiDatii» 
(cx  feoteotu  Pr^cli  •  quooiam  aKa  exempUria  boc  corol- 
Itnum  QOQ  lubent)  dnu  lioeas  uGtu  (t  mutuo  iecaote^» 
•fficere  ad  puo^m  fe^ooia  quatuor  an^ulos»  quatuor 
n&M  ao{;uli«  acqualcs.  Nam  io  demooftrariooe  oftenfum 
foit*  tam  duos  angulo^  A£D.  DEB,  quam  doos  AEC » 
CEB,  duobua  efTe  xtGdi  arqualet,  per  13.  propof.  Om'* 
oes  igitur  quatuor  anguli  ad  E  •  conftituti  xquipollent 
bis  doobus  redis  aogulis.  Quire  quatuor  redis  sequales 
cziftoot. 

COROLLARIUM.  IL 

Badem  ratione  colligemus»  omnes  aogulos  drca  unum 
8c  idem  pun^um  conflitutost  quotcunque  fuerint,  qna* 
tuor  duntazat  tt€d%  aof^ulis  SBquaies  efle.   Si  eoim  ex , 
£>  aliae  lineae  quotlibet  educanrur,  dividentur  (blummodo 
:^  rvr  jllt  quatuor  aot^uli  ad  E,  cooftituti,  io  plurimas  partes, 
g  if^ft^  41  qusr  omnes  fimul  (umptaE  totis  fuis  adaequaotur.  Cum 
ergo  illi  quatuor  anguU  xquales  fiot  quatuor  r^is  •  tx 
I.  corollario  »  erunt  quoque  omnes  aiii  fimul  fump'i 
quanior  taotum  xt6t.%  aequales.   £x  quo  perfpicuum  «ft» 
w.  v        omo»  fpatium  puo^m  aliquod  in  plano  drcumftans  » 

Siuivalere   quatuor  rc^is  angulis  »  ut  multi  auAorcs 
erunt  :  quia  omnes  anguli  »  qui  drca  illul  puo&um 
cooftitui  pofluot  »   quatu<T  funt  rc^is  aneulis  xqualcrs. 
Simili  mjdo  conftac  »  quotlibet  lineas  redas  (c  inificeai 
^  ."•^    I '  lM«n»«« .  f«cere  ad  pundum  tt:£kioai§  «ogulos  lequaUs 
^oatQor  re^. 

E  X   P  R  O  C  L  O. 

Si  ad  duiuam  reffam  tineam  ,  ad  ^tpm 
fignim$^  dfu  reHd  limd  nm  ad  esfdem  far^ 
^  •  A  t^    $es  fimeftd  ,  aitffdes  ad  verticem  aepuUes  fece^ 
rim  \  $ffa  reSd  lined  in  direBnm  fihi  invicem 
eruns^ 

tJB.  m  En  pmtSe  E^  reSd  AB^  in  diverfm  fartes  egr^ 
fg.     /   diams^r  dns  rcS^  ED  ^  £C  « faciemes  ^^^' 
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A^D    BEC  ^  int€f  fi  ajmaUs  :  Ftl  etism  Jmh 
AECt  BED^   Di€o  ibtm  EC^  ED^  effiare  nmm 
Imesm   reSam.    Qnoniam    enim   amgmns  AED  ^ 
^tanatis  eft  an^nk  BEC  ;  aJMto  eommnni  angnh 
bED  >  b  erunt  dno  angnti  AED  ,  DEB  ,  dnobns  bt./rMC 
^gmiis  CEB^  BED,  squales:  Sed  c  an^nli  AED^  ciyteimi 
DEB  ,  fnut  aqnales  dnohsu  reSis.    httnr  tsf  dna 
CtB^  BED%  dnobns  ernnt  reSis  4tj$u3es.  Qnamo^ 
brem  BC  »  ED  ,   a  ernnt  finea  nna  reSa.    Hoe  ti4«frM 
sutem^  nt  vides,  eonverfnm  eft  fropofitionis  deeinut^ 
quints, 

T  H  E  O  R.  9.   P  R  O  P  O  S.  16. 

Cujufcunque  trianguli  uno  latere  produftop   ^  ' 
extemus  adgulus  utrolibet  interno,  &  oppo- 
fito,  major  ell. 

npRitnguli  ABC,  latus  BA,  producatuf  td  D.  TABuff* 
^  Dico  angulum  cxternum  DAC ,  mtjorem  fig.  7% 
efTe  interno,  &  oppolito  ACB,  itemque  majorcm 
interno  ,  &  oppofito  ABC.   Dividatur  a  enim  ttCfpM 
AC,  biftriam  iu  £;  &  ex  B.  per  £,  exteadtmr 
refia  BEF,  ka  ut  EF,  b  abfcilTt  fit  aqualis  redx  b 
EB  ;  ducaturquc  refta  FA.   Quoniam"  igitur  la- 
tera  C£,  £B,  trianguli  CEB,  asqualia  funt  late- 
ribus  A£,  EF,  trianguli  AEF,  utrumque  utri-      :  » 
que,  pcr  conftrudlioncm  ;  Sunt  autem  &  Anguli 
ad  E,  didis  lareribus  comprehenfi  ,  t  inter  ie  cif./rM 
acquales,  cum  fint  circa  verticem  E,  &  oppofiti: 
Erit  d  bafis  CB  ,  squalis  bafi  AF ,  &  angulus  d  4.frW 
ECB  ,  angulo  EAF;  Eft  autem  tngulus  DAC, 
externus  major  angulo  £AF,  totum  videlicec 
parte.   Igitur  &  externus  angulus  DAC ,  major 
erit  intcrno  ,  &  oppofito  angulo  ACB.   Quod  fi 
latus  CA  ,  Vroducatur  ad  G  ;  &  AB ,  divtdacur    •>  * 
bifariam  in  H;  cxtendaturque  re^a  CHI ,  Ut  HI^ 
squalis  fit  rcdas  HC  ,  &  ducatur  reda  lA  :  de-  ^  > 
monftrabitur  cadcm  prorfiis  ratione  ,  angulum 
cxternum  GAB ,  maiorcm  efiTe  intcrno  anguVo, 
&  oppofito  ABC ;  Eft  tutcm  e  angalos  DAC ,  ntftekd 

ansulo 
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angulo  GAB ,  aequalfs,  cum  lineae  BD,  CG,  fe 
mutuo  feccnt  in  A.  Igitur  &  angulus  DAC. 
xnajor  erit  interno  &  oppofito  angulo  ABC.  Eft 
autem  idem  angulus  DAC/majorquoque  often- 
fus  angulo  intcKio  &  oppofito  ACB.  Cujufcun- 

2ue  ergo   trianguH  nno  laterc  produdo ,  &c. 
[uod  dpmonttrandum  crat. 

i^:     T  H  E  O  R.  10.   P  R  O  P  O  S.  17. 

Cujufcunque  trianguli  duo  anguli  duobus 
reflis  fimt  minores  ,  omnifariam  fumpti. 

TJB.m  Clt  triangulum  ABC ;  Dico  duos  angulos  ABC, 
8.     ^  &  ACB  ,  minores  e/Tc  duobus  redtis ;  Itcm 
duos  CBA,  &  CAB ;  Itcmque  duos  BAC,  & 
BCA.    Producantur  enim  duo  quaevis  latera, 
nempe  CB,  CA,  ad  D,  &  E.   (^uoniam  igitur 
3i6.>^<  ^  angulus  ABD  ,  externus  major  eft  interuo  & 
\        oppofito  angulo  ACB  ;   fi  addatur  communis 
t^.ff9n.  angulus  ABC,  ^  erunt  duo  anguli  ABD,  ABC, 
fiy  frimi  majores  duobus   angulis    ABC  ,  ACB  :  /  Sed 
ABD ,  ABC ,  aquales  funt  duobus  redis.  Igi- 
*    \r      tur  ABC ,  ACB ,  miuores  funt  duobus  reftis. 

Eadem  ration»  erunt  anguli  CBA  ,  &  CAB, 
minores  duobus  redlis.   Nam  cuni  angulus  ex- 

fi6.frmii  ternus  ABD,  g  major  fit  angulo  CAB,  interno, 
4>fr0n.  &  oppofito;  A  etunt,  appofito  communi  angulo 
ABC,  duoanguli  ABD,  ABC,  majorcs  duobus 
Uyfrirm  angulis    CAB  ,   CBA.   Cum  ergo   1  duo  illi 
duobus  -reftis  fint  aequales ,  erunt   hi  alii  duo 
duobus  recHs  minoros.   Non  fecus  oftendemus, 
duos  BAC  ,  BCA ,  duobus  eflc  rcftis  minores. 
miSfrim^  Cum  enim  an^ulus  externus  BAE,  w  major  fit 
interno  &  oppofito  angulo  BCA  ;  fi  apponatur 
B  ^frn.  communis  angulus  BAC ,  n  erunt  duo  anguli 
.  BAE ,  BAC  ,  duobus  angulis   BGA  ,  BAC  , 
$  f}./rmri  majores  :  ac  proinde  cum  ilH  duo  0  fint  duobus 
reftif  aeauales ,  erunt  duo  hi  minores  duobus 
.  rcftis.   Cujufquc  igitur  trianguli  ,  &c.  Quod 

demon^randum  erat»       -  < 
c  S  X 
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EX  PROCLO. 

^Bhc.  ferfpicuum  eft ,  ab  eodem  pttnSo  ad  eandem  lAB.  IK 
redam  Uneam  non  pojfe  deduci  plures  lineas  pcrptn^  fig.  1 1. 
dicttlares  ,  quam  unam,    Si  enim  fieri  poteft  ,  du"      ,  * 
cantur  ex  A  ^  ad  reBam  BC  ,  dua  perpendiculares 
AB  y  AC.    trunt  igitur  in  triangulo  ABC  ^  duo 
anjruli  interni  B  ^  &  C  y  4uobus  reHis  aquaks  j 
cum  fint  duo  reSi  ,  quod  eft  abfurdum.    a  SunP  fiiJ^frM 
enim  quilibet   duo  anguli  in  triangulo  quocunqtte 
oftenji  minores  duobus  reSis.    Nou  ergo  plures  per-^ 
pendiculares ,  quam  una  ,  ex  A  ^  ad  BC ,  deduci 
poffunt.    Quod  eft  propofitum. 

COROLLARIUM.  l. 

Conftat  etiiin  cx  his»  in  omni  trian^ulo  ,  cajos  UDai 
angulus  fn^rit  rc6tu8  ,  w\  obtufua ,  rcliquos  tfTe  acutos.  ' 
Cum  enim  per  hanc  propof.  duo  quilibet  aoguli  fint   ^  • 
duobus  re^is  minores,  nccelTe  eft ,  li  unus  fuerit  re^ns, 
vel  obtufus  ,  quemcunque  reliquorum  eile  acotam  , 
duos  angulos    in    triangulo  rcdos  »   aut  duobus  rc^ia 
mjjores  eife  fateamur. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.  n. 

Scquirur  etiam  ex  hac  propo£  (i  Jinea  rtOii  cum  alit  ' 
Tt€tJL  angulos  instquales  faciar  ,  unum  acurum ,  8c  obtii- 
fum  aJctrum  ,  lincam  p*  rpendicubrcin  cx   quovis  eins 
pur^o  ad  aliam  illam  ndlam  dcmiffam  cadere  ad  parres 
acuti  an^uli  :  Faciat  enim  rt£la  A.B  ,  cum  re^  CD,  TABA9\ 
angulos  loxquaks  ,  nempe  ABO  »  acutum  ,  Sc  ABC,j$^. 
obtofum  ,  otmittacurque  ex  pundb)  A  ,  quocunque  ad 
CD  ,  perp>nidicularis  AD.    Dico  AD  ,  cadere  ad  paries 
•oguii  acuti  ABD.   Nam  (i  noq  cadit  ad  partes  aditi 
anguli  ABD  ,  cadat  fi  fiere  pouft  ,  ad  partcs  angnJi 
obtufi  ABC.   Igitur  duo  anguii  A6C ,  ACB ,  obtufus  8c 
red^us »  in  triangulo  ABC  ,  majorcs  funt  duobus  redlis) 
h  fed  £c  diipbus  u€ai%  ibnt  minores  ,  quod  cft  abfurdum.  bi/./rfani 
Noo  ergo  ex  A  ,  perpeodicularis  ad  CD  ,  dedu^  cadic 
ad  partes  anguii  obtuii.  Qiuue      partes  acuti  ingul|^\v  e^v  * 
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COROLLARIUM.  Ilt. 

Fm  ntiooe  fit  ex  kac  propo(l  nuuufeftirai ,  ooinei 
tnguios  trianguli  flBquikifem  »  8c  dvot  anguloe  rruuiguli 

't  f.prM  Ifcoicelis  fupn  bifio ,  cfle  jKrutot.  Naoi  t  cum  8c  qoiU- 
bet  duo  io  triaogulo  cquilstero .  flc  duo  in  Ucorcele 

ixj.fnm  fupra  bafio  fint  intcr  fe  aequales  $  dfiotqae  fimul  tam 
ilh  duo  9  quam  hi  duobus  re^  mioores  :  erit  quilibet 
iDorum  reoo  minor  •  boc  eft  »  acUtos.  Si  cnim  rcdus 
foret  9  aut  obtufus ,  dTcot  ambo  ? el  duobus  re^  aequa- 
ki ,  aut  majores. 

KTii)«     T  H  E  O  R.  II.   P  R  O  P  O  S.  i8. 

Omnis  trianguU  majus  latus  majorem 
angulum  fiibtendit. 

TJM.IF*  TN  triaDgulo  ABC ,  fit  Ittus  AC,  majus  latere 
j^.  10.   A  AB.    Dico   angulum  ABC ,  fiibtcnfum  i 
majori  latere  AC ,  majorem  effe  angulo  ACB, 

3ui  i  minori  laterc  AB ,  fubtenditur.   Nam  ex 
lC  ,     aufcrator  AD ,  aequalif  ipfi  AB,  &  du- 
catur   reda  BD.   Quoniam  igitur  duo  latera 
bf.pmtf  AB,  AD  ,  squalia  lunt  pcr  conftrudioncm ,  h 
erunt  anguli  ABD ,  ADB,  abquales  ;  Eft  autem 
cid^rffls-  rangulus  ADB ,  major  angulo  ACB.   Igitur  & 
angulus  ABD ,  major  erit  angulo  ACB.  Qua- 
ip*frm.  mobrem  cum  d  angulus  totus  ABC,  major  ad- 
buc  fic  angulo  ABD;  crit  angulus  AJBC,  multo 
major  angulo  ACB.   Eadem  radone,  fi  latus 
Ad,  majus  ponatur  latere  BC,  oftendes  angu- 
lum  ABC,  majorem  eflTe  angulo  BAC;  fi  nimi- 
rum  ex  CA,  abfcindatur  linea  squalis  ipfi  CB^ 
ftc.  Quare  omnis  trianguli  majus  latusmajorem 
wgulum  fubtcndit.   Quod  dcmonfttandum  erat. 

COROLLARIUM. 

tJB.  ff^    Iz  boe  Aq<»t«r ,  omnce  tres  angulos  friangoli  Scateni 
lu    cfie  iosBquakj*  Sit  cnim  triaogulum  Scaknum  ABC, 

cujoc 
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«oias  mazimam  quidem  latus  AC  i  mtnimomautfm  BC» 
tnedium  locnm  fiabers  AB.  Dico  ejufdtm  rmnet 
•ngulos  maequaKs  effe.  Com  enim  )atus  AC,  ponatur 
nujus  latere  AB  ,  erit  per  banc  prcpof.  angLlui  B , 
angulo  C»  maior.  Eadem  ratione  major  erit  angulus  C, 
angulo  A«  quandoqnidcm  &  latus  AB,  latere  BC»  majlu 
ponitur.  Surt  igitur  omnes  tres  an^uli  irarqualcs»  inaai* 
mus  quiHem  B»  minimos  veio  A»  &  C»  medium locum 
intcr  urrumqtie  tcnens. 

TKEOR.  12.   PROPOS.  19. 

Omnis  trianguli  major  angultis  tnajori 
laceri  fubtenditur^ 

1N  trftnirulo  ABC,  angului  B,  major  fit  angulo  rt^ 
C.   Dico  latus  AC  ,  fubtendcns  majorcm  fr  • 
angulum  B  ,  majus  cfFe  laterc  AB,  quod  an^U"* 
lum  minorem  C ,  rubtendit.  Si  enim  latus  AO, 
majus  non  eft  latere  AB  ,  crit  vel  squale  illi, 
vel  minus.   Si  dicatur  AC,  squale  eile  ipfi  AB, 
a  erit  angulus  B ,  sequalis  angulo  C  ;  Eft  autem  i  f.ffM 
dc  major  pcr  hypothcfin,  quod  cft  abfurdum.  Si 
vcro  AC  ,  mJnus  dlc  dicatur  latere  AB  ,  d  cnt  iii.frmH 
angulus  B,  fiibCenfus  i  minori  latcrc  AC*,  minor 
angulo  C,  fubtenfo  i  majore  latcrc  AB;  Ponitur 
autem  major  ,  qaod  magis  cft  abfurdum.  Cum 
igitur  AC  ,  latus  ^  nccjuc  scquale  fit  lateri  AB , 
neque  minus  eo  ,  cnt  majus.   Eadem  ratlone 
probabitur,  latus  AC  ,  majus  efife  latcrt  BC,  fi 
anguius  B,  major  cfle  concedatur  angulo^  A. 
Oninis  crgo  trian^li  major  angulus  majori  la* 
tcri  fubtendicur ;  Quod  dcmonftrandum  propOBC- 
batur. 

COROLLARIUM. 


S<»quitur  cx  hac  propof.  nmrium  re£brutn  ex  qnovis 
par£to  ad  n&m  quamcunque  «ju^^irum  ,  eam  ,  qn« 
perpendicnlaris  eft  ,  cfle  minmam.    Ducartur  cr  ni  tt  ^ 
poi»£fco  A  •  ad  redam  BC,  quotcurque  JintzAD,  AE,  - 
AF,  0(  aliae ,  quarum  AD  •  fola  fit  perpcndicularis  ad 
D  EO, 


Digitized  by  Google 


fb  EVCLtDIS  GEO  MEt  klM. 

BC  f  &  oalla  alia  »  CQm  ex  eodem  piiindo  ad  eandem 
redam  ibla  una  perpendicularis  duci  podic»  ot  ez  Prodo 
ad  propof.  17.  demonftrafimut.  Dico  ooinlum  minimam 
elTa  AD.  Nam  in  trlan^Io  A&D  •  cum  duo  anguli 
h\j»pimi  ADE  f  AED,  b  fiot  duobus  reds  minores»  ponaturquo 
€i$,pM  ADE»  rcdlas  $  erit  A£D  ,  acucas.  Quire  fmajus  efit 
latus  AE»  latere  AD.  EoJem  mado  uitcn^iemus,  omnes 
alias  re&is  majores  efTe  rcdia  AD,  ac  proinde  pcrpendi- 
cularis  ^D »  omuium  erit  minima. 

iti'     THEOIl.  15.   PROPOS.  20. 

Omriis  trianguli  duo  latera  reliquo  funt 
majora ,  qaomodocunque  alTainpca. 

tJ^B.  iV,  Clt  triangulum  ABC.   Dico  quxlibct  cjus  duo 
fg.  \y       lalcrt,  ncmpc  AB ,  AC  ,  limul  majora  clFe 
rcliquo  latcrc  BC.   Producatur  unum  cx  illis, 
c  y.frkn  ut  CA,  uCjue  ad  D,  r  fitque  rcfta  AD,  aequalis 
«Ucri  latcri  non  produfto  AB,  &  ducatur  rcfta 
"  •  DB..  QuMiam  igitur  duo  latcra  AB ,  AD  , 
f  f.frimi  gtqutVit  inter  ft  funt,  per  conftruftioncm,  /cnint 
:  '  •  ^anguli  ABD,  AD6,  sequales  inter  fe:  Eft  autcm 
g  9,^s».  tngulo  ABD,  ^  maior  angulus  CBD.    Igitur  & 
angulus  GBp  ,   major  crit  angulo  ADB.  In 
triaiiguloergoCBD,  latusCD,  oppofitum  majori 
hip^priwMnguloCBD,  h  majus crit latere  BC,  quodminori 
angulo  CDB^  opponitur.   Cum  f  ;iriir  duo  latcra 
J  AB,  AC,  fitnul  cqualia  fint  ipfi  CD,  (fi  enim 
•flequklibu^  AB  ,  AD  ,  communc  addatur  AC  , 
I  i,friJt.  '#  ficni  tota  niqujilia  ;  nimirum  linea  compofita  ex 
*AB^  AC  ,  8c  linca  compofita  cx  AD  ,  AC,  ) 
erunt  quoquc  latera  AB  ,  AC,  fimul  mafora  la- 
tcre  BC    Eo^em  modo  dcmoiiftrabitur,  quxlibct 
alia  dud  latfcra  iriajora  circ  rcliquo.    Quarc  om- 
nis  trianguli  duo  latcra  rcliquo  iunt  majora,  &c. 
Quod  dcmonftrandum  erat. 


THi:oR. 


Digitized  by  Google 


LIBBRPRIM  V^.  fx 

•  T  H  E  O  R.  14.   P  R  O  P  O  S.  21.  jxi: 

Si  fuper  trianguli  uno  latere,  ab  eJctremi- 
ticibus  duas  re6te  lineae  interkis  conftitutae 
fiierint;  conflitutae  reliquis  trianguli  duo- 
bus  lateribus  minores  cjuidem  enmt ,  majo- 
rera  vero  ujigulum  contmebunt. 

TN  triangulo  ABC,  fupcr  cxtrcmitates  3»  &  C,  r^B. 

lateris  I3C,  intrd  triangulumqonltit^apt^r  dufls  fy.  14.' 
rcftae  liaese  BD ,  CD,  in  punfto  X)  ,  concurrcn- 
tcs.   Dico  BD,  CD  ,  fimul  minorcs  tlTc  duobus 
]atcribus  BA  ,  CA ,  fimul  ;  At  vcro  angulum 
BDC,  inajorcm  angulo  BAG.   Pr<iduc€iur  cnim 
aUcta  lincarura  iateriorum ,  ncmpc  ^t),  ad  pua- 
6him  £ ,  lateris  CA.   Quoniam  igitur  in  triaii- 
gulo  BAE  ,  duo.latera  BA  ,  AE,  #  majora  funt  cio^/mf 
laterc  B£ ,  fi  addatur  communc  £C ,  a  crunt  a  4.  fttn. 
BA,  AC,  maiora,  quamBE,  £C.  Rurfus^uia 
in  triangulo  CED,  duolatcra  C£,  £D,^majora  htofrad 
funt  latcre  CD ,  fi  commune  apponatur  DB, 
f  erunt  CE ,  EB  ,  majora  ,  quam  CD  ,  DB.  c  ^^tnm^ 
Oftcnfum  vcro  jam  fuit,  AB,  AC,  majora  cflc, 

Juam  BE,  EC.  Multo  ij^iiur  majora  crunt  BA, 
;A,  quam  J3D,  CD,  quod  primo  proponcbatur. 
Praetcrca.  quoniam  angulus  BDC,  d  major  tft  did.frW 
angulo  DEC,  cxt  rpus  interno ;  &angulusDKC, 
angulo  BAC ,  ra.ijor  quoquc  cft  ,  candcm  ob 
caufam.  Erit  angulus  BDC,  tnulto  major  angulo 
BAC  ,  quod  fccundo  proponcbatur.  Si  igitur 
4upcr  trianjull  uno  lat?rc,  ab  cxtrcmiiatibus,  &c- 
Qaod  crat  oUcnjendim. 

PROBL,  8,   PROPOS,22.  ^xrj: 

Ex  tribus  rc£tis  lineis  ,  qu«  finc  tribiis  d«- 
tis  re6lis  lineis  aequales  ,  irranguium  ccnlli- 
tuere.   Qportet  autem  duas  reli^ua  efle  ma- 
D  2  jorca 
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jores  omnifariam  fumptas:  quoniam  uniufcu- 
jufque  trianguli  duo  latera  omnifariam  fump- 
ta  reliquo  funt  majora. 

TM.  IF.  TpRcs  linex  rcft»  datae  fint  A ,  B ,  &  C,  qua- 


(AHas  ex  ipfis  non  pofiTet  conditui  triangulum^ 
ut  conftat  cx  propofition.  lo.  in  qua  oftenfum 
fiiit ,  duo  quaeris  latera  triangjLiH  reliquo  cffe 
majora.)  oporteatque  conftrucre  triangulum  ha- 
bens  tria  latera  tribus  datis'  lineis  squalia.  £x 
aifumpta  rcAa  quavis  DE  ,  infinitae  magnitudinir 
^yfrimi  a  abfcindatur  reda  DF,  acqualis  redx  A.  £t  ex 
reliqua  FE  ,  rcfta  FG ,  aqualis  rc&2t  B;  &  cx 
rehqua  GE,  refta  GH,  asqualis  reft«  C.  Deindc 
centro  F,  intcrvallo  vcto  FD,  circulus  defcri- 
batur  DIK.   Item  ccniro  G ,  intervallo  autcm 
GH,  alius  circulus  defcribaturHlK,  qui  neccflTa- 
rio  priorem  fecabit  in  pundis  I ,  &  K ,  (cum 
cnim  du«  FD ,  GH ,  majorci  ponantur  redta 
FG  ;  fi  ex  FE  ,  fumatur  rcdla  FL  ,  xqualis  ipfi 
FD  :  &  cx  GD,  rcfta  GM ,  aeoualis  ipfi  GH, 
caciet  pundum  M  ,  inter  L  ,  &  D.  Si  namquc 
/X#  i6.    M,  cadcret  in  L,  pun6him,  clfcnt  GM,  FL, 
JjiB.  F.  hoc  eft,  GH,  &  FD,  xquales  rcaxFG:  Si  vcro 
fig.i.      M,  caderet  intcr  G,  &  L,  efTcnt  cacdem  dua 
FL,  GM,  lioc  cft,  DF,  GH,  minorcs  refta  FG, 
•     quorum  utrumquc   cft   contra   hypoihcfin.  Id 
J^''' qixod  ex  appofiiis  figuris  apparct)  ex  quorum 
'^*    quolibct ,  nimirum  ex  K  ,  ducantur  ad  punda, 
F,  G,  reftx  KF,  KG,  fadumque  crit  triangu- 
lum  FGK*  cujus  latera  dico  asqualia  cffc  dntis 
b  if.  dif.  Tcdis  A,  B,  &  C.   Cum  enim  rcfta  FK,  ^  a&- 
qualis  fit  rcdae  FD,  &  rcda  A,  per  conftrudio- 
a  i  fm.  ncm  cidcm  FD,  oequalis;  a  crit  laius  FK,  redas 
A^  acqu^lc.   Rurfus  quia  GK ,  aequalis  eft  ipfi 


conftruftioncm  ,  reliquum  latui  FG  ,  relimi» 
rcA»  B ,  aequale.  Omnia  igitur  tria  latcra  FK  , 
"FG,  GK,  tribus  datis  redis  A,  B,  C,  acqualia 


reda  C,  eidem  GH;  crit  quoquc  latus 
X  C,  «quale  :  Pofitum  autem  fuit  per 


funt. 
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funt.  Conftituimus  ergo  ex  tribus  refiis  lioeif» 
qux  funt  tribus  datis  rcAis  lineis  squtlcs  ,  trian* 
gulum :  Quod  faciendum  erat. 

P  R  O  B  L.  9.    P  R  O  P  O  S.  23.  aii). 

Ad  datam  re6llmi  lineam ,  datumque  in  ea 
pun6him ,  dato  angulo  reclilineo  sequalem 
angulum  re6HJineum  conftituere. 

,  T^Ata  re£la  fit  AB  ,  datumque  in  ca  punaum  TM.  F. 
C ,  &  datus  angulus  DEF.  Oportot  igitur  j^.  1. 
ad  redam  AB  ,  in  pundo  C ,  angulum  confti- 
tuere  equalem  angulo  £.    Sumantur  in  reftis 
ED  ,  EF ,  duo  punfta  utcunque  G ,  H ,  quae 
reda  GH ,  conneftantur  :  Ddndc  <».<fonftituatur  t^tfwm, 
triangulum  CIK  ,  habens  tria  latcra  squalia  tri- 
bus  rcftis  EG ,  GH ,  HE,  ita  ut  CI ,  «qualc  fit 
ipfi  EG;  &  CK,  ipfi  EH ;  &  IK  ,  ipfi  GH. 
(Quod  facile  fict ,  fi  CI ,  fumatur  xqualis  ipfi 
jEG,  &  CL,  ipfi  EH,  &  IM,  ipfiGH.  Dcindc 
cx  ceniris  G,^  &  I,  intcrvallis  vcro  CL,  &  IM, 
circuli  defcribancur  lecantes  fcfc  in  K,  &c.)  Dico 
angulum  C,  xqualem  eiie  angulo  E.  Quoniam 
enim  duo  latera  Cl ,  CK,  xqualia  iunt  duobus 
latcribus  EG ,  EH  ,  utrumquc  utriquc,  &  bafis 
IK  ,  bafi  GH,  per  conftrudtionem  ;  h  erit  angu-  b  S.fr^ 
lus  C,  angulo  E,  «qualij.,   Effccimus  igitur  an- 
^ulum  ad  C ,  a^ualcm  angulo  £  ,  &c.  Quod 
taccre  oportetnt. 

T  H  E  O  R.  15.    P  R  O  P  O  S.  24.  «ir. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateri- 
bus  aequalia  habuerint ;  utrumque  utrique , 
angulum  vero  angulo  majorem  fub  aequali- 
bus  re6lis  lineis  contentum :  Et  bafin  bafi 
majorem  habebunt. 

T\UolateniAB,  AC,  trianguHABC,  rqualiafint  ta» 
^  duobus  latcribus, De,DF,  trianguUDEF,  utrum-  fg.  j. 
D  3 
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gucutrique,  BcmpeAB,  ipHDE,  &AC.  ipfi  DF; 
Angulu$  vero  A ,  major  fit  angulo  IXyp,  Dico 
Bafia  BG  ;  majorcm  cffc  bafe  EF.   Ad  linwim 

hiifriml  cnim  DE,  ad  ejdfquc  punitum  D,  ^conftituatur 

angulus  EDG,  aecjualis  an^julo  A;  (cadctquc  rc^  - 
da  DG,  extra  tnangulum  DEF,  cum  angulur 
EDF  ,  minor  ponatur  angulo  A)  ponaturque 

c  yfrimi  DG,  «qualis  ipfi  DF,  c  hoc  eft,  ipfi  AC.  Duda 
dcindc  rcila  EG  ,  cadct  ca  aut  fupra  reciam  EF ; 
aut  in  iplam  ,  aut  infra  ipfam.  Cadat  primum 
fupra  EF  ,  ducaturquc  rcdta  FG.  Qu<a  ergo 
latcra  AB,  AC,  aqualia  funt  laceribus  DE,  DG, 
utrumque  utrique,  ^  angulus  A  ,  acqualis  angulo 

d  4./w»i  EDG,  pcr  conftruetionem:  J  Erit  bafis  BC,  bafi 
EG,  atqualis.   Rurfus  quia  duo  latcra  DF,  DG, 

c  f  .fram  inter  fc  funt  aequalia;  e  crunt  anguli  DFG,  DGF, 

fp  pron.  «quales:  Etl  aujtem  angulus  DGF, /major  «i- 
gulo  EGF.  Igitur  &  angulus  DFG,  codcm  an* 
gulo  EGF,  mijoc  crit.  Quare  multo  major  erit 
totus  angulus  EFG ,  codem  angulo  EGF.  In 

ai5>.j>r/«i  triangulo  i.^icur  EFG ,  «  majus  crit  latus  EG  , 
laterc  EF.  Eft  autem  oftcmfumEG,  acguate  cffc 
ipfi  BC.    Maior  igitur  crir  quoque  BC  ,  quam 

EF.  Quod  cft  propofitum. 

Cadat  dcindc.EG,  (utin  figura  4.)  in  ipfam  EF. 
b  4  frimi  Et  quia  rurfus ,  ut  prius ,  bafis  EG  ,  h  aequalis 
Q^^i^H.  eft  bafi  BC:  &  EG  ,  rmaior  auam  EP,  erit  & 

BC,  major,  qutm  EF,  quod  eft  propofitum. 
TAU  y.      Cadat  tcrtio  EG  ,  infra  EF ,  producawturquc 
*  redlae  DF,  DG  ,  ufque  ad  H,  &  I ,  &  ducatur 
d  4.^riwi  reda  FG.  Erit  autam  rurfus  ,  ut  prius ,  d  bafis 

EG ,  bafi  BC ,  «qualis.  Dcindc  quia  duo  latera 
DF,  DG,  xqualia  funt  inter  fe,  pcr  conftrudio- 

e  f.prrm  ncm,  ^  erunt  an^ali  GFH,  FGI,  infra  baffn  PG, 
i  9'fr$n.  aequalcs  j  Eft  autcm  an^ulus  FGI,  /major  angu- 
lo  FGE.   Ig  tur  &angulus  GFH,  codcm  an^io 
FGE,  miior  crit.   Qaarc  multo  major  erit  totu$ 
angiilus  EPG,  todcm  an^ulo  FGE-    In  triangu- 
gip.^/nvi  lo  cr^o  EF3,  f  maius  crit  latus  EG,  laterc  EF. 
Ett  autcm  oft ^nfum  EG ,  »qualc  efTs  ipfi  BC  Ma* 
jor  igitur  crlc  qaoqac  BO  bJk&i ,   bafi  EF.  St 
^         '^-      '      .  igitur 


Digitized  by  Gbogle 


L  r  B  E  R    P  M  I  M  U  jy  - 

igitur  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus, 
&c.    Quod  crat  oftcndcndum. 

T  H  E  O  R.  16.   P  R  O  P  P  S.  25..  zffl 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  Uteri- 
bus  aequalia  habuerint  ,  utrumque  ucrique, 
bafin  vero  bafi  majorem  :  Et  angukim  fub 
aequalibus  reilis  lineis  coutemum  angiilo  ma* 
jorem  habebunt. 

ir\Uo  latera  AB ,  AC*  trianguli  ABC,  aquaUa  TAB.  f". 

fint  duobu^   latcribui»  Pp  ,  DF ,  trianeuli  6» 
DEF;  utrumquc  utriguc,  hoc  cft,  AB,  ipfi  CE, 
&  AC,  )p&  DF;  Barfs  amcm  BC,  major/it  b^p    ,  , 
EF.  Dfco  angulum  A,  jju^orem  dTe  aqgulo  t). 
b\  cnim  non  cft  iangulus  A,  major  'i^ngulo  P,  crit 
vclacqualis,  vel  minor.  Saicatur  cflreaqualis,  cum 
etiam  duo  latcra  circa  A ,  sequalia  iint  duobus  . 
circaD,  utrujnquc  utriauc,  pcr  hypothcfinj  acfit  a  4  'pr'mi 
&  bafis  BC,  squalis  bau  £F;  quod  clt  abfurdum. 
Ponitur  cninoi  bafis  BC,  bafe  Er,  major:  ^i  v^o 
anguluf  A  ,  dicaiur  cflTc  minor  angulQ  D  ;  ent,, 
proptcr  2qualitatem  laicruiri  circa  iflos  ajigulps,* 
bafis  EF,  h  major  bafc  BC;  qi^pd  magis  cft  ab-  h%4frif4 
furdum,  cum  EF,  ponatur  cflc  minor  quam  Bv- 
Quare  angulus  A,  cum  ncque  poflit  «qualis  eire 
angulo  D ,  ncque  miaor .  cjrit  major.   Si  igitiir 
duo  triangula  duo  I^cra  duobus  latcribus  ^^alja  .  . 
habucrint,  &c.   Quod  crat  oftendchduni. 

T  H  E  O  R.  17.   P  R  O  P  O  S.  26.  xxvij 

Si  duo  Jtiiangula  dtt03  an^ulos  duobus 
angulis  sequales  habuerint,  utrumque  utrigue. 
unumgue  Jatus  uni  lateri  aeauafe,  five  qupa 
squalibus  adjacet  ^j^ulis^  quod  uni 
oualium  an^ulorum  uobtenditur  :  ^  reliqua 
^ttxa  j:^%ais  ^teribus  sequ^^^  uQwx^ue^ 
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utrique,  &  reliquum  angulum  reliquo  an^ulo 
«qualem  habebunt. 

TdB:V.  Clnt  duo  tnguli  B  ,  &  C  ,  trian^uH  ABC,  ae- 
'7.  '  quales  duobuf  angulis  E  ,  &  EFD,  irianguH 
DEF,  utcrque  utrique ,  hoc  cft  ,  B,  ipfi  E,  & 
C,  ipfi  EFD;  Sitquc  primo  latus  BC,  quod  an- 
guHs  B,  &  C,  adjtcet,  lateri  £F,  quod  an^uHs 
% ,  &  EFD  ,  tdjacet ,  squale.   Dtco ,  rcliqua 

Suoque  latera  AB,  AC ,  rcHquis  lateribus  D£, 
)F  ,  MuaHa  cflc  ,  utrumque  uirique ,  hoc  cft , 
AB,  ipu  DE,  &  AC,  ipfi  DF,  ea  nimirum,  quat 
equaHbus  anguh's  fubtenduntur  ;  reHc^uumque 
angulum  A  y  rcHquo  angulo  D.  Si  cuim  latus 
AB,  non  cft  aequalc  latcri  DE ,  (it  DE,  majus, 
c  yfrimi  i  quo  c  abfpndatur  rcda  Hnea  EG,  squalis  reds 
Hnca&  AB,  ducaturquc  rcda  GF.  Quoniam  igitur 
latcra  AB,  BC,  a^uaHa  fun;  lateribus  G£,  EF, 
utrumquc  utriquc,  &  anguH  B,  &E,  aequalvs 


EFD.  Quarc  &  angulus  EFG ,  cidem  an  ;ulo 
EFD,  acqualis  crit ,  pars  toti;  Quod  cft  abfur- 
e  9./fi9.  dum  Non  cft  igitur  latus  AB,  mxquale  latcrl 
DE,  fcd  acqualc.  Quamobrjcm,  cum  latera  AI3, 
BC,  aequaha  fint  latcribus  DE,  EF,  utrumquc 
utriquc,  &  anguH  contentiB,  ^  £,  squalti^; 
u4.frim$  a  erunt  &  bafc«  AC ,  DF,  &  anguli  reliqui  A, 

&D,  «qualcs,   Quod  cft  propofitum, 
TjB  F      Sint  dcindelatera  AB,  DE,  fub^cndcntia  aequa- 
t.     lcs  angulos  C,  &  EFD,  inter  fc  aequaHa.  Dico 
rurfus  fcHqua  latcra  BC,  CA,  reUquis  lateribus 
EF  ,  FD  ,  clfc  aequaHa  ,  utrumque  utrique,  hoc 
cft,  BC,  ipfi  EF,  &  CA,  ipfi  FD;  rcHquumquc 
angulum  A,  rcHquo  angulo  D,  atqualem.  Si 
cnim  latus  BC ,  non  cft  asqualc  latcri  EF ,  fit 
kypki^  EF,  majus  :  h  t%  quo  fun^atur  rcfta  EG,  aequa- 
Hs  ipfi  BC  ,  ducaturquf  reda  DG.  Quoniam 
igitur  latcra  AB,  BC,  aequaHa  funt  latcribiis  D£, 
£G,  utrumquc  utriquc,  &  anguH  contenti  B,  & 
^  i^trm^  £  9  acqualcs  ^  pa  bypocbcfin;  €  £cic  angulus 


angulo 
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anjrulo  EGD ,  acqualis  :  Ponitur  autcm  angulus 

C .  angulo  EFD ,  aMualis  ;  Iftiiur  &  anjulu» 

EGD  ,  angulo  eidem  EFD,  «qualis  crit,  cxtcr- 

nus  interno  ,  &  oppofito ,  quod  cft  abmrdura. 

^Eft  enim  major.  Non  crgo  cft  latus  BC,  latcrl  ii6trmi 

EF  ,  inaequale.   Quocirca ,  ut  priui  ,  colligctur 

inltiturum  cx  4.  pr-opof.  hujus  libri.  Si  duo  igi** 

tur  triangula  duos  angulos  duobus  angulis  xqutr 

les  habucrtnt,  &c.   Quod  dcmonftrandum  crat. 

COROLLARIUM.^ 

Sequitar  ex  demonftratione  buius  tbeorematis  ,  toct 
rtiam  trianeula «  quoad  areas  9  eile  zqualia.  Nam  fi  h-r 
tera  AB,  BC,  lateribus  DE,  EF»  «qualia  fint.  ut  often- 
fum  fuir ,  contineantque  ex  bfpothefi  anguloa  aequales  B» 
£,  ^erunt  toca  quoque  triaoguhi  xqualia  ioter  fe.  c  4'friwi 

T  H  E  O  R.  18.   P  R  O  P  O  S.  17.  «fiji. 

Si  in  duas  reftas  lineas  re6bi  incideni  ti- 
jiea ,  alternatim  angulos  «guales  inter  fe  fece- 
rit:  parailelae  erunt  inter  fe  iilae  redlae  liue». 

1N  duas  reftas  AB  ,  CD ,  incidens  refta  EF,  TAfi,  f^. 
faciat  angulos  altcrnatim  AGH,  DHG,  intcr  J^.  9. 
fe  aBqualcs.  Dico  lincas  AB,  CD,  cffc  parallclai . 
Si  cnim  non  lunt  parallclae,  cuibunt  tandcm,  fi 
producantur   infinitc.  Si  namque  non  coircnt 
unquam ,  parallclx  eircnt,  cx  parallelarum  defi- 
nitione.  Conrcniant  crgo  ad  partes  B ,  &  D,  ?n 
punAo  I.  Quoniam  igitur  triangulum  eft  GIH^ 
(cum  AB,  reaa.continuata  fit,  item  rcfta  CD^ 
ufquc  ad  pundura  I;)  &  angulus  AGH,  pofitua     -  : 
eft  aequalis  angulo  DHG  ;  crit  cxtcrnns  angulus 
AGH^  aequalis  intcrno,  &  oppofitoDHG;  quod 
eft  abiurdum  ;  a  quoniam  externus  interno  major  %  iSpHB 
cft.  Quod  fi  AB,  CD,  coire  dicantur  ad  partes 
A,  &  C,  in  pundlo  K,  erit  rurfiis  eadem  rationo 
angulus  externus  DHG  ,  awualis  iqtcrno  &  op* 
pofito,  AGH,  quod  eft  abfurdum.  Noa  igitur 
D  s  coi* 
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cpibunt  linex  AB,  CD.  Qusrrc  parallciae  crunt. 
Epdcm  modo,  fi  ponantur  anguli  altcrni  BGH, 
CfiGy  «qualcs,  demonftrabitur,  lineas  AB,  CD, 
cffid  parallclas.  Si  igitur  in  duas  redas  lineas 
i(ed^  incidens,  &c.   Q^od  crat  oitcndendum. 


roiy.^  -T  H  E  O  R.  19.   P  R  O  P  O  S.  28. 


Si  in  duas  re6las  lineas  refta  incidens 
linea  externum  angulum  intcrno,  <Sf  oppofi- 
to ,  &  ad  eafdem  partes  ,  aequalem  fecerit ; 
Aut  internos  ,  &  ad  eafdem  partes  duobus 
reftis  eequales :  ParaHelo^  erunt  inter  fe  ipfae 
r^ftae  line^e/ 

TJB.  F.  TN  duas  rcftas  AB ,  CD ,  rcila  incidcns  EF, 
fg^A^»  *      faciat  primo  extcrnum  augulum  EGA,  aequa- 
lcin  angulo  intcnio  ,  &  oppofico  ad  eafdcm  par- 
Ces  GHC.   Dico  redas  AB,  CD,  elfc  parallclas. 
Quopiam  cnim  angulo  EGA  ,  xqualis  pbnitur 
tij'  pmd  a«g»lu8  GHC  ;  &  ndcm  augulo  EGA,  a  aequa- 
k  1. 1^.  *s  cft  angulus  HGB  ;  b  crunt  anguli  altcrui 
GHC,  H(jB,  aquales.    Quarc  line»  AB,  CD, 
t\J4Hm  f  Ptrallel^e  erunt.   Idem  oftendetur  ,  fi  an^ulus 
fX^nus  EGB,  squalis  ponatur  iatcrno  GHD. 

Pcinde  faciat  reda  EF  ;  aneulos  iotcrnos  er 
f^a^em  parte,  ncmpe  AGH,  CUG,  duobus  redis 
«qi^alcs.  Dico  rurfas  ttCtu  AB,  CD,  effe  pa- 
Jlll^l^*  Quoniam  enim  anguli  AGH,  CHG, 
4u9b^s  fcdtis  flsqutles  poountur  ;  Sunt  autem  & 
iij.^^rM  mi^Ii  AGE  ,  AGH  ,  «  duobus  rcdis  aequalcs ; 
^fupt  dup  tnguji  AGH,  CHG,  duobus  ^ngulis 
fhm.  AQ^n  A<3H,  jM]ualfS  b.  Aklatoigitur  communi 
ilPg^lo  AGH ,  rcm^ebit  angulus  AG£,  eitcr- 
fsm  ang^lQ  CHG  y  iuterao,  &  oppofito  ad  caf- 
4m  P^tfS  sQQualil»  Quare  ut  jam  oftcnfum  eft^ 


4«r,  duo  anguli  BGH,  DHiS,  duQbus*  redis 
^fifi^W  fl^ualfs*  S\  igitur  in  4uas  r^as  lineas 
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rrfta  inctdcns   Hnca  extcrnum  angulum  ,  8cc. 
Quod  crat  demonftrandum.l 

THEOR.  20.   PROPOS.  29.  ^xx. 

In  parallelas  reftas  lineas  refta  incidens 
linea;  Et  alcernatim  angalos  incer  fe  aequales 
efficit  ;  &  externum  interno  ,  &  oppolico, 
&  ad  eafdem  partes  aequalem;  &  internos, 
&  ad  eafdem  partes  ,  duobus  re6Us  aequalcs 
facit.  . 

IN  parallel«  AB,  CD,  rcfta  incidat  EF.  Dico  7^;/;. 
^  primum,  angulos  altcrnos  AC2H,  DHG,  intcr  p^,  ,0.' 

eirc  asquales.   Si  enim  non  func  squales,  fit 
altcr,  ncmpc  AGH,  major.   Quoniam  iftitur  an- 
gulus  AGH,  major  eft  angulo  DHG,  C  addatur     '  • 
communis  angulus  BGH ,  a  eriint  duo  AGH,  .14  ptwl 
BGH ,  majorcs  duobus  DHG  ,  BGH  :  At  duo 
AGH,  BGH,  b  aequalcs  funt  duobus  rcdis   Igl-  hii  frimi 
tur  duo  DHG  ,  BGH  ,  minorcs  funi  duobus 
rcftis.    Quarc  cum  fint.intcrni,  &  ad  eafdcm 
partcs,  B,  &  D  ,  r  coibunt  lincae  AB,  CD,  ad  c\i  prm» 
cas  partcs ,  quod  cft  abfurdum  ,  cum  ponantar 
e[Ie  parallelx.   Non  eft  igitur  angulus  AGH  ^ 
major  angulo  DHG :  Scd  nequc  minor.  Eadcm 
cnim  rationc  oftendcrctur  ,  ro^as  coirc  ad  ptrttis 
A,  &  C   Igicur  aequales  crunt  auguli ,  altcrni. 
AGH,  DHG.   Eadcmque  cft  lUio  dc  anguUs 
alterais  BQH,  CHG. 

Dico  fccundo,  angulum  cxternum  AGE,  «- 

Jualcm  ciTe  intcrno,  &  ad  cafdcm  partes  oppofito 
H&.  Qppntam  cnim  angulo  3GH,  aequalftcft 
altcmuf  ChG,  ut  oftcnfum  cft;  &cidfmBGH; 
WsoaaUtf  cO;  aogulus  AGEv  Ertuit  angull  A^E,  iis  pifA. 
CHG,  r  intcr  fe  quoquc  «qpfUef.  Eodiesm  modo  e  i.frm 


mttaxio  DHG. 

Dico  ticrtio  dQKuios  iBtcrxior  ad -eal3em  l^ait- 
tt% ,  AGH,  CHG  \  acquaUs  «(fc  (Jnobus  rcais. 


Quo. 
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Quoniam  cnim  oftenfum  futt,  angulum  externum 
AG£,  asqualem  effe  angulo  CH£ ,  intcrno; 

a  a./y«».  addatur  communis  AGH ,  a  erunt  duo  AG£, 
AGH,  duobus  CHG,  AGH,  asqualcs  :  Scd  duo 

hiipkm  AG£  ,  AGH ,  b  2&quales  funt  duobus  redis. 
Igitur  &  duo  anguli  CHG  ,  AGH ,  acauaks 
duobus  redis  erunt.  £odem  modoanguii  BGH, 
DHG,  duobus  erunt  reftis  acquales.  la  paralle- 
las  crgo  redas  lincas  reda  incidens  linea,  &  aN 
ternatim  augulos  ,  &c.  Quod  erat  demonttran- 
dum. 

^      T  H  E  O  R.  21.    P  R  O  P  O  S.  30. 

Qu8B  eidem  re£be  lineae  DarallelaB  &  inter 
fe  funt  paraJlelse. 

Clnt  reftat  AB,  CD,  cidcm  rcftx  £F,  parallclx. 

ii:  II.       ^^^^  ^  'P^^^  '^^^^^  parailc- 

*  las.  Quoniam  cnim  omnes  hae  lincac  in  eodcm 
ponunturefleplanQ  ,  (Namin  ptopof  9.  undccimi 
libri  agetur  de  Hncis  in  diverfis  pianis)  duAa  rechi 
GH,  fccabit  omncs  ,  nimirum  AB,  in  I;  CD, 
in  K;  &  £F,  in  L.  Quia  igitur  AB,  ponitur 

^^P^rU  parallcla  ipfi  £F,  r  crit  angulus  AIL  ,  alterno 
FLI,  acqualis.   Rurlus  ^uia  CD  ,  ponitur  etiam 

^^^p^- parallela  ipfi  £F  ,  <^  cnt  angulus  DKI  ,  eidem 
yr^  angulo  FLI,  ncmpc  internus  cxterno*,  vcl  extcr* 
nus  intcrno^  aequali>.   Quarc  anguli  AIL,  DKI, 

e  upm.  f  a&qualcs  mtcr  fc  quoquc  crunt.   Cum  igitur 

ttjfnm&^t  altcrni,  / erunt  re^bc  AB,  CD ,  parallelae 
inter  fc.  Quae  igkur  cidem  xeStx  lincas  parallelaB, 
&  intcr  fe  lunt  parallela&.  Quod  demonltranduna 
erat. 

axa:     P  R  O  B  L.  lo.   P  R  O  P  O  S.  31. 

A  Dato  pun£to ,  dat»  re^be  linee  pa- 
rallelam  reftam  Uneam  ducere. 

Tjx  punfto  A,  auccnda  fit  linctparallcla  Hner 
fix  h    ^  BC.  DuQrtur  cx  A  ,  ad  BC,  linta  AD, 
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utcamque,  faciens  angulum  quemcunque  ADB ; 
Cui  ad  A  ,  e  xqualis  conftituatur  £AD.  Dicoet}/fW 
reftam  EA  ,  extenlam  ad  F,  quautumlibet,  pa- 
rallelam  effe  ipfi  BC.  Cum  enim  anguH  altemi 
ADB,  DA£,  se^uales  fint ,  per  conflrudionem, 
/Erunt  reds  BC.  EF^  parallelx.  A  dato  igiturf^y*^ 
pundo ,  dats  redas  linex ,  &c.  Quod  erat  fa* 
ciendum. 

T  H  E  O  R.  22.   P  R  O  P  O  S.  32. 

Cujufcunque  trianguli  uno  latere  produfto: 
Extcrnus  angulus  duobus  internis  ,  &  oppo- 
fitis  eft  aequalis.  Et  irianguli  tres  intemi 
anguli  duobas  funt  reftis  aequalcs. 

PRoducatur  in  triangulo  ABC  ,  latus  BC^ad  TjiB.f% 
D.   Dico  primo  ,  angulum  cxtQrnum  ACD,  j^.  t. 
acqualem  clTe  duobirs  intcrnis,  &  oppolitis  fimul 
A,  &  B.   ^  Ducaiur  enijn  ey  C,  linea  CE,  pa-  b|i/nW 
rallcl  i  rcGtx  AB.   Quoniam  i^itur  rcQ^  AC , 
incidit  tn  paralk-las  /vl),  CE,  a  crunt  anguli  al-  aip/rM 
tcrni  A,  &  ACE,  xquaks.   Rurfus  ,  quia  reda 
BO  ,  in  cafdcm  parahclas  incidit ,  ^  crit  an^ulus  btp^rM 
txicrnus  DCF,  a^qualis  intcrno  B.  Additis  »gitur 
iijqualibus  ACE,  &  A,  iiidem  aqualibus  ECD, 
&  B.  (  fi-t  totus  ACD,  (qui  cx  duobus  VCE;  c  ufmi 
ACE  ,  pomponiiur)  Juobus  A,  &  B,  fimul  «- 
qa>l's.    Quod  cil  propoficum. 

Dico  lccundo ,  ii\s  aui;ulos  intcrnos  ejufdem 
trianguli  A  ,  B,  &  ACii,  duobus  cire  reftis  ac- 
qualcs.  Cum  cuim  cxtcrnus  angulus  ACD,  ut 
oftcnfum  fuit ,  squalis  fit  duobus  intcrnis  A,  & 
B  ;  fi  addatur  communis  ACfi,  <^  erunt  duo  an-  dt^fvmg 
guli  ACD,  ACB,  aqualcs  tribus  A,  B*,  & 
ACB  :  Scd  duo  ACD  ,  ACB  ,  e  xqualcs  funt  •  tit^ 
duobus  reSis.  leitur  &  tres  internl  A,  B,  ACB, 
duobus  funt  .reais  «quales.  Quare  cuiufcunque 
triauguli  uno  latere  produdto^  &c.  Quod  erat 
^«QOonftraQduiD. 

SCH(h 
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:  S  C  H  0  L  I  U  M. 

Omnts  mffili  figwd  reBdims  CHjufms,  dqusles 
fnm  bis  M  rtfisj  OHgulis  ^  demptis  quatu^ ,  fiH 
i  ipfh  vomintt'  littera^  ftH  angulos. 

Hffc  efl ,  anj^mli  rujuslihet  trianj^uli  aqttales  funt 
^  bis  tribus  reitis ,  demftis  quatuor ,  nempe  dwjbur 
redii,  Ita  etiam  anguli  fij^ura  centtnentis  10  Istera 
aquivalebunt  bts  zo.  angults  reSis  minus  quatuor^ 
nimirum  36*  reSss  angulis  ^  (ffc,  Demonftratio 
autem  hujuf  rei  talis  eft.  3i  a  quovis  punao 
intra  figuram  affumpto  ad  omnes  anzulos  B,  C, 
W/B,  C,  D^  E,  vel  B,  C,D,  £,  F,  reSa  linea 
jID  ,  AB  ,  AC  vel  AB  AC  ,  AD ,  AE  ^  vel 
yfS,  AC^  ADy  AE,  AF,  ducantur^  efficientur  tot 
friangula^  qnot  iatera^  angulofve  figura  ipfa  continet. 


]fint  duobus  rediSf  erunt  omnis  anguii  illorum  trian^ 
.  C    gulorum  aquales  bis  tot  re^is  ,  quot  latera  figuram 
umbiunt.    At  anguli  eorundem  triangulorum  circa 
'    V^  *  ^  ptndum  A^  intra  figuram  affumptum  confiftentes  non 
pertinent  ad  angulos  figura  redUinea  profofita^  ut 
*  *  tonftat,  Quarefi  hi  auferantur,  trunt  reliqui  trtan- 


figura  continet  angulos  ,  feu  iatera ,  quod  eft  propo^ 


[fitum. 


COROLLARIUM.  I. 


l  hac  propof.  }i.  colligifur  ,  tres  angulos  cojuslibet 
trianguH  ^mln  ITiraptos  sequales  •'Iffe  tribus  aoguHs  cuju^ 
qqe  alterivit  triaoguli  fiiQul  furoptis :  t^oDiam  tam  Int 


tret» 
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tres  »  <mm  ht  g  «jqualet    fuot  duob««  zxigvHm  ft^a.  g}i|ii|| 
Un^e  u  dao  iinguU  Qnh»  trianguli  fiierint  xaualfi  ihxH> 
bus  anfrulis  akerius  tiianculi ,  erit  8c  reliquus  illius  leliquo 
hojus  zquaKs,  aequiaDguiaque  cruBt  ipdi  triangula» 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.  U. 

Contlat  ttiam  •  irt  ^mni  trian^nlo  Ifofcele ,  cu|Ui  ai^  ' 
^lut   lateribot   sequaUbus  comprebenrns  rrdus  fuerit  » 
quemlibet  «'diquotujn  ciTe  frmirt^^uin,    Ktra  reliqui  ^ob 
fimul  conficiunt  unum  redum  ,  h  cum  omnea  tiet  *firiC  h  Jl^rW 
sequalet  duobu^  re&is :  Sctertius  ille  ponttur  n dhit.  Qu^M 
i  cum  duo  rcliqui  inter  ie  (int  sequalcs .  erit  qutlibet  <eb-  {  f.frHM 
rum  {emire6bus.    At  vero  (i  antjulus  xqualibut  latcrib<it 
conremus  fuerit  obtufus  ,  qucmiibec  aliorom  eflc  femiit£^ 
minorcm.    Rcliqut  enirh  duo  (imul  minores  erunt  uno 
re6hi  .  dcc.    Si  ijenique  di^us  an^^ulus  exiktnt  tcutuf» 
ntrumquc  rcliquorom  mijorem  tflj  ren>ir(do.  QaoBiiite 
rdiqui  duo  fitnui  majorC»  Ctunt  nno  rc^o ,  2cc. 

COROLLAR  I  U  M.   IIL  7' 

'    ■        ■  ' .  'P^' 
Ptrfpicuum  quoque  eft  \  qu^i^vjs  anculum  triaftMli 
arquilateri  ciFo  cnas  terrias  parrts  unius  re^i ,  vel  teroMA 
parrem    duorum    rc6torum.    Duo  cnim   anguli    refti » 
iquibus  xquales  funt  trc^s  an^uli  trianguli  sequilaterii  di-  kjijtipti 
vifi  io  trts  an^ulos  9  faciunt  duas'  ttrtias  partet  ttoiot   *  ^  ' 
rcai. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.   IV.     c  l 

L'!qu*t  etiam  ,  fi  ab  oro  anpulo  trianguli  zquilad^i 
perp^ndicularis  ad  laru<:  c  ppDfirunn  ducatur ,  conftitui  dno 
rriangnU  fcsiena  •  t  quorurn  Urumquodque  habet  "ikiirfm^  \ 
ADi^uluai  re^m  p)«n>e  perptndiculaitm  \  aliunl  ^as  . 
tOftias  paites  uniii^  ri^i  ,  illum  fcrlicet,  qul  eft  &  «wi- 
Itis  trianeuli  se^lafftii ;  reliquum  debique  tertiam  paima 
BOius  rtdliV       :  , 


THEOIU 
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artiK);   .  T  H  E  O  R.  23.   P  R  O  P  0  S.  33. 

Re61as  .Imeae ,  quae  aequales  ,  &  parallela» 
lineas  ad  partes  eafdem  conjungunti  ipfae 
aequales,      paraJJete  fuut. 

rAB.ri  Clnt  rcaae  Hncae  AB,  CD,  agqualcs,  ?c  parallc- 

/^.3.     ,    1«;  Ipfas  autcm  conjungant  ad  eafdcm  partes 
rcaas  AD,  BC   Dico  AD ,  BC,  aqualcs  quo- 
^  .\  fluc  efle,  &  parallclas.   Ducatur  enim  reaa  AC. 
^oniam  igitur  AC ,  incidit  in  parallelas  AB, 
^t^frmi  CD^  d  erunt  anguli  altcrni  BAC,  DCA,  acqua- 
lcs.   Quarc  cum  duo  latcra  BA,  AC,  trianguli 
BAC  ,  acqualia  fint  duobus  lateribus  CD,  CA, 
trianguli  CDA  ,  utrumque  utrique  ,  &  anguli 

t  4./rf«i  quoque  didis  lateribus  mclufi  aequalcs  ;  <j  erunt 
bafcs  BC,  AD,  aKqualcs,  &  angulus  ACB,  an- 
gulo  DAC,  aequalis.   Cum  igiiur  hi  anguli  fint 

b27/>n«#  aUcrni  inter  rcdas  AD,  BC,  *  ciunt  AD,  BC, 
parallelat :  Probatum  autcm  jam  fuit,  eafdcm  cflc 
aequales.  Reda&  ergo  lineac  ,  quac  asquales ,  & 
paraU€la$  lincas,  &c-  Quod  erat  dpmonftrau- 
rdum^ 

Txm:     T  H  E  O  R.  24.   P  R  O  P  O  S.  34. 

Parallelogrammorum  fpatiorum  aequalia  funt 
inter  fe  ,  quae  ex  adverfo  &  latera,  &  an- 
.  guli ;  atque  illa  bifari^m  fecat  diameter. 

TjtM,  n  C^^*  paralklogrammum  ABCD ,  quale  definivi- 
j.  X-^^H*  dcfinitionc  3f.  Dico  latcraoppofita  AB, 
DC  ,  inter  fe  eflTc  aequalia,  nec  non  latera  oppo- 
ISta  AD,  BC.  Item  angulos  oppofitos  B,  &  D, 
«qualcs  intcr  fe  eflTe  ;  ncc  non  &  angulos  oppo- 
fitos  DAB,  &  DCP  :  Denique  duifta  diamctro 
AC  ,  parallclogrammum  ipfum  bifariam  fccaru 
e»9^Cum  cnim  AB,  DC,  fin^  parallelx,  c  crunt  an- 

guli 
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gali  altcrni  BAC ,  DCA,  asqualcf.  'Rurfiis  <}uia  ' " 

AD,  fiC,  funt  parallels,  i^cnint  &  anguli  ah  iigfrk^ 
tcrni  BCA,  DAC,  seouales.   Itaquc  cum  angult 
BAC,  BQA,  trianeuli  ABC,  «qualcs  fiiit  duo- 
bus  anguHs  IjCA,  DAC,  trianguli  ADC,  utcr- 
quc  utriquc ,  &  latus  AC ,  diais  angulis  adja- 
ccns,  communc  utriquc  triangulo  ;  ^  crit  rcfta  ^  ^j^i 
AB ,  «qualis  oppofitaB  redae  DC,  &  rcfta  BC,  ^ 
oppofitac  Tc&x  AD,  quod  cft  primum.   Erit  rur- 
liis  cadcm  dc  cauia  angulus  B,  angulo  D.  x- 

Sialis.    £t   quia  fi  xqualibus  angulis  BAC, 
CA,  addantur  squalcs  anguU  DAC,  BCA  ^ 
toti  quoQuc  anguH  BAD  ,  BCD|  #  fiunt  squa-  t  i.fifM^ 
lcs;  conftat  fccundum,  angulos  mmirum  oppofi-      \  .  . 
tos   cfTc   squales.    Quoniam  vcro  duo  latera 
AB,  BC,  trianguli  ABC,  «qualia  funt  duobus    .  .  .  ^ 
latcribus  CD  ,  D A  ,  trianguli  CDA,  utrumque 
utriquc ,  &  angulus  B  ,  angulo  D,  aequalis,  ut 
jam  otcndimus;  ^  crunt  triangula  AB(J,  CDA,  h^-tri^i 
«qualia  ,  idcoque   parallclogrammum  ABCD ,  '      •  / 
divifum  crtt  bifariam  i  diamctro  AC,  qiiod  tertio 
loco  proponebatur.   Parallclogrammorum  igitur 
ftatiorum  aequalia  funt  interfc,  quc  cx  advcrfo, 
«c.   Quod  oftcndendum  crat. 

T  H  E  O  R.  25.  P  R  O  P  O  S.  35.  ^^jl^ 

Parallelogrammi  fupcr  eadem  bafi,  &  in 
eifdem  paralJelis  conflituta,  inter  fe  fimt  ae- 
qualia. 

TNter  duas  parallclas  AB,  CD,  fupcr  bafi  Ct)>  7V#B.  rK 

cxiftant  duo  parallelogramma  CDEA,  CDBF.  fii  4* 
(Dicuntur  autcm  parallelogranuna  in  cifdem  ciFe 
parallclis,  quando  duo  latera  oppofita  panes  funt 

{arallclarum  ,  ut  in  cxemplo  propofito  ccrnitur.) 
)ico  ipfa  pa-allelogramma  intcr  ie  tSt  asqualia, 
noR  qaoad  angulos      latera,  fcd  quoad  arcam, 
fex  capacftatem.   Cadct  cnim  primo  pun6him  F,    ^  ^ 
.  inta  A  j  &  £.   Quoniam  igitur  m  parallclo-  ^ 
|£  granuno 
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i]4|iM  mmtno  CDEA  ,  rcfla  A£«  n  xqualis  cft  rea» 
GD,  oppofitaB,  &  cidcm  CfO,  aequalis  cft  FB, 
;        parallelogftmmo  CDBF  ,  oppofita ;  Erunt 
bilfm.  A£  |  ^  Fg,  intcr  fc  x^uales.  Dempta  igitur 
c  j.^fwf.  communi  FE,  e  rcmoncbit  AF,  ipfi  EB,  aequa- 
dj4/>riwi  lis:  d  Eft  autcm  &  AC ,  ipfi  EU,  oppofitas  ae- 
mi^^trmi  qualis  in  parallclogrammo  CDEA;  e  &  angulus 
tVl^' BED  ,  aagulo  FACj  extcrnus  interno.  /Quare 
triangulum  SAC  ;  tnangulo  BED  ,  asquale  erit. 
g tt|w».  Addito  igitur  communi  trapezio  CDEF,  ;ffiet 
totum  parallelogrammum  CDEA,  toti  parallelo-, 
graimno  CDBF*  aequale.  Quod  eif  propofitum. 
74B^  W.    Cadat  fccundo  pundum  F ,  in  pundum  E. 
fg,  f.     Dico  ruffu»,  parallelogramma  CDEA,  CDBE, 
l^qualia  elTe.  Erunt  cnim  ,  ut  prius,  re6la&  AE, 
Efi,  seaualfs,  ncc  non  &  anguli  BED,  EAC; 
h  4  />'^' atauc  aaeo  b  triangula ,  EAC ,  BED,  aequalia. 
1  a./rv».  Addito  igitur  communi  triangulo  CDE  ,  i  fienc 

•  .      parallelogranuna  CDEA,  CDBE,  aequalia. 
TM.Vt.     Cadat  tcrtio  pundum  F,  ultra  E,  ita  ut  rcda 

fy.  d.     CF  fccet  reftam  DE,  in  G.   Quoniam  igltur,  ut 
prius,  refte  AE,  FB,  funt  acquales;  fi  commu* 
k  a./rwv  nis  addatur  EF;  i  crit  tota  AF,  toti  EB,  asqua- 
lis ,  ncc  non  &  anguli  BED ,  FAC  ,  aequales 
1  4.  frim^  crunt ;  atquc  adeo  /  triangulum  FAC  ,  triangulo 
BED,  ^quale.   Ablato  ergo  communi  triangulo 
m^^fnfi*  E^F ,  m  rcmancbit  trapezium  AEGC  ,  trapezio 
FGDB,  aBqualc.    Quocirca  addito  communi  tri- 
angulo  CDG,  fiet   totum  parallelogrammum 
CDEA ,  toti  parallelogrammo  CDBF,  asqualc. 
Parallelogramma  igitur  fuper  eadem  bafi  ,  &  in 
eifilcm  parallelis  conftituta ,  intcr  fc  funt  asqua- 
lia.  Quod  crat  demonftrandum. 

.  T  H  E  O  R.  26.  P  R  O  P  O  S.  36. 

Parallelogramma  fuper  aBqualibus  bafibus, 
&  in  eifdem  parallelis  cpnitituta;  inter  fe 
^ont  aequalia. 

I^.f7.  Clnt  duo  parallclogramma  ACEF  ,  GHOT  > 
ik.  7.        fupcr  atqualcs  bafcs  CE ,  HD,  inter  cafdem 

*  '     '  paral- 
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ptftllelas  ABy  CD.   Dico  ca  t^t  aequilk.  Con- 
ncflantur  cnim  cxtremt  reaarum  CE  ,  GB,  ad 
cafdcm  partes  lineis  reftis  CG ,  EB.  Quoniam 
igitur  rcfta  CE  ,  aegualis  ponitur  rcQjB^D,  & 
eidcni  HD,  o  aequalis  cft  GB,  in  parallelogram*  0)4  #/Ag»i 
mo  GHDB ,  oppofita;  crunt  CE,  GB,  ;>«qua-  p  !.>•». 
lcs  mtcr  le:  Sunt  autem  &  parallela:,  per  hypo- 
thefin.   Quarc  &  CG,  EB,  ipfas  conjtihgentcs,^ 
jpartlklae  crunt ,  &  «qualcs  ,  idcoquc  CEBGV  q3J./«W 
parallclogrammum  crit.   Jtaquc  cum  parallclo- 
gramma  ACEF,  GCEB,  fint  intc*  ea»eio  parab-  • 
klai,  &  fuper  candcm  bafin  CE,  rcrit  parillct  ftrprM 
logrammum  AC£F  ,  parallclo^rammo  GCEB-  \ 
aMualc.  Rurfus  quia  paralklogramma  GCEB  , 
GM)B,  funt  intcr  cafdcm  pilrarklas ,  &  fupcy    •  .  ' 
eandem  bafin  GB,  /CTitquoqucpafall^logrammum  tjrfrM 
GHDB,  cidem  paralklogramma  GCEB,  amiak.       •  ^  " 
Quarc  &  paralklogramma  ACEF,  GHDB  ,  t\n^  t  1  Prm. 
tcr  fe  aequalia   erunt.   Paralklogfamma  igitur 
fupcr  aequalibus  bafibus  ,  &  in  eildcm  paralklis 
conftituta,  &c.   Quod  oftendcndum  ewt, 

T  H  E  O  R.  27.   P  R  O  P  O  S.  37.  „xtiL 

Triangula  fuper  eadcm  bafi  conftituta  ,  & 
in  eifdem  parallelis,  inter  fe  fum  aequalia. 

iNter  paralklas  AB ,  CD,  &  fupcr  bafin  CD,  T^^  ^ 
-i  fint  conftituta  duo  trianguJa  ACD  ,  BCD.  /l-  K 
(Uicitur  autem  triangulum  inter  duas  clk  paralk- 
las  conftituium  ,  qaando  bafis  cft  pars  unius,  • 
angulus  oppofitus  alteram  attingiti>  Dico  ea  tri- 
angula  cfle  acqualia.   Pcr  D  ,  eni|n  i  ducatiir  lii.frhml 
DE,  paralkhi  rca«  AC,  &  DF,  pamHcla  re^« 

Ertim  igitur  paralklograrott»  ACDE  ,  ktrtHiMi 
BCUP,  «^ualik.  Sunt  cn?m  fuper  eandem  bafin, 
cp  ,  &  inter  ealdem  paralklas.   Scd  korum  di- 
^rajdia  flim  ttladigftia  ACD,  BGD; /quod  ADr^Ur!!^ 
:5^K**«*2J,'  b»^»»rt   ftccnt  partUdograirma  * 
ACt>E,  BCDF.   Igitur  &  tr^la^ACD, 
v^u  ,  m  fitqualit^    ttum.   Twtngiil^  Jiitut  lu-  m  j.frm 
£  2  ptr  ' 
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per  eadon  bafi ,  &c.   Quod  ciat  demonftran.-^ 
dum« 

■  T  H  E  O  R.  48.   P  R  O  P  O  S.  38. 

Trianjenla  llipbr  aequalibus  bafibus  confli- 
tuta  »  a  in  eifdem  parallelis ,  inter  fe  funt 
.  :  •  aBquaiia.  ' 

TAB.yi.  TNter  ptrallelas  AB,  CD,  &  fuper  aquales  ba- 
fg,a..,L  fe$  CE ,  FD  ,  .fuu  conUituta  triangula  ACL, 
K3i.>r»w  BfTD.   Dico  ipfa  effe  acqualia.  x  Ducatur  cnim 
EG,  parallela  ipfi  AC,  &  DH,  ipfi  BF  :  Erunt- 
yi<.^qae    ptrallelogramma  ACEG,  BFDH,  squalia. 
tl^jww  Cum  igitur  horum  z  diinidia  fint  triangula  ACE, 
«  i-frtn.  BpD  j  <ierunt  h»c  inter  fe  aequalia.  Triangula 
.  .  erRO  fuper.  »qualibu$  bafibus ,  &c.   Qood  crat 
oftendendum. 

«wix.  '  T  H  E  O  R.  «9.   P  R  O  P  O  S.  39. 

Trianguljt  •' 20£(ualia  fuper  eadem  bafi  ,  & 
ad  eafdem  parces  conftimta  ;  &  in  cifdem 
•lunt  parallelfe. 

lAK  W  Clnt  duo  trianeula  jequalia,  ABC,  DBC,  fuper 
"fo:  ri.  ,      candefti  bafih  8C,  &      cafdem  pattes..  I>!c.o 
Ma  effc  inter  eafdem  parallclas.  conftituta  ,  hoc 
eft,  redlam  dudam  AD,  paralldam  efle  ipfi  ay^ 
^u.frimv Sl  enim  non  '^ft  ,  -  ducatur  cx  A,  parallda  ifQ 
BC,  qua  vd  cadel  fupra  AD,  vd  wfra..  Cadat 
1 1    • '    :  prirnum  fiipr»,  quiilis  cft  AE,  coeatque  cum  BD, 

v  protraaa  in  j;,  &  dttcatur-  reda  :EC*.  Quonam  ^ 
i  k*7^r*«  iaitur  paraHote.  funt  AE  ,  .W  ,  *ent  tnangulo 
^  .  &C,  trianRulum :EBC,.«qttale^Ett  autwi  p^ 
-  hYPOthefin  y.:triangulum  flttoqu*  DBC  ,  sq^s^e 
''\'\;h^  ^^rh  trianattlo;  ABG.  1^  '  ^^tS 
1.  DBC,  EBG,ia5qualia,  par*.&  totum  , 
.  abfiitcfum.  Quod  fi 
...  -  .infia  AD^:qMaU8  <ft  AF  ;  ,du<k«,rea)i  ^'C^^cwpt 
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cadexn  jatiodnationc  triangula  BFC ,   BDC  ,  as- 
qualfa,  pars  &  totum  ;  quod  eft  abuirdum.  £rit 
igitur  AD,  parallela  ipii  BC.    Quare  trianf^ula  ' 
qualiafupereadembafi,  &c.Quod  oftendendum  erat. 

T  H  E  O  R.  30.   P  R  O  P  O  S.  40. 

Triangula  a&qualia  fuper  aequalibus  bafibus, 
&  ad  eafdem  partes  conftkuta  ,  &  in  eifdem 
funt  parallelis. 

Clnt  duo  triangula  aqualla  ABC,  DEF,  fuper  7jtB.f7. 
^  bafcs  asquales  BC  ,  EF,  (qusc  in  cadem  reda/5f  ."v 
linca  colloccntur,)  &  ad  ©aftiem  partes  conftituta.  ' 
Dico  ca  cfle  in  eifdem  parallclis,  hoccft,  rcdam 
cx  A  ,  ad  D  ,  duftam  parallelam  cfTc  reftat  BF. 
Si  enim  non  eft  ,  cadct  parallcla  ipfi  BF,  pcr  A^ 
dufta  vcl  fupra  AD ,  vel  infra.   Cadat  primum 
fupra ,  cocatquc  cum  ED ,  produfta  in  G ,  & 
ducatur  rcfta  GF.   Quoniam  igitur  parallclas  lunt  ' 
AG,  BP  y  i  crit  triangulum  EFG  ,  triangulo  .ij8.fHy 
ABC,  aequale  :  Ponitur  autem  &  triaDgulum      \  [ 
DEF ,  cidem  triangulo  ABC  y  aKjuale.  Igitur 
Ji  rriangula  DEF  ,  GEF,  asqu^lia  erunt,  pars  &  k  t.fm. 
totum.  Quod  eft  abfurdum.   Quod  fi  parallel^ 
dufta  per  A,  cadat  infra  AD,  qualis'cft,  AH; 
dufta  refta  HF,  erunt  cadcm  argumcntatione  trj- 
angula  HEF^  DEF  ,  acgualia ,  pars  &  totum. 

Suod  cft  abfurdum. .  Eft  igitur  Au ,  parallcla  ipn 
►F.  Quarc  triangula  aeaualia  lupcr  ^qualibus  ba-    ''^  ' 
fibus,  «c.  Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.  31.   P  R  O  P  O  S.  41.  «li- 

Si  parallelpgrammum^  cum  triangulo^paa- t 
(dem  bafin  habuerit ,  in  eifdemque  fuerit  ^i-    r  :\ 
ralleJis  ,^  duplum  erit  parallelogranmium  xpCm 
triangulL 

INter  parallclas  AB  ,  CD  ,     fuf^  iafin  QD^ 
conftituantur  pajrallelogrammum  ACDE  , 

E  3  trian- 


Digitized  by  Google , 


7?  EU  C    ID  (S  GE9  M  ET\R  l  M. 

Wiangulupi  BGI).   Dico  parallelogramnnim  efTe 
dupluitt  trjanguh  BCD.   Du^a  enim  diametro 
tj7.^rwM  AU  ,  in,  parallclogrammo  ,  erunt  «  triangula 

I..A.ri-fA;=^nt    j^,'  parallelogrammum 
bHra»f  ACDE,  dupium  eft  trianguH  ACD  :  b  quod 
^  ^  triangula  AC^,  ADE ,  aqualia  quoquc  intlr  fe 
e  >«./r»».  fmt.   Igituf  &  trianguli  IJGD  ,\  tfuplum  erit 
idcm  parallelogrammum  ACDE.  Quamobrem , 

mt^emon^  «3""'"  '"^"^^^^ 

S  '  C  H  0  L  I  V  M. 

TdB.  Ft,  ^^*"  ihe$rema  Eucliiit  demonflrarl  potefl  <r#. 
fg.  ij.  w»*» .      farallelogrammum,^,  £3»  trianxulum 

fiuales  babuertKt  bafes  ^  £5»  noM  eandem  ^fuertutquf 
''3U?Vp  P^t'*''*^'"  ,  «W/  /I,  parallelogrammo 
^IJ'^ .,  £3'  /W«»fa/(,  fl^jj ,  quorum  hafes  C0\ 
tfS,  Mqualet  fuHt.  DuSa  emm  dimtetro  AD.iif 
gltfrimi  Pfralleloxrammo  ,  5  erunt  trian^ula  ACD  ,  BFQ 

*«uaha    Cum  ijritur  paral/eiogrammum  /iCDE, 
hUfrM  duplum  fit  tjriat^uU  ACD:  hqutd  diameter  yfZ), 
i  i,lirm:Jteet  parallelb^rt&tmttm  JiCDE  ,   hifariam  :  i  eri$ 
,  .  .      ff»f»»^"^'w  ttiaHjruli  BFG  ,  duplum.    Eadem  r*- 
■  tume  ft  hafit  FG  ^  duplicaretur ,  (sf  re£la  ad  B, 
duceretury  fierei  ^triUngulum  pardllelogrammo.  aquale  , 
aUoHiam  triangulum  boc  ejfet  duplum  etiam  trianguli 
BFGy  {jff. 

^i).    .  P  R  O  B-  t.  II.    P  R  O  P  O  S.  42.  - 

Dato  ttiangulo  jcquale  parailelogrammum 
■  conftiiuSre^  dato  angulo  redUlineo. 

W.  -r\Atum  tKarigulum  fit  ABC,  &  datut  angulus 
J^.  14.         teailineuf   D.    Oportet  igitar  conftituere 
BarallclogrjKBMnujn  «quale  triangulo  ABC,  ia- 
bens  angulum  SEqualem  angulo  D.  Dividatuc 
tto. ffimi  latus  unum  triaiiguli ,  nempe  BC,  a  bifariam  ip 
IbijqMnXi,  ^&  *  fia^trigulus  CEF-,  tkq&Ms  angulo  1>, 
•     ■  '  ■    •:  --■         pro  ot 
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pro  ut  libct ,  hoc  cft ,  firc  angulus  CEF,  vcrgat 
ad  partcs  C,  five  ad  partes  B,  pro  utxnngis  vide-      ,  . 
bitur  cxpedire.  Ducatur  item  pcr  A,  r  redla  AF,  cji/r^ 
parallela  ipfi  BC ,  quae  fecct  EF,  in  F.  Rurfus 
per  C,  vcl  B,  ducatur  ipfi  EF,  jparallcla  CG, 
occurrcns  rcftsc  AF,  produd»  in  G,  Eritque  in 
angulo  CEF ,  qui  dato  angulo  rcflilineo  D, 
fadus  eft  aequalis,  conftitutumparallclogrammum 
CEFG ,  c}uod  dico  elle  aequale  triangulo  ABC. 
Duda  enim  re&a  EA ,  quoniam  parallelogram- 
xnum  CEFG,  d  duplum  cft  triaiiffali  AEC,  &  d  41^ trJmi 
triangulum  ABC  ,  duplum  ejufiem  trianguli 
AEC,    quod  triangula  AEC,  ABE,  liiper  ae-  e  jS.^naw^ 

2uales  bafes  EC,  BE,  &  in  dfiiem  parallclis,  '  «  ^r 
nt  squalia.  Erunt  paralleiogrammum  CEFG, 
&  triangulum  ABC,  /squalia  inter  fe.  Cum  f  c.  trsM. 
igitur  angulus  CEF,  tadus  fit  «qoalis  angulo  D, 
conftat  propofitum.  Quocirca  dato  triangulo 
sequale  parallclogrammum  conftituimus  in  datu 
angulo  redilineo*  Quod  erat  faciendum.  .'  j 

T  H  E  O  R.  i2.   P  R  O  P  O  S.  43.  xliii. 

In  omni  parallelogrammo  complementa 
eorum ,  quae  circa  diametrum  fimt  parallelo- 
grammorum,  inter  fe  fimt  aequalia. 

1N  parallelogrammo  ABCD,  fint  circa  dia»ie-7>^fl 
trum  AC,  parallclogramma  AEGH,  CFGI,/5f  «- 
ic  complementa  DFGH,  £6IG,.ut  in.^.  defio^ 
diximus.   Dico  complementa  hasc  intcr  ie  eife^ 
«qualia.  Cum  ^  enim  triangula  ABC ,  CDA,aB4^^ 
xaualia  fint ;  Itcmque  triangula  AEGr,  GHA; 
fi  n2c  ab  illis  dcmantur ,  h  remancbunt  trapciia  b  j.^rtir: 
CBEG,  CDHG,  acqualia:  c  Sunt  autcm  &  trian-  cj4.pn«^ 
gula  CGI,  CGF,  «qualia.  Quar^  fi  detrahantur 
cx  trapeziis,  ^remanebunt  aec^ualia  complemcnta  d  }• 
DFGH,  EBIG.   In  omni  igitur  parallclogram- 
mo  ,  complcmcnta   &c.   Quod  oftep^cndum 
?rat. 

E4  P  R.  O-  ' 
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jl}?:      P  R  O  B  L.  12.  P  R  O  P  O  S.  44. 

Ad  datam  reftam  lineam  ,  dato  trianffulo 
aequale  parallelogrammum  applicare  in  dato 
angulo  refltilineo. 

TAB  vn.  F)^^^  fi(  A  ^  datum  trianguJum 

fw,  '^.  *  &  dams .  angulus  reflilineus  C.  Oportct 
'  .  iftJtur  coadicaere  parallelojframmum  aequalc  tri- 
aagulo  B,  anjulum  habens  qcqualcm  angulo  C, 
&  unum  latus  squale  xtStx  A.   Confticuatur  iri- 

i4t.^r»»l  A^gu^o  By  jtauiuale  parallelogrammum  DEFG, 
habens  angulum  EFG ,  angulo  C,  aBquaIem> 
producaturque  GF ,  ad  H ,  ut  FH,  fic  asqualis 

hilrrlmi  r^Ax  A,  &  per  H^  ^  ducatur  HI,  parallela  ipfi 
F£,  occurrens  D£,  produds  in  I.  Extendatur 
deinde  ex  I ,  per  F.  diameter  IF,  occurrens  redac 

cii./rjml  DG,  produfls  in  K;  &  r  per  K,  ducatur  KL, 
parallela  ipfi  GH,  fccans  IHji  protraftam  in  L, 
:  producaturqae  EF «  ad  M.  Dico  paralieloffram- 
mum  LMFH  >  eflc  id  ^  quod  quaeritur.  Habet 
enim  latus  FH  ^  zquale  data&  re£tas  A ,  &  angu- 

^Lifprim  1^"*  HFM,  angulo  dato  C  ,  aequalem,  d  cum 
angulus  HFM,  xqualis  fit  angulo  EFG  ,  qut 
faAus  e(t  asaualis  angulo  C:  Denique  parailelo- 

k^yfrbm  grammum  LMFH,  a^quale  cfttriangulo  B,  rcum 
acquafe  fit  complcmento  DEFG ,  guod  fa6lum 
eft  asquale  triangulo  B«  Ad  daum  igitur  redam 
lineam  dato  triaogulo  ,  &c.  Qaod  crat  facien*> 
dum. 

P  R  O  B  L.  13.   P  R  O  P  O  S.  45. 

Ad  datam  reSlam  fineam  ,  dato  reftilineo 
aequale  parallelo^rammum  conflituere  ,  in 
dato  angulo  re^ilineo. 

IM.wn.  /^Uamvis  EaclJdes  proponlt  hoc  problemt  ab- 
fg,*.  foIute  /Don  adftringendo  nos  ad  ccrtam  al!-* 

.  quam 


ligitized  byGoOgle 


Digitized  by  Google 


IL  I  B  E  R  P  R  I  M  U  SJ  73 

quam  rcftam  Hivcam  datam ,  ut  in  praKCcdenti 
propof.  44.  feccrat ;  tamcn  quia  in  lequentibui 
frequenter  uforpatur  in  data  rcdta  linea,  placuit 
ipfum  proponerc  una  cum  data  rcfta  linca.  Sit 
trgo  redla  data  EF  ,  rcftilincum  ABC,  &  datus 
angulus  D.   Oportet  igitur  conftruere  ad  datam 
redam  £F,  parallek)grammum  xquale  re&ilineo 
ABC,  quod  habcat  angulum  aequalem  angulo  D. 
Refolvatur  reftilineum  in  triangula  A  ,  B,  &  C. 
Deinde  triangulo  A,  axqmlc  parallelogrammum  g^lpM 
conftituatur  EFGH ,  fuper  redlamEF,  habcns  an- 
gulum  F,  angulo  D,  «qualcm.   Itcm  fuptr  re- 
clam  GH  ,  parallelogrammum  GHIK  ,  «qualc 
triangulo  B,  habcns  angulum  G,  xqualcm  angu- 
Jo  D.  Itcm  fuper  reaam  IK,  parallelogrammum 
IKLM,  «quale  triangulo  C,  habens  angulumK, 
«qualcm  angulo  D  ;  JEt  fic  dcinceps  proccdatur , 
fi  plura  fuerint  triangula  in  dato  redilinco:  fa^ 
dumque  crit,  quod  jubetur.   Nam  tria  parallclo- 
gramma  conftrufta.  qux  (^uidem  aequalia  funt 
redilineo  dato  ABC,  conficiunt  totumunum  pa- 
ralklogrammum ,  quod  fic  demonftratur.  IXio 
anguli  EFG  ,  HGK ,  h  intcr  fe  funt  aKquales  ,  b  Ct^, 
cum  uicrque  [aequalis  fit  angulo  D.  Addito  igi- 
tur  communi  angulo  FGH  , '  erunt  duo  anguli 
£FG ,  FGH,  ^qui  duobus  rc6lis  Kquivalent,  ci^i^rM 
i/aequales  duobus  anguHs  HGK,  FGH;  ideoquehi  d  i./fHk 
anguli  duobus  ctiam  rcSis  xquales  crunt.  ^Quare  €14. >rM 
FG,  GK,  unam  rcftam  lineam  efficicnc.  Eadcm 
rationc  oftendcmus,  EH,  HI,  unam  rcdam  line^ 
am  cfficcrc  ,  propterea  auod  duo  anguli  EHG, 
HIK  y  aBqutlcs  intet  fe  lunc ,  (f  cun>  fint  xqua-^  ( H-f^ 
lei  oupoSiis  iiigvdif  saualibus  £FG  ,  HGK. ) 
/&  3uo  aDguIiJEtlK,  iHG*  duobus  funt  rcftis  t^^t^ 
acqualcl.  &c.  Cum  igitur  EI,  FK,  fint  parallc- 
)ac;  bUcmqnt  £F  ,  IK,  quod  utiaiquc  parallela  hi^^nlil 
Bt  rc&x  HG  ;  Parallelogrammum  cdt  EHO 
Eodem  modo  demonftrabltur,  paraUclc^ratgmuri^  ,  ,    .  v 
IKLM  ,  adjijo^um  parallclpgrammo  JEFKI% 
conftituere  ioiam  nn\xm  parallclpgnimmugtEFtM.  ^ 
Ad  datam  cr^o  xedam  lineam  £FV  d^o  rcdilt^ 
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neo  ABC  •  conftituimus  squale  parallelogram* 
mum  EFLM  ,  habens  angulum  F,  squtilem  an- 
§ulo  D|  daco.  Quod  erat  efficiendum. 

S  C  H  0   L   I  V  M. 

Datis  du§lms  reBilintis  indfiolibus  ^  excef" 
fum  majoris  fupra  minut  inquirere. 

HuAW.     Sint  data  re^linea  B  ^  fitaue  majus. 

fg.  4.  Vportet  igitur  ivdtj^are ,  aua  maj^nitudine  reSilineum 
i^f.frbm  >f,  fuperet  reSiHineum  a  ,  i  Ftat  parallelogrammum 
CDEF ,  in  quucunque  anguh  D ,  ^equale  majorl 
reSilineo  A  Et  fuper  reiiam  CD ,  paralleloffram^ 
mum  CDGH^  in  eodem  an^ulo  D ,  aquale  reailiueo 
minori  B.  Qfioniamixi^»^pifralleloj^rammumCDtF^ 
fitperat  paraJ/eiojrrammum  CDGH%  paral/elogrammo 
EFHG  ,  fuperabit  cfuoqr^e  fgura  A  ,  fijruram  B  % 
eodem  parallelogrammo  EFtiG.  Qfiod  efi  propofi* 
ium, 

^  j^^  /  P  R  O  B  L.  i.;.   P  R  O  P  O  S.  46. 

■  A  Data  re£la  linea  quadratum  defcribere. 

j^l^^^Clt   datar  rcfta   AJ8  ,    fuper  quam  oporteat 
J^,  fi',         quadratum    dcfcribere.    Ex    A  ,    &   B  , 
tLii.primi  a  cducantur  AD,  BC,  perpcndiculares  ad  AB> 
{intqu«  ipfi  AB^  acquales 8t  conneSatur  refia 
CD.   Dico  ABCD,  eflTe  quadratum.   Cum  enim 
mjj^tffini  anguli  A ,  &  B ,  flnt  reaf,  &  erunt  AD,  BC  , 
"    "^'  '  parallclx:  Sunt  autcm  &  acquales ,  quod  utraquc 
^jjjMMi  aqualis  fit  ipfi  AB.   Igitur       AB,  DC,  paral- 
lclae  funt  4c  aiqualct :  &  ideo  parallclogrammum 
,         .  eft  ABCD  ,  in^qt^o,  cum  AD,  DC,  CB,  acqua- 
"-'^   lcs  finttpff  AB  ,  oihnc$quatuot:Hii«aM}uates  exi- 
Ihmt;  funt  atitcm  &  omncs  quataoV  ahguli  redi, 
iHt^        C,  &  D,  W  fluiuales  fint  opt^ofiris  redis  A, 
&  B.  Quadratum  igitur  eft  ABCD ,  ex  defihi- 
tionc;  Ac  ptoittdc  i  data  rcfta  lineia  quadratun^ 
Sefcripfimus.'-  Quod  faciei;idum  ctat. 
^  <  THEOH. 
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In  reftangulis  triangulis,  quadratum quod 
a  latere  reflum  angulum  fubtendente  defcribi' 
tur  ,  aequale  eft  eis,  quae  a  lateribus  reftuni 
angulum  tontineritibus  defcribuntur  ,  qua- 
dratis. 

TN  ttiangulo  ABC  ,  angulus  BAC  ,  fit  rt-  _  _ 
;^  fius   a  dcfcribamurquc    fuper   AB  ,   AC  .  Y'-/"' 
BC  ,  quadrata  ABFG  ,  ACHI ,  BCDfe.  Dico  Zat^ 
quadratum   BCDE  ,    dcfcriptum   fuper    lam$  ^*'^ 
BC,  quod  angulo  rofto  opponitur,  aequale  effe 
duobus  quadratis  ABFG  ,  ACHI  ,  quae  fuprf 
alia  duo  latcra  funt  defcripta ,  five  hsc  duo 
tera  asaualia  fint ,  five  inxqualia:  Ducatur  cnim 

^       '         ?  ^  JU»g.ntur'reft«  AD,  AE^   *  ^ 
CF,  BH.   Et  qma.  duo  anguH  BAC,  BAG,  fun?  ' 
nai ,  *.en«t  redas  GA ,  AC,  ufla  linea  reaa:  cu,frM 
.eodemque  modo  lA.  AB,  una  refta  linea  erantt 
.Rurfui  quia  angali  ABF  ,  GBE^,  -funt  aequalesi 
cum  fint  refti ,  fi  addatur  ^  cbTftftnlrtis  anKulni 
■^SS»  ^fi«  totus  angulus  CBF,  tot?  angulo  d  a./r»». 
ABls,,  xqu«Hs  5  Jfinribterque  «»tut  'angulu*  BCH; 
ton  anRulo  ACD.   Quoniam  igitur  duo  lateri 

lateribus  FB,  BC,  tnanguli  Fic ,  utrumque  u- 
triqu«,^ut  conftat  cx  definitione  quidrati:  Sunt 
autcm  &  anguh  ABE,  FBC,  contenti  hifce  latt- 
AR^  *?i?r"'      f  «ndimus:  VErupt  triangula  . 
ABE,  FBC,  squaha.  Eft  autem  quadratum  ' 
*u  parallelogiMainam  ABFG, /duWm  triangui^  f  ^..^rtirf 
FBC,  cum  fincinter  paralifel*fr.fel  CG,  «  ' 
te^^i'^,^!"  Ei.  ^;„E?"»«^logramiimm 


|.ril,el«  Bit,r*  ^.fu^TlSnlSrbllS^S*  V  - 
>  •  dctui 
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detur,  squalia  efle  quadratum  ACHI  9  &  paral- 
h  4.)^*  Iclogrammum  CDKL.  h  Erunt  edim  rurfus  tri- 
angula  ACD ,  HCB ,  xqualia ,  ideoque  eorum 
dapla ,  parallelogrammum  icidelicet  (JDKL ,  & 
quadratum  ACHI  y  aequalia  crunt.  Quamobrem 
|otum  quadratum  BCD£  ,  quQd  compoaitur  cx 
duobus  parallelogrammis  BEIvL,  CDKL;  squale 
cft  duobus  quadratis  ABFG,  ACHI.  In  rcaan- 
gulis  ergo  triangulis  ,  quadratum ,  &c.  Quod 
demonftrandum  crat., 


>      ;  SCHOLIUM. 

Si  in  ejuadratp  tjudvis  diameter  ducatur^  quHdra- 
^um  a  diametro  defcriptum  duplum  erit  pradifU 
fuadrmi. 

^  1f  fModrato  ABCD^  dMcaimr  diameter  AC.  Dica 

£M<r«^«if»  diametriAC ,  duj^mmeffeqmadratiABCD. 
f^*        tlmm  enim  />  triam^mh  ABC ,  amgulms  B ,  reSm 
g47.M>Mj^/  t  g        qmadratmm  lateris  AC  ,  mjmale  dmehmf 
qmadratis  latermm  AB  j  BC.   Cmm  igttmr  qmadrata 
limearmm  AB ,  BC  «  mqmalia  fimt^  qmod  limem  AB  ^ 
^C  ^  fimt  mqmales  ;  erit   qttadratmm  diametri  AC  ^ 
^  .    Juplmm  cmjmsltbet  illormm  ,  mt  qttadrati  limem  AB  9 
bpc  efiy  qmadrati  ABCD.   Qmod  ejl  propefitmm. 

rifii,     T  H  E  O  R.  34.   P  R  O  P  O  S.  4S. 

3*  Si  quadracum  ,  quod  ab  uiio  laterum  trian- 
jguli  defcribitur  ;  aequale  fit  eis,  quae  a  reliquis 
^^.■4-  ^  trianguli  jateribus  defcritjuntur  ,  gqadraqs  j 
^^^^ jAngulus  coihprehenfus  fiib :  jrcliquis  ;  duobus 
'  *      gianguli  Japenbus,  reftur  eft  ''i 


^um.  Diieatar  nalncjtte  -  BD  perpendiculii^fs 

i'^.  ad 
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ad  BAi,  &  asqualis  reStx  BC  ,  conncftaturauo  k  lil /rt» 
rcda  AD.   Quoniani  igitu^  in  triangulo  ABi>, 
angulus  ABD,  rcftuf  cft  ;  jf  crit  quadrttum  rc- 
CtK  AD ,  seqiiale  quadratis  rcdarum  BA,  B!D*  g^jfrtmi 
Elt  autcm  quadratum  rcds  BD,  quadrato  rcds 
BC  •  xquak  ,  ob  linearum  xqualitatcm.  Quare 
quadratum  reAx  AD ,  quadrafis  rcaarum  BA  jp 
hC,  asquale  cr^.   Cum  crgo  auadratum  rcftqp 
AC,  cildcm  quadratis  rcfiarum  BA,  BC*  «qual? 
ponatur  ;  i6  crunt  quadrata  rcdarum  AD  ,  AC,iii.  frwaS 
intcr  fe  aequalia,  ac  propterea  &  redac  ipfe  AD, 
AC,  awjuales.  -Quoniam  igitur  latcra  BA,  BD; 
trianguh  ABD,  a^uaVia  funt  latcribus  BA  ,  BC, 
trianguli  ABC  ;  baiis  AD  ^ftcnfa  cft  acqualit 
bafi  AC  ;  /  erunt  anguli  ABD,  ABC ,  aequales:  i  B.frtmi 
Eft  autem  angulus  ABD,  cx conftrudlionc  rcftus. 
Igitur  &  angulus  ABC  ,  rc&us  ^rit*  Si  i({itar 
ouadratum ,  quod  ab  uno  latemm  triangult  d^ 
icribitur,  &c.  Quod  demonftrandum  cr^t.  ! 
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E  U  G  L  I  D  I  S 

ELE MENTUM 

SECUNDUM. 

Git  EhcIuUs  fecundo  h§e  libro  de  p$tetiuis 
liniarum  reharum  ,  in^uirendo  ,  (juanta 
fint  Cr  quadraia  partium  cujufvis  line^ 
refld  divifa,  CT^parallelogrMmma  reSian* 
'pila  fub  partihus  ejufdem  linea  divija  comprehenfa^ 
tam  inter fe ,  quam  cotnparma  cum  quadrato  totius  linea 
Crr.  Quod  ut  commode  exequatur^  explicat  prius 
duabus  d^nitionibus  ^uo  ad  ea\  qua  demonthanda 
funt  9  reSfe  imoUi^enda  maxime  necejfaria. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O;  L 

Omne  parallelogrammum  refbngulum  con- 
tineri  dicitur  fub  re6l:is  duabus  lineis ,  qu^e 
re6lum  comprehendunt  angulum. 

TT  Ac  definitione  oxponit^fub^uihus  reflis  lineis  conti^ 
^  neridicaturparallelofframmumquodcunquereffan* 
fftlum:  Etifuidjitj  parallelogrammum  comineri  fub 
uuabmlineisrefHs.  Quodutintelligatur^  explicandum 
fnmum  ofk^  ParaUelogrammum  illud  dici  reSangulum , 

cujus 
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cujus  omnes  anguli  fum  reSi.    Cujus  quidem  du» 
tantum  funt  genera.    Quadratum^  ullterafarte 
lon^ius.    In  his  enim  omnes  ^guli  Cunt  retli ,  ut 
ferfpicuum  efi  ex  eorum  defimtionibus.    In  omni 
porro  parallelogrammo  ,  f%  unus  angulus  duntaxat  ' 
detur  reflus  ,  erunt  Cr  reliejui  tres  necejfario  reSi. 
Sit  enim  in  parallelogrammo  j4BCD  ,  angulus  y^y 
rellus.    Dico  reli^uos  ires  angulos  5,  C,  I?,  ^^*  8. 
Bos  tjuoque  ejfe.    Nam  cum  paralleU  fint  AD^ 
BCy  2ierunt  anguli  A  ^  €2*  S,  inierni  dualms  ttf  jrM 
reHis  d^uaies  :  At  angulus  A^  reflus  eji  ^  ex  hj-  ^^rav.r; 
pothefi.    Igttur  Cr  5,  reflus  erit.    Quoniam  vero  ' 
b  ijHirthet  fuo  oppofito  efi  aqualis ,  ut  angulus  A^  bj^^iM 
angulo  C ,  cr  angulus  B  ,  angulo  D  j  erunt  O* 
anguli  C,  Cr  D^  relli. 

Difit  itaque  Euclides  ,  quodlihet  parallelogram'^ 
mum  reftangulum  contineri  fub  duabus  reSis  lineis^ 
ijud  unum  ejus  angulum  reElum  conttnent.  TJtpa- 
rallelogrammum  rellangulum  ABCD  ,  eomineri 
dicitur  fub  duabus  lineis  reFlis  AB^  AD  5  vel  fubAD  , 
DCy  velfubDC,  CB,  veldeniquefubAB^  BC: 
quoniam  qudlibet  hujufmodi  dud  lined  exprimunttotam 
farallelogrammi  magnitudinem^  una  quidemut  AB-^ 
vel  DCf  ejus  longitudihem^  alteravero,  tit  AD^ 
vel  BC,  ejus  latitudinem.    Vnde  expreffts  duabus 
lineis  ,  ^ud  angulum  reflum  continent  in  parallelo-* 
grammo  reftanguio  ,  Jtatim  tota  ejus  tjuantitas  conci* 
fitur^  imelligiturque  ^  longitudo  nimirum ,  atfte 
latitudo.    Accedtt  etiam ,  quod  ex  motu  imaginaria 
unius  linea  in  alteram  hujufmodi  parallelogrammum     '  -  "^ 
€onJicitwr.    Si  namque  animo  cohcipiatur  reila  AB ^ 
deorfum  fecundum  reBani  ADy  moveri  in  tranfver^ 
fum ,  ita  ut  femper  angulum  reBum  cum  AD,  con^ 
Bituat  ^  donec  punSum  A^  ad  punBum  D  \  Cr 
funfhtm  B  ,  ad  funHum  C,  ferveniat^  defcHftum 

^  erit 
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erit  totum  faralUlogrammum  ABCD.  Idem  fiet^ 
Ji]  AD  ,  vonsiur  moveri  tranfverfum  fecundum  re^ 
Sam  ,  AB  ,  C^c.  Quamobrem  jure  optimo  fuh 
tdlibus  duahus  lineis  reSlis  continere  dicitur  paraHelo^ 
grammumpellangulum. 

Itaque  paraUelogrammum  reffangulum;  quodfub 
'^dudbus  reHis  lineis  contineri  dtcitur  y  erit  illud^ 
cujus  duo  latera  circa  mnum  angutum  reHum  dqualia  . 
funt  duabus  iUis  reilis  lineis^  utrumque  utrujue.  Ut 
y^.  m  parallelojirammum  reBangulum  fub  reSlis  £,  CrF, 
jll»  f  •     contentum  ,  erit  idem  ,  quod  parallelogrammum 
ABCD  :  quoniam  latus  AB  ,  dquale  en  reSla  £, 
^latusAD^  rafldF. 

Perfpicuum  autem  efi  ex  diEtis  ,  varallelo^rram^ 
mum  reflangu(upt  contentum  fub  dualus  lineis  dtjua- 
libus  ejfe  quadrdtum.  Cum  enim  qudlibet  illarum 
iinearum  dqualium  dqualts  Jit  lined  oPpoJitd ,  erunt 
omnia  quatuor  parallelogrammi  •  reftanguli  latera 
dqualia.  Quare  ex  definitione  quadrati ,  qnadra- 
ium  erit. 

Item  manifeRum  eji  ^  ft  dud  refld  Itned  aliis 
duahus  reSlis  lineis  dquales  fuerint  ^  utratjue  utricfue^ 
yeBangulum  parallelogrammum  fub  vrioribus  duabus 
'comprehenfum  y  dquale  ejfeei^  cfuod  fub  duabus  po- 
jiertoribus  comprehenditur  ,  parallelo^rammo  reHnn-- 
gulo:  quomam  Cr  anguliy       latera  unius  dquatia 
funt  Cr  angulis,  &  laterihus  altertus.  Quodtamen 
facile  hac  etiam  ratione  demonfhrari  poieft.  Sint 
TJM.nn^^^^         JC,  dquales  reSlis  DE^  EF^  utyaque 
ig.  u    utrique.  Dicoparallelogrammum  redangulum  A  BCG  ^ 
*  '    '  contmum  fub  AB^  BC^  dquale  ejfeparMelogram'- 
\mo  reSangulo  DEFH^  contento  fub  DE  ,  £f. 
jjPullis  etenim  diametrisAC^  DF^  cum  latera  AB^ 
"jJC,  trianguli  ABC,  dqualia  fwt  lateribus  DE ^ 
'  £F,  trianguli  DEF;  cr  anguli  JJ ,  iJ^  £,  rff«^ 
^  '  les^ 
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les ,  nempe  reili  ;  cerunt  triangHla  ABC^  J)£F,  c  ^  pii^ 
Mqualia.    Eadem  ratione  d^nalia  ertmt  trianitd* 
AGCy  DHF.  QHaretotaparallelefframmaABCG  t 
DEFH,  aqHotia  erunt. 

Obiter  quoj^e  monendus  mihi  lellor  videtur,  Eu- 
didem  in  hoc  fecundo  lilnro  ,  in  aliiSy  fui  /*- 
MumHr  ,  parallelogrammum  reSlangulum  *Mpellare 
fmpliciter  reaanguhm;  quod  etiam  Cdteri  Geometr^ 
obfervant,  ita  ut  nomine  reflanguli  perpetuo  imelli' 
gendumjttparallelogrammumreSangHlum.  Rurfus 
ne  toties  e^dtm  litera  repetamur ,  folent  Ceometr*4 
exprtmere  parallelo^rammum  tam  refiangulum ,  auam 
non  reSangutum  duabus  duntaxat  literis  y  qua  fer 
duunetrum  opponuntur.  Ut  appofttum  parallelofrMi-  ^-^*  ''"^ 
fnum  appellant  AC ,  vel  BG.  J^f* 

D  E  r  I  N  I  T  I  o.  n. 

In  omni  parallelogrammo  fpatio,  unuin- 
quodlibct  eorum  ,  quae  circa  diametrum  illius 
lunt,  parallelogrammorum,  cum  duobus  com- 
plcmentis,  Gnomonvocetur. 

\N  parallelogranmo  ABCD  .  five  reffangulum  f^n. 

tUudfit  five  non,  ducaiur  diameter ,  AC,  ex  fy.^^^ 
cujHt  puncio  (juolibetG,  ducantur  re3s  EF,  Hf/ 
paralleU  lateribus  parallelogrammi ,  iia  ut  paralUlo- 
grammum  divifum  fit  in  quatuor  paraJlelogramma, 
^jHorum  duo  EH ,  IF ,  dicuntur  efe  cirFa  diame- 
trum  alia  vero  duo  BG,  GD,  complementa ,  ut 
mnntfefitmt  efi  ex  ultima  definitione  primi  lib. 
Itatjue  figura  compofita  ex  paralUlogrammo  utrolibet 
crca  dtametrum  ,  ut  ex  IF,  una  cum  duobus  com^ 
plementtsBG,  GD,  <jualit  efi  figura  EBCDHCE, 
<jHam  comp/effitur  circumferentia  KLM ,  dichw 
^noman.    Eadem   tatione  figura   FDABIGF , 
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cimpofita  ex  paraUelogrammo  EH  ^  circa  diame'» 
trumj  <^  duohus  complementis  BG  ^  GDy  Gnomon 
appellahitur. 

u       T  H  E  O  R.  I.    P  R  O  P  O  S.  I. 

Si  fuerint  duoe  reftac  lineoc,  feceturquc  ipfa- 
rum  altcra  in  quotcunque  fe^mwiira:  Redan- 

frulum  comprehenfum  fub  illis  cluabus  rdclis 
ineis ,  acuuale  cfl:  eis  ,  qux  fub  inlefla  ,  & 
quolibet  legmentorum  comprehendiinLur ,  re- 
Clangulis. 

TAB.yill  Clnt  duae  rcdx  A,  &  BC,  quarumBC,  fecctur 
4,  ^  quomodocuiique  iu  quotlibct  fc;^mcnta  BD  , 
DE  ,  EC.  Dico^  redangulum  fub  A  ,  &  BC, 
comprchenfum  aquale  effe  omnibus  rev5tan^;ulis 
fimul  fumptis,  quae  fub  linea  indivifa  A,  &  quo- 
libet  fegmento  comprehenduntur ,  nempc  rcCtaa- 
gulo  fub  A,  &  BD;  Item  fub  A,  &  DE;  Itcm 
fub  A,  &  EC,  comprehenfo. 

Rcdan:;ulum  enim  BF ,  comprchcndatur  fub 
A,  &  BC,  hoc  eft,  redta  GB,  ccqualis  fic  rcaa; 
A.  Qaod  quidcm  fiet ,  fi  erigancur  ad  BC,  duas 
pcrpendicularcs  BG  ,  CF  ,  aequalcs  rcdl^K  A,  du- 

ti8*/>r/W  caturquc  redla  FG.  Nam  reciae  BG,  CF,  ^pa- 
rallelae  crunt  ,  ob  redlos  angulos  B,  C:  Sed  & 

bi./>rw.  ^acquales  intcr  fe  funt ,  quod  utraque  redae  A, 

c 33. i>nwi  «qualis  ponatur.  ^  Igitur  crunt  quoque  FG, 
BC,  parallelx,  &  aequales  inter  fe  :  ac  proinde 
rcdanguium  erit  BF ,  contentum  fub  A  ,  fivc 
GB,  &  BC,  ex  defin.  i.  hujus  lib.  Deinde  ex 
D,  &  E,  ducantur  rca^DH,  El,  parallelas  ipfi 
BG  ,  vel  CF.    Itaquc  DH  ,  EI,  cum  parallelae 

^xopnm  fiiu  ipli  BG  ,  inter  fe  quoaue  parallelas  crunt. 
Rurfus  eacdem,  cum  ex  conftrudliooc  parallelo- 

cz^prims  gramma  fint  BH,  BI,  easquales  erunt  reaac  BG, 
ac  propterea  rcii»j  A.  Quoniam  igitur  rcfta  BG, 
-  asqualis 
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«qualis  cft  reftae  A,  crit  rcAangulupi  BH,  com^  .1 
prchcnfum  fub  infccta  linca  A ,  &  Icgmcnto  BD- 
Eadcm  raiionc  erit  rcftangulum  Dl,  comptchcn- 
fum  f  ib  A  ,  &  fcgmcuto  DE.  Item  rcdangu- 
luin  hF,  fub  A,  &  fcgmcnto  EC.  Quarc  cum 
rc:lr.ii^.:ia  BH  ,  DI  ,  EF  ,  aequalia  fint  toti  re- 
ctangulo  i3F;  perfpicuum  eft,  rcftangulum  com- 
prenenlum  fub  A,  &  BC,  sequaleelie  redangulis 
omnibus  ,  quae  fub  A  ,  &  fcgmcntJs  BD,  JDE, 
EC,  comprthcnduntur.  Si  ergo  fiiennt  dua  re* 
iijfc  iincac,  feceturquc  ipfarumaltcra ,  &c.  Quod 
crat  ollendcndum. 

T  H  E  O  R.  2.   P  R  O  P  O  S.  2.  y; 

Si  re6la  linca  fecla  fit  utcunque :  Reftan- 
gu!a  ,  quce  fub  tota  ,  &  quolibet  fegmento-    \  / 
rum  compreliL-nduntur ;  aequalia  funt  ei ,  quod 
a  tota  tic,  quadrato. 

REfla  linca  AB,  dividatur  utcunquc  in  C,  duas  7j1B.PIII. 
in  partcs.   Dico  duo  rcftanguia  comprchenfa  fig, 
fub  tota  AB ,  &  fc<;m«ntis  AC ,  CB ,  iimul 
fumpta,  aequalia  elfe  quadrato  totius  line»  AB. 
f  Defcribatur  enim  AD  ,  quadratum  lincx  AB,  c^^.primi 
&  cx  C,  ducatur  CF  ,  parallcla  ndac  AE,  vel  , 
BD,  qu35  <a  aequalis  crit  rcdaeAE,  hoc  cft,  tt&x  zi^jrmi 
AB ,  cui  aequalis  cft  reda  AE  ,  cx  dcfinitionc 
quadrati.   Quoniam  igitur  rcfta  AE  ,  «qualis 
eft  fcdlae  AB,  crit  rc<9:tiigulum  AF  ,  comprehen- 
fum  fub  tota  AB ,  &  fcgmento  AC.  Simih'tcr 
crit  reaangulum  CD  ,  comprehcnfum  lub  tota 
AB,  &  legmcnto  CB.   Quare  cum  icdangula 
AF,  CD,  aequalia  fintquadrato  AD,  perfticuum 
cft,  rcftangula  comprchcnfa  fub  AB,  &  fcgmcji- 
tis  AC,  CB,  aequalia  effe  quadrato  lineae  AB. 
Si  igitur  redta  linca  fcfta  fitutcunquc,  &c.  Quod 
dcmonftrattdum  erat. 

Aliter.   Sumatur  re6la  D,  xgualis  reaae.  AB.  Tj1B.HII, 
^uoniam  igitiu:  AB ,  divifa  cft  in  C,  crit  rcdlan-Zx-  ^ 
F  z  -gulum 
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^    ^  gulum  comprchenfum  fub  infcaa  D,  &  reaa 
hJificX  AB .  hoc  ell,  quadratum  redas  AB*  A  aequale 
duobus  rcftangulis  ,  quae  comprehenauntur  fub 
p,  infcaa,  hoc  eft,  lubAB,  &  fingulisfegmen- 
tis  AC,  CB,  quod  eft  propofitum. 

fi.  TKEOR.  3.   PROPOS.  3. 

Si  redta  linea  fefta  fit  utcunque  :  Reftan- 
gulum  fub  tota  ,  &  uno  fegmentorum  com- 
prehenfum  aequale  eft  &  illi  ,  quod  fub  feg- 
mentis  comprehenditur  ,  reftangulo  ,  &  illr, 
quod  a  praedifto  fcgmcnto  defcribitur  ,  qua- 
drato. 

TMmi  T  Inea  reaa  AB ,  divifa  fit  utcunque  in  punao 
fg.  7,  8.  C.  Dico  redangulum  comprehtrnfum  fub 
tota  AB ,  &  utrovis  Ccgmcnio ,  ut  AC ,  (five 
hoc  fegmentum  majus  fit  uti  in  fig.  7.  five  mi- 
nu$  uti  in  fii;.  8.)  xquale  eirc  rcdangulo  fub 
fegmentis  AC,  CB,  comprchcnfb  ,  &  quadrato 
prioris  fegmenti  alfampti  AC.  Conftituatur  enim 
quadratum  didi  fc^menti  AC ,  quod  fit  AD :  & 
cx  B,  cducatur  BF ,  parallcfa  ipfi  AE  ,  donec 
cocat  cum  ED,  prorradta  in  F.  Quoniam  igitur 
AE ,  reda,  rcdx  AC,  xqualis  tif,  ex  quadrati 
definitione;  crit  rcaangulum" AF,  comprchcnfum 
fub  tota  AB ,  &  ff^mcnto  AC.  Kurfus  ,  quia 
reda  CD  ,  eadcm  rationc  asqualis  cft  rcdje  AC; 
crit  redan^ulum  CF,  comprchcnfumfub  fcgmen- 
tis  AC  ,  &  CB.  Cum  ij;itur  rcdangulum  AF^ 
aequalc  fit  ouadrato  AD  ,  &  rcdangulo  CF ; 
liquido  conltat ,  rcaangulum  fub  AB,  tota,  & 
legmento  AC,  comprchcnrum  effe  asouale  rcaan- 
gulo  comprdienlb  fub  fegmentis  AC ,  CB ,  & 
quadrato  przediai  fegmcnti  AC  Itaque  fi  rcda 
linca  feaa  ft  utcunquc,  &c.  Quod  crat  oftca- 
dendum. 

un^Pltt'    Alitcr.    Accipiatur  reaa  D,  sequalis  fcgmento 
/i  9-     AC   Quoniam  igitur  reaa  AB,  divifa  cft  in  C, 
.  «rit 
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€x\t  redantulum  compTchenfiim  liib  D  ,  &  AB, 
hoc  ea  ,  lub  AB ,  &  AC  ,  «  aBOuale  rcftangulo  a  i: 
fub  D  ,  &  CB,  boc  cft  ,  fub  AC,  CB  ,  &  re- 
ftangulo  fub  D ,  &  AC,  hoc  cft  ,  quadrato  fcg- 
menti  AC*   Quod  cft  propofitum. 


T  H  £  O  R.  4.   P  R  O  P  O  S.  4. 

Si  refta  linea  fefta  fit  uteunque :  Quadra- 
tum ,  quod  a  tota  d«fcribitur ,  aequale  eft  & 
iilis  ,  quae  a  fegmentis  defcribuntur ,  quadra- 
tis ,  &  ei ,  quod  bis  fub  fegmentis  compre- 
henditur ,  reftangulo. 

T>  ECtt  linea  AB  diVifa  iit  utcuntiue  in  C.  Di-  tjib  FIH 
co  quadralum  totius  tcQ.x  AB,  aequale  cflc  yf^.  io.  ' 
quadracis  fegmcntorum  AC ,  CB  ,  ^  redangulo 
comprehcnfo  bis  fub  fegmcntis  AC,  CB.  Dc- 
fcribatur  cnim  fupcr  AB,  quadratum  AD,  duca^ 
turque  diamctcr   BE.   Deinde   ex  C  ,  agatur         .  . 
CF,  parallclt  rea«  BD»  fccans  diametrum  ia 
G,  pundo,  pcr  quod  rurUis  ducatur  HI,  paral- 
lcla  reds  AB.   Eritquequadratum  AD,  divifum 
in  quatuor  parallelogramma.   Quoniam  igitur  rri- 
anguli  AB£,  duo  latera  AB,  A£,  squalia  funt; 
ncrunt  duo  anguli  ABE,  AEB,  aKqualcs  :  Atqui*    ^  ... 
htrc$  anguli  ABE,  AEB,  BAE,  tnanguli  ABE, 
duobus  redis  funt  «quales ,  &  BAE,  rcdus  eft. 
RcHqui  crgo  duo  anguli  ABE  ,  AEB,  fcmirefti 
erunt.   Eadem  ratione  oftcndcs  angulos  DBE, 
DEB,  fcmircaosclFc.  Quiacrgoanguliquoquetrcs 
trianguli  EFG,  r  xqualci  funt  duobus  reftis,  &c|t#H«l 
angulus  EFG,  rcdus  eft,  d  cum  fit  aequalis  redo  daoMw 
D ,  cxtcrnus  interno ;  ncc  non  F£G ,  oftenfus 
fcmircftus  ;  crit  &  reliquus  EGF ,  fcmireftus ; 
ideoquc  »qualis  aagulo  FEG,   Quarc  e  «qualia  «  6.  fritd 
cruBt  latcra  £F,  FG  :  Qus  cum  fint /abqualia  f  ]^.pfi,M 
oppofitis  lateribus  GH ,  ti£,  crit  parflllelogram- 
mum  FH ,  quadratum ,  cum  onmia  ejus  latcra 
F  3  6nt 
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fint  xqualia ,  &  omncs  anguH  refti ;  propterea 
quod  cxiftentc  uno  angulo  rcfko,  ncfnpc  FEH, 
.  .  ^  Tcl  m  parallclogrammo  FH,  omncs  quatuor 
refti  funtj^ttt  ad  dcfin.  i.  hujus  lib.  dcmonftravi- 
mus.  Eidem  ratiouc  quadratum  crit  CI.  Qui- 
inobrem  CI ,  FH  ,  quadrnta  funt  fcgmcntorum 
g}4^fM  AC  ,  CB  ,  quod  latus  HG  ,    xqualc  fit  rcdae 

AC.  Rcdanirula  quoquc  AG  ^  DG ,  comprc- 
henfa  erunt  fub  fcgmentis  AC ,  CB,  propterea 

uod  CG,  GI,  atquales  funt  redlx  CB,  ob  qua- 
ratum  CI  :  &  FG  asqualis  redlae  GH,  ob  qua- 
hj4^HW  dratum  FH  ,  hoc  cft  ,  A  reda  AC.  Quocirca 
cum  quadracum  AD  ,  aequale  fit  quadrai;s  CI , 
FH,  &  redangulis  AG,  DG;  conftat  quadiaium 

AD,  totius  lincae  AB,  aequalc  cflc  quadratis  fcg- 
mcntorum  AC,  CB,  &  rectaiiguio  coniprehenfo 
fub  cildcm  fegmentis  AC,  CB,  b's  fumpto.  Igi- 
tur  fi  refta  linea  fedta  fit  uccunquc,  quadra- 
tum  ,  quod  a  lota  defcribitur ,  &c.  Quod  de- 
monftrandum  erat. 

TAB-ntl     Aliter.   Quoniam  rcda  AB ,  divifa  cft  in  C, 
fig,  II.  /  crit  quadratum  totius  AB  ,  asqualc  rcftanguiis, 
i  x.Jfc.   qu»  fub  tota  AB,  &  fcgmcntis  AC,  CB,  com- 
preh«nduntur':  Rcdangulumautemfub  AB,  AC, 
k     fec.  comprehenfum  ,  ^  aequalc  cft  rcftangulo  comprc- 
fo  fub  AC  ,  CB  ,  &  quadrato  f.:gmenti  AC: 
Itcm  redangulum  fub  a!B,  CB,  comprchenfum, 
a^quale- cft  redtangulo  fub  CB,  AC  ,  comprehen- 
fo,  k  quadrato  iegmenti  CB.    Igitur  quadratum 
redac  AB  ,  asquale  ctiam  cft  quadratis  fcgm^^nto- 
rum  AC  i  CB  ,  &  rcdanj;u!is  fib  AC,  CB,  & 
fub  C3,  AC.   Quod  cft  propofirum. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.  I. 

Htnc  manifdftum  rft,  parallclo^ramma  drca  diamctrum 
quadrati  cife  qtiadrara. 

C       R  O  L  L  A  R  I  U  M.  IL 

Sequitur  etiam  cx  demonftratione  huius  propQT.  4« 
dum«trufn  cujufvis  quadr«ti  .difid^o  cjui  an^ulps  bifa- 

riaii|. 
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mm.  Probatam  cnim  fuic  angulos  AEB  »  DEB»  cfle  T^AfT?! 
femiredos»  uti  angulos  DEB ,  &  DBE.  fg.  10. 

T  H  E  O  R.  5.    P  R  O  P  O  S.  j.  r, 

Si  refla  linea  fecetiir  in  seqiialia  ,  &  nonf 
aqualia :  Reilangulum  fub  incTqHalibus  feg- 
mentis  totius  coniprehenfum  ,  una  cum  qua- 
drato ,  quod  ab  intermedia  feftionum ,  ae- 
quale  eft  ei  ,  quod  a  dimidia  defcribitur , 
quadrato. 

r\Ividatur  reda  AB,  bifanam  m  C,  &  per  7^f.f7?x 

inaequalia  iii  D  ,  ut  fcdtionum  intcrmcdia  fit  fy.  n. 
rcda  CD,  qua  nlniirum  dimidia  CB,  minus  fcg* 
mentum  l)l>,  fupcrat,  vcl  quamajus  fegmentum 
AD,  dimidium  AC,  cxcedit.  Dico  reftangulum 
fub  fcgmentis  inxqaalibus  AD,  DB,  comprchcn- 
fum  ,  un:i  cum  qaaJrato  rcdlx  CD  ,  quac  intcr 
duas  c(l  fccliones  ,  xquale  ciro  quadrato  dimidias 
CB.  Dofcribaiur  cniin  CF,  quadratum  fupcr  di* 
midia  CB;  &  dudta  diainctro  BE,  ducatur  exD, 
rcdla  DG,  pjirallela  rcfte  BF,  fccans  diamctrum 
BE,  in  H,  punfto,  pc^r  quod  ducatur  Tc6tac  BC, 
paralkla  IK  :  Item  ex  A,  rcdx  CE,  parallela 
AL,  fccans  IK  ,  produftam  in  L.  Eruni  igitur 
pcr  corollarium  i.  prxccdcntis  propof.  Dl,  KG, 
quadrata,  idcoq^ac  DH,  rcdta  rcdae  DB  ,  aequa- 
•lis:  a  Ell  ^utcm  &  KH  ,  Jpfi  CD ,  asqualfs.  a34./HW 
Quarc  rcfl:an'.',ulum  AH  ,  comprchendctur  fub 
AD,  DB  ,  &  KG  ,  crit  quadratum  rcaae  CD; 
Probandum  itaque  c(l  ,  rcdtangulum  AH  ,  una 
cum  c^uadrato  KG  ,  xquak  ellc  quadralo  CF. 
Quoniam  eroo  ^  complemcnta  CH,  FH,  aequalia  bAj./rwjrf 
funt  ;  fi  addatur  comrnune  quadratum  DI,  crit 
parar.clogrammum  DF  ,  parallelogrammo  CI , 
atqualc:  cEd  autem  &  AK,  cidcm  CI,  aequale,  c  idPriW 

iuod  &  bafcs  AC ,  CB ,  aequalcs  fint.  Igitur 
)F,  AK,  aequalia  etiam  intcr  fe  crunt:  quibus  fi 
commune  apponatur  CH,erit  gnomon  MNO,  rtftan- 
£ulo  AH  a:qaalis.  Quocirca  cum  gnomonMNO^ 
F  4  & 
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8c  quadratum  KG,  acqualia  fint  qutjidrato.CF ; 
crit  &  rcdangulum  AH,  una  cum  quadratoKG, 
«qualc  cidem  quadrato  CF.  Si  ro4ta  ergo  linea 
fccctur  in  xqualia,  &  non  awjualia,  &c.  Quod 
oftendcfidum  erat. 

f^i       T  H  E  O  R.  6.   P  R  O  P  O  S.  6. 

Si  refta  linea  bifariam  fecetur,  &  illi 
refta  qua&dam  linea  in  reftum  adjiciatur , 
Re&angulum  comprehenfum  fub  tota  cum 
adjefta  &  adjefta  ,  una  cum  quadrato  a 
dimidia ,  aequale  eft  quadrato  a  linea ,  qu^ 
tum  ex  dimidia  ,  tum  ex  adjefta  componi- 
tur,  tanquam  ab  una ,  defcripto. 

TAB.ynr.  rEcctur  rcaa  AB ,  bifariam  in  C  ,  &  ci  in  re- 
*}•  ^  &.\xm  addatur  BD.  Dico  rcdangulum  com- 
prchcnfum  fub  tota  compofita  AD,  &  DB,  ad- 
je^ ,  una  cum  quadrato  dimidis  CB ,  a^^qualc 
cffe  quadrato  lineae  GD,  quas  ex  dimidia  Cli,  & 
adjcfta  BD ,  componitur.  Dcfcribatur  namquc 
CE ,  Quadratum  fuper  CD ,  &  dufta  diamctro 
DF ,  aucatur  cx  B ,  re»aa  BG  ,  parallcla  reftas 
DE.  fecans  diametrum  DF  ,  in  H,  pun^o,  per 

2uod  agatur  IK ,  paraMela  redlae  CD  :  Item  cx 
L,  ducatur  reSa^  CF,  parallela  AL,  fccans  IK,. 
produdam  in  L.   Erunt  igitur  per  corollarium  i. 
ppopof.  4.  hujus  lib.  BI,  KGj  quadrata,  ideoquc 
i]4/r/flM  reda  DI  ,  reftae  DB ,  aeciualis :  a  Ell  autem  & 
KH  ,  redlaB  CIJ  ,  aequalis.   Quarc  reflangulum 
AI,  comprchendcturTubrcftisAD,  DB;  &KG, 
crit  quadratum  rcftac    CB.   Probandum  itaquc 
eft ,  rcdangulum  AI ,  una  cum  quadrato  KG, 
a^qualc  eflc  quadrato  CE.   Quoniam  crgo  paral- 
V|6.^r^i  lclogrammum  AK,  ^aequale  cft  parallelugrammo 
c^yfrim  CH^  quod  bafes  AC,  CB ,  asquales  fint:  cEft 
autem&  parallcIogrammumHE,  cidcmCH,  aeaualc, 
complcmcntum  complcmcnto ;  eruntAK,  HE,  ae- 
ijualia  intcr  fe.  Addito  crgo  coomiuni  CI,  erit  rcdan* 

gulum 
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pilum  AI  ,  gnomoni  MNO ,  acquale.  Quocirca 
cum  gnomon  MNO,  &  quadratum  KG,  quadra- 
to  CE  ,  fint  atqualia  ;  crit  &  rcftangulum  AI , 
una  cum  eodem  quadrato  KG,  cidcm  quadrato  ^ 
CE  ,  sequale.  Itaquc  fi  rcfta  linca  bifariam  fecc- 
tur,  &  illi  reda  quxdam  linea  in  redum  adjicia- 
tur,  &c.   Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.  7.   P  R  O  P  O  S.  7. 

Si  refta  linea  fecetur  utcunque ;  Quod  k 
tota ,  quodque  ab  uno  fegmentorum ,  utra- 
que  fimul  quadrata  ,  segualia  funt  &  illi, 
quod  bis  fub  tota,  &  difto  fegmento  com- 
prehenditur ,  reflangulo  ,  &  illi  ,  quod  a 
reliquo  fegmento  fit ,  quadrato. 

CEcctur  rcdla  AB  ,  utcunquc  in  C.   Dico  qua-  TMPni 

^  dratum  totius  AB  ,  &  quadratum  fegmenti  y|^.i4.i|.. 

fivc  majoris ,  fivc  minoris  AC,  aequalia  cffe  rc- 

flangulo  bis  comprehenfo  fub  tota  AB,  &  difta 

fcgmcnio  AC ,  una  cum  quadrato  rcliqui  feg* 

menti  CB.  Defcribatur  enim  fupcr  AB,  quadra- 

tum  AD,  &  dufta  diametro  BE,  ducatur  ex  C, 

reda  CF,  parallela  Tc&zt  AE,  fccans  diametrum 

in  pnnSto  G,  per  quod  agatur  HI,  parallela  re- 

&x  AB.  Erunt  igitur  per  coroUarium  i.  pro- 

pof.  4.  hujus  lib.  CI ,  HFj  quadrata :  &  quia 

reda  GH,     aequalis  eft  rc6tae  AC,  crit  ^  9  ^t^frjgi 

quadratum  fegmcnti  AC.   Rurlus  quia  AE,  at- 

qualis  eft  ipfi  AB,  crit  refiaiipulum  AF ,  com- 

prehcnfum  fub  tota  AB ,  &  regmcnto  AC.  Et- 

dcm  ratione  rcftangulum  HD  ,  comprchcnfum 

crit  fub  eiiaem  rcftis  AB,  AC,  quod  xcGtx  DE, 

£H ,  aequales  fint  rcdis  AB,  AC>  ob  quadrata 

AD,  FH.  Quoniam  igitur  rcatngulis  AF,  FI, 

una  cum  quadratoCI,  hoc  efi,  gnomoniKLM, 

una  cum  quadrato  CI ,  »quale  cft  quadratum  -> 

AD;  fi  apponatur  commune  quadrttam  HF^ 

«runt  quadrttt  AD  ,  HF  ,  aequtlit  rcdtngulit 
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AF,  DH.  (quorum  quodlibet  comprchcnditur  fub 
tota  AB,  &  fegmcnto  AC,)  una  cum  CI,  qut- 
drato  reliqui  fegmenti  CB.  Si  igitur  reda  hnea 
fecetur  utcunque ,  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

fiij.       T  H  E  O  R.  8.    P  R  O  P  O  S.  8. 

^  Si  refta  linea  fecetur  utcunque  :  Reftan- 
gulum  quater  comprehenfum  fub  tota  ,  Sc 
uno  fegmentorum ,  cum  eo ,  quod  a  reliquo 
fegmento  fit,  quadrato,  aequale  eft  ei ,  quod 
a  tota,  &  difto  fegmento  ,  tanquam  ab  una. 
]inea  defcribitur ,  quadrato. 

TAB  fJtf'  Clt  refta  AB  ,  in  C ,  dlvifa  utcunque.  Dico 
A.i6>i7*      redaiigulum  quatcr  comprchenfnm  fub  AB, 
.  &  fegmento  five  majorc,  fivc  minore  CB,  una 
'  cum  quadrato  rcliqui  fcgmcnti  AC,  xauale  c/fe 
•    *  quadrato  lincac ,  qux  cx  rcfta  AB,  &  dido  feg- 
rncnto  CB,  componitur.   Producatur  cnim  AB, 
vcrfus  diftum  fegmentumCB,  ad  D,  fitqucBD, 
T2i\a  xqualis  fcgmento  CB  ;  &  faper  tota  AD , 
qualraram  dcfcribatur  AE.   Dudi  aatem  diarne- 
t  o  DF  ,  ducantur  BG  ,  CI,  para        ipfi  DE, 
fccu.itcs  di.imciram  in  H,  K,  punftls ,  pcr  qua 
diicuiuur  LM  ,  QP ,  paral  elas  ipfi  AD,  qjx  fc* 
ccnt  priorcs  paraliclas  in  N,  Q.    Erunt  i.jtur 
p:r  corollarium  i.'  propof.  4.    nujus  lib.  OI  , 
NQ,  BM,  LG,  CP,  circa  diamctrum  DF,  qua- 
gj^^wi  draca.    Et  quia  OK ,  ^  aequalis  eft  rcdtse  AC , 
h^i^t^^t  crit  01,  quadratum  fcgmenti  AC  Rurfus  ^  quia 
]S'H,  sequalis  ctt^  rcaae  CB,  erit  NQ,  quadraiim 
fegaicnti  CB ,  idcoque  quadrato  BM  ,  a^ualc, 
cum  rcftai  CB,  BD,  aequalcs  fi^t.   Quare  rcidhr 
BH,  HQ,  «qualcs  funt  fegmento  CB  ;  atquc 
adeo  duoreftangula  AH,  LQ,  comprchenfaerunt 
t^frind  fub  AB,  &  fegmento  C6,  c  cum  LH,  fit  a&qua,- 
lis  reSae  AB.   Eadem  riiipne  crunt  duo  reAan? 
guU         HE,  comprehenla  fub  AB,  CB, 

cum 
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cum  NH  ,  HM  ,  rcftaB  d  awjualcs  lint  rcftis  CB,  ^i^phd 
BD;  &  rcft»  GH,  EM,  rcftitFL,  hoc  cft,  re- 
LH,  hoc  cft ,  rcftae  AB.  Et  quia  quadrata 
NQ  ,  BM  ;  xqualia  funt ;  fi  addatur  communc 
KG,  crunt  BM,  KG ,  fimul  aqualia  rcftangulo 
NG.  Quaproptcr  quinque  rcftangula  AH  ,  LQ, 
HE  ,  BM  ,  ot  K6  ,  gnomoncm  RST ,  compo- 
ncniia  ,  acqualia  funt  reSangulo  quater  comprc- 
hcnfo  fub  refta  AB  ,  &  fegmcnto  CB.  Cum 
i^icur  gnomon  RST  ,  8c  quadratum  01 ,  xqualia 
fint  quadraid  AE  ;  crit  rcdangulum  quatcr  com- 
prchcnfum  fub  dara  rcfta  AB,  &  fegmento  CB, 
una  cum  quadrato  reliqui  fc^menti  AC  ,  «qualc 

5[uadrato  lincac  AD,  compoiitx  cx  AB,  &  difto 
cgincnto  CB.   Qiramobrcm  ,  fi  rcdla  linea  fcce- 
tur  utcunquc,  &c.   Quod  dcmonftrandum  crat. 

T  H  E  O  R.  9.   P  R  O  P  O  S.  9.  fiiij; 

Si  refta  linea  fecetur  in  aequaiia ,  &  non 
aequalia :  Quadrata  ,  quae  ab  inaequalibus  to- 
tius  fcgmencis  fiunt ,  limul  duplicia  funt ,  & 
ejus  ,  quod  a  dimidia ,  &  cjus  ,  quod  ab 
intefmcdia  fedVionum  fit ,  quadrati. 

CEcctur  tc£la  AB ,  blfariam  in  C  ,  &  non  bifa-  TMf^H 
^  rfam  in  D.   Dico  quadrata  fcgmentorum  inx-  fg,  1%. 
ualium  AD,  DB,  fimul  dupla  clTc  quadratorum 
mul,  qua:  fiunt  cx  dimidia  AC,  &  iutcrmc* 
dia  fcdionum  CD.    Educatur  cnioi  ojc  C «  ad 
AB,  perpcpdicularis  CE,  qux  fit  aequalis  dimi- 
dix  AC  ,  vcl  CB  ,  ducanturque  rcd«  EA,  EB, 
Deindc  ex  D,  ducaiur  quoquc  ad  AB,  pcrpcndi- 
cularif  DF  ,  fecans  EB,  in  punfto  F,  per  quod 
ducacur  FG  ,  par^illela  ipfi  AB ,  fccans  CE,  in 
G ,  ducaturquc  tandcm  AF.   (juoniam  igitur  in 
triangulo  ACE ,  Jatera  CA  ,  CEj  xqualia  funt, 
s  crunt  anguli  CAE,  CEA,  acqualcs:  Eft  autem  ^  f,pHmi 
angulus  ACE  ,  rc6tus  :  Reliqui  igitur  i?  an^li  baiMitf 
alium  rcftum  conficicnt,  ideoquc  AEC,  fcmir^- 

flus 
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ftu$  crft.  Eadcm  rationc  angulus  BEC ,  fcmi- 
rcftus  crk;  ac  proptcrea  totusAEB,  refitus.  Rur- 

ci^jfM  fus,  quia  triaueuli  FGE  ,  angulus  EGF,  c  aequa- 

d]ft./rM  lis  cft  rcfto  ECB,  cxtcrnus  interno;  d^tMVH  rcli- 
qui  duo  angi^li  uni  redo  xqualcs  :  Oftenfum  au- 
tem  eft,  angulum  FEG,  elle  femircftum.  Igirur 
&  EFG ,  ifcmirc(ftus  erit  ,  proptereaque  anguli 

e  6'fnmi  EFG  ,  FEG  ,  xc]uales  crunt,  e  ideoque  &  latera 
EG,  GF,  xqualia  inter  fe.   Eodcm  modo  often- 
detur,  in  triangulo  BDF  ,  latcra  BD,  DF*  cCk 
xqualia.   Nam  angulus  FDB  ,  eft  redlus,  ot 
ftmireftus,  &c.   Itaque  cum  in  triangulo  ACE, 

f  47.^r«  angulus  (J  ,  rcdus  fic ,  /erit  quadratum  lateris 
AE,  aequalc  duobus  qaadracislaterum  AC,  CE: 
Atqui  haec  duo  quadrata  intcr  fe  (unt  squaliay 
quod  &  linejc  AC  ,  CE  ,  asquales  fint.  Igitur 
quadratum  lateris  A£ ,  duplum  crit  quadrati  la- 
tcris  AC.   Rurfus  ,  quia  in  triangulo  EGF,  an- 

l^ffrMgalus  G,  rcdus  eft,  .;  crit  quadratum lateris  EF, 
aequalc  duobus  quadratis  latcrum  EG,  GF;  At 
duo  hxc  quadrata  intcr  ic  asqualia  funt,  ob  s- 
qualitatcm  iinearum  EG,  GF.  Igicur  quadratum 
lateris  EF,  duplum  crit  quadrati  lateris  FG,  hoc 

h  i^f^  >  quadrati  lineas  CD.  Eft  enim  CD  ,  b  Te&A 
rcdat  JFG,  a&qualis  ;  cuqi  CF,  fit  parallclogram- 
mura.  Quare  duo  quadrata  rcftarum  AE,  EF, 
dupla*  funt  duorum  quadratorum  lincarum  rcfta- 
rum,  AC,  CD:  Sunt  autcm  duoquadrata  rcSa- 

iAT^riwi^™  AE,  EF,  /acqualia  quadrato  reftae  AF;  & 
quadratum  tcAx  AF  ,  aequale  duobus  quadratis 
reftarum  AD,  DF.  Igitur  &  duo  quadraca  re- 
Aarum  AD,  DF,  dupTa  funt  duorum  quadrato- 
rum  rcftarum  AC,  CD:  Atqui  ouadratum  rcdac 
DF ,  aequale  cft  quadrato  reftaB  DB.  Oftenfum 
cnim  cft  rcftas  DF,  DB,  c^fe  acqualcs.  Quarc 
duo  quoque  quadrata  rcaarum  AD,  DB,  feg- 
mcntorum  inacqualium ,  dupla  funt  quadralorum 
rcaarum  AC ,  GD ,  dimidix  linc«,  &  intermc* 
•  -  :  diat  fcftionum.  Si  ergo  rcfta  linca  fccetur  in  at- 
oualfa,  &  non  equafia  &c.  Quod  crat  dcmoh- 
Orimdum. 

THEOIL 
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T  H  E  O  R.  10.   P  R  O  P  O  S.  10.  »: 

Si  refta  linea  fecetur  bifariam  ,  adjiciatur 
autem  ei  in  reftum  quaepiam  refta  linea : 
Quod  a  tota  ciun  adjunfta,  &  quod  ab  ad- 
junfta  ,  utraque  fimul  quadrata  ,  duplicia 
fiint ,  &  ejus  ,  quod  a  dimidia  ,  &  ejus , 
quod  a  compofita  cx  dimidia  &  adjunfla, 
tanquam  ab  una  ,  defcriptum  fit ,  quadratL 

SEccturreftaAB,  bifariam  in  C,  &  ei  in  redum  tjtU.lX. 
addatur  BD.    Dico  duo  quadrata  redanim  fg.  i. 
AD,  BD,  fimul  dupla  cflc  qua(fratorum  fimul, 

5uaB  cx  redis  AC ,  CD ,  defcribuntur.  Supcr 
lB  ,  cnim  cx  C  ,  crigatur  pcrpcndicularis  CfE, 
qux  fit  «qualis  dimidiae  AC  ,  vcl  CB,  &  jun- 

fantur  redae  AE ,  EB.   Pcr  D,  deindc  cducatur 
)F,  ipfi  CF,  parallcla,  occurrcns  rcS»  EB, 
protraciac  in  G  ,  &  pfr  E,  ducatur  rcfta;  CD, 
parallcla  EF ,  fecans  DF ,  in  F,  jungaturque  rc- 
&%  AG.   Oftendctur  jam  ,  angulum  AEB,  cflc 
rcdum ,  ut  in  praeccdenti  propof.  &  CEB,  femi- 
rcftum  ;  a  idcoquc  cjus  altcrnum  EGF,  lcmire-  a,p.ftfi^ 
ftum  qucquc  ;     Eft  auitm  un)^ulus  F,  rcdus,  bj^^^rwi^ 
cum  in  parallelogrammo  CF ,  reSo  angulo  C, 
opponatur.  t  l^itur  &  rcliquus  FEG,  fcmircftus  cit  frinri 
•rit  ,   &  proptcrca  ipfi   EGF ,  aecualis.  Quarc 
<^re6tse  EF,  FG,  anguiis  F£G,  EuF,  oppoliiac,  d6.frrmt 
aequalcs  quoaue  crunt.   Eadcm  arte  oftcndes , 
rcdlas  BD  ,  DG  ,  dfc  aiquales,  propterca  quod 
angulus  BDG,  fit  rcdlus ,  &  BGD,  fcmiredtus, 
&c.   Quoniam  igiiur  quadratum  redae  AE ,  <  ae-  c^j.frM 
qualc  cll  quadratis  xqualibus  rcdtarum  aequalium 
AC  ,  CE  ;  crit  ouadratum  rcdae  AE  ,  duplum 
guadrati  rcftae  AC.   Rurfus  quia  quadramm  rc- 
ckx  EG  ,  /quadratis  xqualibus  redUrum  snqwU' f  ^j.fri^ 
um  EF ,  FG ,  aequalc  ctt ,  erit  quoquc  quadra- 
tum  rcdx  EG  ,  duplum  quadrati  tt€tx  EF*  hoc 
clt,  rcdae  CD,  ^  cum  CD,  rcda  aequalis  ut  r€-g]4*/fM 
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ftae  EF.    Duo   igitur  quadrata  rcQarum  AE, 
EG,  dupla  funt  quadratorum  ct  rcdis  AC,  CD, 
dcfcriptorum.  '  Atqui  duobus  quadratis  rcclorum 
k^^.frtmt  ^  ^        ^  Kqualc  cfl  h  quadratum  rcftac  lincas 
AG  ;  &  quadrato  rcdtas  AG  ,  aequalia  funt  duo 
quadrata ,  quit  ex  duabas  lincis  rcdis  AD,  DG, 
defcribuntur.  Quadrata  crgo  rcctarum  AD,  DG, 
dupla  funt  quadratorum  cx  rcdtis  AC,  CD,  de- 
fcriptorum.    Gum  igitur  quadratum  redtae  DG, 
«qualc  fic  quadrato  rcd.x  BD  ;  crunt  quoque 
quadrata  rcdtrum  AD,  DB,  dupla  quadratorum, 
quae  cx  rcdis  AC  ,  CD  ,  dcfcribuntur.  Ittquc 
.   n  rcfta  linea  fecctar  bitariam ,  &c.   Quod  often- 
•  dcudum  erat. 

».        P  R  O  B  L.  r.   P  R  O  P  O  S.  ir, 

Datam  Veftam  lineam  fecare  ,  ut  comprc- 
•henfum  fub  tota  ,  &  altero  fcgmentorum 
reftangulum ,  sequale  fit  ei ,  quod  a  reliquo 
fegmento  fit ,  quadrato. 

TJB.  iX»  IT)^'*  ^^^^  '^^'  qttam  fccare  oportet  in  du- 
fg^  1.  as  .partc«5  ita  ut  rtdan^ulum  comprchcnfum 

fub  tota  A3  ,  &  altiTO  cjui  fegmcnto,  ncmpe 
minori  ,  xqualc  fic  quadrato  reliqui  fegmcnti  , 
nimirum  maioris.  Defcribatur  cx  AB ,  quadrii- 
tum  AC  ,  &  divifo  latcre  AD,  quod  cum  linea 
data  AB,  angulum  rcdum  cfficit,  bitariam  in  E, 
juwgatur  rcrta  EB ,  cui  cx  EA  ,  produSa  aequa- 
lis  fumatur  EF  ,  &  ipfi  AF,  abfcindatur  cx  rcda 
AB,  data  »qualis  AG.  Eft  cnim  AB,  major , 
quam  AF.  Nam  cum  EB ,  fit  sequalis  ipfi  EF, 
%xitfrM  ex  conftrudione  ;  a  fint  autcm  latcra  A£,  AB, 
mtjora  IttercEB;  Eruntquoque  rcdx  EA,  AB, 
inajorcs  rcfta  EF :  ac  proindc  ablata  commuui 
AE  ,  rcliqua  AB,  major  crit,  quam  reliqua  AF. 
Dico  rcaam  AB  y  fcdam  cfTc  in  G,  ita  ut  re- 
ftangulum  comprchcnfum  fub  AB,  BG,  aeqiiale 
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fit  quadrato  reaae  AG  ;  adeo  ut  AG,  fit  majus 
fegmeiitum,  &  JBG,  minus.  Ducatur  cnim  per 
refta  HI  ,  parallela  rcftae  DF,  fccans  CD, 
ia  I ;  Ac  per  F,  ducatur  ipfi  AG,  parallela  FH, 
fccans  HI,  in  H.  Erit  i^^itur  parallelogrammum 
AH,  quadratum  fcgmenti  AG,  cum  omnia  cjus 

2uatuor  latera  fint  aequalia  ,  quippe  cum />  FH  ,  b|4k^rtM| 
;H,  xqualia  fint  oppofitis  AG,  AF,  aequalibus; 
oinnefquc  anguli  cjuldcm  rcdi  ob  rcftum  A,  ut 
ad  defin.  i.  hujus  libri  oftcndimus.  Rcctani^ulum 

5[uoque  CG,  comprehenlum  erit  fub  Ali ,  & 
ej^mcnto  BG  ;  quod  AB  ,  aequalis  fit  ipfi  BC. 
Itnque  probandum  cft ,  reftan^ulum  CG,  &  qua- 
draum  AH,  aeqaalia  circ.  Quoniam  igitur  rcda 
DA  ,  divifa  tft  bitariam  in  E ,  &  el  addita  in  rc- 
ftum  AF;  c  erit  rcftangulum  fub  DF,  FA,  hoc  c  6.jpt* 
cft,  rcdtangulum  DH,  (cum  FH,  fit  sequalis  ipfi 
FA;)  una  cum  quadrato  dimidias  AE ,  aequale 
quadrato  rtftae  EF,  hoc  cft,  auadrito  rcdae  iLB, 
quae  reftae  EF,  aequalis  cft:  Eu  autcm  quadratum 
redie  EB,  d  aequalc  quadratis  rcdtarum  AE,  AB.  d^jfrti^ 
Quare  re6langulum  DH,  una  cum  quadruto  redas 
AE  ,  aequale  quoque  cft  quadratis  ret^larum  AE, 
AB.  Dcmpto  ergo  comnmni  quadrato  rcdae 
AE  ,  rcmancbit  re£lane;ulum  DH  ,  jcquale  qua- 
drato  rtdx  A3,  hoc  ttt,  quadrato  AC:.  Abiato 
igitur  rurfus  coramuni  redtangulo  Al ,  rcmanc- 
bunt  redangulum  CG,  &  qutdraium  AH,  inter 
fe  aequalia.  Quod  eft  propofitum.  Datam  igitur 
redam  AB  ,  fecuimus  ,  &c.  Quod  erat  facicn- 
dum. 


T  H  E  O  R.  II.   P  R  O  P  O  S.  12.  «ij: 

In  amblygoniis   triangulis  ,  quadratum  , 
uod  fit  a  latere  angulum  obtufum  fubten- 
ente ,  majui  eft  quadratis  ,  quae  fiunt  a 
lateribus  obtufum  angulum  comprehendenti- 
bus  ,  reftangulo  bis  comprehenfo  ,  &  ab 
uno  latcrum ,  qu?e  fiint  circa  obtufiuh  angm- 

lum^ 
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lum  ,  in  quod  ,  cum  protraftum  fuerit ,  ct^ 
dit  perpendicularis ,  &  ab  afTumpta  exterius 
linea  fub  perpendiculari  prope  angulum  ob- 
tufum. 

TAB  !X.  ^Rriangulura  ABC ,  habcat  angulum  ABC , 
1  4]       obtufum  ,  &  cx  A  ,  in  latus  CB,  acl  partcs 
^     an^uli  obtufi  protraftum  cadat  pcrpendicularis 
AD.   Dico  quadratum  latcris  AC,  quod  obtufo 
aneulo  opponitur ,  majus  ctk  quadratis  latcrum 
Ai),  BC,  rcftangulo  bis  comprchcnfo  fub  CB^ 
BD ,  hoc  cft ,  quadratum  latcris  AC ,  xqualc  cile 
duobus  quadratis  latcrum  AB ,  BC ,  una  cum 
redangul  o  fub  CB  ,  BD,  bis  comprchcnfo.  Cum 
a         "cnim  rcfta  CD  ,  divira  nt  in  B,  utcunquc  s  crit 
'     quadratum  rcclx  CD,  aequalc  duobus  quadratis 
Tcdarum  CB  ,  BD ,  &  redlaagulo  comprchcnfo 
bis  fub  CB,  l'D.   Addito  igitur  communi  qua- 
drato  redae  AD ,  erunt  duo  quadrata  rcftarum 
.  CD,  DA,  aeaualia  tribus  quadratis  reaarum  CB, 
•     BD  ,  DA,  oc  rcdangulo  comprehenfo  bis  fub 
h47'frsntiCEy  BD  :  h  Eft  autcm  quadratis  redlarum  CD, 
DA  ,  aequalc  quadratum  rcdlx  AC.    Quarc  & 
quadratum  rcftac  AC  ,  xqualc  erit  tribus  quadra- 
tis  rcdarum  CB,  BD,  DA,  &  rcdtan^ulo  com- 
prchcnfo  bis  fub  CB,  BD.    Cum  igitur  quadratis 
c47.fW7w*  reSarum  I  D,  DA,  t  aequale  iic  quadratum  reftas 
AB;  erit  quadratum  redtae  AC,  aequale  quadratis 
rcdarum  CB  ,  BA  ,  &  redlangulo  comprchcnfo 
bis    fub  CB ,  BD.    Quod  cft  propofitum.  la 
ambly^oniis  cr^^o  trian^ulis  ,  quadratum  ,  quod 
fit,  &c.   Quod  erat  oftendcndum. 

^i,.       T  H  E  O  R.  12.   P  R  O  P  O  S.  13. 

In  oxygoniis  triangulis  ,  quadratum  a  la- 
tere  angulum  acutum  fubtendente  minus  ell 
quadratis ,  quae  fiunt  a  lateribus  acutum  an- 
gulum  comprehendcntibus  ,  re6langulo  bis 

com- 
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comprehenfo ,  &  ab  uno  latenim ,  qu»  funt 
circa  acutum  angulum  ,  in  quod  perpendicu- 
laris  cadit  ,  &  ab  alliimpta  interius  linea 
fub  perpcndiculari  prope  acutum  angulum. 

Slnt  omncs  anguli  tmnpuli  ABC,  acuti  &  ex  jjji^jx 
Ay  perpcndicularis  AD,  dcmifla  cadat  in  la-     r-  / 
tus  BC.    Dico  quadratum  latcris  AB,  quod  acu- y 
10  angulo  ACB  ,  opponltur,  minus  cffc  qutdra- 
tis  latcrum  AC  ,  Cll ,  circa  angulum  acutum 
didum,  reSano^lo  bis  ccmprchenfo  fubBC,  CD, 
hoc  cft  ,  quaaratum  latcris  AB  ,  una  cum  re- 
ftangulo  bis  comprehcnfo  fub  BCj  CD,  aeauale 
efle  duobus  quadratis  latcrum  AC,  Cb.  Cum 
enim  reda  BC,  divifa  fit  in  D,  utcunque,  crunt 
quadrata  rcdarum  BC,  CD,  a  acqualia  rcdangulo  ^  - 
comptchcnfo  bis  fub  BC ,  CD^  &  quadrato  re- 
€tx  BD-   Addlto  ergo  communi  ouadrato  rcftaB  ^ 
DA,  crunt  tria  quadrata  rcaarum  BC,  CD,  DA, 
xqualia  rcdangulo  bis  comprchcnfo  fub  BC  ^ 
Cl>  ,  &  duobis  quadratis  refiarum  BD ,  iDA : 
Duobus   autem  quadratis  rc3arum  CD,  DA, 
^  asqualc  cft  quadratum  reftae  CA.   Duo  igitur  hAi.frkm 
quadrata  rcftarum  BC  ,  CA  ,  asqutlia  funt  rc- 
ttangulo  bis  coinprehenio  fub  BC,  CD,  &  duo- 
bus  quadratis  redarum  BD ,  DA.    Cum  crgo 
duobus  quadratis  rcSarum  BD  ,  DA  ,  c  asqualc  cATffM 
fit  quadratum  reftac  AB ;  crunt  duo  quadrata  re- 
darum  BC,  CA,  aequalia  rcftangulo  bis  compre- 
hcnfo  fub  BC,  CD,  &  quadrato  rcft»  AB,  quod 
eft  propontum.   Eod^m  modo  oftendetur,  qut- 
drata  rcSarum  AB,  BC,  aequtlja  clTe  rcAangulo 
bis  comprehenfo  fub  CB,  BD,  &  quadrato  rcAaB 
AC  ,  hoc  eft ,  quadratum  lateris  AC ,  minus  effe 
quadratis  laterum  AB,  BC,  reSangulo  comprc- 
henfo  bis  (ub  CB ,  BD.   In  oxygoniis  crgo  tri- 
angulis  ,  quadramm  i  laterc^  &c.-  Quod  dc« 
monftrandum  crat. 


G  r  R  O; 
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P  R  O  B  L.  2.   P  R  O  P  O  S.  14. 

^  Dato  re6lilineo  aequale  quadratum  con- 
ftituere. 

7AM.  IX*  datum  rcailincum  A,  cui  quadratum  xqualc 
9.  conftituendum  eft.  a  Conftituatur  parallelo- 
\  j^f.frmi  %xtmmxim  BCDE  ,  squalc  rcftilineo  A,  habens 
angulum  redum  ,  cujus  unum  latus ,  ut  DC , 
producatur  ad  F,  fitque  CF  ,  rc6la  aequalis  re<9:aB 
feC.  Dividatur  quoquc  DF ,  bifariam  in  pundo 
G ,  Quod  cadet  aut  in  pundtam  C  ,  aut  non. 

f^.  8.  Si  cadit  in  pundum  C  ,  crlt  reda  BC ,  (cum 
aBqualis  ponatur  rcdae  CF)  redx  CD,  aequalis. 
^Quarc  rcdhingulum  BD ,  crit  quadr.itum,  cum 

«^i^A^^Matera  DE  ,  EB,  ^  aequalia  liat  oppofitis  latcribus 
BC,  CD  ;  atque  adco  conftitutum  erit  quadratum 

ft^  >•  Kqualc  reftilinco  A.  Si  vcro  punfhim  G ;  uon 
cadit  in  C;  fafto  G,  ccutro,  dcfcribatur  inter- 
vallo  GD,  vel  GF,  femicirculus  FHIX  produca- 
lurque  "BC ,  doncc  circuinfcrentiam  (ccct  in  H. 
Dicp  igitur,  quadratum  rcfta:  CH,  eflc  aequale 
reftilinco  A.  Dudta  cnim  rcSa  GH  ;  guia  refta 
DF,  dividitur  bifariam  in  G,  &  non  bitariam  in 
C  ;  erit  rcftanp,ulum  comprchtnfum  fub  DC , 
CF,  hoc  eft ,  rcdangulum  BD  ^  una  cum  qua- 

leJxfif^  drato  rcftac  GC  ,  c  icqualc  quadrato  rcdx  GF, 
hoc  eft  ,  quadrato  rectx  GH  ;  cum  redas  GF, 
GH  ,  fint  aequalcs  :  At  quadratum  rcdx  GH , 

d47./rM  i/ssquale  cft  quadratis  rcdarum  GC,  CH.  Igi- 
tur  rcQangulum  BD  ,  una  cum  quadrato  rcftae 
GC,  aequale  quoquc  crit  quadratis  reftarum  GC, 
CH.  Qjiamobrcm  dcmpto  communi  auadrato 
reftae  GC,  rcmanebit  redangulum  BD ,  hoc  eft, 
rcailinaum  A;  quadrato  reftae  CH,  asqualc.  Da- 
to  ergo  redilinco  asquale  quadratum  conftitulmus : 
Qaod  facere  oportcbat. 


E  U  C  L  I. 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

E  L  E  M  E  N  T  UM 

T  E  R  T  I  U  M- 

DEFINITIO.  L 

/Equales  circuli  funt ,  quorum  diametri  funt 
«quales  ;  vel  quorum,  quae  ex  centris,  reftae 
lineae  funt  aequales. 

Uoniajn  EucUdes  hoe  lib.  varUs  circuli 
profrietates  detnonftnu-^  idcirco  exflicat 
prius  terminos  ^Hofdam  »  ejuorum  freqtiins 
in  eo  futwHs  ejl  ufus,  Primum  itaque  dodet  ,  eos 
circulos  ojfe  dqttales ,  quorwn  diametri ,  vel  femidia^ 
mstri  dcjudes  funt.  Cum  enim  circulus  defcrthatnr 
ex  circumvolutiohe  femidtametri  circa  alterum  extre^» 
mnm  fixum  ,  immobtle  ,  ut  Itb.  i.  diximus^ 
perfpicHum  ejf ,  eos  circulos  ejfe  aquales ,  quorum 
femidiametri ,  feu  refld  ex  eentris  duffa ,  funt  aqua^ 
les ;  vel  etiam  cjuorum  totd  diametri  aquales  funt. 
Vt  ft  diametri  AB  ,  BC^  vel  reBd  Df  ^  EG^  TAB.  Jx: 
t  centris  D  ^  Cr  E  ^  duSia  fm  dtfuales  ,  dauales  fl'^^\^h 
erunt  circuli  AFB  ,  Cr  BGC.  Sic  etiam  e  con^ 
trario  ,  Ji  circuli  Jint  aquales^  eruftt  diametrif  vet 
reda  i  centris  duild  dquales.  Ex  his  liquet^  circum 
G  2 
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ijuorum  dismetri  ,  vel  veBd  dulid  ex  centris 
fum  inddjualesj  indqudes  efe^  ut  fi  dsametri  BC^ 
TdB,lX.  HI .  vel  refld  £G,  KL  ,  e  centris  £,  ^ 
J4.11.  II.         ji^f  irhuiuales  ,  indquales  erunt  eiriuli  BGC  ^ 
Cr  HLI  \  at<jue  adie  iUum ,  cujus  diametery  vel 
femidiameter  tmajar ,  majerem.    Etcontray  circule- 
rutn  indqualium  diametros ,  femidiametrofve  indqua^ 
hs*  ejfe  ,  majorif  quidem  majoremy  cr  minoris  mi- 
norem» 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IL 

Refla  linea  drculam  tangere  dicitur ,  quae 
cum  circulum  tangat ,  fi  producatur ,  circu- 
lum  non  fccat. 

JjiB.  IX.  TJT  reSa  AB  ,  fi  sta  circulum  BFD,  tnngat  in 
k'  ^l'  B ,  ta  produila  ad  C,  nuJla  ratione  circulum 

fecet ,  fed  tota  jaceat  cxtra  ipfum ,  dicetur  tangere 
circulum.  At  vero  reSla  EF  ,  tjuia  ita  eundem 
circulum  tangit  in  F^  ut  frodttHa  ad  G  ^  fecet  dr" 
culum  f  cadatque  intra  tpfum ,  non  dicetur  circulum 
tangere^  fed  fecare. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  III. 

-  Circuli  fe  fe  mutuo  tangere  dicuntur,  qui 
fefe  mutuo  tangentes^  fe  fe  mutuonon  fecant. 

T^E  IX.  ^Odem  moda  duo  circuli  AC  y  BC ,  fe  mutua 
/i*  «4  dicuntur  tangere  in  C  y  fi  ita  fefe  contingant  in 

C^  ut  rieuter  alterum  fcet.  Eft  atttem  hic  eontoBtts 
fi^  M  f^    circulorum  duplex.    Aut  enim  exterius  fe  fe  circuli 

tangunt ,  ut  quando  unus  extra  alterum  efi  fofitusi 
,fl.  14.    a'4t  interiuSf  ^uando  unus  intra  alterum  conlfituitur. 

Quod  fi  duo  ctrculi  ita  fe  mutuo  tangant ,  ut  unus 
'  alterum 
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aktrum  4]u$^ue  fecet ,  dscemtpr  arculi  illife  mutuo  TJB.  fx: 
fecare  ,   Cr  tion  tangere.    Uti  eirfuii  ED ,  f^' 
FD. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IV. 

In  circulo  aequaliter  diftare  a  centro  refte 
linea  dicuntur  ,  cum  perpendiculares ,  quait 
centro  in  ipfas  ducuntur,  funt  asquales.  Lon- 
gius  autem  abelTe  illa*  dicitur,  in  quam  major 
perpcndicularis  cadit. 

QUettiam  intcr  cmnes  lineas  reSas^  qttM  ab  alujue 
^funSo  ad  quanolibet  lineam  reilam  ducumur^ 
breviffima  ejt  perpendicuUrts  ,    Cr  femfer  eadem^ 
alid  veto  infinitis  modts  variaripojfunt;  refle  dif^an^ 
tia  illsus  punSi  a  tsnea  illa  nHaacctpiturpenes  hneam 
ftrpendicularem,    Ut  diflantia  punSi  A  ^  a  reSa  7AM,  X» 
BC  y  dicitur  effe  perpendicularis  ^D  ,  nen  autem 
JiEj  vel  AF y  vel  alia^udvis^  (jua  nou  perpendi-» 
cultiris  efi  5  quia  AD  ,  omnibus  eft  brevior ,  ex 
corolL  propof,  i^.lib.  i.    Immo  non  folum  j4E  ^ 
AF  ,  majores  fum\  ejuam  jiD ,  fed  etiam  tpfd  • 
inter  fe  inaquales  funt.    Efi  emm  AF^  2imajor^  ti^. frimi 
quam  AE  ,  cum  angulus  AEF  y  fit  obtufus  ,  Cr 
AFE^  acutus^       ftc  de  nliis  lineis  non  perpendicu^  , 
laribus.    Quod  enim  AFE  ,  acutus  Jit,  conjlat  ex 
eo  ,  (juod  in  triangulo  ADF ,  duo  anguli  ADF^ 
AFD  ,  b  ntinores  funt  duobus  reHis.    Hinc  enim  ^*'- 
fit  ,  cum  ADFy  reHus  fit^  angulum  AFD^  reSo 
ejfe  mtnorem.    Eademratione  an^ulus  AED^  oflen'- 
detur  acutus.    Propterea  tjuod  in  triangulo  ADE^ 
C  di40  angult  ADE  ,  AED ,  $mnores  funt  duobus  c  17  /rwii 
reffi/,       ADE,  reSusefi^  acfroinde^  cumamba 
AED  y  AEF  y  dacjuales  fint  duolms  re3is  ^  erit  dti.frmi 
AEF  ^  obtufus.    J3inc  faHum  eH  ^  ut  EHclides  a^ 
G  3  4jualem 
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qnalem  dtfisntUm  redarum  in  cireulo  ah  iffim  cen^ 
tro  definierit  perAcjHales  perpendicnlares  ^  cr  inaqua^ 
7dB.  X.  iff^  dffiantiam  per  indtjuales.  Ut  dud  rtBa  ylB^ 
n-  *•  CD  ,  in  ctrculo  jiBCDy  aquaUter  dtcemur  difiare 
k  centKO  E  ,  fi  perpendiculares  EF^  EG  ,  dquales 
fuerint.  At  linea  CD  ,  longius  abeffc  dicetur  a 
centro  £,  quam  lineaHI,  (i  perpendicularts  EG  ^ 
majorfuerit  perpendiculari  EK. 

D  E  F  I  N  I  .T  I  O.  V. 

Segmentum  circuli  efl:  figura ,  quae  fub  re£la 
linea,  &  drculi  peripheria  comprehenditur.  . 

TM.  X.  TJT  fi  ducatur  in  circulo  jIBCD  ,  re^la  BD^  ' 
H'  l\  ^  utcuMjue  ,  dicetur  tam  figura  B^D ,  comenta 
cirCfiffffierentia  Bj4D  ,  re^a  BD;  cfuam  figura 
BCD ,  comprehenfa  reBa  BD  ,  Cr  circumferentia 
BCD ,  circuti  fegmentum,  Ex  hts  colligitur  triplex 
circuli  fegmentum.  Semicirculus  ,  qtutndo  reBa 
BD  ,  per  centrum  E  ,  incedit ;  Segmentum  femi^ 
circulo  majus  ,  ejuando  reHa  BD  ,  non  tranfit  per 
centrum  ,  in  ipfo  tamen  centrum  exiflit ,  (jHale  efi 
fegmentum  BAD  j  Et  Segmenttm  femicirculo  mi- 
nus  y  extra  quod  centrum  circuli  conftituitur  ^  dijuf- 
modi  efi  fegmentum  BCD.  Focatur  k  plerifqne 
Geometris  reHa  BD  ,  chorda  ,  circumferentia 
BADy  vil  BCD,  arcus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O,  VL 

Segmenti  autem  angulus  eft,  qui  fub  refta 
linea,  &  circuU  peripheria  comprehenditur. 

TyEfinit  jam  Euclides  tria  genera  angulorum^  qui 
in  circulis  confiderantur.    Primo  locoangulum 

felmen^ 


r 


Digitized  by  Google 


Digitized  by  Google 


LIBERTER7  1US.  loj 

ffgmmiy  dicem  angulummixtumABDj  velADBy  x 
contentum  fub  reila  linea  BD  ,       circumferentia  f^'  !• 
BAD  y  appellari  angulum  fegmenti.    Quod  ji  fei"  fig, 
mentum  circuli  fuertt  femicirculus  ,  dicetur  anguTus 
BACy  femicirculi:  Si  vero  fegmentum  majusfemi'  fig.  i* 
€irculo  extiterit  y  vocahitur  angulus  ABD  ^  fegmenti 
majoris  :  Si  denitjue  fegmentum  minus  fuerit  femi^ 
circulo^  angulus  CBD ,  fegmenti  minerls nuncupabitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VII. 

In  fegmento  autem  angulus  eft  ,  cum  in 
legmcnti  periphcria  fumptum  fuerit  quodpiam 
punftum ,  &  ab  illo  in  terminos  reftae  ejus 
lineae  ,  quae  fegmenti  bafis  eft ,  adjUnftse  fue- 
rint  rc6te  linese  :  Is ,  inquam ,  aligulus  ab  ad- 
jun£Hs  illis  lincis  comprehenfus  angulus  eft  in 
fegmento. 

Qlt  fegmentum  circuli  quodcunejue  ABCy  cujusTAB,  X» 

bafts  relia  AC.    Ex  fufcepto  quolibet  punHo  ^f&'  S*^ 
B  ,  in  circumferentiay  ducantur  ad  punfla  A^  O* 
C  ,  extrema  bafts  ^  reStd  lined  BA  ^  BC.  Angu- 
lus  igitur  reHilineus  ABC  ^  dicitur  exifiere  in  Jeg" 
mento  ABC. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VIII. 

Cum  vero  comprchcndentss  angulum  re- 
ftae  lineae  aliquam  alTumunt  peripheriam,  illi 
angulus  infiftcrc  dicitur. 

T7  JT  ftmfio  A^  (juolibet  fufcepto  in  circumferentia  tjB,  X. 

circuli  ABCD^  ducanturrefld  dud  ItnedAB^  fg* 
AD^  ad  duo  extremd  B^  cr  D^  circumferentid 
BCD I  cujufque ,  ftam  eptidem  du4  tfHd  AB^ 
G  4  AD, 
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ADy  Mjfumwtt.  AngulHs  itaqtii  rtHUineui  BADy 
injijlere  dititur  circumpnrentid  BCD. 

Prdter  tres  diHes  aniutos  confideratur  etiam  k 
Geometris  angulus  contingcntid  ^  qui  contirtetur  linea 
refla  tangente  <:ircHlum  \  O*  circumftrentia  circuli\ 
vel  certe  duabus  circumferentiis  femuttio  tastgentthus  ^ 
five  hoc  exterius  jiat  ,  Jive  interius.  Exemflum. 
TAM.  X.  SireBa  AB  ,  taniat  circtdum  CDE^  tn  C;  angu- 
H'  7-     lus  misttus  ACD^  velBCEf  dicetur  angulus  contin- 
gentid  ,  five  contafhs  :  Rurfus  ,  fi  circulus  CED , 
tangat  circulum  EFG^  exterius  in  £;  Item  circulus 
HFI  ^  circulum  EFG  ^  interius  in  F;  appellabitur 
tam  anguUts  curvilineus  CEF  ^  ejuam  EFH  ^  vel 
GFI  ^  angulus  cbntaHus  ^  feu  contingentid.  Sunt 
itaefue ,  tit  vides  ^  tres  anguli  contingentid ,  unus 
quidem  mixtus^  reliqui  vero  duo  curvilinei. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IX. 

Seflor  autem  circuli  eft ,  cum  ad  ipfius  cir- 
culi  centrum  conftitutus  fuerit  angulus,  com- 
prehenfa  nimirum  figura  &  a  rectis  lineis  an* 
gulum  contineniibus  ^  &  a  peripheria  ab  illit 
aflumpta. 

fcV^  C/  in  circuh  ABCD  ^  cujus  aentrum  £,  reRd 
jiEi  CE,  conjlituant  angulum  AECf  ad  cen^ 
trum  E  j  nominnbitur  figura  AECD^  contema  rtf- 
8is  AE ,  EC ,  Cr  circumferentis  ADC ,  quam 
prddiSd  lined  affumunt^  Seftor  circuli. 

»D  E  F  I  N  I  T  I  O.  X. 

Similia  ch-culi  fegmenta  funt,  quae  angulos 
capiunt  aequales  :  Aut  in  quibus  anguli  inter 
le  funt  aequales. 

J^*-^*  CEgmenta  videlieet  ABDF^  DCAE  ^  ojufdem 
f^'  ^  -     ^  circuli  AMCDEFy  qud  capiunt  hos  duos  angulos^ 

ABF, 
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^RF  ,  DCE  ,  dqnales  :  vel ,  tfu^i  idem  eft ,  tn 
^uilHis  iidem  artguli  d^uales  exiflunt^  juxta  7.  defi-- 
mtienem  y  fimilis  dicumur^  ipfd  circumferemid 
tjuefie  ABDFj  DCAE^  fimiles. 

P  R  O  B  L.  I.    P  R  O  P  O  S.   I.  ij 

Dati  circuli  centrum  reperire. 

Slt  circulus  datus  ABCD,  cujus  ccntnim  opnr-  7^3.  x. 
tct  invcnirc.  Ducatur  in  eo  linea  utcunqujj^^.  lo. 
AC,  a  quas  bifariam  dividatur  in  E,  &  pcr  E,  aio./rM 
ad  AC,  pcrpcndicularis  agatur  BD,  utrinque  iii 
pcriphcria  terminata  in  punftis  B,  D.   Hac  igitur 
bifariam  feila  in  F;  dico  F,  clTe  centrum  circul' 
propofiti.    In  ipfa  cnim  reda  BD  ,  aliud  pun- 
dum  5  prjetcr  F,  non  erit  centrum,  cum  omnc 
aliud  puiidum  iplam  dividat  inaequaliter,  quando- 
quidcm  in  F',  divifa  fuit  aequalittr.   Si  igitur  F, 
non  eft  centrum  ,  fit  punfkum  G,  extra  rcdam 
BD,  ccntrum,  a  quo  ducantur  li»cac  GA,  GE, 
GC.  Quoniam  ergo  latcra  AE,  EG,  trian^ii.i 
AEG,  aequalia  funt  lateribus  CE,  EG,  trianguli 
CEG  ;  &  bafis  AG,  bafi  CG;  (i  centro  cuiin 
duci  dicuntur)  ^crunt  anguli  AEG,  CEG,  <t:- b  S.frM 
quales;  c  idcoquc  rcfti  :  Erat  autcm  &  angulus  c  10.  def. 
AEF,  rcftus,  ex  conftrudionc.  Igitur  rcfti  AEF, 
AEG  ,  asqualcs  funt ,  pars  &  totum,  quod  c(l 
abfurdum.   Non  cft  crgo  punftum  G,  ccntrum; 
cadcmquc  cft  raiio  dc  omni  alio.  Quarc  F,  cen- 
trum  erit.   Itaquc  dati  circuli  centrum  rcperimus. 
Quod  erat  facicndum. 

COROLLARIUM. 

HiiiG  numifeftum  eft  ,  fi  in  circulo  it€ti  aliqua  linea 
aUqtoam  rc^m  lineam  bifariam  ,  8c  ad  aogulos  f^dlos 
fccet »  10  fccaote  efle  centrum  circuli.  Nam  ex  eo ,  quod 
BD  ,  ic£b  ,  Tt€t%m  AC  ,  bifiriam  fecat  in  E,  8c  ad 
angulos  re£^08  «  oftcnfum  fuit  ,  pun&um  ejus  medium 
F,^  /leoeflario  cflt  circuli  ctDtnim.  ^ 

THKOR. 
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ij;         T  H  E  O  R.  I.   P  R  O  P  O  S.  2. 

Si  in  circuli  peripheria  duo  quaelibet  punfta 
accepta  fuerint ;  Refta  linea  ,  quae  ad  ipfa 
pun6ta  adjungitur ,  intra  circulum  cadet. 

Ti#«»  X.  TN  circulo  ABC,  fumantur  quaelibet  duo  punfta 

Jfe.  II.  A,  &  C,  in  ejus  circumfereatia.  Dico  redsun 
cx  A  ,  in  C  ,  dudam ,  caderc  intra  circulum, 
ita  ut  ipfum  fecct.  Si  cnim  non  cadit  intra,  ca- 
•  dat  cxtra,  qualis  ctt  linea  ADC,  redia,  ut  vult 

1  i.#if^w.  adverfarius.  Invento  a  igitur  centro  E,  ducan- 
tur  ab  eo  ad  pundta  affiimpia  A,  &  C,  ncc  non 
ad  quodvis  pundlum  D  ,  in  reda  ADC,  line» 
re^ax  EA  ,  EC  .  ED,  lecetque  ED,  circumfe- 
rentiam  in  B.  Quoniam  ergo  duo  latera  E  A , 
EC,  trianguli,  cujus  bafis  ponitur  reda  ADC, 

b  c  pmri  ^9^^^'^  ^^^^  y  centro  enim  ducuntur)  b  erunt 
anguli  EAD  ,  ECD,  xquales:  Eft  autcm  angu- 

^j^^^jjulus  EDA  ,  c  angulo  ECD,  major  externus 
interno  oppofito  ,  cum  latus  <JD  ,  in  triangulo 
ECD ,  fit  produaum  ad  A.  Igitur  &  angulo 
EAD ,  major  erit  idem  angulus  EDA.  Quare 
rcda  EA  ,  majori  angulo  ADE  ,  oppofita,  (hoc 

iiafrimi      >  ^^^*  aequalis;)  d  major  crit,  quam 

redla  ED ,  minori  angulo  DAE,  oppofita,  pars 
quam  totum.  Quod  eft  abfurdum.  Non  igitur 
rcfta  cx  A  ,  in  C,  dufia  exira  circulum  cadct, 
led  intra.  Eodem  cnim  modo  demonftrabitur  , 
reftam  duflam  ex  A  ,  m  C ,  non  pofle  cadcfc 
fuper  arcum  ABC  ,  ita  ut  cadem  Ct ,  qu»  cir- 
cumfcrentia  ABC.  Elfet  cnim  rcSa  EA,  ma- 
jor,  quam  reda  £B.  Quod  etiam  ex  dtfinitionc 
TcQx  linc»  p«ef  ,  cum  ABC  ,  arcus  fit  linca 
curva  ,  non  ^utem  rcda.  It«qu)&  fi  in  circaU 
periphcria  duo  quadibct  puada.,  &c.  Quod  erat 
oftendcndum. 


C  Q; 
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Hinc  t<k  manifeftum  ,  lintam  tt€tm  •  guz  circuJiim 
tan^ic  ,  ira  ut  eum  non  fccet  ,  in  uno  tantum  pun^o 
ipium  tangere.  Si  enim  in  duobus  pun£^is  eum  tangeret » 
^caJerct  pars  n£ix  intcr  ea  duo  punda  pofita  >  intra  gt.  Irf^S» 
circulum.  Quare  circulum  (ecart t ,  guod  eft  cuntoi  bj* 
potbelin. 

T  H  E  O  R.  2.   P  R  O  P  O  S.  3. 

Si  in  circulo  refta  quaedam  linea  per  cen- 
trum  extenfa  quandam  non  per  centrum  ex- 
tenfam  bifariam  fecet  ;  &  ad  angulos  reftos 
ipfam  fccabit.  Et  fi  ad  angulos  reftos  eam 
lecet,  bifariam  quoquc  eam  lecabit.  . 

npEr  centrum  A  ,  circuli  BCD,  refta  CE,  ex- tm.  X. 

tcnfa  dividat  redlam  BD ,  non  pcr  centrumj^. 
extcnfam,  bifariam  iu  F.    Dico  reftam  AF,  cffc 
ad  anguios  rertos  ipfi  BD.   DudJs  enim  reftis 
AB,  AD  ,  erunt  dao  latcra  AF,  FB,  triangulf 
AFB,  duoKus  AF,  FD,  trianguHAFD,  asqualia; 
&  bafes  AB  ,   AD  ,  aequalcs.    a  Igitur  anguli  tS.  frtm 
AFB,  AFD,  «qualescrunt ,  hoceft,  tiTcdu  Quod  6\o.drf. 
cr;«  primo  propofituiH. 

Sft  jam  AF  ad  angulos  rcdos  fpfi  BD.  Dlca 
rcftam  BD  ,  bifariam  fecari  in  F  ,  i  rc<9:a  CE. 
DuSis  enim  iterum  reclis  AB,  AD;  cum  latcrx 
AB ,  AD,  trianguli  ABD,  fint  aequalia  ,  b  erunt  b  j./rW 
anguli  ABD,  ADB,  a^qualcs.    Quoniam  igitur 
duo  anguli  APB,  ABF,  trianguli  ABF,  aequalcs 
funtduobus  angulis  AFD,  ADF,  trianguli  ADF;. 
A  latcra  AB,  AD,  quac  rcSis  angulis  a&qualibus 
opoonuntur  ,  aequalia  qiioque:  c  erunt  latcra  FB,  cxe-frk^ 
y  O  ,  aequalia.   Quod  fecundo  proponebatur.  Si 
igitur,  in  circulD  rt&a  quaedam  linea  per  centrum 
«itcnfa^  Scc.  Quod  aemondranduni  crat. 

c  o- 
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COROLLARIUM. 


Ex  hic  dtemonftratioDe   ficile  infererous  ,  in  qDovts 
criaogalo  duorum  latcrum  Kqualium  ,  five  zquilatcrum 
,  illud  Gt ,  fife  1(b(celc9  ,  lioeam  ,  quae  bafim  bifanam  le- 
cet»  peipendicularem  effe  ad  bafim     Et  concra,  Hncam, 
quac  ad  bafim  fit  perpeDdicuIaris »  bafim  fecart  bi^ariam. 
TJM.  X  triangulo  ABD  »  cujui  duo  larera  AB  »  AD» 

la.    9K|ualia.fiint »  atque  adeo  ex  ceocro  A  •  per  B  ,  D  »  cir- 
*     '    culus  defcribi  potcd  :  ez  eo ,  quod  tc€bk  AF »  (ecat  bafin 
BD »  bifariam  »  oftcnfiim  eft  »  an^los  ad  F »  eife  re^os : 
Et  ex  eo »  quod  anguti  ad  F  ,  rt£ti  fimt »  demonllratum 
cft»  blfim  BD»  a  redi  AF,  bifariam  fecari. 


^if.       T  H  E  O  R.  3.   P  R  O  P  O  S.  4. 

Si  in  drculo  du^  refte  linesB  fefe  mutuo 
fecent  ,  non  per  centrum  extenfe  ;  fe  fe 
V  ^   mutuo  bifacriam  non  fccabunt. 

TJB.  X'  T^^*         -^^A  ^>      mutuo  in  E,  fcccnt 
jjv,        ^  in  circulo  ACBD,  non  pcr  ccntrum  exten- 
'   1«.   Dico  ficri  non  poflTe ,  ut  mutuo  fcfc  bifari- 
am  leccnt.  Si  cnim  una  carum  per  ccntrum 
tranfit,  ccrtum ,  cft,  cam  bifariam  non  feciiri: 
folum  cnim  In  centro ,  per  quod  alicra  ponitur 
non  tranfirc ,  bitanam  dividitur  :  Si  vcro  neutra 
pcr  ccntrum  cxtenditur,  quamvis  una  carum  non* 
nunquam  bifariam  ab  alcera  dividatur  ,  tamen 
altcra  minimc  lecabitur  blfariam.   Divifit  cnini 
fit  &  AB,  &  CD ,  fi  fieri  potcft,  bifariam  in  E. 
a  i.terth,  a  Invento  igitur  ccntro  circuli  F  ,  diicatur  ab  co 
ad  E  ,  rcfta  EF.  Qaoniam  cr^jo  FE  ,  ponitur 
fecare  rcfiam  AB,  bifariam  in  £,  ^  fccabit  ipfam 
ad  angulos  redos.  Eadem  ratlonc  fecabitur  CD, 
V  /  .      angulof  reftof  ,  cum  ponatur  biiariam  dividi^ 
in  E.  Quarc  rcftus  angulus  FED*  reao  angulo' 
F£B,  equalis  cft  ,  pars  toti,  quod  cft  abfurdum 
Itaquc  fi  in  circulo  du»  rcft»  lincx  fe  fc  mutuo 
fcccm,  &c.  Quod  erat  dcmonftMndum. 

THEOR. 
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T  H  E  O  R.  4-   P  R  O  P  O  S.  5.  ftV 

Si  duo  drculi  feie  mutuo  (ecent ,  non 
erit  illorum  idem  cencrum. 

DUo  clrculi  ABD,  £BD,  fc  mutuo  fccent  in  taM'.  X. 
B ,  &  D.   Dico  iplbs  non  habcre  idem  con*  fy.  14.  ' 
trum.   Sit  enim ,  fi  ncri  potcft ,  tdem  ccntrum 
utriufquc  ,  C,  i  quo  dus  re£lx  ducantur;  CB, 
quidcm  ad  fcdioncm  B ;  CA ,  vero  fecans  utram- 
que  circumferentiam  ia  A ,  &  £.   Quoniam  igi- 
tur  C,  ccntrum  ponltur  circuli  EBD  ,  crit  rcaa 
EC,  Tc&x  CB,  6  acqualis.   Rurfus  quia  C  ,  cen-  b  tj.dtf. 
trum  quoquc  ponitur  circuli  ABD  ,  crit  &  reftt 
AC,  cidem  rcdae  BC  ,  aequalis.   Quare  rcdaB 
EC,  AC ,  4  «quaks  intcr  lc  erunt,  pars,  &  tO'  a  tlfn»: 
tum  ,  quod  cft  abfurdum.   Si  igitur  duo  circuli 
fe  (e  mutuo  fccent ,  &c.  Quod  oftcndendum 
erat. 

T  H  E  O  R.  5.    P  R  O  P  O  S.  6.  tt 

Si  duo  circuli  fefe  mutuo  interius  tan- 
gant;  eorum  non  eric  idem  centrum. 

r\Uo  circuli  AB,  BC,  fc  intcrius  tangant  in.  x 

B.   Dico  eos  non  habere  idcm  cenirum-  fg.  ijr. 
Habcant  cnim  ,  fi  ficri  potcft ,  idcm  ccntrum  D, 
i  quo  dux  reftas  ducantur;  DB,  quidcm  ad  ta- 
dum  B.   At  DCj  fccans  utramquc  circumfcrcn- 
tiam  in  A ,  &  C.   Quoniam  igitur  D,  ponitur 
ccntrum  circuli  AB,  erit  refia  AD,  redasBD,  k  b  if^  d^. 
acqualis.   Rurfus  quia  D  ,  ponitur  centrum  cir- 
culi  BC  ,  crit  rcfta  CD  ,  eidcm  rcftae  BD.  ae- 
qualls.   Quare  vc(tx  AD,  &  CD,  a  inter  fe  c-  »  "•Wfc 
runt  aemiales  ,  pars  &  totum  ,  quod  cft  abfur- 
dum.   i\  igitur  duo  circali  fe  fe  mutuo  intcrius 
tangant,  &c.   Quod  dcmonftrandum  erat. 

THEOR. 
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^j.        T  H  E  O  R.  6.   P  R  O  P  O  S.  7. 

Si  in  diamctro  circuK  quodpiam  fumatur 
punftum  ,  quod  circuli  centrum  non  fit ,  ab 
eoque  punfto  in  circuium  quaedam  reftaB  lineae 
cadant  :  Maxima  quidem  erit  ea ,  in  qua 
centrum  ,  minima  vero  reliqua;  aliarum  vero 
propinquior  illi ,  quae  per  centrum  ducitur, 
remotiore  femper  major  eft :  Duae  autem  fo- 
lum  reftae  lineae  aequales  ab  eodem  punfto  in 
circulum  cadunt ,  ad  utrafque  partes  minimae , 
vel  maximae. 

Tjm.  X  iN  diametro  AB,  circuli  ACDEB ,  cujus  ccn- 

fg.  16*  *  trumF,  pundtum  tffumatur  quodcunque  G, 
prarter  centrum ,  &  ex  G ,  cadant  in  circulum 
quotcunque  linea&  GC ,  GD,  GE.  Dico  omni- 
um  ,  qu£  ex  G  ,  ad  circumferentiam  ducuntur , 
maximam  ciFe  GA  ,  in  qua  eft  centrum,  mini- 
mam  vero  rcliquam  GB,  quae  diametrum  perficic : 
Deiiidc  reaamGC,  quas  rcSae  GA,  per  centrura  1 
dudx  propinquior  elt ,  maiorem  reda  GD,  cjuac 
ab  eadem  GA ,  plus  diftat  ;  &  eadcm  ratione 
GD,  majorem  reda  GE,  atque  ita  de  aliis  lincis. 
fi  duccrentur ,  in  infinitum.  Deniquc  ex  G  ,  ad 
utrafque  partes  minimae  lincae  GB,  vel  maxiinie 
GA  ,  duci  ponTc  tantummodo  duas  lineas  injcr 
fc  xqualcs.  Ducantur  e  ceniro  ad  C,  D, 
&  E  ,  redas  linex  FC,  FD,  FE.   Quoniam  igi- 

•la^fwwtur  duo  latera  GF,  FC,  trianguli  GFC,  ^imajora 
funt  latcrc  GC.  Sunt  autem  redaB'  GF ,  FC  , 
«quaks  reSis  GF ,  FA,  hoc  eft,  toti  rcdx  GA; 
erit  &  GA  ,  major ,  quam  GC.  Eadem  ratione 
major  crit  refia  GA  ,  quam  GD,  &  quam  GE. 
Quare  GA,  maxima  eft  omnium,  quc  cx  G,  in 
circulum  cadunt. 
Deinde,  quoniam  m  triangulo  EFG,  latufs  EF, 

fcS^irW^XDinus  ell  duobus  lateribus  FG,  G£.  £ft  autem 
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JEF,  ipfi  FB,  «qualis;  crit  &  FB,  rainor  dua- 
bus  redis  FG,  GE.  Dempta  crgo  communi  re- 
£ta  FG  ,  remanebit  adhuc  GB,  minor,  quam 
GE.  Eadem  rationc  minor  erit  GB,  quam  GD,  * 
&  quam  GC.  Quarc  GB,  minima  cft  omnium, 
quae  ex  G ,  in  crrculi  circumfercntiam  cadunt. 

Rurfus  ,  quia  duo  latcra  GF ,  FC,  trian^li 
GFC,  aMuali^  funt  duobus  latcribus  GF,  FD, 
trianguli  GFD  ^  &  angulus  totus  GFC  ^  major 
eft  angulo  GFD  ;  c  erit  bafis  GC ,  major  bafe  ci4.frkd 
GD.  Eadem  ratione  major  erit  GC,  quam  GE; 
Item  major  erit  GD  ,  quam  GE.  Quare  linea 
propinquior  ci ,  quae  per  centrum  ducitur,  major 
eft  ea,  quac  remotior. 

Fiat  jam  angulo  BFE,  ex  altera  partc  asqualis 
angulus  BFH ,  &  ducatur  refta  GH.  Quoniam 
jgitur  latera  EF ,  FG  ,  trianguli  EFG^  aequalia 
funt  latcribus  HF ,  FG,  trianguli  HF(j,  &  an- 
guli  hi$  lateribus  contcnti  EFG,  HFG,  aequalcs; 
4/crunt  TQdx  GE  ,  GH,  cx  utraque  parte  ipfius  i^frbi^ 
lincas  minimx  GB ,  vel  maximae  GA ,  aequalcf 
iiitcr  fc.  Qiiod  autem  nulla  aiia  his  duabus  . 
poflit  cflc  aequalis,  conttat.  Nam  fi  ex  G,  duca- 
tur  alia  ,  quae  cadat  fupra  pundum  H,  erit  ea, 
cum  fit  ei,  quae  pcr  ccntrum  ducitur,  propincmi- 
or ,  major  quam  GH  :  fi  vero  cadat  infra  H, 
crit  ca  ,  cum  fit  remotior  ab  eadem  GA  ,  pcr 
centrum  duda ,  minor  quam  GH,  ut  oftcnfam 
fuit.  Duae  igitur  duntaxat  rcfta^  lincae  aequalcs 
ad  utrafque  part^s  minimas  GB ,  vel  maximas 
GA,  cadunt.  Itaquc  fi  in  diametro  circuli  quod- 
piam  fumatur  pundtum,  &c.  Qiiod  erat  demon- 
firandum. 


T  H  E  O  R.  7.    P  R  O  P  O  S.  8. 

Si  extra  circulum  fumatur  punftum  quod- 
piam  ,  ab  eoque  punfto  ad  cifculum  deducan- 
tur  re6i:a^  qudsdam  lineae  ,  quarum  una  quidem 
per  centrum  prptendatur ,  reliquae  vcro  ut 

libct: 
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Jibet :  In  cavam  peripheriam  cadentium  refta- 
rum  linearum  maxima  quidem  eft  illa ,  qua& 
per  centrum  ducitur  ;  aJiarum  autem  propin- 
-quior  ei ,  quae  per  centrum  tranfit ,  remotiore 
femper  major  eft ;  In  convexapi  vero  pNcri- 
pheriam  cadcntium  reflarum  linearum  minima 
quidem  eft  illa ,  quae  inter  punftum  ,  '&  dia- 
metrum  interponitur ;  aliarum  autem  ea,  quae 
propinquior  eft  minimae  ,  remotiore  femper 
minor  eft.    Duae  autem  tantum  reftae  lineae 
sequales  ab  eo  jpunfto  in  ipfum  circulum  ca- 
dunt ,  ad  utralque  partes  minimae ,  vel  maxi- 
raae.  ^ 

tAM.  X.  X^Xpnn&o  A,  extracirculum  BCDEFI,  cujus 
fg^  17.         ccmrum  K,  linejc  fccantcs  circulum  ducan- 
tur^  quarum  AI,  per  ccntrum  tranlcat,  alisK  vc- 
ro  AH ,  AG ,  AF ,  utcunque.  Dico  omnium 
cffe  maiimam  AI  ,  qu«  per  ccntrum  incedit : 
Deinde  rcftam  AH ,  qu»  re&x  AI  ,  quae  pcr 
centrum  ducimr,  propinquior  .cxiftit,  majorem 
rcda  AG  ,  qu»  rtmotior  eft  ab  eadcm  AI :  Et 
cadcm  ratione  AG ,  majorem  quara  AF.   E  con- 
trario  autcm  ,  rciiam  AB ,  omnium,  quae  eitra 
circulum  funt ,  minimam  clTe  i  Deindc  rcftam 
AC,  quas  ricinior  cft  minimae  AB,  minorem  cffe 
rtda  AD,  remotiore ;  Et  cadem  rationc,  ipfam 
AD  ,  minoreni  quam  AE.   Dcnique  cx  A,  ad 
utrafque  partcs  minimae  lincae  AB,  vel  maiimx 
AI  ,  duci  pofle  tantummodo  duts  lincas  rcftas 
inter  fe  a£qualcs.   Ducantur  ci  centro  K,  ad 
punfta  C,  D,  E,  F,  G,  H,  rc£te  KC ,  ICD, 
KE,  KF,  KG,  KH.  (>aoniam  igitur  duo  latcra 
ai^^/mi  AK  ,  KH,  trianguU  AXH,  a  majora  funt  rcfta 
AH;  Sunt  autem  reftx  AK,  KH,  aequales  reSis 
AK,  KI  ,  huc  eft  ,  toti  tc&x  AI;  crit  &  AI, 
major  ,  quam  AH.   Eadcm   ratione  crit  AI , 
xnajor,  quam  AG ,  &  quam  AF.  Quare  AI, 
cft  omnium ,  quK  ci  A,  in  circulum  cadunt^ 
maiima.  Dcinde, 
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Deindc,  quoniam  latcra  AK  ,  KH,  trianguli 
AKH,  aequalia  funt  latcribus  AK,  KG,  tnan- 
guli  AKG  ;  Et  angulus  totus  AKH,  major  cfl 
angulo  AKG  ;  h  crit  baiis  AH ,  bafe  AG,  ma-  b24.jrl«9 
jor.  Eadem  ratione  major  erit  AH ,  quam  AF: 
Item  AG  ^  major,  quam  AF.  Quare  linca  pro- 
pinquior  ci,  quac  pcr  ccntrum  ducitur,  major  cft 
linca  rcmotiore. 

Rurfus  ,  quia  in  triaDguIo  ACK  ,  rcSa  AK, 
r  minor  cll  duabus  AC ,  CK ;  fi  aufcrantur  cio./fW 
quales  BK ,  CK:  rcmancbit  adhuc  AB,  minor, 
quam  AC.  Simili  ratione  erit  AB,  minor,  quam 
AD  ,  &  quam  AE.  Quare  AB ,  omnium  luic^ 
rum  cxtra  circulum,  qux  cx  A,  ducuntur,  minima  cft. 

Rurfiis ,  cum  intra  triangulum  ADK,  cadant 
dux  rcdac  AC ,  CK  ,  ab  cxtrcmitatibus  Jaieris 
AK;  ^crunt  AC ,  CK  ,  minorcs,  quam  AD,  dii.#rW| 
DK.  Sublatisigicursqualibus  CK,  D&,  rcmancbit 
adhuc  AC,  minor,  quam  AD.  Pari  rationc  crit 
AC,  minor,  quam  AE  ,  itcm  AD,  minor  quam 
AE.  Quare  linea  propinquior  minimas  linca  AB, 
miaor  cft,  quam  rcmotior  ab  cadcm. 

Poftrcflio  fiat  angulo  AKC ,  angulus  AKL  y 
aequalis ,  &  ducatur  rcda  AL.   Quoniam  igitur 
latcra  AK ,  KC ,  trianguli  AKC  ,  squalia  funt 
latcribus  AK,  KL,  triaoguli  AKL;  Sunt  autcm 
&  anguli  AKC,  AKL  ,  didis  latcribus  contcnti 
aequalcs  ;  e  crunt  reSas  AC  ,  AL ,  cx  utraque  e  4. /rM 
parte  minimas  AB  ,  vcl  maximae  AI ,  intcr  fe  ae- 
qualcs.   Quod  autcm  nulla  alia  his  pofilt  ciFe  asr 
qualis  ,  conftat.   Nani  fi  cx  A  ,  ducatur  rcda 
cadcns  ultra  L,  cri:  ipfa,  cum  fit  rcmotior  i  mi- 
nima  major  quam  AL.   Quod  fi  cadat  intcr  B, 
&  L,  erit  ea,  cum  fit  minixnsB  propinquior,  mi- 
nor  quam  AL,  ut  oftenfum  cft.    Duae  igitur  fo- 
lum  rcdae  lineae  aequaks  ad  utralquc  partcs  mi- 
nlmx  ,  vcl  maximae  cadunt.   Si  igitur  txtra  cir- 
culum  fumatur   pundum  quodpiam ,  ab  coque 
pundo  ad  circulum  deducantur  rcftae  quaedam 
lineae ,  quarum  una  quidem  per  ccntrum  protcn- 
.datur,  &c.  Quod  crac  dcmunftra&dum.^ 

H  THJCOK 
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^        T  H  E  O  R.  8.   P  R  O  P  O  S.  9. 

Si  in  circulo  acceptum  fuerit  pun£l:um 
:  aliquod ,  &  ab  eo  punfto  ad  circulum  cadant 
plures ,  quam  duse ,  reftae  lineac  aequales ;  ac- 
'  ccptum  punftum  centrum  eft  ipfius  circuli. 

9^M.  X.  A  piii^^^o  aflumpto  A,  m  circulo  BCD,  ca- 
ft.  i9*  dant  plures  rcftas ,  quam  duse ,  AB  ,  AC, 

AD ,  inter  fc  acqualcs.  Dico  A  ,  pundtum  cflc 
centrum  circuli.   Conncftantur  cnim  punda  B, 
'  C,  D,  redlis  BC,  CD;  quibus  divifis  bifariam  ia 
biO'/f^i£9  &  F,  ^  ducantur  cx  A,  rcftx  AE  ,  AF. 
Quoniam  igitur  latera  AE ,  EB,  trianguli  AEB, 
aequalia  funt  lateribus  AE ,  EC,  trianguli  AEC; 
&  bafcs  AB  ,  AC  ,  ponuntur  ctiam  scqualcs  ; 
%t.frmt  a  ziMXil  inguli  AEB ,  AEC  ,  acqualcs ,  idcoqiie 
re£H.    Eodem  modo  o^ljiidcmus,  angulos  ad  F, 
cfle  reftQS.    Quarccum  rc:lrE  AE,  AF,  dividant 
rcftas  BC,  CD,  bitariam,  &  ad  angulos  rcdlos, 
tranfibit  utraque  produdla  pcr  ccntrum  circuli, 
per  corollarium  propof.  i.  hujus  lib.  Punftum 
igitur  A  ,  in  quo  fe  mutuo  fccant,  centrum  en"t 
circuli.    Si  enim  cfTct  a!iud  puncium  ccntruni, 
non  tranfirct  uiraque  pcr  ccntrum.    Si  itaque  in 
circulo .  acceptum  fuerit  pundtum ,  &c.  Quod 
dcmonfh-andum  crat. 
TAB.  XT.    Alitcr.   Si  pundum  A  ,  non  cft  centrum  cii^ 
fg  I.      culi,  ^  flt  centrum   invcntum  E,  ex  quo  pcr 
bi./#r//i.  A,  agatur  diameter  FG.   Quoniam  igitur  in  dia- 
metro  FG ,  practcr  ccntrum  acceptum  cft  pun- 
ftum  A ,  i  quo  in  circumferentiam  cadunt  reda» 
«  l^ttrth.  AD,  AC  ;  c  erit  rcfta  AD,  quae  propinquior  cft 
'feflae  AG*,  per  ccntrum  E,  dudtae  major,  auam 
refta  AC,  rcmotior  ab  AG,  quod  eft  abfuraum. 
'  Pofitac  funt  enim  acquales  rcdlae  AD,  AC.  Idem 
abfurdum- fequctur ,  fi  aAiud  pundum  praetcr,  A, 
centrum  ponatur. 
'    Quod  fi  ouando  rcfta  pcr  centrum  E,  &  pun- 
Aum  A ,  aui^  coincidat  cum  una  ctium  squa- 

liuoi 
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Wxxra  datarum,  ut  fi  dicantur  «quales  tres  AB, 
AF,  AC,  ubi  EA,  coincidit  cum  AF  ;    crit  dy.jntjj» 
AF  ,  omnium  a  pundlo  A  ,  cadentium  minima, 
tt^ue  adeo  minor ,  quam  AB,  &  AC,  quod  cft 
ablurdum.   Ponitur  cnim  utrique  xqualis. 

T  H  E  O  R.  9.   P  R  O  P  O  S.  10.  ^ 

Circulus  circulum  in  pluribus,  quam 
duobus  ,  pun6lis  non  lecat. 

SEcet  cnim,  fi  fieri  potcft,  cifculus  ABCDEP,  TAB  XL 
circulum  AGBDHE,  in  pluribus,  quam  duo-  fig*  %. 
bus,  pundlis  A,  B,  &  D,  quae  jungantur  refti^ 
AB,  BD  :  quibus  a  bifariam  divifis  in  I ,  &  K,  aio.^rM 
^educantur  ex  I  ,  &  K,  ad  AB,  &  BD,  pcr-  bii. /nmi 
pendicularfes  IL  ,  KL.   Quoniam  igitur  redae 
IL  ,  KL  ,  fecant  redtas  AB ,  BD ,  in  circulo 
AGBDHE  ,  bifariam  ,    &  ad  angulos  reftps  ; 
tranfibit  utraque ,  ex  corollarip  propof.  1.  hiijus 
lib.  pcr  centrom  ipfius.   Quarc  puhdum  L^in 
uo  fe  dividunt,  erit  centrum  didi  citculi.  Eo- 
em  modo  demonttrabimus  ,  punfium  L  ,  cflTc 
centrum  circuli   ABCDEF.    Duo  igitur  circuli 
fe  mutuo  fccantcs  idcm  poiTident  ccntrum,  ^quod  cf.ttr$& 
cft  abfurdum.    Circulus  crgo  circulum  in  piuri- 
bus ,  quam  duohus  ,  pundis  non  fcc^.  Quod 
erat  dcmonftrandum. 

Alitcr.   Scccnt  fe  iidtm  duo  circuli,  fi  6er\  XjgB.  Xi. 
poteft  ,  in  tribus  pundis  A,  B,  &  D.    /^lnven-  fig.  3. 
tum  autem  fit  I,  conirum  circuli  AGBDHE,  d  i.mii. 
i  quo  ad  dida  tria  punda  ducantur  rcdas  lA, 
IB ,  ID,  qux  pcr  dtfiu.  circuli  aequaks  crunt 
inter  fe.  Quoniam  igitur  intra  circulum  ABCDEF, 
aftumptum  eft  pundum  I  ,  i  quo  cadunt  in  cir- 
cumferentiamplurcs,quamdu£rc(9s  xqualcs,  ^crit  e^.tirfii: 
1,  centrum  circuli  ABCDEF.   Erat  autcm  idcm 
punSum  I ,  ccntrum  circuli  AGBDHE.  Duo 
crgo  circuli  fe  mutuo  fccantcs  habcnt  idcm  cen- 
trum.  /Quod  ctt  abfurdum.  {f.nrnQ 
H  a  THEOR- 
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:  T  H  E  O  R.  lo.   P  R  O  P  O  S.  ii. 

Si  duo  circuli  fe  fc  intus  contingant ,  atque 
accepta  fuerint  eorum  centra  ;  ad  eortim  cen- 
tra  adjunila  refila  linea  ,  &  produ6ia,  in  con- 
taftum  circulorum  cadet. 

TAB.  Xh  'TpAngat  circulus  ABC,  circulum  ADE,  intus 

^•4.  in  A" ,  &  fit  F  ,  centrum  circuli  ABC,  & 

G  j  ccntnim  circuli  ADE  ,  quod  ncceflario  ab 
illo  dircrfum  cril,  cum  duo  circuli  intcrius  lc 

a^t^yf».  ^^Qgcntes ,  s  non  poinnt  idem  centrum  habcrc. 
Dico  rcdam  cxtcnfam  pcr  G  ,  &  F ,  caderc  5n 
contaaum  A.  Si  enim  non  cadit  fccet  utrum- 
que  circulum  in  pun£tis  D,  C  ,  E,  &  ex 
contadhi  A  ,  ad  centra  F ,  G ,  re&x  ducantur 
AF,  AG.   Quoniam  igitur  in  triani^ulo  AFG^ 

bifr/fM  duo  latcra  GF  ,  FA,  ^  majora  funt  laterc  GA; 
Eft  autcm  GA,  reda  rcAx  GD,  aequalis;  (quod 
G ,  pofitum  fit  centrum  circuli  ADE)  erunt  & 
GF ,  FA  ,  reft»  majores  rcfta  GD.  Dempta 
igitur  communi  GF  ,  remanebit  FA  ,  major  , 

?uam  FD.  Quare  cum  FA  ,  scqualis  fit  ipu 
B ;  ( quod  F  ,  pofitum  fuerit  ccntrum  circuli 
ABC,)  erit  &  FB  ,  major,  quam  FD ,  par$ 
quam  totum,  quod  efl  abfurdum. 

Quod  fi  quis  vckt  contendcre,  F,  eflfe  centrum 
circuli  ADE,  &  G,  ctntrum  circuli  ABC,  in- 
ftituetur  argumcntatio  hac  rationc.  In  trmngulo 
cio.frwwi  APG,  duo  latcra  FG,  GA,  c  majora  funt  latcrc 
FA  :  Eft  autem  redta  FA  ,  reftae  FE,  aequalis, 
(cum  F ,  ponatur  centrum  circuli  ADE.)  Igitur 
rcdas  FG,  GA,  majores  funt  refta  FE.  Dcmpta 
crgo  communi  FG ,  rcmancbit  GA  ,  major, 

2uam  GE.  Quia  ighur  GA  ,  acqualis*  cft  ipft 
xC :  ( propterea  quod  G  ,  ponitur  eflc  centrum 
circuli  ABC,)  crit  quoque  GC  ,  major,  quam 
GE  ,  pars  quam  totum ,  quod  eft  abfurdum. 
Idem  abfurdum  fcquctur  ,  fi  ccntrum  majorig 
circuli  extra  minorcra  ponatur.   Non  ergo  veSt% 
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FG  ,  extenfa  utruroqup  circulum  fecabit,  fed  in 
contadhim  A  ,  cadet.  Quare  fi  duo  circuli  fefo 
intus  continganti,  &c.  QuocJ  crat  dejnonftran* 
dum. 

.  T  H  E  O  R.  ji-   P  R  O  P  O  S.  if,  ^91 
# 

Si  duo  circuli  fcfe  «terius  contingtnt, 
linea  refta ,  quae  ad  centra  eorum  adjungi* 
tur ,  per  conta6tum  tranfibit. 

Clrculi  duo  ABC  ,  DBE  ,  tangant  fe  cxteriut  lAM.Xtt 
in  B,  &  centrum  circuli  ABC  ,  fit  F,  cir- /^.  f. 
culi  vcro  DBE  ,  centrum  fit  G.   Dico  rcfiam 
cxtenfam  per  F ,  &  G  ,  tranfirc  pcr  contaSum 

B.  Si  enim  non  rranfit ,  fecct  circumfercntias  in 

C,  &  E,  dacanturque  i  centris  F  ,  G,  ad 
contaSum  reftae  FB  ,  GB.  Quoniam  igitur  in 

,  triangulo  FBG  ,  latera  duo  Bt*.  BG  ,  «majora  •a#.fr<UI 
liint  latere  FG:  Ert  autcm  rcda  JSF ,  rcftae  tC^ 
xqualis :  (quod  F  ,  ponatur  ccntrum  circuli 
ABC,)  &  rcaa  GB,  reaae  GE,  xqualis;  (quod 
G.  ponaturccntrum  circuli  DBE,)  erunt  &reft» 
FC3 ,  GE  ,  majores  quam  redta  FG,  pars  quam 
totum  ,  (cum  FG  ,  contineat  pra&ter  FC,  GE, 
reftam  adhuc  CE,)  quod  eft  abfurdum.  Si  igi- 
tur  duo  circuli  fefe  ejierius  cpntingant ,  &c, 
Quod  erat  demonftrancjum» 

T  H  E  O  R.  1%.   P  R  O  P  O  S.  13.  «HJ. 

Circulus  circulum  non  tangit  in  pluribus 
punfUs ,  quam  uno ,  five  intus ,  five  extra 
cangat. 

npAngant  fcfc  circuH  ABCD,  AECF,  intus,  f  TAM.Xk 
^  ficri  poteft,  in  pluribus  punSis,  quam  uno,  fg.  i» 
A,  &  C  :  Affumantur  autcm  centra  horum  cir- 
culonim  G ,  H ,  4  quac  diverfa  erunt,  per  qu«  aCi^^ 
rcda  GH,  in  utramque  partcmcxtcndatur,  quam 
H3  ncccgc 
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fciLiWii.  ^c^effe  eft  t  caderc  in  contaftus  A,  &  C.  Ita- 
que  cum  G,  fit  centrum,  &  refta  AGHC,  dia- 
meter  ,  dividetur  AGHC ,  bifariam  in  puncio  G. 
Simili  ratione  dividctur  eadem  AC  ,  bifariam  ia 
H ,  quod  eft  abfurdum.   Una  enim  reSa  in  uno 
dumaxat  pundo  dividitur  bifariam.   Si  namque 
GC ,  eft  dimidium  totius  AC ,  erit  neteflario 
HC,  dimidio  minor,  cum  fit  pars  dimidii  GC. 
TAB  X!*     Quod  fi  quif  dicat  redlam  GH ,  cxtenfam  ad 
7.     partes  quidem  G  ,  cadere  in  contaftum  A ;  At 
'     vcroad  partes  H,  minime  pertingere  ad  contaflum 
C,  fe4  fecarc  utrumque  circulum  in  I,  & 
ut  in  7ma  figura  perfpicuum  eft  :  (Dxcre  enim 
quis  poflet,  in  pra&ccdenti  propof.  oftenfum  cffc, 
reftam  per  duo  centra  circulorum  fefe  intus  tan- 
gentium  duftam  cadere  in  unum  duntaxat  con- 
taSum ,  non  autem  in  alterum,  quod  tamen  ne- 
mo  redc  aflfirmare  poterit  ,  cum  demonftratio 
praecedentis  propof  utrique  contadlui  convcniat. 
Sed  quicquid  dicat  aliquis,  oftcndemus,  abfurdum 
illud  effe:)  ducendae  erunt  ex  centris  G  ,  H,  ad 
contadum  C,  rcdae  GC ,  HC.   Ponatur  igitur 
primo  G,  ccntrum  circuli  ABCD  :  &  H,  cen- 
trum  circuli  AECF.   Et  quia  in  triangulo  GHC, 
eiaprhm  duo  latcra  GH,  HC  ,  <rmajora  funt  latcre  GC: 
Sunt  autem  reaae  GH ,  HC,  asquaks  ipfi  GK: 
(quod  HC,  HK,  ex  centro  H,  fint  aequales, 
&  GH  ,  communis)  ^  reda  GC ,  red»  GI  ; 
(quod  fint  cx  G,  centro,)  erit  quoque  rcfia  GK, 
major  quam  Gl ,  pars  quam  totum  ,  quod  eft 
abmrdum.   Ponatur  fccundo  G,  centrum  circuli 
AECF  ;  &  H,  centrum  circuli  ABCD.  Quoni- 
iia^rrwi  am  igitur  re<9:a&  HG  ,  GC,    majores  funt  refta 
HC  ;  Eft  autcm  HC ,  aequalis  redas  HA :  (  cum 
utraque  duda  fit  ex  ccntro  H,)  erunt  auoquc 
HG  ,  GC  ,  mijores  reda  HA.   Quarc  dempta 
jCommuniHG,  crit  GC,  major,  quamGA,  quod 
cft  abfurdum',  cum  utraque  ex  centro  G,  duca- 
iuT.   Non  igitur  circuli  intus  fc  tangeni  in  plurl- 
bus  punilis,  quam  uno. 
7M.XI.    Tangant  fe  jam  circuli-AB,  CB,  ctteriuf  la 
^.8.  pluribus 
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pluribas  pund?s ,  quim  uno  prope  F.  Ducatur 

ex  D,  centro  circuli  AB,  ad  E,  centrum  circuU 

CB,  refta  DE ,  <qu»  pcr  contaftum  F,  neceiTa'*  cii.;«ril 

rio  traniibit.   Si  igitur  ctiam  in  alio  punSo  pra^ 

tcr  F ,  fe  tangunt ,  tangant  fefe  fn  B.  Dudis 

igitur  redtisDB,  EB,  eruiitreftae  DB,  EB,  atqua- 

les  rcdis  DF ,  EF ,  hoc  cft  ipfi  DE:/Sunt  au-  fio.^^rte' 

tem  &  majorcs  ,  quod  cft  abfurdum.   Non  erg^ 

fe  tangent  circuli  extcrius  in  pluribus  pundis, 

quam  uno* 

Aliter.  Si  circuH  AB,  CB.  cxtcrius  ft  tangant 
in  duobus  pundis  B,  &  F;  duda  rcfta  BF,  ca- 
det  ipfa  intra  unum  circulorum,  per  i.  propoH 
hujus  tertii  lib.  &  ideo  extra  alium ,  quod  edt 
contra  eandcm  propof.  Quarc  circulus  circulum 
iion  tangic,  &c.   Quod  crat  demonftrandum* 

T  K  E  O  R.  13.  P  R  O  P  O  S.  14.  ik: 

In  circulo  aequalcs  reftae  lineae  aequaliter 
diftant  a  centro.    Et  quae  aequaliter  diftant 
cencro,  aequales  funt  inter  fe. 

Clnt  in  circulo  ABCD,  cujus  centrum  E,  dux  jaB.XL 
^  rcdae  aequalcs  AB,  CD.    Dico  ipfas  aequalitcr /fg;.  9. 
diftarc      centro  E.    Ducantur  enim  ex  E,  cen- 
tro  ad  rcdas  AB,  CD,  duae  pcrpendicularcs  EF, 
EG ,  &  conjungantur  rectae  EA,  ED.   a Sccz^  ^iltgrik* 
bunt  rcdas  EF,  EG,  reaas  AB,  CD,  bifariam. 
Quarc  cum  totae  AB  ,  CD,  acauales  ponantur, 
trunl  &  dimidia  earum,  reclae  videlicct  AF,  DG, 
iqualia.   Quoniam  igitur  quadrata  rcSarum  EA, 
ED,  a&qualium,  inter  fe  funt  aqualia;  Quadra- 
tum  auicm  reftaB  EA  ,  h  aequale  cft  quadratis  r&-  h^j.frM 
darum  AF,  FE ;  &  quadratum  rcftae  ED,  quft- 
dratis  rcdarum  DG ,  GE  :  Erunt  quoque  quv 
drata  rcftarum  AF,  FE,  acqualia  quadratis  redlft- 
rum  DG,  GE.    Ablatis  ergo  quadratis  aequalibus 
«quilium  redirum  AF ,  DG ,  rcmancbunt  qua- 
drita  rcdarum  FE ,  GE  ^  aequalia ,  idcoque  & 
rede  £F »  £G  ,  aequales  erunt.   Diftant  igitur 
H4  P« 
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5er  4.  defia.  hujus  lib.  it&^  AB,  CD,  aequalitcr 
centro  E. 

Rurfus  diftent  reftaB  AB,  CD,  sequalitcr  i  ccn- 
tro  E.  Dico  cas  intcr  fc  effe  xquales.  Ducan- 
tur  enim  iterum  cx  ccntroE,  ad  AB,  CD,  per- 
pendiculares  EF  ,  EG ,  quae  per  4.  defin.  hujus 

^tj.tirtn.  Hb.  acquales  erunt;  rdividentciue  reftas  AB,  CD, 
bifariam.  Dudis  igitur  reSis  EA ,  ED ,  erunt 
carum  quadrata  aaqualia  :  Eft  autem  quadraium 

d47-/fNnf  ^^^^  EA,  rfaequale  quadratis  rcftarum  AF,  F£; 
&  quadratum  rcftac  ED ,  aequalc  quadratis  reda- 
rum  DG,  GE.  Igitur  &  quadrata  reftarum  AF, 
FE  ,  a&qualia  funt  quadratis  reftarum  DG  ,  G£ ; 
ideoque  ablatis  acqualibus  quadratis  squalium  rc- 
ftarum  EF,  EG,  rcmanebunt  quadrata  redarum 
AF,  DG,  acqualia;  atquc  adeo  reftas  AF,  DG, 
ac  proptcrca  carum  duplas  AB  ,  CD ,  acqualcs 
quoquc  crunt.  Itaque  in  circulo  apquales  rcdae 
l\nex  acqualiter  diftant  ^  cencro  &c.  Quod  erat 
demonftrandum. 

T  H  E  O  R.  14.   P  R  O  P  O  S.  15. 

In  circulo  maxima  quidcm  Hnea  eft  dia- 
meter ;  aliarum  autem  propinquior  centro , 
remotiore  femper  major. 

TAB,  xr.  TNcirculoABCDEF,  cujus  centrumG,  diametcr 
fi£.  10.        fitAF;  &reftaeipropinquiorHI,  rcmotior  au- 
temCD,  Dico  omniumcfiTemaxfmam  AF,  &HI^ 
majdrcm,  quam  CD.   Ducantur  cnim  cx  G, 
ccntro  rcaac  GK,  GL,  perpendiculares  ad  CD, 
m.   Et  quia  remotior  cft  CD ,  i  ccntro,  guam 
HI ,  crit  GK,  major  quam  GL,  per  4.  defin. 
hujus  lib.  Abfcindatur  cx  GK,  rcfta  GM,  ipfi 
GL ,  asqualis ,  atquc  per  M  ,  cducatur  BME  , 
perpendicularis  ad  GK  ,  &  connedantur  redas 
GB ,  GC  ,  GD  ,  GE.   Quoniam  igitur  reStx 
pcrpcndiculires  GM  ,  GL,  acqualcs  funt,  asqua- 
Irter  diftabuqt  reftae  BE ,  HI ,  i  ccntro,  per  4. 
ii^tirtn.  defin.  hujus  lib.  «&  ideo  iptcr  fe  asquales  crune. 
hna/nkni&arfus  quia  reftas  GB ,  G£,  ^majorcs  quidcm 
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fant  reSa  BE,  «quales  autem  diametro  AF;  erit        r  ^ 
&  diamcter  AF,  major,  quam  BE.   Eadem  ra- 
tionc  oftendctur  AF,  m.ijor  omnibus  alifs  liiicis. 
Dcinde  guia  latcra  GB,  GE ,  tnanguli  BGE, 
aequalia  (unt  lateribus  GC ,  GD,  irianguli  CGD;  - 
&  angulus  BGE  ,  mijor  cft  angulo  (JGD;  <:crit  ci^^frimi 
rcSa  BE,  major  guam  CD  ;  atquc  adeo  HI , 
quae  squalis  oftenfa  fuit  ipfi  BE,  major  quoque 
crit  quam  CD.   In  circulo  igitur  maxima  quidcm 
linea  cft  diametcr  ,  &c.  Quod  crat  demouftran- 
dum. 

T  H  E  O  R.  15,   P  R  O  P  O  S.  16.  xri. 

Quae  ab  extrqniitate  diametri  cuju(quc  cir- 
culi  ad  angulos  re6los  ducitur ,  extra  ipfiim 
circulum  cadet ;  &  in  locum  inter  ipfam  re- 
ftam  lincam,  &peripheriam  comprenenfum, 
altera  reft^  linea  non  cadet :  &  fcmicirculi 
quidem  angulus  ,  quovis  angulo  acuto  r^fli- 
Jmeo  major  eft;  reliquus  aucem  minor. 

TN  circulo  ABC,  cujus  ccntrum  D,  diamctcr  Ti^B  .z/. 

fit  AC,  ad  quam  ex  A,  pundo  cxtrcmo  pct-fy.  11. 
pcndicultris  ducamr.  Oico  hanc  lincam  perpen- 
dicularem  nccdOario  cxtra  circulum  cadere.  Si 
cnim  cadit  imra  ipfum  ,  qualis  eft  AB  ;  duda 
DB ,  criint  duo  anguh'  DAB,  DBA,  aequales  ,  •  f  frM 
fed  DAB ,  rcftus  cft,  pcr  confltruaioncm :  Igitur 
&  DBA ,  rcAus  erit ,  quod  eft  abfurdum.  Duo 
cnim  anguli  in  triangulo  ^minores  funt  duobus  bi/./nWf 
xcftis.  Non  igimr  cadct  pcrpcndicularis  intra  cir- 
culum :  neque  candem  ob  caufam  in  iplam  cir- 
cumferentiam,  fed  extra,  qualis  cft  £F.  Dico 
jam  cx  A ,  intcr  AE,  reaam,  &  circumfercnti- 
«m  AB,  non  pofle  cadcre  altcram  re<3am.  Cadat 
cnim,  fi  fieri  potcft ,  reda  AG,  ad  quam  cx  D, 
ducamr  perpcndicularis  DH,  fccans  circumfcren- 
tiam  in  I ,  quas  neceifario  ad  partcs  anguli  acuti 
DA^  ,  cadet,  cx  coroll.  2.  propof.  17.  lib.  i. 
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^if.ffimi  Qaoniam  igitur  in  triangulo  DAH  ,  c  duo  angult 
DHA  ,  DAH  ,  minores  funt  duobus  redis ;  & 
DHA,  reftus  cft,  per  conftruftionem,  erii  angu- 
lus  DAH,  rcSo  minor,  idcoquc  refta  DA,  hoc 

8  i9.^ri»ii  cft  ,  rcda  illi  a&qualis  1)1,  dmi]ot  erit ,  quam 
DH,  pars  quam  totum,  <juod  cft  abfurdum.  Non 
igitur  intercipietur  rcfta  mter  AE,  &  circumfc* 
rentiam  AB:  fed  quscunquecx  A,  ducatur  infra 
A£,  eafecabitcirculum.  Dicodeniqueangulumfe- 
micirculi,  contentum  diametro  AC,  &  circumfcrcn* 
tia  AB,  majorem  elTeomniacutoangulo  reailineo; 
reliquum  vero  angulum  contingentiae,  qui  continctur 
reaa  AE,  &  circumferentia  AB,  minorem  cflTe 
omni  acuto  angulo  rcdilineo.  Quoniam  enim 
oftenfum  eft  ,  omncm  redam  ex  A ,  dudam, 
infra  pcrpcndicularcm  AE,  cadere  intracirculum, 
facict  neceffario  ea  linea  cum  AC,  angulum  rc- 
dilineum  acutum  minorem  an^ulo  femicirculil, 
at  vcro  cum  AE  ,  an^ulum  rcdilincum  acuium 
majorem  angulo  coutiagcniix,  cuni  illc  fit  pars 
anguli  femicirculi  ,  hic  veru  totum  quodpiam 
refpeSu  anguli  contingentiae.  Id  quod  liquido 
conftat ,  duda  reda  AB,  quomodocunque  infra 
AE.  Nam  cum  hxc  linea  AB ,  intra  circulum 
cadat  ,  ut  dcmonftratum  eft,  crit  angulus  redili- 
neus  acutus  CAB  ,  minor  angulo  femicircuU 
contento  fub  diametro  AC  ,  &  circumferentia 
ABC ,  cum  ille  hujus  fit  pars  :  Angulus  veto 
contingentia  contentus  fub  tangente  iinca  AE  , 
&  circumfercntia  ABC  ,  minor  angulo  reftilineo 
acuto  BAE ,  quod  ille  hujus  pars  fit.  Eademque 
ratio  eft  de  omnibus  aliis  angulis  acutis  redili- 
^  neis ,  cum  omncs  contincantur  k  diamctro  AC, 
vcl  tangente  A£  ,  &  rcftis  cx  A ,  fub  AE,  du- 
ftis ,  quac  omncs  intra  circulum  cadent ,  ut  de* 
monftravimus.  Angulus  igitur  femicn-culi  major 
eft  omni  acuto  angulo  refitiliheo,  rcliquus  autcm 
•ngulus  comingentiaE,  miaor*  Itaque  gu»  abex» 
trcmitate  diamctri  cujufque  circuh  ad  anguloa 
fedos  ducituT)  &c.  Qugd  crat  oftcndciiduzn. 
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COHOLLARIUM. 

Hinc  manifeftum  cft  ,  rc^m  i  diametri  drculi  cztrr' 
micate  t4  aogulos  rt^os  dudam  »  ipfum  circulum  raa« 
^ere.  Oftirnrum  coim  tft  ,  ipfam  cadere  extra  crculum. 
Quire  folum  io  pundio  illo  diamttri  extrcmo  circu'um 
attiniaic. 

Qutre  fi  jubeamur  p?r  datum  purftum  A  ,  in  circum- 
fcrentia  circuli  AB,  n^am  lincam  duccrc,  quac circufum  ^'^^^ 
tan(;at  in  A  ,  diiccmui  *x  A  ,  ad  ccntrum  C,  r  dlam^'  *' 
AC,  &  ad  eam  excitabimus  ptrpcndiculanm  DAE.  Hxc 
cnim  circuium  tanget  in  A  ,  uc  demonftratum  c(l. 

P  R  O  B  L-  2.   P  R  O  P  O  S.  17. 

A  dato.  punfto  reftam  lineam  ducere, 
quae  datum  tangat  circulnm. 

EX  punao  A,  ducenda  fit  Hnea,  quas  tmgtXTM  K 
circulum  BC  ,  cujus  ccntrum  D.  Ducatur  fg, 
refta  AD  ,  fecans  circulum  BC,  in  B.  Deindc 
ceniro  D,  intervallo  autem  DA,  dcfcribatur  cir- 
culus  AE,  &  ex  B,  cducatur  BE ,  perpendicu- 
laris  ad  AD  ,  fecans  circulum  AE,  in  E.  Du* 
dta  denique  refta  ED ,  fecante  circulum  BC,  in 
C,  conncaatur  refta  AC  :  quam  dico  tan^ere 
circulum  BC,  in  C;  Cum  enim  duo  latcra  DE| 
DB,  trianguli  BDE,  aequalia  fint  duobus  lateribus 
DA,  DC,  trianguli  CDA,  utrumque  utrique,  ut 
conllat  ex  circuli  definitfonc  angulufque  D^ 
contentus  diftis  latcribus  fit  communis :  Erunt 
aSa  bafes  BE,  CA,  &  anguli  DBE ,  PCA ,  fu-  •  4.  fm 
pcr  ipfas ,  aequalcs.  Eft  autcm  DBE  ,  rc6tus  ex 
conftrudione.  Igitur  &  DCA,  reftus  erit.  Ita- 
que  CA,  cumfit  pcrpendicularis  duda  ad  C,  cx^ 
trcmum  femidiametri  CD,  tangct  circulum,  per 
corollarium  prxcedentis  propoficionis.  A  dato 
ergo  punfto  A  ,  dnfta  eft  AC,  redla  tangcnk 'clN  - 
Cttlum  BC>  in  C^  quod  fadendum  crat. 

THEOB,  . 
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zfilj*     T  H  E  O  R.  i(J-   P  R  O  P  O  S,  i8. 

Si  circulum  tangat  refla  quaepiam  linea, 
a  centro  autem  ad  conta6tum  adjungatur 
refla  quaedem  linea ;  quae  adjunfla  fuerit , 
ad  ipfam  contingentem  perpendicularis  erit. 

tA9.  XI.      Efta  Hnca  AB ,  tangat  m  C  ,  circulum  CD, 

Jfe-  »4-  cujus  centrum  E  ,  &  cx  £ ,  td  C  ,  reSa 

ducatur  EC.  Dico  EC,  perpendicularem  efTctd 
AB.  Si  enim  non  ett ,  ducatur  EF,  perpcndicu- 
laris  ad  AB,  fecaus  circumferentiam  in  D.  Quo- 

aiy.^^M  niam  igitur  in  triangulo  CEF,  adno  anguli  ECF, 
EFC ,  minores  funt  duobus  reftis  ;  Et  eft  EFC, 
rcdus,  ex  conttrudlone:  erit  ECF,  minor.  Qua* 

bi^.^rMre  ^major  erit  rcda  EC ,  hoc  eft ,  ED,  quam 
EF,  pars  quam  totum,  quod  eft  abfurdum.  Eft 

:  T  •  ^  igitur  EC,  pcrpendicularis  ad  AB.  Quarc  fi  cir- 
culum  tangat  reda  qua&piam  linca,  &c.  Quod 
demonftrandum  erat. 

-  Aliter.  Si  EC,  non  cft  pcrpendicularis  ad  AB, 
crit  altcr  angulorum  ad  C,  obtufus,  &  alter  acu- 
his.  Sit  ergp  ECB ,  acutus,  qui  cum  major  fit, 
angulo  femicirculi  ECD ,  erit  angulus  fcmicircuU 
minor  angulo  aliquo  acuto:  (juod  eft  abfurdum. 
ti6.tertiu  Pmnis  fiquidem  angulus  femicirculi  c  major  eft 
omni  acuco. 

xviiij.    T  H  E  O  R.  17.   P  R  O  P  O  S.  19, 

'  '  Si  circulum  tetigerit  refta  quaepiam  Unea, 
a  contadhi  autem  re£la  linea  ad  a^igulos  re- 
.(^os  ipH  tangeiki  excitetur :  In  cxcitata  eric 
•oentrum  circuli. 

WB.XR  T^Angat  refta  AB,  clrculum  CDE  ^  in  C;  & 
fr  ir,  ex  C,  ducatur  CE  ,  pcrpendicularis  ad  AB. 
^        Dico  im  CE ,  dfc  ccntrum  circuli.  Si  enim  eft 

cxtra 
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extra  CE,  fit  F,  centrum;  3l  quo  ad  C«  ducatur 
reda  FC)  qax  tfperpcndkularis  erit  ad  AB.  Qua*  tii^tmiii 
rc  reftus  angulus  FCB,  rcSo  angulo  ECB,  «- 
(}ualis  crit ,  nars  toti :  quod  cft  abfurdum.  Non 
igitur  cxtra  C£  ,  ccntrum  drculi  exiftct.  Itaau« 
n  circulum  tctigerit  redta  quspiam  linca^  ccc. 
Quod  erat  demonftrandum.  . 

T  H  E  O  R.  i8.   P  R  O  P  O  S.  20.  u; 

In  circulo ,  angulus  ad  centrum  duplex  eft 
anguli  ad  peripneriam ,  cum  fuerit  eadem 
peripheria  balia  angulorum* 

TN  circulo  ABC,  cujus  centrum  D,  fuper  ba-  tab,XU 


trum  ;  &  fuper  eandem  baun  angulus  BAC,  ad'*  ' 
peripheriam.  Dico  angulum  BDC,  duplum  efle 
anguli  BAC.  Includam  enim  primum  dus  AB, 
AC  ,  duas  DB,  DC  ;  &  per  centrum  D,  reda 
extendatur  AE.  Quoniam  igitur  rea»  DA,  DB, 
a&quales  (iint,  «erunt  anguHDAB,  DBA,  squa-  t  f-ffM 
les:  Eft  autem  externus  angulus  BDE,  ^sQualis  hi\.friaA 
duobus  angulis  internis  DAB ,  DBA  :  Quare 
BDE  ,  duplus  erit  alterius  eorum,  ut  anguli 
DAB.  Eodem  modo  duplus  ottendetur  angulus 
CDE ,  anguli  DAC.  Quapropter  totus  Bt)C , 
duplus  erit  totius  BAC.  Quando  enim  duae  mag- 
nicudines  duarum  funt  duplae ,  iinguls  (ingula- 
rum  ,  cft  quoque  aggregatum  ex  illis  aggregati 
cx  his  duplum.   Conltat  ergo  propofitum. 

Deinde  non  includant  redas  AB,  AC,  peSas  TjiB.XL 
DB  ,  DC,  fcd  AB ,  pcr  ccntrum  extcndatur.  17. 
Quoniam  igiiur  extcrnus  angulus  BDC.  ^aequalis  cit.frmd 
cil  duobus  internis  DAC,  DCA:  Hi  autem  duo 

inter  fe  funt  2:qualcs  ,  quod  latera  DA,  DC,  ^  f-fnM 
fint  zqualia  ;  crit  angulus  BDC,  duplus  alterius 
•orum ,  nempc  anguli  BAC.   Quod  eft  propoff- 
tum. 

Tertio  rcfta  AB ,  fecet  reSam  DC ,  &  pcr  x/^ 
«cntrum  D  ,  cxtendatur  refta  AE.  Quoniam  j^. 

igitui 


fin  BC ,  conllituatur 


Digitized  by 


Google 


t^S  EUCCfDlJf  GEaMErHIM. 

i^mx  «ngulur  £DC^,;ad  ccntnim ,  &  angului 
£AC,  ad  peripheriam,  habeot  eaodem  bafin  £C> 
&  fcida  A£ ,  extenditur  per  ccntrum;  erit  augu* 
Ju^  EpC,  duplus  anguli  EAC,  ut  oftenfum  ett 
in  fccunda  parte.  Sin^i\\  modoericangulus  £DB, 
duplus  anguli  £AB;  habent  enim  hi  anguli  ean- 
^  dem  bafin  EB.  Reliquus  igitur  angulus  BDC, 
tto.fml  duplus  erit  religui  anguli  BAC  e.  Quando  enim 
totum  totius  eft  duplum,  &  ablatum  ablati;  eil 
&  rcliquum  rcliqui  duplum.  In  circulo  igitur 
angulus  ad  centrum  duplex  eft,  &c.  Quod  erat 
demonftrandum* 

«i.      T  H  E  O  R.  19.    P  R  O  P  O  S.  21. 

In  circulo ,  qui  in  eodem  fegmento  funt 
anguli ,  funt  inter  fe  aequalcs. 

r^B.JC//.  IN  circulo  ABCD,  cujus  centrum  E,  exiftant 
X.     ^  anguH  A  ,  &  B,  iu  fcgmento  DABC.  Dico 
•cos  elTe  «quales.   Sit  enim  fcgmentum  DABC, 
primum  femicirculo  majus ;  &  ducantur  redas 
DE,  C£,  ad  centrum  £.  Quoniam  ig^^tur  an- 

%\c4irttt>  gulus  DEC,  ad  centrum ,  «duplus  eft  tam  an- 
guli  DAC,  quam  DBC ,  ad  peripheriam ,  cum 
omnes  habeant  eandcm  bafiu  DC  ;  erunt  anguli 

b;./fMi.  A,  &  B,  dimidiata  partes  anguli  E.  ^Quare 
intcr  fe  acquales  erunt.  Eademque  ratione  oinncs 
alii  anguli  exiftcntes  in  fegmento  DABC ,  oftcn- 
dcntur  clFc  aequales. 

TM  XU.    Sit  deinde  fcgmcntum  DABC ,  vcl  fcmicircu- 

ife      4       y       fcmicirculo  minus.   Ducantur  per  cen- 

'  trum  E,  redx  AF,  BG,  &  in  fegmcnto  minori 

conncaantur  reSae  DE ,  CE.  Quoniam  igitur 

M^94trtii,  angulus  DEF,  ad  centrum ,  ^duplus  eft  anguli 
DAF ,  ad  peripheriam  :  Similiter  angulus  CEF, 
anKuli  CAF;  ac  proindc  duo  anguli  fimul  DEF, 
CEF ,  duorum  angulorum  fimul  DAF ,  CAF, 
dup  i  erunt,  hoc  eft ,  totius  a\iguli  DAC:  Sunt 
^  ,    tuiem  anguli  DEG  ,  GKF ,  «quales  angulo 
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PEF:  crunt  quoquc  trcs  tnguH  DEG,  GEF, 
FEC ,  fimul  dupli  anguli  DAC.   Eadcm  ratione 
crunt  iidem  trcs  anguli  dupli  aneuliDBC.  ^Qua-  ^  ^;^; 
rc  aequalcs  crunt  anguli  DAC,  DBC. 

Aliter.   Seccnt  fcfc  rea«  AC,  BD,  m  F,  &  TjfB.XH. 
conncdttur  rcfta  AB.   Quoniam  igiiur  trcs  an-  /^.  6. 
guH  trianguH  AFD ,  asquales  funt  tribus  angulis 
triangulf  BFC  ;  quoniam  tam  ilH  ,  quam  hi/a-  iit.frim 

3ualcs  funt  duobus  redis  ;  Si  auferantur  anguH 
lFD  ,  BFC ,  ^qui  aqualcs  funt ;  erunt  rcHqui  giffrimi 
ADF,  DAF,  rcHquis  BCF ,  CBF  ,  aequAlts. 
Atgul  &  anguH  ADF,  BCF,  aBqualesfunt  oftcn- 
fi  m  fq^mento  majori  ADCB.   Ergo  &  anguH 
rcHqui  DAC,  DB(J,  «quales  iiint. 
AHtcr.  DuaisrcdisDF,  CF,  adpu|iaumincir- r^B.X/^' 
cumfcrcntia  quodvis  F ,  includentibus  ccntrum  fg^  7»  8« 
E,  ita  ut  tam  DABCF ,  quam  FDABC,  fit  fcg- 
mcntum  majus  ;  jungantur  quoque  ttAx  AF, 
BF.   Quia  igitur  anguli  DAF,  DBF,  in  eodem 
fegmento  majori  DABCF  •  aequales  funt ;  nec 
non  &  anguH  FAC  ,  FBC,  in  fcgmcnto  ctiam 
majori  FDABC  ,  exiftentes:  fi  hi  iUis  addantur, 
fiet  totus  angulus  DAC  ,  toti  angulo  DBC,  «- 
quaHs.   Itaque  in  circulo,  qui  ineodem  fcgmen- 
to  funt,  &c»  Quod  crat  ollendcndum. 

T  H  E  O  R.  20.   P  R  O  P  O  S.  22.  KOti 

Quadrilaterorum  in  circulis  defcriptorum 
anguli ,  qui  ex  adverfo ,  duobus  reftis  funt 
aequales. 

TN  circulo ,  cujus  ccntrum  E ,  infcriptum  fit 

quadrikterum  ABCD.   Dico  duos  angulos  fig  9» 
oppofitos  ABC,  CDA  :  Itcm  BCD,  DAB,  a:- 
quales  elfc  duobus  redis.   Duftis  cnim  diamc-  ,  „ 
tris  duabus  quadrilateri  AC,  BD,  ^  crunt  duo  aaLlirlAi' 
anguH  ABD,  ACD,  in  codcm  fcgmentoABCD, 
atquales.  Simih*tcr  cruntduo  anguH*  CBD,  CAD, 
in  codem  fegmcnto  CBAD ,  asqualcs.  Quarc 
4uo  anguH  ABD,  CBD,  hoc  cft,  totus  angulu» 

ABC, 
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ABC  ,  scjualis  cft  duobus  angulis  ACD ,  C AD. 
Addico  igitur  conununi  angulo  CDA,  erunt  duo 
an^uli  ABC,  CDA,  asqualcstribusangulis ACD, 

ili.trtm  CAD  ,  CDA.  ^  Scd  hi  tres  squales  funt  duo- 
bus  rcais.  Igitur  &  duo  ABC,  CDA  ,  duobus 
crunt  rcdis  aequalas.  Eodcm  modo  oftendcmus, 
angulos  BCD ,  DAB ,  duobus  eflfc  rcdis  asqua- 
lcs.  Nam  rurfus  duo  anruli  ABD,  ACD,  lunt 
aquales  :  Itcm  duo  fiCA  ,  BDA ;  ac  proptcrca 
totus  angulus  BCD  «  duobus  angulis  ABD  , 
BDA,  asqualis  crit.  Addito  igitur  conununi  an- 
gulo  BAD  ;  crunt  duo  anguli  BCD ,  BAD  , 

fi^.trimi  a&quales  tribus  angulis  ABD,  BDA,  DAB..rSed 
hi  tres  funt  a&qualcs  duobus  rcdis.  Igitur  & 
duo  BCD ,  DAB ,  duobus  rcdis  asqualcs  crunt. 
Quadritatcrornm  Igitttr  in  circulis  defcriptorum, 
&c.   Quod  demonftrandum  crat., 

SCHOLIVM. 

Anguli  infifientes  arfsJms  circulorum  fimilibus 
five  ad  centra ,  five  ad  circtimferentias ,  funt  in^ 
ter  fe  dquales.  Et  C0ntra ,  arcus ,  efu^  anguli 
dcjuales  five  ad  centra  ,  fivi  ad  circumferentias 
infifiunt ,  (imiles  funt. 

TAB.Xlh     ^*^^       circulis  ABCD  »  EFGH^  quorum  cenfra 
fm/ii,    1%  K.  ^  pTsmum  arcHS  fimiles  BCD  •  FGH^  quibm 
dd  centrs  infifiant  anguli  /,  iC,  aJL  circumferentias 
vero  an/ruli  /f,  £.    Dico  tam  illos ^  quam  hos  inter 
fi  aquales  effel   Conftituantur  enim  in  illis  arcubus 
anjruli  C  ^        qui  ex  defin.  fegmentorum  fimilium  ^ 
^ttJertiL  aquales  ernnt.    k  Sunt  autem  tam  duo  anjfuU  C  , 
A  9  quam  duo  G,  £,  dmbus  reSis  dquales.  Abla- 
tis  ijntur  ^qualibus  C  ,   G ,  erunt  quoque  reliqui 
lit,tirtn  Ai  £,  aqualer.    Quontm  \cum  dupU  funt  amjrultl^ 
1B6.>i^'  jK,  merunt  bi  quoqtte  sequales.    Quod  efl  propojisum. 

Deinde  fint  iam  anguli  I  ^  quam  yf,  £,  in^ 
fiftentes  arcubus  BCD^  FGH^  iuterfe  itquales.  Dico 
areusBCD^FGH.eJfefimiles.  Namfi4,^E, 

fim 
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Jmt  Mf/tsUs^  fint  n  amUm  tam  dno  anguK  A%C  ^  DtMMi; 
qumm  Juo  £,  G  ,  duobus  rectis  aqualesi  erunt  ^ 
relsjut  C  ,  G  ,  dquales  >  ae  frofterea  ,  ex  defin. 
fimtltum  fejrmentorum  ^  arcus  BCD^  FGH^  quibuS 
auj^uli  ajuales  E  ^  ad  circumferentsas  iufiftunt  ^ 
fimilcs.  Si  vero  au^uli  I  ^  ad  ceutra  fint  aqua' 
ies ,  o  erunt  quojite  eorum  dimidia  aqualia  ^  hoc  eft^  o  7*/n£ 
auguli  E,  Quare  ut  priusy  arcus  BCD  ^  FGH  y 
fimiles  funt.    Quod  erat  oftendendum. 

T  H  E  O  R.  21.   P  R  O  P  O  S.  23.  »3- 

Super  eadem  refta  linea,  duo  fegmenta 
circulorum  fimilia ,  &  inaBqualia ,  non  con- 
ftituentur  ad  eafdem  partes. 

.«  '^^ 

SI  cnim  fieri  potcft ,  fupcr  rcQa  AB,  conftitu-  TM.XU. 
antur  ad  eafdem  partcs  duo  fcgmcnta  fimilia,  fg. 
&  inacqualia  ACB,  ADB.  Pcrfpicuum  cft  autem,  ■ 
quod  lc  folum  inccrfcccnt  in  pundis  A,  &  B; 
nCirculus  cnim  circulum  non  fccat  in  pluribus  tio>ter^ 
punSis ,  quam  duobus.   Undc  pcriphcria  uniuf 
fegmcnti  tota   crit    extra   pcriphcriam  altcrius. 
Imcatur  igitur  rcfta  AD,  fccans  circumfcrcntias 
in  C ,  &  D  ,  &  conncaantur  rcaae  CB ,  DB. 
Quoniam  igitur  fegmcnta  ponuntur  fimilia,  crii 
per  10.  defin.  hujus  lib.  angulus  ACB,  xqualis 
angulo  ADB,  cxternus  interno  :  ^quod  cit  ab- bitf.^rW 
furdum.   Non  igitur  fegmenta  funt  fimilia:  Qua- 
rc  fuper  cadcm  rcfti  linca,  &c.   Quod  crat  dc- 
monftrandum. 


T  H  E  O  R.  2S.    P  R  O  P  O  S.  «4.  «^^ 

Super  aequalibus  reflis  lineis  ,  fimilia  cir- 
culorum  fegmenta  fant  inter  fe  aequalia. 

CUpcr  rcftis  lincis  aegualibus  AB,  CD,  confti- r^«.X//. 
^  tuta  fiat  fcgmcnta  fimilia  AEB,  CFD.  Dico  fg.  1}. 
ca  intcr  fc  cifc  xqualia.  Ljnex  c9un  AB>  CD, 
I  cum 
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  Cam  fint  asqualcs  ,  congrucnt  intor  fc,  6  altcra 

altcri  fiipcrponatur.   Dico  igitur  &  fcgmcntam 
AEB,  fcgmcnto  CFD ,  congruerc.  Si  cnim  non 
congruit,  cadet  aut  extra,  aut  intra,  aut  partim 
cxtra^  partim  intra.  Quod  fi  extra  cadat,  aut 
intra ,  conftitucntur  fupcr  eadcm  rc<3a  CD ,  duo 
.     :   fegmenta  AEB,  AFB,  fimilia,  &  inarqualia, 
ouorum,  unum  totum  extra  aliud  cadit,  quod  cft 
iajirr/ff.  abfurdum.   ^Demonftratum  enim  cft  contrarium. 
Quod  fi  partim  cxtra  cadat ,  partim  intra,  feca- 
.   bunt  fcfc  in  pliiribus  pundis ,  quam  duobus  ni- 
mirum  in  A  ,  B,  G.   Quod  eft  abfurdum. 
Iii o^iriii.  ^CircuIi  cnim  non  fe  fecant  in  pluribus  pundis, 

S[uam  duobus.  Congruct  igituriegmcntumAEB, 
egmentp  CFD ,  atquc  adco  ipfa  inter  fe  aequalia 
erunt.  Quocirca  fuper  aequalibus  reftis  lineis  , 
&c.   Quod  erat  demonftrandum. 


TAB  Xn.  fcgmcntum  circuli  ABC ,  quod  pcrficcre 
i^.  ^  oporteat.  Subtendatur  redla  AC  *  qux  bifari- 
am  fecetur  in  D  ,  punfio ,  per  quod  perpendicu- 
laris  ducatur  DB,  connedlaturque  AB.  Angulus 
igitUT  DBA  ,  vel  major  eft  angulo  DAB ,  vcl 
«qualis,  vel  minor.  Sii  prioium  major ,  (quod 
quidcm  contingct ,  quando  fegmcntum  ABC  , 
minus  fucrit  femicirculo  ;  Tunc  cnim,  quia  BD, 
tranfit  per  centrum,  ex  corollario  propof.  i.  hu- 
jus  lib.  quod  eft  extra  fcgmentum,  cum  ponatur 
cfTc  minus  ;  crit  DA,  major,  quam  DB,  cum 

tij.itrttu  DB,  perficiens  diametrum  ^fit  omnium  minima. 


^iZ-fHfm  Quare  angulus  DBA,  *major  crit  angulo  DAB) 
fiatque  angulus  BAE,  soualis  anguIoDBA,  & 
fecet  rcfta  AE ,  rcftam  BD  ,  produdam  in  E. 
Dico       cfle  centrum  circuli,  cujus  fcgmentum 


P  R  O  B  L.  3.   P  R  O  P  O  S.  25. 

Circuli  fegmento  daco  ,  defcribere  cir- 
culum,  cujus  eft  fegmencum. 


ABC 
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ABC.   Dudte  enim  rea»  EC,  crunt  latera  AD, 
DE  ,  trianguli  ADE ,  aqualia  lateribus  CD , 
DE  ,  trianguli  CDE ,  &  anjjuli  contcnti,  rcdi. 
^Quare    bafcs    EA  ,    EC  ,    «quales   crum  ;  c  4.^fW 
d  Lftautem  &  EA,  aequalis  ipfi  EB,  quod  anguli  d  ^.^nm 
EAB ,  EBA  ,  aequalcs  £nt.   Igitur  tre$  lineac 
EA,  EB,  EC,  xquales  erunt,  #ac  preptcrca  E,  cj.i^nj, 
ccntrum  crit  circuli  ABC,  quandoquidem  cx  E, 
plurcs  quam  duc  rcds  xquales  cadunt  in  cir* 
cumfcrcntiam. 

Sit  deinde  angulus  DBA  ,  angulo  DAB ,  «-  y  ^,. 
qualis  :  (Quod  demum  contingct,  quando  ^cg- yr    ^  • 
mentum  ABC ,  femicirculus  fuerit.   Tunc  cnim 
crit  AC,  diameter ,  &  D  ,  centrum,  atquc  adco 
rea»DA,  DB,  aequales;  quare/&  anguliDAB,  f  s 
DBA,  xqualcs  crunt.)  ^^Erunt  igitur  redac  DA.  g^^pad 
DB,  xquales  :  Erat  autem  &  DC,  squalis  ipu 
DA  ,  quod  refta  AC ,  fefla  fit  bifiariam.  Qut- 
propter  cum  trcs  rcdx  DA ,  DB.  DC,  cadant 
cz  JD,  in  circumferentiam ,  ierit  D,  cenirum.  h^^uriH. 

Sit  tenioangulus  DBA,  angulo  DAB,  minor,  tm  xit. 
(quod  quidcm  cvcniet,  fi  fegmentum  AlBC,  fc-/f.  »6.^ 
micircalo  majus  exftiterit.    Tunc  enim,  quoniam 
£D  ,  tranfit  pcr  centrum ,  ex  coroUario  propo£ 
X.  hujus  lib.  quod  quidem  intra  fegmcntum,  cum 
majus  efie  ponatur  ,  cxiltit;  l  erit  DB,  omnium,  i  j,  tntH. 
qux  cx  D,  in  circamferentiam  cadunt,  maxima; 
major  igitur  crit  qaam  DA  ,  iideoque  angulus  ki8./rHiii 
DAB  ,  major  angalo  DBA,^  fiatquc  anguluf 
BAE,  aeoaalis  angulo  DBA,  &  fccct  refla  AE, 
redam  BU  ,  in  E,  pundo,  ouod  oftcndctur  eflc 
centrum  codem  modo,  quo  io  ipfum  cftcndimuS) 
quando  angulus  DBA ,  major  crat  angulo  DAB, 
ut  conftat ,  fi  rcda  ducatur  EC.    Circuli  igiiur 
fegmcnto  dato ,  defcripfimus  circulum ,  cujus  cft 
fegmcntum.    Quod  faccrc  oportc^at. 
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„ri.    T  H  E  O  R.  23.   P  R  O  P  O  S.  26. 

In  aequalibus  circulis  ,  aequales  anguli  ae- 
aualibus  peripheriis  infiftunc  ,  five  ad  centra, 
five  ad  pcripherias  conllituci  infifl:ant, 

7AB.XIL  TN  circulis  aqualibus  ABC  ,  DEF  ,  quorum 


tra  anguli  aqualcs  AGC,  DHF.    Dico  periphc- 
rias  AC,  DF,  quibus  infillunt,  fire  fupcr  quas 
afccndcrunt ,  cffc  acqualcs.  Sumantur  enim  in 
peripheriis  ABG  ,  DEF  ,  duo  punda  B,  E,  ad 
quae  rcftae  ducantur  AB ,  CB,  DE,  FE,  con- 
nedanturquc  rcftas  AG ,  DF.   Quoniam  igiiur 
^in^ertH.  tfanguli  B,  &  E,  dimidii  funt  aequalium  angulo- 
rum  G  ,  &  H  ;  erunt  &  ipfi  acqualcs  inter  fe. 
Quarc  cx  dcfinitione  fegmenta  ABC,  DEF,  fi- 
milia  crunt.   Et  quia  latcra  AG  ,  GC ,  irianguli 
*  '     AGC,  acqualia  funt  lateribus  DH,  HF,  trianguli^ 
DHF,  propter  circulorum  aequalitatcm;  &  angu- 
li,  quos  continent ,  G,  H,  aequalcs,  cx  hjrpo- 
b47iMthcfi;  ^crunt  bafes  AC ,  DF  ,  aequales.  C\im 
igitur    fegmcnta   fimilia   ABC  ,    DEF  ,  fint 
cx^enii*  fuper  lincas   aquales  AC  ,  DF  ,  c  eruni  ipfa 
*      intcr  fc  xqualia.    Quarc  fi  k  circulis  SKqualibus 
dcmantur,  rcmansbunt  &  fegmcnta  AC,  DF, 
inter  fc  asquah*a;  atquc  adeo  pcripherias  AC,  DF. 
Quod  cft  propofitum. 

Sxnt  dcinde  ad  peripherias  conftituti  duo  anguH 
Mualcs  B,  &  E;  Dico  rurfus,  peripherias  AC, 
DF  ,  fupcr  qaas  afcendcrunt,  erfb  a^quales.  Erunt 
cnim  ,  ut  prius  ,  fegmcnia  ABC,  DEF,  fimilia. 
Cum  jgitur  fint  fuper  aequales  lineas  AC,  DF: 
ixo^tertil  (cum  enim  anguli  G  ,  H,  aequalcs  fint,  </quod 
fint  dupli  anj^ulorum  aequalium  B,  &  E;  crunt, 
t\4f.tertiu  ^x,  prius  redte  AC  ,  DF,  aequales)  ^crunt  jpfa 
inter  fe  aequalia.  S?  igitur  a  circulis  aequalibus 
detrahantur,  rcmancbunt  &  fcgmenta  AC,  DF, 
aequaha.  Jn  aequalibus  itaquc  circuh's ,  asquales 
an^uli,  &c.   Quod  erat  demonftrandum. 


conftituti  fint  primum  ad  cen- 


THEOK. 
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T  K  E  O  R.  24.   P  R  O  P  O  S.  27.  «rii, 

In  aequalibus  circulis ,  anguli  ,  qui  aequa- 
libus  peripheriis  infiflunt ,  lunt  inter  .le  ae- 
quales ,  five  ad  centra ,  live  ad  periphcrias 
conftituti  infiftant. 

TN  clrculis  asqualibus  ABC ,  DEF  ,  quorum  TjB^XHt 

ccntra  G,  H,  inftftant  primum  anguli  ad  ccn-)i-  h 
tra  AGC  ,  &  jDHF  ,  aequalibus  peripheriis 
AC  ,  DF.  Dico  angulos  AGC  ,  &  DHF, 
xqualcs  efTe.  Si  enim  non  func  asqualcs  ,  fit  an- 
gulus  G,  major ,  fiatque  angulus  AGI ,  asqualis 
angulo  DHF.  ^Erunt  igitur  pcripheriae  AI,  DF,  ^^^Jirfi^ 
atquales.  Cum  igitur  pcriphcria  AC  ,  acqualis 
ponatur  pcripherias  DF ,  crunt  peripheriaB  AI  , 
AC,  inter  fc  a&quales,  pars,  &  totum  ;  quod  eft 
abfurdum.  Sunt  ergo  anguli  AGC ,  DHF ,  ae- 
quales. 

Infiftant  deindc  eifdcm  pcripherlis  atqualibus 
AC,  DF,  anguH  B,  &  E,  ad  peripherias;  quos 
rurfus  dico  a^qualcs  cflc.  Nam  fi  altcr,  ut  ABC,  * 
major  eft;  fiat  angulo  £,  a^qualis  angulus  ABI, 
^eruntquc  pcriphcrix  Al,  Dr,  aequalcs.  Quare,  hiStirt/t' 
ut  (  prius ,  erunt  pcripheriae  AI  ,  AC  ,  atqualcs  , 
pars  &  totum  ;  quod  eft  abfurdum.  Sunt  crgo 
anguli  ABC  ,  DEF  ,  asquales.  In  acqualibus 
igitur  circulfS  ,  anguli  ,  qui  acqualibus  perir 
pheriis  infiftunt  ,  &c.  Quod  demonftrandum 
crat. 

SCHOLIVM. 

Si  vero  ptfipberl^e  fiierlnt  inaquales^  infijlet  fnajc/ri 
msjor  af^ttlutrjive  sd  centrum^  five  ad  circumferentiam , 
jnamfpinori.  SitperiphersaAC  ^  majorj  quamperiphe^  T^M/il 
ria  Dt*  Dico  angulum  AGC ,  niajorem  ejfe  dnjFulo  - 
DHF^  angulum  ABC  ^  ipajorem  anjgulo  DEF^ 
Si  ewim  fiat  peripheria  CI 9  etqualis  peripheria  DF^ 
I  3  ^ucan^' 
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iucdmturque  reSa  IG  ^  IB  ^  erunt  ut  oftenfum  efl^ 
tdm  dnguli  ad  centrum  CGI ,  DHF,  tfuam  anguU 
ad  ctrcumferenttam  CBI  ^  DEF^  ^juaUs.  Qrtare 
y  amgulus  AGC  t  anguh  DHF,  ^  an^uius  AHC^ 
angulo  DEF^  erit  major. 

Linea  reila  ,  qud  tx  medio  punSlo  periphertM 
alicujus  ducitwr  tangem  circulum ,  parallela  ejl  re- 
Hd  linea^  qud  peripheriam  illam  fuhtendit. 

TMXIll         circulo  ABC  ^  cujut  eenirum  D^  ducatur  ex 
fig.  %^     il ,  pun(3o  medio  peripheri^  BAC ,  linea  EF^  tan- 
gens  circulum.    Dico  £f  ,  paralUldm  ejfe  reBa  BC  ^ 
arcum  BAC  ,  fuitendenti.    DmSa  enim  ex  centro  D , 
ad  pun^lum  contaSus  A^  re3a  DA ,  fecante  reHam 
\xj.t9rta,  Bu  ,  in  G,  connexifque  reais  DB  ,  DC  ,  h  erunt 

^   anguii  ADB^  ADC^  circumferentiis  ^equaltlus  AB  ^ 

JC  ,  injiflentes  ,  aquaies  :  Sunt  autem  ^  latera 
BD,  DG,  trianguli  BDG ,  lateribus  CD,  DG , 
\  4.  frtmt  trianguli  CDG  ,  ^quaiia^  utrumque  utrique.    \  /W- 
tur       anguii  ad  G  ^  ^quales  funt  fuper  hafes  G3^ 
GC  ,  ac  propterea  reSi.   Igitur  ^  AGB »  AGC , 
iilis  deincet>s  reSi  funt :  Sunt  autem  £5?  anguU 
ktt.prhttiGAEf  GAF^  reSi.  kquod  DA  ^  perpendicuhrts  fit 
liB.frmtad  EF.    1  Ergo  EF^  BC  ,  parallela  funt.  Quodeft 
propojitum. 

jingulus  reSltisin  eentro  infiflU  quadranti;  aat- 
tus  vero  arcui  cjuadrante  minori  ;  C?*  ol^tujus 
arcui  quadrante  majori.  Et  contra  ,  anoulus  in 
centro  quadranti  injijlensy  reBus  eft;  infinens  ver^ 
arcui  ^uadrante  minori  ,  acutus ;  arcui  qua^ 
drante  tmajori ,  obtufus. 

TJiLvm  Rf^»t  angulut  ABC^  inftftdt  arcui  AC i  itt  cen* 
tro  B  f  tirctdi  ACDE.  Dico  arcum  AC,  fuddr^* 
tem  effe^  ^c.  Produais  enim  reais  AB^CB^ 
dd  D^E^  erunt  quoque  anguli  ABE.  CBD,  reSo 
ABC  ^  deimeps^  reai^  ox  defin.  10.       l.  necnoto 

mif.prind^  snguInsDBEy  reaus i  m  cnm  £fudiis  jii  reSo 

angulo 
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Mguh  ABC  9  ad  verttctm^  Omnes  ergo  q$tatmor 
snguU  ad  ctutrum  B  ^  ^quahs  fuui  ^  ^lf^^*  reSi: 
ac  Propterea  narcus  AC  ^  CD  ^  DE^  E4  ^  qmbsu  tiii^ir^ 
iufifiunt^  aquales  erunt.  Qmihliet  igitur  corum  qua^ 
drans  efi.  Et  quouiam  rcSa  cum  AB^  in  con^ 
ftituens  angu/um  acntum ,  radit  inarcum  AC  ^  reSa 
vcro  cum  eadem  AB  ^  in  continens  angulnm  «i- 
tufum  >  cadit  in  afcum  CP  ;  lifnidd  conftut^  angu^ 
lum  acutum  infijlere  arcui  ^uadrante  mmori^  ohtu* 
fum  vero  majori* 

Sed  infifiat  jam  quadranti  AC  ^  angulus  ABC^ 
iwcentro  B.  Dico  anguium  ABC  ,  ejfe  reSttm  ^ 
^c.  ProdkBis  enim  rurfus  redis  AB  ,  CB  »  ad 
D3  Es  quoniamtamCAEy  quam  ACD^  isf  AED, 
femicircujus  efi  .  ^fiqsse  AC  ,  ^uadrans  %  erit  tam 
AE  ,  quam  CD  ^  quadrans  quoque ,  ac  proinde  (sf 
DEf  m  femicifculo  AED ,  quadfans  eriti  Sunt  ergo 
quatuor  arcus  AC  ,  CD  ,  DE  y  EA ,  aqnaUs^  o  ac  o\^4if1^^ 
proinde  anguli  ad  centrum  B^  illis  infifientes  y  ^equa"  \. 
les  erunt.  Quare  cum  omnes  quatuor  fint  quatuor  ^ 
rectis  ajuales  ,  erst  eorum  quthiet  reetus.  £t  qssia 
recta  cum  AB  ,  auferens  msnorem  arcum  quadrante 
AC^  facit  in  eentro  B  »  cum  AS  >  minorem  an^ulum 
recto  anguio  ABC  ;  rectavero  cumeadcmAB^aufe* 
rens  majorem  arcum  quadrante  AC  t  confiituit  im 
centro  B  »  angnium  recto  angulo  ABC  9  maforem% 
ferfpicustm  efi^  angulum  minari  arcui  qitadrante  iw 
fifientem^  ej/e  actUum;  majori  vcro^  ohtufum.  Quod 
eft  propojitum^ 

T  H  E  O  R.  25.   P  R  O  P  O  S.  28*  xx%m 

In  aequalibus  circulis,  aequales  reftae  linoee 
ffiquales  peripherias  auferunt,  majorem  qui- 
<lem  majori,  minorcm  autem  minori. 

1N  circuKs  aequallbus  ABC  ,  DEF ,  quorum  TAMxm 
centr»  G,  &       fint  refte  aBqualcs  AC,  DF.  H*is  . 
Dico  m^orcm  peripheriam  ABC,  jDqualcm  eflc 
majori  DEF  ,  &  minorem  AC ,  minori  DR 
Duais  cnim  rc^is  AG,  GC,  DH,  HF;  crunt 
14  Utera 
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latera  AG,  GC ,  trianguH  AGC,  aequali^  lateri- 
bus  DH,  HF,  trianguli  DHF.   Ponuntur  autcm 

ii.S.frM&  bafcs  AC,  DF,  acquales.  Igitur  ^/anguli  G, 
&  H ,  asquales  crunt :  Ac  proptcrca  pcriphcriat 

hx6JertU.  AC,  DF,  quibus  infiftunt,  ^aequales  erunt;  qua 
ablats  ex  totis  Mualibus,  rclinquent  ctiam  acqua- 
lcs  ABC  ,  DEF.  In  acqualibus  crgo  circulis 
atqualcs  rcftae  lincac,  &c.  Quod  erat  dcmon- 
firandum. 

SCHOLIVM. 

Quod  fi  fuerint  line^  wdquales  in  circulis  aquali^ 
hms  ,  auferet  maior  linea  ,  majortm  peripheriam^ 
quam  minor  ,  fi  foquamur  de  fegmentis  circuli  min'.' 
rihus  femicirculo.  Nam  fi  de  fegmentis  circuli  ma^ 
joribus  fermo  habeatur ,  m^^or  iinea  auferet  minorem 

tMXUhperipbenam^  auam  minor.    In  circulis  entm  sequali- 

fg.  6*  bus  ABC  ^  DEF,  quorum  centra  ^  H,  fic 
recta  AC^  major^  quam  DF.  Dico  peripberiamAC^ 
femicirculo  minorem  ^  majorem  effe  peripberia  DF: 
At  peripberiam  ABC  ,  minorem  pertpheria  DEK 
Ductis  enim  rectis  AG  ^  GC,  DH,  HF^  erunt  la^ 
tera  AG  9  GC  ^  trianguli  AGC ,  ^equalta  latertbus 
DHt  HF.  trianjruli  DHF,    Ponitur  autem  bafis 

tiffrMAC^  majorbafeDF.  Igitur  can^ttlus  AGC,  ma-^ 
jor  erit  anfrulo  DHF.    Fiat  anguius  CGI,  ongHlo 

CxUertu.  DHF^  dquaits  \  eritque  fropterea  Aperipberid  CI^ 
perifbert^  DF  ^  ^qualis}  Ac  proinde  peripberia  AIC  ^ 
major^  quam  peripberia  DFl  Ideoque  reiiquaAdC  ^ 
miuor^  quam  reliquaDEp^ 

axi*.    T  H  E  O  R.  2(5.   P  R  O  P  O  S.  29, 

In  aequalibus  circulis ,  aequales  peripheri* 
as ,  aequales  reflae  Jincae  fubtendunc 

TATltt  circulis  eifdcm  aMualibus  ponantur  «qualcs 
>f.  /  i  ^^'^^^''^  ^BC,  riEF;  Itcm  AC,  3c  DF. 
^  ^     Pico  r«aa$  AC,  DF,  quai  eai  fubrcndunt,  efli 

•  «qualcs# 
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acqualcs.   Dudis  ^nim  lincis,  ut  prius ,  erunt 
laiera  AG,  GC,  trianRuli  AGC  ,  sequalia  lateri-   .  . 
bus  DH ,  HF ,  trianguli  DHF :  Sunt  autcm  & 
anguh  G,  H,  .aaequalcs,  quod  aequalibus  periphc-  sLiyjertH. 
ni$  AC,  DF,  inffftant.  Igitur  ^bafes  AC,  DF,- b 
aequaks  erunt.   In  acqualibus  ergo  circulis  , 
quales  pcriphcrias,  &c.    Quod  crat  dftendcndum. 

SCHOLIUM. 

Si  atitem  fuertnt  feripheria  iftteiluales  ^  fubtendet 
ntajQrem  majur  iinea^  quam  minorem^ji  de  fegmen'  ' 
tis  femicirculo  minorikus  fiat  fermo.    Nam  Ji  de  fejr- 
mentis  majoribus  femictrculo  loquamur ,  fubtendet 
majurem  minor  linea  ,  ciuam  minorem^    In  circulis 
enim  ^tjualibus  ABC  ^  DEF  ^  l'^^^^*^  ^^''^ra  G  ^  2^X111 
isf  H^  fint  peripheria  femicirculo  minores  AC  ^  DF;  fig  ^  * 
fitque  AC  ,  major  ,  fuam  DF;  Ac  proinde  ABC 
mtnor^  auam  DEF.    Dico  lineam  AC  t  majoremefe 
quam  DF.    Ductis  entm  rectis  AG  ,  GC  ^  DH\ 
HF\  erit  angulus  AGC  ,  major  angulo  DHF^  ex 
fcholto  propoj:    27.   hujus  Ub^    Cum  ijritur  latera 
*  /r/^jfir/i  AGC  ,  ^jua/ia  Jint  lateribur 

fafeDF^^Sc''''^''''  ^^"^'^  ^*^'  cif/rftw 

PROBL.  4.  PROPOS.  30. 
Datam  peripheriam  bifariam  fecare. 

Clt  pcriphcria  ABC,  fccanda  bifariam.  Ducatur 
^  rcat  fubtendcns- AC,  qut  divifa  bifariam  in  ^^*^^'^- 
aI^^^^^  pcrpcndicularis  DB ,  qua  pcriphcriam  "^- 
A  5  ^^^^^'^  Duais  cnim  reftis 

AB,  CB,  crunt  latcraAD,  DB,  trianguHADB. 
«qual»  latcribus  CD,  DB,  trianguli  cbB:  Sunt 
jutcm  &  aaguli  ad  D  ,  acqualcs ,  ucmp^  t^ti\. 
Jgitur        bafcs  AB,  CB  ,  «qualcs  eruni ;  Ac  •  4  •^W 
propterca  *pcnpherue  AB^  CB,  crunt^tjualcs.  hAhm. 
i^atam  crgo  periphenam  bitgriamfceuimus.  Oupd  T 
«rat  facicudum. 

I  5  THEOR. 
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T  H  E  O  R.  27.   P  R  O  P  O  S.  31. 

In  circulo  angulus ,  qui  in  femicirculo , 
reftus  eft  :  qui  autem  in  majore  fegmento , 
minor  refto  :  qui  vero  in  minore  fegmento , 
major  eft  refto.  Et  infuper  angulus  majo- 
ris  .legmenti ,  re£lo  quidem  major  eft  :  mi- 
noris  autcm  fegmenti  angulus  minor  eft  refto. 

TirtJCK  ^lrculi  cnim  ABC,  cuius  centrum  D,  diame- 
ter  fit  AC,  conftituaturque  in  femicirculo 
an^lus  ABC  ,  exiftetque  angulus  BAC,  in  ma- 
jori  fcgrhcnto  CAB.  Conftituatur  quoguc  in 
CEB,  minori  fcgmcnto  anguius  BEC.  Dico  aa- 
gulum  ABC  ,  in  femicirculo  reSum  cffc;  angu- 
lum  Ycro  BAC ,  in  majori  fcgmcnto ,  minorem 
rcdo,  &  angulum  BEC,  in  minori  fegmento , 
mtjorem  redo.  Item  angulum  majoris  fcgmcnti 
comprchenfum  reda  BC,  &  periphcrit  BAC,  effc 
fcdo  majorcm.  At  angulum  minoris  fegmenti 
comprehenfum  reftt  BC  ,  &  peripheria  BEC,  rc- 
fto  minorem.  DucatjLir  enim  reda  BD  ,  ad  cen- 
trum,  &  extendatur  AB ,  in  F.   Quoniam  igitur 

«  f.pM  rcftae  DA  ,  DB  ,  xqualcs  funt ,  a  crit  angulus 
DBA,  angulo  DAI5,  asqualis.  Eadcm  rationc 
crit  angulus  DBC,  angulo  DCB,  acqualis,  ideo« 

aue  totus  an^ulus  ABC ,  duobus  angulif  BAC , 
CA,  xqualif  erit.  ^Eft  auiem  &  angulusFBC, 
cxternus  cifdcm  xluobus  internis  angulis  BAC, 
6CA,  in  triangulo  ABC,  aegualis.  Quare  xqua- 
Ics  crunt  intcr  fe  angult  ABC  ,  FBC ;  ac  propte- 
rea  utcrque  redus.  Rcdus  igitur  eft  angulus 
ABC;  quod  eft  primum. 
ei7#rM  Qiioniam  vcro  in  triangulo  ABC,  ^duo  angnix 
ABC,  &  BAC,  funt  duobus  rcAis  minoccs  ;  Et 
eft  angulus  A6C ,  oftenCus  redus  :  Erit  angulus 
BAC  ,  in  fcgmcnto  majori,  refio  minor;  qiiod 
•  eft  fecundum. 

ijutfus  quia  in  quadrilatcro*  ABEC,  intra  cir* 

cmlam 
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culum  defcripto,  ^duo  angul!  oppofici  BAC,  &  (i&u#«tt 
BEC  ,  funt  duobus  redis  xquales  ;  £t  anf^ulus 
BAC ,  ollenfus  eft  rcfto  minor:  Erit  BEC,  an- 
gulus  in  fegmento  minore,  re&o  major;  quodcft 
tertium. 

Amplius  cum  angulus  reftus  ABC ,  pars  fit 
anguli  fegmenti  majoris  ABC,  Qui  comprehcndi- 
tur  reda  BC ,  &  pcripheria  BAC  ;  erit  auguius 
fegmenti  majoris,  refto  major,  quod  eft  quartum. 

Poftremo  ,  cum  angulus  fcgmenti  minoris  , 
comprehcnfus  rc£ia  BC,  &  pcripheria  BEC,  pars 
fit  quoquc  anguli  refti  FBC;  Erit  angulus  fcg- 
menti  minoris ,  redto  minor  ;  quod  eft  (juintum. 
In  circulo  igitur  angulus  ,  qui  iu  fcmicirculo, 
redus  eft,  &c.   Quod  crat  dcmonftrandum., 

COROLLARIUM. 

Hinc  in9nift:(lum  eft  »  auod  angulos  trianguli,  qui  re- 
liquis  diiobus  zqualis  rxidit  •  re&us  cft.  eo  quo  l  iCt 
conrii^us  (qui  produ^  latere  extn  triangulam  fit)  tlf- 
dcni  fit  xqu^ilis. 

T  H  E  O  R.  28.   P  R  O  P  O  S.  32,  m\u 

Si  circulum  tetigerit  aliqua  re£la  linea ,  a 
contaftu  autem  producatur  quaedam  refta  li- 
nea  circulum  fecans :  Anguli ,  quos  ad  con- 
tingentem  fadt  ,  «quales  funt  iis ,  qui  in 
alternis  circuli  fegmentis  confiflunt,  angulis. 

•TpAngat  rcfta  AB,  circulumCDE,  m  C,  pun-  TAnjittl 

fto  ,  i  quo  ducatur  reda  CE,  dividens  cir- A-  9\ 
culum  in  duo  f^mema ,  in  quibus  fiaHt  anguli 
CGE ,  CDE.   Dico  angulum  ACE  ,  agqualcm 
effe  angulo  CGE,  in  altcrno  fegmento;  &  aneu* 
lum  BCE,  angulo  CDE,  in  altemo  quogue  ftg- 
mento.  Tranieat  enim  piimum,  reda  CE ,  pcr 
centrum.   a  Erit  igitur  utcrquc  angulus  ACE,  t\9jer^ 
BCE,  rcfius  :  ^Sunt  autem  &  anguli  CG£,b3i./#r^ 
CDE,  in  femiclrculis  rcdi.  Igitur  angulus  ACE, 

angulo 
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angulo  CGE  ;  &  angulus  BCE,  angulo  CDE , 
acmialis  eft. 

TM.xnr,    Non  tranfeat  jam  CE,  refta  per  centnim.  Du- 
/^.  lo.    da  igitur  reda  CF ,  per  centrum ,  conneaatur 
ciS Jirtii,  rcfta  EF  :  ceritque  CF,  perpcndicularis  ad  AB, 
diuertif.J&  angulus  CEF.  redtus  ;  ac  propterca  reliqui 
anguli  ECF  ,  EFC,  aqualcs  erunt  uni  refto,  ut 
angulo  redo  ACF.    Dempto  ergo  communi  an- 
gulo  ECF,  erit  rcliquus  ACE ,  rcliquo  CFE, 
cai./^//i  aequalis:  ^Eft  autem  angulo  CFE,  aequalis  quo- 

?ue  angulus  CGE  ,  cum  uterque  fit  in  fegmento 
::GE.    Quare  angulus  ACE,  angulo  CGE,  as- 

3ualis  erii.  Quoniam  vero  in  quadrilatero  CDEG, 
  uo/anguli  CDE  ,  CGE,  duobus  funt  rcais  a&- 

gij.^iwi  guales  :  j^Sunt  autcm  &  duo  anguHACE,  BCE, 
duobus  redtis  aequalcs  ;  fi  aufcrantur  asquales  an- 
guli  ACE  ,  CGE,  rcmauebit  angulus  BCE,  an* 
gulo  CDE  ,  aequalis.  Si  circulum  igitur  tctigcrit 
aliqua  refta  linca,  i  contaftu  autcm ,  &c.  Quod 
crat  oftcndendum. 


«xiij,      P  R  O  B  L.  5-   P  R  O  P  O  S.  33. 

Super  data  refta  linea  dcfcribere  fegmen- 
tum  circuli ,  quod  capiat  angulum  aequalem 
dato  angulo  rediilinco. 

TABXUl  \l  Efia  data  fit  AB  ,  &  datus  angulus  primum 
fg.  II.  .        rcdtus  C.   Oportet  igitur  fuper  AB  ,  feg- 
mentum  defcriberc,  in  quo  angulus  etiftcns  fit 
acqualis  angulo  rcdlo  dato  C*    Divifa  AB ,  bifa- 
riam  in  D  ,  defcribatur  ccntro  D,  intervallo  au- 
temDA,*  vel  DB,  femicirculus  AEB;  fa6lumgue 
ajw^-iii  crit ,  quod  proponitur.   Nam  «  angulus  AEB, 
in  defcripto  femicirculo  rcftus  eff  ,  ideoquc  at- 
qualis  angulo  C,.  rcSo. 
7MXUI    Sit  deinde  angulus  datus  acutus  C.   Ad  punr 
fi.A%.   €t\xm  A,  fiat  aiigulus  DAB ,  acqualis  dngiilo  C, 
acuto  ;  &  agatur  ad  D A ,  perpeadicularis  AE, 
quaB  cadct  fupra  AB.   Fiat  dcindc  angulo  FAB, 
aequalis  angulusFBA,  fccctqucBF,  refitam  AE, 
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m  F.  ^  Erunt  igitur  tc&x  FA  ,  FB,  xqualcs.  h&friud 

Quare  fi  centro  F  ,  &  intervtllo  FA ,  circulus 

defcribatur  AGB,  tranfibit  is  pcr  B.   Dico  igitur  . 

angulum'  in  fegmcnto  AGB  ,  quod  defcriptum 

cft  fupcr  AB ,  cfle  xqualcm  angulo  C.  Fiat 

cnim  angulus  in  diSo  fegmento  AGB.  Quia 

igitur  AE,  per  centrum  F,  tranfii.  &  ci  perpcn- 

dicularis  cft  DA,  ttngct  DA    refta  circulum  in 

A  ,  pcr  coroll.  propof.  16.  hujus  lib.  Quaprop- 

tcr  ^angulus  DAB  ,  hoc  eft,  anguius  datus  C,  cji4irtB: 

aequalis  erit  augulo  G  ,  in  fcgmcnto  alterno 

AGB. 

Sit  tcrtio  angulus  datus  H,  obtufus.  Fittrurliis 
angulo  H,  aegualisanguluslAB,  &  agatur  adlA»  '\ 
pcrpcndicularis  AE,  quas  fupra  AB,  cadet.  Rc- 
liqua  omnia  fiant ,  ut  prius  ,  dcfcriptumque  erit 
fupcr  AB ,  fcgmcntum  AKB  ,  in  guo  aagulus 
K ,  aequalis  eft  tngulo  dato  obtuk)  H.  Nam 
angu)u$  lAB  ,  hoc  eft  ,  angulus  daius  H,  dx'  ^jiJirA 
qualis  cft  angulo  K,  in  aitcruo  fcgmento  AKB. 
Eadcm  enim  clt  demonftraiio.  Itaque  fuper  data 
rtdt  linea  defcripfimus  fcgmentum ,  &c.  Quod 
•  cfficicndum  crat. 


P  R  O  B  L.  6.    P  R  O  P  O  S.  34.  xxik: 

A  dato  circulo  fegmentum  abfcindere  ca- 
piens  angulum  aequalem  dato  angulo  redtili- 
neo.  ^ 

T^atus  circulus  fit  ABC,  a  quo  aufcrrc  opor-  TARJiltl 
^  tcat  fcgmcntum  ,  in  quo  angulus  exiftens  fg.  ij» 
acqualis  fit  dato  angulo  D.   /^Ducatur  refta  EF,  aij.ri^*» 
tangens  circulum  in  A.   Fiat  deinde  angulus 
FAB ,  a:qualis  angulo  dato  D.   Pico  igitur  an- 
gulum  ACB  ,  in  fcgmcnto  ablato  ACB,  aKqua- 
km  efife  dtto  angulo  D.   Eft  cntm  b  angulus  hix^urt^ 
FAB  ,  asQualis  angulo  C  ,  in  altcrno  fegmciito 
ACB.   Cum  crgo  angulo  dato  D  ,  faous  fit 
acqualis  angulus  FAB,  crit  quoquc  angulus  C, 
anguio  D ,  cqualis.   A  dato  crgo  circulo  abfd- 

dimua 
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>  dimQs  fegxnentum  ACB,  &c.  Quod  erat  facien» 
dunu 

%m.     T  H  E  O  R.  ap.   P  R  O  P  O  S.  35. 

Si  in  circulo  duae  re6be  lineae  fe  fe  mu- 
tuo  fecuerint  ,  reftangulum  comprehenfum 
fub  fegmentis  unius ,  aequale  eft  ei ,  quod 
fub"  fegmentis  alterius  comprehenditur ,  re- 
ftanguio. 

lABXiy*  In  circulo  ACBD  ,  fccent  fe  mutuo  rcfiat 
fg,  I.  AB,  CD,  in  E.  Dico  redangulum  comprehen- 
fum  fub  fcgmeniis  AE,  EB,  aequale  effe  redan. 
gulo  comprehenfo  fub  fegmentis  CE,  ED.  Aut 
cnim  utraque  linca  tranfit  per  centrum ,  aut  una 
tantum,  aut  ncutra.  Traufeat  primum  utraquc 
per  centrum.  Quoniam  igitur  pmnia  quatuor 
fcgmenta  intcr  fe  asqualia  Viint ,  perfpicuum  eft, 
rv(^tangulum  comprehenfum  fiib  duobus  unius 
lincx  squale  cifc  ei,  quod  fub  duobus  alterius 
linca  comprchcnditur  ,  rcdangulo  ,  cx  iis,  quac 
ud  iuicium  lib.  2.  fcripfimus. 
fg.  a.  Tranfoat  dcinde  CD  ,  fola  pcr  centrum  F,  df» 
a  l.mttt.  vidjtqae  primum  rcitam  AB,  bitariam,  4ac  prop- 
tcrca  ad  angulos  redos  .  conjungaturque  rcftaBF. 
Quoniam  igitur  CD ,  divifa  cll  per  aequaha  in  F, 
b  f^ftt.  &  pcT  inaiqualia  in  E  ,  b  erit  rcdangulum  fub 
CEj  ED  ,  una  cum  quadrato  rcftae  EF,  acqualc 
quadrato  redta&  FD,'iaeoquc  quadrato  reda  FB, 
cum  redae.  FD,  FB ,  fint  cequales  :  Eft  autcm 
f47./fMB/  quadratum  rcdlaB  FB,  r  aequale  quadratis  redlarum 
bE,  EB.  Igjtur  rtaangulum  fub  CE ,  ED , 
una  cum  (^uadrato  rcdtas  EF  ,  atquale  quoquc 
erit  quadratis  redlarum  FE  ,  EB.  Quare  ablato 
communi  quadrato  re£tae  FE,  remancbit  rcdan-^ 
flulum  lub  C£,  £D,  a^uale  quadrato  ];^as£B, 
noc  tft ,  redangulo  fub  AE ,  £B ,  cum  AE, 
{IB,  reda^  fint  itquales:  ac  proinde  redangulum 
iub  eis  comprehenfum ,  fit  quadratuDiy  ex  iis, 
91»  ad  defin«  i.  lib.     fcripfimus.  Divi* 


Digitized  by  Google 


Digitized  by  Google 


L  IB  B  R  T  E  R  T  I  U  S.  fi^i 
Dividat  jam  CD,  tranficns  prr  ccntrum  rcCUm^,  j,  ^ 
AB,  non  bifariam*  Sccctur  crgo  AB,  bifariato 
in  G,  ducanturque  redaB  FG,  FB,  </critqucFG,  d 
perpendicularis  ad  AB.  Quoniam  vero  reftapgu- 
lum  fub  C£,  £D,  una  cum  quadrato  redas  r£, 

aequalc  cft  oaadrato  rcfix  rD,  hoc  ell,  QJJ**  «  f-A- 
drato  rcd»  Fb:  Eft  autem  quadratum  reftx  FE, 
/awjuale  quadratis  reaarum  FG  ,  GE ,  &  quadra-f  4;.^rwrf 
tum  TcAx  FB ,  «quale  quadratis  redarum  FG  y 
GB  :  erit  quoque  redangulum  fub  CE  ,  ED, 
una  cum  quadratis  rcclarum  FG  ,  GE,  aqualc 
quadratis  rcSarum  FG  ,    GB.    Dempto  ergo 
communi  quadrato  tc&x  FG,  remanebit  reftan- 
guium  fub  CE ,  ED ,  una  cum  quadrato  rcfts 
GE ,  aequale  quadrato  redlae  GB.   ^tqui  etiam 
reftangulum  fub  AE ,  EB ,  una  cum  quadrato 
rcftx  GE,  ^faequale  cft  eidem  ouadrato  re&5g|.,yj^, 
GB :  proptcrea  quod  rc£ta  AB,  fecla  cft  bifariam 
in  G^  &  non  bitariam  in  E.    Igitur  rcdangulum 
fub  CE,  iEX),  una  cum  quadrato  rc<2aB  GE  ,  xr 
quale  cft  reftangulo  fub  AE^  EB,  una  cum 
quadrato  ejufdem  refljc  GE.   Quarc  ablato  com-   ^  , 
muni  quadrato  rcdje  GE,  remancbit  reftangulum 
fub  CE  ,  ED  ,  ^quale  rcdangulo  fub  AE,  EB.. 
Quod  eft  propofitum. 

Tcrtio  iieutra  per  centrum  trarifeat ,  five  una  m"^^ 
illarum  bifariam  dividatur ,  fivc  ncutra.   Ducatur    *  * 
pcr  ccntrum  F ,  &  punftum  fedtionis  E  ,  xc&z 
GH.   Quoniam  itaquc  oftcnfum  cft,  rcaangulum 
fub  AE,  EB,  asquale  clfc  rcdangulo  fub  GE, 
EH:  fivcAB,  dividatur  bilUriam,  fivenon:  Item 
reftangulum' fub  CE  ,  ED  ,  a:quale  efle  quoquc 
cidcm  rcftangulo  fub  GE,  EH  ;  five  CD  ,  fefta 
fit  bifariam ,  five  non  ;   Erit  rcdangulum  fub 
AE,  EB,  aequale  rcttangulo  fubCE,  ED,  quod 
cft  propofitum.  Si  in  circulo  igitUr  duac  redac 
lineae  fefe  mutUo  fcccnt ,  &c.   Quod  demon-  . 
ftrandum  crat.. 
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\»fu    T  H  E  O  R.  30.   P  R  O  P  O  S.  36. 

Si  extra  circulum  fumatur  pundhim  ali- 
miod ,  ab  eoque  in  circulum  cadant  duae  re- 
^  clae  lineae,  quarum  altera  quidem  circulum 
iecet ,  alfcra  vero  tangat :  Quod  fub  tota 
fecantc  ,  &  exterius  inter  punftum  &  con- 
vexam  peripheriam  aflumpta  comprehenditur 
reftangulum  j  aequale  erit  ei ,  quod  a  tan- 
gente  defcribitur,  quadrato. 

MBJT/r.  "p  Xtra  circulum  ABC,  punaum  fumatur  D, 
/f.  7  „        i  quo  linca  ducatur  DA  ,  fccans  circulum 
tijJi^^'  in  C,  tf&  linea  DB  ,  circulum  tangens  in  B. 
'.  Dico  reSanguIum  fub  DA  ,  DC  ,  xquale  elTc 
quadrato  re<ttas  DB.   Tranfeac  enimprimum  rcda 
hAterttt  'DA ,  per  centrum  E,  &  jungatur  redta  EB,  ^ quae 
'     pcrpcndicularis  erit  ad  DB.  Quoniam  igitur  CA, 
^ivifa  cft  pcr  a&Quaiia  in  £,  &  ei  addita  in  redum 
c  6'/ei    3c' continuum  CT) ,  rcrit  reftangulum  fub  DA, 
DC,  una  cum  quadrato  rcftx  EC,  hoc  cft,  cum 
•  •quadrato  reftx  EB  ,  aequalc  quadrato  rca:a&  DE: 
i^j.fnmt  Eil  autem  quadratum  redtx  DE,    aeauale  qua- 
dratis  rcQarum  EB  ,  BD.   Quarc  rcdangulum 
fub  DA,  DC,  una  cum  quadrato  rcdlse  EB  ,  as- 
qualc  crii  quadratis  redarum  DB,  BE.  AbJato 
igitur  comniuni  quadrato  redlae  BE,  rcmancbit 
rcdangulum  fub  DA  ,  DC,  quadrato  rzdx  DB, 
«quarc.   Quod  eft  propofitum.  • 
TJBXIV.    Non  tranfcat  jam  DA,  fecans  per  centrum  E. 
iK  8,     Divifa  crgo  AC  ,  bifariam  in  F,  ducantur  rcfta 
eiS.^^-m  EB,  EC,  ED,  EF;  ^critque  EB,  ad  BD,  pcr- 
f  j.i«riii.  ■pchdicularis  ;  /&  EF,  ad  AC.   Quoniam  igitur 
-GA',  divifa  eft  per  aequalia  in  F,  &  ci  addita  rcdla 
f  CD,  /  crii  rcftatigulum  fub  DA,  DC,  una  cum 

quaarato  redac  CF  ,  2e(}uale  quadrato  reftx  DF. 
Addito  igitur  communi  quadrato  rea»  FE%  crit 
rcaangulum  fub  DA  ,  DC,  una  cum  quadratis 
ripQanuu  CF,  FE,  acqualc  quadrttis  rcftarum 
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DF,  FE:  Eft  autem  quadratis  reftaruin  CF,  FEj 

i&acquale  quadratum  reflac  EC  ,  idcoquc  &  qua-  hij.frhn 

dratum  redas  EB  ;  Et  iquadratis  redarum  DF,  j  ^•j.frmt 

FE,  xquale  cft  qucdratum  rcflse  D?.  Quarc 

redtngulum  fib  DA  5  DC ,  una  cum  quactrato 

rcdtas  EB,  acqualc  cric  quadrato  redasDE.  Cum 

igitur  quadratum  reftae  DE,  iaequale  lit  quadra-  kAl  trtm 

th  rcdarum  DB  ,  BE  ;  erit  &  reflangulum  fub 

DA,  DC,  una  cam  quadrato  reftae  EB  ,  aequale 

quadratis  redarum  DB,  BE.   Ablato  ergo  com- 

muni  quadrato  redx  BE,  remancbit  reftangulum 

fub  DA,  DC,  quadrato  rcdlas  DB,  aequalc:  quod 

cft  propofitum.   Si  igitur  cxtra  circulum  fumatur 

pundum  aliquod  ,  &c..  Quod  erat  dcmonftran- 

dum. 

COROLLARIUM.  I. 

Hirx  manifeftum  cft  ,  fi  ^  pur£lo  quofiji  extrt  crrcif.^ 
lum  afTuiupto  plurimar   liniz   rcdc   circulum  fecintes 
ducantur  «   rc^in^ula  comprehenfi  fub  totis  Jineis  ,  8c 
partibui  exterioribus  inter  fe  ciTe  se^uaUa.    Ut  fi  ex  A  ,  IjiBX^y 
ducantur  reda:  AC  ,  AD  ,  AE  ,  lecantes   circulum  in  fg^  10.  * 
F  ,  G  ,  H  ,  erunc  rcflar.guli  fub  ACt  AFj  Item  fiib 
AD  ,  AG  ;  Sc  (ub  AE,  AH  ,  aEqualia  inter  fe.    Nam  . 
c^uda  AB     tangente  circulum  ,  /ciunt  quadrato  rcdlx  ^iO>Urw. 
AB  ,  a^qualia  fingula  illa  ridangula  s  quarc  Sc  iotcr  ie 
cmoia  xqualia  crunt. 

COROLLARIUM.il* 

ConAat  etism  ,  duas  n^is  ab  eodem  pnn^  dxj€ttiSl 
qux  circulum  tanganr  ,  inier  fe  cffe  aequales.  DucaH* 
tur  enim  tx  A  ,  rtdae  AB  ,  AC,  tangentca  circulum  :  TjtBJClJ^ 
quas  dico  tfTe  xquiles  inter        Du£^a  enim  rc£h  AD ,  fgj^ 
quae  circulum  fccct  in  £  ,  erit  tam  quadratmn  rcdhe 
AB  ,  quam  quadratum  redlx  AC,  i^ixquale  rrdiangulo  mtCJersA 
fub  AD,  A£.    Quare  quadrata  rc^aruroAB,  AC,  inter 
(c  xqualia  enint  >  ac  proptcrea  rcdae  AB  ,  AC,  xqualcs 
quoquc  cruDt. 
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COROLLARIUM.  III. 

Pcrfpicaum  quoque  cft  .  ab  eodem  pun£io  cxtra  circu^ 
lum  aflbmpto  ,  duci  tantum  poiTe  duas  lineas  ,  quae  dr- 
7^5X/K  cu^um  tangant.    Si  enim  piaeter  duas  AB  ,  AC,  duci 
jig,  II.    poflit  tertia  AD,  circulum  eundem  tan^ens  i  dudiis  re- 
ni8«/«r/i)f.^ia  &B  f  £D,      centro  £,  nerunt  anf^uli  ABE,  ADE, 

red^i  »  idcoquc  srqualcs  \  quod  tik.  abfurdum.  Nam 
oii^rtmi  ducatur  rc^a  AE  ,    9  erit  angulus  ADE  ,  major  angub 
ABE. 

Alitcr.  Si  tertia  AD  ,  circulum  ctirm  tangat  ; 
erunt  dux  tangentes  AB  >  AD  ,  atquales  ,  ut  odenlum 
eft  i  quod  cft  abfurdum.    Du£^a  namque  t  €t\  A£,ad 

p8./<r/ii.  centrum  E  ,  qusc  circulum  fccct  in  F,  f  crlt  AD,  cum 
fit  propinquior  minirox  AF  ,  minor  ,  quam  AB,  quae 

'  a  mioiroa  AF  ,  remotior  eft.    Vel  iic.  S'\  AB,  AD» 

funt  aequales  \  additis  xqualibus  EB,  £D ,  erunt  quoque 
AB,  B£',  ipfis  AD,  D£  ,  acquatcs,  quod  cft  abfurdum. 

qti.^fimi  ^Suot  enim  majores  AB  ,  B£.  Solum  igitur  duae  rcdiae 
.  ducentur  i  puc^o  A ,  qux  circulum  tangant  :  Quod  cft 
propofitum. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.  IV. 

Illud  denique  confht  etiam  ,  d  dux  redbe  aequales  ez 
pun£lo  quopiam  in  convexam  pciipheriam  incinant,  & 
earum  una  circulum  taneat,  alteram  qu  »que  circuluin 
ttmgere.    Ut        dux  xc€tx  AB  ,  AC  ,  fint  aequalcs , 
*  8c  AC  ,  tangat  circolum  in  C  ,   tar>£;et  quoque  AB  , 
'    eundem  iircuium  in  B.    Si  cnim  non  tan^ar,  ducarur 
AD,  MOgens,  erdntque  ex  a.  o>roll.  AC ,  AD,  asqualcs. 
Cum  crgo  &  AB,  ipfi  AC  ,  «qualis  ponatur  ,  duccnrur 
ircs  rc£)as  aequalct  AB  ,  AC ,  AD,  quod  cil  abiurdum. 
rS'tertii.  rDux  enim  taotum  duci  pofTunc. 

TMXlf^.  Aliter.  Ponaptur  <l\jx  Tt6^x  xqualss  DB  ,  DF  ,  & 
i},    pB  •  circulum  un^ae  ,  in  B*    Dico  £c  DF  ,  tundcm 

tangere  in  F.    Duftis  enim  redlis  EB,  EF,  cx  centro, 

erunt  duo  Jatera  DB  ,  BE,  duobus  lateribus  DF,  FE, 
sB.^/mi  arqualia  ,  8c  bafis  DE  ,  communis  ilk^itur  aneuli  B, 
ti^Jertii,       «quales  erunt;  ^Sed  B,  rcdtus  eft.   Ijjitur  &  F,  re- 

^us  erit ,  atque  idcirco  DF  ,  circulum  tanget  in  F ,  e^ 

coroU.  propof.  i6.  hujus  lib. 
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T  H  E  O  R.  31.   P  R  O  P  O  S-  37.  «xvil, 

Si  extra  circulum  fumatur  pundhim  ali- 
quod ,  ab  eoque  punfto  in  circulum  cadant 
duae  re6te  lineae ,  quarum  altera  circulum 
fecet  ,  altera  in  eum  incidat  j  fit  autem  , 
quod  fub  tota  Tccante  ,  &  exterius  inter 
punftum ,  &  convcxam  peripheriam  afTump- 
ta  ,  coraprehenditur  reftangulum  ,  sequaJe 
ei ,  quod  ab  incidente  defcribitur ,  quadra- 
to ;  Incidens  ipfa  circulum  tanget. 

"pXtra  circulum  ABC^  cujus.centrum  E,  pun-  taBJCIP^' 

dum  fumatur  D,  a  quo  ducatur  reSa  DA,  ^^.  ij» 
circulum  fecans  in  C ,  &  TcSta  DB,  incidcns  in 
circulum  cjufque  punftumB;  fitque  rcdtangulum 
fub  DA,  DC,  aequale  quadrato  rcSae  DB.  Dico 
DB,  circulum  tangcre  in  B.   ^  Ducatur  enim  tiftmiL 
DF  ,  tangens  circalum,  &  jungantur  redlae  EB, 
EF.  Quod  fi  DA,  fecans  non  tranfeat  per  cen-  jjj^.  14. 
trum  E  ,  jungatur  quoque  redla  DE.  Quoniam 
igitur  redlangulo  fub  DA,  DC,  ^aequale  eft  qua-  hi6.ttrtik 
dratum  redlx  tangcntis  DF :  Et  eidem  rfeftangulo 
fub  DA  ,  DC ,  aequale  ponitur  quadratum  rcftae 
DB:  erunt  quadrata  reftarum  DF,  DB,  inter  fe 
«qualia  ,  idcoquc  &  rcdx  DF  ,  DB  ,  aequalet 
inier  fc  erunr.   Itaque  quia  latera  PF,  FE,  tri- 
anguli  DFE ,  aequalia  lunt  lateribuij  DBjBE, 
trianguli  DBE  ;  &  bafis  DE,  communis,  remnt  t^.pM 
anguliDFE,  DBE,  aequaics.  ^Atqui  angulus*  <ri8!/^;ii. 
DFE  ,  rcclus  eft  ,  quod  DF  ,  circulum  tangat. 
Igitur  &  angulus  DBE,  redus  crit.  Quapropter 
per  coroll.  propof.  16.  hujus  lib.   D(B,  circulum   -  v 
tanget ;  quod  cft  propofituin.   Si  ergo  extra  cir- 
culum  fumatur  pundlum  aUquo^ ,  Scc*  Quod 
crat  dcmonftrandum. 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTUM 

Q  U  A  R  T  U  M. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  I. 

Figura  rcftilinea  in  figura  refUIinea  in- 
fcribi  dicitur ,  cum  finguli  ejus  figurae ,  quse 
infcribitur  ,  anguli  fingula  latera  ejus  ,  in 
qua  infcribitur ,  tangunt. 

Gens  EHclides  ejuarte  hoe  libro  de  variis 
infcriptionihus  jigwarum  reflilinearum  in 
circulo ,  cr*  earundem  circa  circulum 
defcrsptioniius  :  Item  de  infcrifthnihus 
circuli  in  eifdem  figurisy       circuli  defcriptionibks 
circa  eafdem  :  exponit  paucis  definttionihus ,  quid  fit 
Jiguram  infigura  infcrihi^  aut  circa  figwram  defcri^ 
'  h$  y  incipiens  a  reSilineis  figuris  :  Si  igitur  anguU 
tAa^XlV'Ify  -E»  P%  trinnguli  interm  DEF  ^  tangant  latera 
ft^  ^S^    -^B  ,  ulC ,  BC ,  trianguli  externt  jiBCj  dicetur 
triangulum  DJEF^  in  trianguio  jiBC^  efe  infcrip^ 
fg.  it.   tum.    At  epitfimam  angulus        trtanguli  KLM^ 
non  tangit  Uaus  HI  y  trianguli  GHI^  non  dicetur 
mangulum  KLM  ^  infcrwi  in  triangulo  GHI  ^ 
quamvis  totum  illud  fit  intra  hoc ,  duoque  anguU 
K,  L,  tangant  duo  lateraGH^  GI. 

DEFI- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  11. 

Siiriiliter  &  ligura  circum  figurjam  defcri- 
bi  dicitur,  cum  lingula  ejus  ^  quae  circum- 
fcribitur  ,  latera  fingulos  eju^  figurae  angulos 
tetigerint ,  circum  quam  ilJa  defcribitur. 

"C  Comrario  dketur  triangultm  ABC ,  defcrthi  TAMJCin 
"■^  circa  triangulum  DEF;  quoniam  Jingula  latera  fii^^f  -^^'^ 
ittius  finguUs  hujus  ai$guUs  tangum;  jit  triangulum 
GHI  y  non  dtcetur  defcriptum  efe  circa  triangulum 
KLM  ,  propterea  cjuod  latus  illius  HI  y  wgulmk 
hujus  M  y  non  tangit.  Idem  intelligendum  efide 
infcriptionibus  ,  ac  circumfcriptionibus  aliarum  figu* 
rarum  reHilinearum. 

D  E  F  I  N  l  T  r  O.  III. 

Figura  reflilinea  in  circulo  infcribi  dicitur, 
cum  fmguli  ejus  figurae ,  quae  infcribitur  , 
anguli  tetigerint  circuli  peripheriam, 
TJT  fi  tangantanguli       By  C^  trianguli  ABC^  TAB.Xt. 

peripheriam  circuli  ABC  ^  dicetur  triangulum 
in  circulo  ejfe  infcriptum.  Quodfi  vel  unus  tantum 
angulorum  non  tangeret  peripheriam  ,  non  diceretur 

triangulum  effe  infcriptum  sn  circulo.  9 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IV. 

Figura  vcro  reftilinea  circa  circulom  de- 
fcribi  dicitur ,  cum  fingula  latera  ejus ,  qu» 
tircumfcribitur ,  circuli  peripheriam  tangunt» 

^i^vero  fi  latera  trianguli  ABC^  fingula  tangant  TAM.xr. 

peripheriam  circuli  DEF ;  dicitur  triangulum  fg^  1. 
€irca  cirfulum  efe  defcriptum.  - 

K  3  DEFI- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O-  V. 

,  Similiter  &  circulus  in  figura  redtilinea 
infcribi  dicitur,  cum  circuli  peripheria  {in« 
gula  latera  tangit  ejus  figurae,  cui  infcri- 
bitur, 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VI. 

Circulus  autem  circum  tfiguram  defcribi 
dicitur ,  cum  circuli  peripheria  fmgulos  tafi- 
git  ejus  figurae  ,  quam  circum  fcribit ,  an- 
gulos. 

TAB^X^.  \^^^^jr^^  dicettir  circtilns  DEF  ^  infcriptus  efe  in 
j^  ui.  triangulo  ABC  :  uit  vero  circulm  ABC^ 
defcriptus  efe  circa  triangulum  ABC.  /demjudi" 
cium  habef  de  aliis Jiguris  reflilirjeis^  (ja^e  in  circulo 
dicuntur  infcrihi  ^  vel  circa  eundem  defcribi;  Aut 
in  quibus  circulus  dicitur  $njcrtbi ,  vel  circa  qnas 
defcribi  circulus  dicitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VII. 

Rc£la  linea  in  circulo  accommodari ,  feu 
coaptari  dicitur ,  cum  ejus  extrema  in  cir- 
culi  pcripheria  fuerint. 

7M,xy.  IJT  reBa  linea  AB  ,  cjueniam  ejus  extrema  A^ 
&•  Cr  B  j  in  peripheria  circuli  ABC,  ^xiflunt^ 

coaptata  y  feu  accommodata  in  difto  circulo  effe  dice^ 
tur:  Non  asttem  reSla  £,  vel  CD\  ^uia  hac  alte^ 
rum  duntaxat  extremorumy  nempe  C,  babet  inperi^^ 
'  fheria  cinuli ;  Illa  vero  neutrum. 

PROBL- 
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P  R  O  B  L.  I.    P  R  O  P  O  S.  I. 

I* 

In  dato  circLilo  re6lam  lineam  accommo- 
dare  eequalcm  data^  reftae  lineae ,  qu3e  circu|i 
diametro  noii  fit  major.  ^ 

"TN  circulo  ABC,  coaptanda  fit  reQa  linca  a:- 7iffi.xr. 

qualis  rcdae  lincae  datae  D,  quae  tamen  raajor  fig»  4. 
non  fit  diametro  circuli  daii.   Cum  enim  diame- 
ter  tffit  omnium  rectarum  iu  circulo  maxima,  fi  zifMtii 
data  reda  diametro  major  foret ,  non  poflet  in 
circulo  aptari  illi  una  aequalis.   Ducatur  ergo 
diameter  BC.    Itaque  fi  data  reda  D ,  squalis 
fuerit  diametro  ,  aptata  erit  BC,  illi  «qualis:  Si 
vero  D,  rainor  fuerit  diamctro,    abfcindatut  BE,  hi.frimi 
aequalis  ipfi  D  ,  &  ccntro  B ,  intervaUo  autcm 
BE ,  circulus  d^fcribatur  EA ,  fecans  circulum 


tata  in  circulo  ABC ,  aequalis  datae  rcdlae  D. 
^Eft  enim  BA  ,  jeqoalis  ipfi  BE,  &  D,  «qualis  c  if,def, 
eidem  BE  ,  pcr  coiiftru&ioncm.   Quare  AB  ,  &  prM.  ' 
D  ,  inier  fc  aequales  quoquc  erunt.    In  dato  er- 
go  circulo  redtam  lincam  accommodavimus,  &c. 
Quod  faciendum  erat. 

P  R  O  B  L.  2.    P  R  O  P  O  S.  2. 

In  dato  circulo  triangulum  defcribere 
dato  triangulo  .  aeqiiiangulum. 

Slt  in  circulo  ABC ,  dato  defcribendum  trian-  TjfB.xr. 
gulum  aequiangulum  triangulo  dato  cuicun-/X'  f- 
que  DEF.  Ducatur  rcdta  GH,  tangcns  drculu;n 
in  A,  fiatque  angulus  GAB,  angulo  F,  aequa- 
lis ,'  &  angulus  HAC ,  angulo  E,  atque  exten- 
dantur  reftae  AB ,  AC  %  ad  circumfercntiam  uf^ 
que  in  punSa  B,  &  C  ,  conjungaturquc  reSa 
BC.  (Non  <:adet  autcm  pcda  AC,  in  rc6tam 
AB ,  vcl  inter  reftas  AB,  AG :  proptcr«a  quod 
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m iy.^fwwi  anguliGAB,  HAC  ,  hoceftanguli  F,  E,  #imino- 

b  i3  /rf»Mres  funt  duobus  roais.  ^  Eflent  autem  duobus 
reftis  asquales,  R  AC,  inAB,  caderet;  Yclmajo- 
res  duobus  rcAis,  fi  imer  AB,  AG ,  caderet.  ^ 
Dico  triangulum  ABC,  circulo  dato  infcriptum, 
cffe  aequi^ngulum  dato  triangulo  DEF.  Eltenim 

ciUirtii.  angulus  C,  raequalis  angulo  GAB  ;  &  eidem 
angulo  GAB ,  aequalis  eli  angulus  F ,  ex  con- 
ftruftione.  Quare  anguH  C,  &  F,  inter  fc  qiio- 
que  etunt  asquales.  Similitcr  quia  angulus  B, 

ijxJifttk  dxq\x%\is  eft  angulo  HAC  ;  &  eidcm  angulo 

•  -HAC,  aequalis  cft,  per  conftrudVionem ,  angulus 
E,  cruht  etiam  anguH  B,  &:  E,  inter  fe  sequalcs. 
Cum  igitur  duo  anguli  B,  &  C,  trianguli  ABC, 
a&quales  fint  duobus  angulis  E ,  &  F,  trianguli 

c J2.^«»i  DEF,^  f  erunt  (juoque  rcliqui  anguli  A,  &  D, 
'  acquales.    iEquiangulum  ett   crgo  iriangulum 
At5C,  triangulo  DEF.   Quarc  in  dato  circulo 
trianguluili  defcripfimus ,  &c.  Quod  fiicicndum 
crat. 

ir>        P  R  O  B  L.  3.    P  R  O  P  O  S.  3. 

Circa .  d^itum  circulum  triangulum  defcri- 
bere  dato  triangulo  sequiangulum. 

TjiB.XK  /^lrca  circulum  datum  ABC,  deCbribendum  fic 
/x  9»  triangulum  xquiangulum  dato  triangulo  DEF. 

*  Produdo  latereEF,  utriuquc  ad  G,  &  H,  fump- 
toque  ccntro  circuli  I ,  ducatur  rccSa  utcunque 
AI,  &  fiat  an^ulus  AIB,  aeaualis  angulo  DEG, 
&  angulus  BIC,  angulo  DFH.  Deindc  cx  A, 
B,  C,  educantur  ad  AI ,  BI,  CI,  perpendicula- 
rcs  KL ,  LM ,  MK  ,  quae  circulum  tangent  in 
punftis  A,  B,  C,  per  coroll.  propof.  16.  lib.  3. 
eoibuntque  in  punSis  K,  L,  M.  Si  enim  duce- 
rctur  redfci  AC,  fierent  duo  anguli  KAC,  KCA, 
duobus  re^tis  minores ,  ac  proinde  AK,  CK, 

iiffrni  coJbunt,  dScc.  Nam  rc£ta  ha&c  duda  AC,  ca- 
dcrct  flipra  redas  AI ,  GI ,  quod  'haB  angulum 
conft;tuant  in  I.  Cum  cnim  fpatium  circa  I , 

squale 
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sequale  lit  ouatuor  redis  cx  coroll.  2.  propof.  ij. 
lib.  i.hoc  eft,  quatuor  angulisadE,  &  F^,  fint-  hii^md 
que  duo  anguli  AIB ,  CIB ,  duobus  angulis 
DEG  5 .  DFH  ,  aequales  ;  erit  reliquum  fpatium 
AIC,  rcliquis  duobus  angulis  DEF,  DFE,  a- 
quale:  Sed  ^<hi  miiiores  funt.  duobus  rcdis-  Igi-  ti-j^frwA 
tur  &  fpatium  AIC ,  minus  eric  duobus  redis, 
ac  proinde  an^ulus  crit  AIC.  Alias  fpatium 
illud  cflet  vel  acquale  duobus  rfftis,  fi  nimirum 
AI  ,  CI  ,  unam  redam  lineam  conUituercnt ;  vcl 
majus  duobus  redtis  ,  fi  reda  AI,  produfta,  ca- 
derct  fupra  IC.  Cadit  i^itur  necclfario  AI,  pro» 
duda  intra  CI,  atquc  iocirco  angulus  fiet  AIC,. 
ad  partes  K ,  &  duda  rcda  AC ,  facict  cum 
AK,  CK,  duos  angulos  minorcs  duobus  redis, 
/  ideoque  redx  AK  ,  CK,  coibunt  in  K.  Non  gij,/r»j|. 
fccus  ottendemus ,  AL  ,  BL  ,  coire  in  L  ,  & 
CxM  ,  BM  ,  iu  M:  guia  dudaB  reaac  AB,  BC, 
facient  cum  AL  ,  BL,  CM,  BM,  angulos  mi- 
norcs  duobus  rcdis.  Defcriptum  eft  igitur  circa 
circulum  triangulum  KLM  ,  quod  dico  eflc  ac- 
quiangulum  triangulo  DEF.  Quoniam  enim  om- 
ncs  anguli  in  quadrilatero  AIBL  ,  acqualcs  funt 
guatuor  redis,  ut  ad  32.  propoC  lib.  i.  oftenfiim 
fuit,  &  anguli  lAL,  IBL,  funt  duo  redi,  crunt 
rcliqui  AIB,  &  L,  duobus  red*s  asquales.  Cum 
igitur  b&i  anguli  DEG,  DEF,*  fint  duobus  rcdis  b  13.^1^ 
flequales  ;  fi  auferantur  aequales  AIB,  DEG,  re- 
manebit  angulus  L,  angulo  DEF,  acqualis.  Pari 
ratione  oftendcmus  angulum  M  ,  aequalem  efle 
angulo  DFE.  ^Rcliquus  igitur  angulus  K,  rcli- cji.^»i 
quo  angulo  D,  acqualis  erit;  atque  idcirco  trian- 

?ulum  KLM  ,  acquiangulum  triangulo  DEF. 
;irca  datum  ergo  circulum,  &c.   Quod  cfficien- 
dum  crat. 

P  R  O  B  L.  4.   P  R'0  P  0  S.  l  if, 
In  dato  triangulo  circulum  inferibere. 

Clt  defcribcndus  circulus  in  dato  trianguIoABC.  TM.Xf< 
^  Divifis  duQbus  gDguIis  ABC,  ACB,  bifariam  /^.  i  i,  ' 
K  s  redi$ 
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b  ^.frimi  rcSis  BD,  CD  qusc  intratriangulum  coeant  fn 
D^  ducantur  cx  D,  aa  tria  latera,  pcrpcndicula- 

cii^frim  rcs  DE,  DF  ,  DGf.  Quoniam  i^itur  duo  anguli 
DBE  ,  DEB,  trianguli  DBE,  acquales  funt  duo- 
bus  anguHs  ,  DBF,  DFB,  trianguli  DBF,  uter- 

%xtffimi-  utriquc  ;  &  latus  BD ,  Gommunc  ;  ^icrunt 
quoque  latera  DE ,  DF ,  aequalia.  Eademque 
ratione  aeqiialia  erunt  latcra  DF,  DG,  in  trian* 
gUlis  DCF,  DCG.  Cum  igitur  trcs  rcftx  DE^ 
DF,  DG,  fint  acquales;  circulus  cx  D,  ad  intcr- 
vallum  DE ,  defcriptus  tranfibit  pcr  reliq^ua  pun- 

d  ^la  F,  &  G^i;  tangetque  lateratrianguliniE,  F, 

frimu       G  ,  per  coroll.  propc»f.  16.  lib.  3.  quod  latera 

Birpendicularia  fint  ad  femidiamctros  X)E,  DF, 
G.    In  dato  crgo  triangulo  circulum  dcfcrip- 
fimus.   Quod  crat  efficicndum. 

P  R  O  B  L.  5.   P  R  O  P  O  S.  5. 

Grca  datum  triangulum  circulum  defcribere. 

Slt  circulus  defcribendns  circa  datumtriangulum 
sjw»^^r,  ,    ABC.    Dividantur  duolatera  AC,  AB,  (qu» 
«J»  in  triangulo  rcftangulo  ,  vel  obtufangulo  fumen- 
14.         da  funt  racilitaiis  fjratia,  circa  redum,  vel  obtu- 
fum  aiiguluin  ,  quamvis  hoc  non  fit  omnino  nc- 
ccflarium  ,  fcd  duo  quaevis  latcra  bifariam  polTint 
cio.Primi  fcctri)  bifariaminD,  &  E^,  punclis,  cx  auibus 
cducantur  DF ,  EF,  perpcndicularcs  ad  diaa  la- 
tera,  cocuntes  in  F.    (Quod  enim  coeant,  pa« 
tet.   Nam  fi  du6la  elTet  reda  DE,  fierent  anguli 
FDE,  FED,  duobus  re£lis  minores^  eritque  F, 
vel  imra  triangulum,  vcl  in  latere  BC,  vel  ex- 
tra  triangulum.  Ducaotur  reftaB  FA  ,  FB,  FC. 
Quonjam  igitur  latera  AD,  DF,  trianguli  ADF, 
atqualia  funt  lateribms  BD,  DF,  trianguli  BDF, 
a  ipriiid  &  anguli  ad  D  ,  rcSti ;  a  erunt  bafes  FA ,  FB, 
aequales.   Eodcm  modo  crunf  FA ,  FC^  agqua- 
lcs.   Cum  crgo  trcs  reftas  FA ,  FB,  FC,  fint 
^    «quales ,  circulus  dtfcriptus  cx  F,  ad  interval- 
lum  FA  >  tranfibit  quoque  per  fm&z  B,  &  C. 

Cijrca 
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Circa  datum  er^o  triangulum  circulum  dcicripfi- 
mus.   Quod  crat  faciendum. 

COROLLARIUM. 

Hioc  xnanififtum  eft  ,  fi  ccntrum  intra  erianBuIum  ca- 
dat  >  ^omnes  angulos  cfTe  acutos,  quoniim  omnes  ilint  hliJerta, 
in  roaiori  rcc  mento  ciiculi  :  fi  vcro  fit  in  laterc  BC , 
faneulum  BAC  ,  ei  latcri  oppoficum ,  tflc  rcdura  quod  cii.Urtii, 
fit  in  fcmicirculo  :  Si  dtnique  carJat  cxrra  tmn^ulum , 
i^anRulum  oppofitum  BAC  ,  obtufiim  cflc  ,  cum  fit  ia  diiJertts, 
minori  fegmento  circuli. 

Contra  vcro  perfpicuum  eft  ,  fi  triangulum  fuerit  tcu* 
tangulum  ,  cemrum  ca .^ctc  intra  trianpulum :  fi  rcdan* 
gulum,  in  latus  fido  angulo  oppofitum  :  fi  dcnique  ob- 
tufaogulum  fucrit  ,  cxtra  triangu*um.  Quod  qaidem 
facile  oftcoderur,  ducendo  ad  incommodum  aliquod»  five 
abfurdum.  Quia  fi  in  acutangulo  cadcrct  ccntnim  in 
unum  latus  ,  cffct  angulus  ci  oppofitus  r^dus :  fi  vero 
cxtra  ,  cfiet  idem  angulus  obtufus.  Item  fi  in  rcdlan- 
gulo  ceotruxn  caderot  intra ,  effcnt  omncs  anejuii  acuti ,  fi  vero 
cxtra,  effwt  aneulusoppofitus obturus.  Denique  fiin  trian- 
gulo  obtufangulo  caderet  in  uniim  latus  ,  cflec  angulni 
ci  oppofiius  ,  rc£lus  ,  fi  vero  intra,  omnes  an^uli  effcni 
acuti.  Quae  omnia  cx  priori  partc  hujus  coroll.  colli- 
guntur,  Sc  pugnant  cum  h)pothcfi. 

P  R  O  B  L.  6.   P  R  O  P  O  S.  6.  vi. 

In  dato  circulo  quadratum  defcribere. 

Slt  in  dato  circulo  ABCD ,  cujus  ceHtrum  E ,  '^^^- 
infcribendum  quadratum.   Ducantur  du»  dia- 'J' 
mctri  AC,  BD ,  lecantcs  fe  fe  ad  angulos  rcftos 
in  ctntro  E,  &  jungantur  rcSae  AB,  BC,  CD, 
DA.  Dico  ABCD  ,  cffc  quadratum  infcriptum 
in  dato  circulo.   Nam  quia  latera  EA,  EB,  tri- 
anguli  AEB,  squalia  funt  lateribus  £C ,  EB^ 
trianguli  CEB ,  cum  omnia  fint  ex  centro ;  & 
anguli  contcnti  funt  rcfti;  acrunt  bafes  AB,  BC,  a  ^l^friat 
aquales.   Eadem   ratione   aqualcs  erunt  rc&x 
BC,  CD  :  Itcm  reft^  CD,  IlA^&^ca»  DA., 

AB* 
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,AB.   Omnia  igJtur  latera  quadrilateri  ABCD, 
«qualia  inter  fc  funt.   Quod  brevius  ita  conclu- 
demus.   Quoniam  (juatuor  anguli  ad  E,^a&quales 
htS^tertil  funt ,  nimirum  redi ;  ^emnt  quacuor  areus,  qui- 
€t^'tertti.  bus  infiftunt,  «qualcs:  r  ac  proinde  &  redx  qua- 
tuor  fubtenfac  aequalles  crunt.   Omnia  ergo  late- 
ra  quadrilateri  ABCD ,  inter  fe  a^qualia  funt. 
^  }i./^r/»  Sunt  autem  ^&  anguli  rc£ti,  cum  omncs  in  fe- 
e  19.  dif.  micirculis  exiftaht.  Quareq uadratumcrit  ABCD^, 
frimi.      proptcrcaque  in  dato  circulo  quadratum  defcripfi- 
nlus.   Quod  crat  faciendum. 

fij.        P  R  O  B  L.  7.    P  R  O  P  O  S.  7. 

Circa  datum  circulum  quadratum  de-, 
lcribere. 

TAB.xy^  Clt  circa  datum  clrculum  ABCD,  cujus  cen- 
fi*  16.   ^  trum  E,  defcribcndum  .quadratum.  Ducan- 
tur  duac  diametri  AC  ,  BD ,  fccantes  fc  in  E, 
centro  ad  ^ngulos  rcdos  ;  &  per  A,  B,  C,  & 
D,  educautur  ad  diametros  lincx  perpendiculares 
FG ,  FH ,  HI,  IG,  cocuntos  in  punAis  F  ,  H, 
Aiyffn.  I  ,  G.   </Quod  enim  coeant  AF  ,  BF,  patct  cx 
co,  quod  duda  rcfta  AB ,  faciat  cum  AF,  BF, 
duos  angulos  duobus  reclis  minores  ;  atque  ita 
dc  rcliquis.  Dico  FHIG  ,  cfFe  quadratum  circa 
circalum  datum  defcriptum.   Cum  cnim  anguli 
tiS. fn«i  AEB,  FBE,  fint  rcdi,  ^crunt  FH,  AC,  paral- 
lelae  ;  fimiliterquc  «erunt  GI  ,  AC,  parallelae. 
b  50.^1*«  *  Q^te  &  FH  ,  GI,  parallelae  crunt.  Eodem 
inodo  parallelas  cnmt  FG,  HI.  Quoniam  igitur 
ci^primt  parallelogrammum  cft  ACHF,  rerucit  latcn  pp- 
pofita  AC ,  FH ,  «qualia  ,  &  anguli  opponti 
ACH,  AFH ,  aequalcs  :  Sed  ACH,  eft  rcaus. 
Igitur  AFH,  tcaus  crit.   Eidern  rationc  oftcn- 
xJeinus  angulos  H,  I,  G,  rcftps  cffe:  &  latcra 
HI  ,  IG,  GF,  «qualia  cffe  diamctris  BD,  AC. 
<Juarc  cum  ditmctri  fint  aBqualcs ,  wint  &  qua- 
4uor  latcra  FG,  fH,  HI,  IG,  «qualia, 
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FGIH,  quadratum  crit;  cujus  quidem  latcra  cii> 
culum  tangpnt,  per  corollarium  propof.  i6.1ib.i. 
Circa-datum  igitur  circulum  quadraium  defcrip- 
(imus:    Quod  erat  efficieudunL 

P  R  O  B  L.  8.    P  R  O  P  O  S.  8.        mifi  ' 

In  dato  quodrato  circulum  defcribere. 

Clt  in  dato*  quadrato  ABCD ,  infcribendus  cir»-  jm-XK 

^  culus,  Divifis  laterihus  bifariam  in  E,  F,  y^.  * 

G,  H,  ducantur  rcdae  EG,  FH,  fecantes  lc  in 

I.    Quoniam  Igitut  AD  ^  BC  ,  reftx  aequales 

funt,  &  ^arallelac  ,  erunt  &  dimidiaB  earum  AH, 

BF,  aequales  &  parallelae.   /aQuarc  &  AB,  pa-a||.prM 

ralle)a  ell ,  &  asqualis  ipfi  FH.   Eadem  rationc 

crit  DC  ,  parallela,  &  aequalis  cidem  FH:  Item- 

(juc  redac  AD  ,  BC,  parallelae  erunt,  &  acquales 

ipfi  EG.   Sunt  igitur  parallelogramma  Al ,  IB, 

CI,  ID,  ideoque  rcftac  lE,  IF,  IG,  IH,  asqu^;- 

les  erunt  rcdis  AH ,  EB,  DH,  AE:  Sunt  au-^ 

tem  has  inter  fe  acqualcs  ,  cum  fint  ftmiflTes  aj- 

qualium  AD ,  AB ,  &c.   Quare  &  redlae  lE, 

IF,  IG,  IH,  aequales- erunt,  ac  propterca  circu- 

lus  defcriptus  cx  I  ,  ad  intervallum  lE,  tranfibit 

quoque  per  pundta  F,  G,  H,  quicum  comingat 

latcra  AB ,  BC ,  CD,  DA,  pcr  eoroll.  propof. 

i6.  l:b  3.  ^quod  anguli  ad  E,  F,  G,  H,  fint 

rcdi ,  dcfcriptus  erit  in  quadrato  AC.    In  data 

ergo    quadrato   circulum   dcfcripfimus.  Quod 

cfficiendum  erat. 

P  R  O  B'  L.  9.   P  R  O  P  O  S.  9.    .  fi; 

Circa  datum  quadratum  circulum  defcribere^  " 

Cltdefcribcnduscirculuscircaquadiatum  ABCD:  V^^^^' 
^  DucanturdiametriAC,  BD,  fccantes  fc  in  E..-'* 
Quoniam  igitur  latcra  AB,  AD,  trianguli  ABD,;      ^  .  ^ 
itqualia  funt  tfcrunt  anguii  ABD,  ADB,  xquu^''^  S 

les ; 
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hi%:fr$m\t%  :  Eft  autcm  angulus  BAD,  redus.  *Quare 
ABD  5  ADB ,  femireai  crunt.  Similiter  often- 
demus  ,  religuos  omnes  angulos  ad  A,  B,  C, 
D,  effe  femircaos  ,  &  idcirco  inter  fc  xquales. 
Cum  ergo  anguli  EAD,  EDA  ,  fint  aequales ; 

c  C^trM  ccmnt  redlae  EA,  ED,  aequales.  Eadem  ratione 
EA ,  EB  ,  aeouales  erunt  ;  ncc  non  EB ,  EC. 
Itcm  EC  ,  ED.  Quare  circulus  cx  E,  defcrip- 
tus ,  iiHervallo  EA  ,  tranfibit  per  reliqua  punfta 
B,  C,  D.  Circa  datum  ergo  quadratum  circu- 
lum  dcfcripfimus.   Quod  crat  facicndum. 

SCHOLIUM. 

TABXVl  Q}f^^  fi  ^"'^^  datum  ctrculum  EFGH^  defcribatur 
fg*  I.  '  quadratum  /1BCD,  {^T  w  eodem  csrcuio  aliud  qua^ 
dratum  EFGH,  infcribatur ,  erit  juadratum  circum^ 
fcriftum  AdCDj  quadrati  iufiriptt  HEFGy  duplum. 
Quoniam  enim  latus  AB  ^  quadrati  circumfcripfi 
dquale  eft  diametro  HF^  circuii  ^  ut  ex  propof. 
hujus  lib,  conftat  ,  hoc  efl  ,  diametro  HF^  quadrati 
infcripti  HEFG  :  quadratum  vero  diametri  HF  ^ 
dupium  eft  quadrati  HEFG  ,  cujus  eft  diamefer^  ut 
ad  47.  prupof,  iib>  I.  oftendimus\  Conjlat  propofitum. 

^         P  R  O  B  L.  10.   P  R  O  P  O  S.  10. 

Ifcofccles  triangulum  conllituere  ;  quod 
habeac  ucrumque  eorum ,  qui  ad  bafin  funt, 
anguloiuai  Uuplum  reliqui. 

Tji^XVl  QUmatur  quaevis  refta  linca  ,  AB  >  qua^ 
^  «dividatur  in  C,  ita  ut  redangulum  fub  AB, 

^ji  yj^^BC,  aeaualc  fit  quadrato  rcdlas  AC.  Dcindc 
ccntro  A,  intcrvallo  vero  AB,  circulus  defcri- 

bi«fiMn.  batur ,  in  quo  *accommodctur  rcfta  BD,  aequa- 
lis  ipfi  AC ,  jungaturque  reda  AD.  ^  Quoniam 
autcm  reftae  AB,  AD,  acouales  fuiit,  erit  trian- 
gulum  ABD  ,  Iiofceles.  Dico  utrumquc  angu- 
lorum  ABD ,  ADB,  duplum  effe  rcliqui  anguli 
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A.   Dufta  cnim  rcfta  CD  ,  f  defcribatur  circa  c^fwwt. 
triangulum  ACD  ,   circulus  DCA.  Quoniam 
igitur  redangulum  fub  AB ,  BC  ,  «quale  cft 

?uadrato  redt»  BD,  &  rcfta  AB,  fccat  circulum 
)CA  ,  d  taiiget  refta  BD  ,  eundem  circulum  dntertn: 
DCA  5  in  D.   Quarc  angulus  BDC  ,  raequalis  cji./mii» 
cft  angulo  A ,  in  altcrno  fegmcnto  CAD.  Ad- 
dito  igitur  communi  CDA ,  erit  totus  angulus 
ADB  5  aequalis  duobus  augulis  CAD  ,  CjDA  : 
Sed  his  eildem  /aequalis  cft  etiam  angulus  citcv- ^  i^-prim 
nus  BCD.   Angulus  ergo  BCD  ,  sequalis  erit 
angulo  ADB,  hoc  eft  ,  angulo  ABD  ,  ^  cum  g  y.^fn»! 
ABD  ,  ADB,  aequales  fint ;  ac  propterea  hrcikx  h  6,^md 
CD ,  BD  ,  aequales  erunt:  Eft  autcm  BD-,  at- 
qualis  pofita  re^tai  AC.    Igiiur  &  CD,  ipfi  CA, 
aequalis  erit  ;  /ac  propterea  anguli  CAD,  CDA,  i  f.frmd 
aequales.   Angulus  igitur   ADB  >   qui  aequalis 
oftcnfus  eft  duobus  angulisCAD,  CDA,  duplus 
erit  alterius  eorum  ,  anguli  nimirum  A.  Quare 
&  angulus  ABD,  duplus  erit  ejufdem  anguli  A. 
Ifofccles  crgo  Triangulum  conftituimus,  habclis, 
&c.  quod  erat  efficiendum. 

COROLLARIU  M. 

Quoniam  vero  tres  anguh'  triinguh'  ABD  ,  j^sequales  kii.frhni 
funt  (iuobus  rcdlis  ,  hoc  cft  ,  quirque  quintis  cuorttm 
red^orum  :  perfpicuuro  eft  ,  argulum  A  ,  cfTc  quiotam 
partcm  duorura  re^orum  >  utrum!ibet  auttm  B,  D»  duai 
quintas  partcs.  Item  A  ,  cflc  duas  quintas  partes  unius 
tk  utrumvis  B,  D,  ^uatuor  quintas  partesi  quan- 
doqui<Ycm  omnes  tres  /xquales  fuot  duobus  rt^ii ,  hoc 'l^*^'^ 
tft,  deccm  quintis  unius  redi. 


au. 


P  R  O  B  L.  II.   P  R  O  P  O  S.  II. 

In  dato  circulo,  pentagonum  aequilaterum,  . 
&  aequiangulum  infcribere. 

rit  in  dato  circulo  ABCDE,  infcribendum  pcn-  TAB-XFl 
^  tagonum    «quilatcru^m  ,    *    «quiangulum.  fy^  . 

nCon- 
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jM^^fMMt.  tfConftniatur  triangulum  Ifofceles,  FGH,  ita  ut 
uterque  angulorum  G ,  H,  duplus  fit  reHqui  F, 


quiangulum  triaugulo  FGH,  &  uterque  angulo- 
c  9*ffM  rum  ACD,  ADC,  r  bifariam  dividatur  reftis  CE, 
DB,  atque  reaae  jungamur  AB,  BC,  CD,  DE, 
EA.   Dico  pcntagonum  ABCUE  ,  in  circulo 
dato  infcriptum ,  efle  aequilaterum ,  &  aequiangu- 
lum.    Cum   cnim  uterque  angulorum  ACD  , 
ADC,  duplus  fit  anguli  CAD,  &  divifus  bifa- 
riam;  erunt  quinque  anguli  ADB,  BDC,  CAD, 
At^ttrtn,  DCE  ,  ECA  ,  aequales.  </Quare  arcus  AB,  BC, 
CD,  DE,  EA  ,  fupcr  quos  afcenderunt,  atque 
et9./#n».  idcirco  ^&  reaa&  AB ,  bC,  CD,  DE,  EA, 

3uales  crunt ,  asquilaterum  cft  igitur  pentagenum 
lBCDE.  Rurfus  quia  arcus  AB ,  ED  ,  aequa- 
les  liint ;  addito  communi  BCD,  ficnt  aequalcs 
f  ly./zf/w.  ABCD  ,  EDCB.  r  Anguli  crgo  AED  ,  BAE, 
didis  arcubus  infiftentes,  acquales  erunt.  Eodem 
XJiodo  aequales  erunt  cuilibct  horuni  angulorum 
rcliqui  atlguli.  Infiftunt  enim  acqualibus  arcubus^ 
quorum  finguli  cx  ternis  arcubus  aequalibus  com- 
ponuntur.  ^quiangulum  eft  'cr^o  pentagonum 
ABCDE  Quare  cum  '  &  aequilaterum  cfTc  fit 
oftenfum  ,  infcriptum  crit  dato  circulo  pentago- 
num  aequilatcrum ,  &  acquiangulum.  Quod  fa- 
ciendum  erat. 

COROLLARIUM. 

Stquitur  hinc  ,    angulum   Pentagoni    xquilatcri  ,  & 
xquun^uli  compU^i  trcs  quintaspiacs  duorum  t  6krrumi 
m%i  ttrtkl       Ax  quintas  unius  rcdli    ^  Cum  cnlm  ircs  ai.^uli 
•  BAC,  CAD,  DAE,  acquales  Rnt ,  utpotc  qu:  xqualibui 

arcobus  BC  ,  CD  ,  DE,  infiftant,  ficautrm  CAD,  per 
coroll.  prarcedentis  propof  quintapars,  duorura  rc£torum, 
?el  dux  qvintx  unius  re^i :  erit  totusBAE,  tres  quiotc 
diibnnn  rc&orum ,  vcl  fcx  quintx  unius  rcdi. 


h%fiutrt.^  in  circulo  ^  infcribarur 


PROBL. 
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P  R  O  B  L-  12.  P  R  O  P  O  S.  12.  xij: 

Circa  datum  circulum  ,  pentagonum  aequi- 
kterum ,  &  aequiangulum  defcribere. 

Clt  circa  datum  circulum  ABCDE,  defcribcn-  TA^.Xff} 
^  dum  pentagonum  asquilatcrum,  &  aequiangu- A^.  4 
lum.    ^lnfcribatur  in  eo  pentagonum  atquilate- •M*'^» 
rum,  &  asquiani^ulum  ABCDE,  &  ex  cemro 
F,,  ducantur  redtce  F A  ,  FB,  FC,  FD,  FE,  ad 
quas  ducantur  pcipendiculares  GH,  HI  ,  IK,. 
KL,  LG,  coeuntcs  in  G,  H,  I,  K,  L.  Cum 
enim  anguli  GAE  ,  GEA  ,  duobus  fint  redlis 
minorcs  ,  partes  nimirum  angulorum  reftorum 
FAG,  FEG  ;  ^  coibunt  rcGx  AG,  EG,  ad  par-  bij.^rw; 
les  G,  &  fic  de  aliis.    Et  quia  ipfae  taugunt 
circulum,  pcr  coroll.  propof.  i6.  lib.  3.  erit  de- 
fcriptum  pentagonum  GHIKL ,  circa  circulum; 
quod  dico  eflTe  aequilaterum  atque  asquiangulum. 
Dudis  enfm  reftis  FG ,  FH,  FI ,  FK,  FL, 
crunt  quadrato  reft^  FH,  raequaliatam  ouadrata  c47-^rW 
rcdarum  FA  ,  AB,  quam  redarum  FB,  BH. 
Quare  quadrata  redarum  '  FA  ,  AH  ,  asqualia 
erunt  quadratis  reSarum    FB  ,    BH,  .Demptis 
ii^itur   quasdratis  •ae^llialibus  -  rcftarurn"  aequaliiim 
FA  ,  FB  ,  remanebunt  quadrata  rqdtarum  AH, 
:iH,  aequalia;  ideoque  &  redlae  AH,  BH,  asquar, 
les  cnint.   Quod  ctiam  conftat  cx  coroll.  z, 
propof.  36.  lib.  3.  cum  AH ,  BH,  ex  eodtem 
pimdto  H,  ducantur  circulum  tangentes  in  A,  - 
B.   Quoniam  crgo  latcra  AF  ,  FH  ,  trianguli 
/XFy  ,  asqualia  funt  lateribui  BF,  FH,  trianguli' 
I3FH.   Ert  autcm  &  bafis  AH,  bafi  BH,  aequa- 
]'S,  ut  ollcnfum  cft ;  ^erunt  anguli  AFH,  BFH,  d  B.^nmi 
jequalcs.    Igitur  e  8c  anguli  AHF  ,  bHF".  Du-ei4-/^ 
plus  igitur  eft  angulus  AFB  ,  anguli  BFH^i*  &  * 
angulus  AHB  ,    anguli  BHF.   Eodem  modo 
oftendemus,  angulum  BFC ,  duplum  efl^e  anguH 
BFI ,  &  angulum  BIC,  anguli  BIF.   Cum  igi- 
tur/anguli  AFB,  BFC,  finc  asquales,  quod  in^itj.tertU 

L  fiftant 
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0%S.$irHu  fiftant  circumferentiis  AB  ,  6C  ,  qux  squales 
funt,  cutn  reftis  cqualibus  fubtendantur  AB, 
BC  ;  erunt  &  dimidii  eorum  BFH,  BFI,  aequa- 
lcs.  Ouocirca  cum  duo  anji^u^i  BFH  ,  HBF  , 
trianguli  BFH,  aBOualcs  fint  duobus  angulisBFI, 
IBF,  tri^nguli  IFB ,  &  latus  illis  adjacens  com- 

h%6-t^  mune  BF  ,  ierunt  &  latcra  BH,  BI,  soualia, 
&  angiili  BHF,  BIF  ,  aequales.  Dupla  cft  crgo 
fefta  HI,  rcdlfe  HB.  Eadcmquc  ratione  oftende- 
mus  GH,  redam  duplam  clTc  rc^ae  AH.  Sunt 
autem  ottcnfae  atquales  HB,  HA.  Igitur  &  ea- 
nim  duplae  HI ,  HG ,  xquales  erunt.  Similiter 
dembnfttabimus  ,  redas  IK ,  KL,  LG,  aequales 
dTe  cuitibet  redlarum  HI  ,  HG.  -/Equilaterum 
crgo  eft  pentagonum  GHIKL.  Rurfus  quoniam 
bftenfum  cft,  angulos  BHF,  BIb\  aequales  eife, 
'ac  fcmilTes  aiicrulorum  BHA,  BlCf;  crunt  &  co- 
nltn  du()li  BHA,  BIC,  aequales.  Eademquc  ra- 
tiotle  ingiili  IKL  ,  KLG,  LGH,  acquales  crunt 
cuilibet  angulorum  BHA  ,  BIC.  iEquiangulum 
igitur  eft  pentagonum  GHIKL.  Quapropter  cum 
&  aequilatetum  fit  oftenfum  ,  defcriptum  erit  cir- 
^  ca  datum  eirculum  pentagonum  aequilaterum,  & 
aequianguium.   Quod  efficiendum  erat. 

COROLLARIUM. 

SeqaitDf  ex  huius  problematis  demoofinitiooe  »  fi  ia 
dircnlo  quarcunoue  figura  fleqailatefa,  6c  •rquiangola  de* 
icribatur ,  0c  ad  extrema  /emidiametrorum  cx  ceotro  ad 
ari^uloi  cja^rutn  exdteotar  lioeae  perpeodicnlares  :  bas 
perpen^iculartt  confiitoere  aliara  fif^uramtotidem  lateram, 
^  ap^lo^um  xqualium  drculo  circumfcriptaro.  Eadem 
eaim  lemper  ratione  demonftrabitur  ,  illas  perpendicul^ce 
concorrere,  angolofque  confictre  xquales  ,  fi  nimirum  ab 
illis  ad  centruin  duantur  rcdbe,  ur  in  pcnragono  fadum 
td:  quae  quidem  ipfos  ant^uloa  biUriam  ftcabunt  i  quc* 
madmodom  ia  pCQtagono  hic  probatum  efi,  3cc. 


In 


Digitized  by  Google 


t  I  B  E  k   (IV  k  k  t  V  S.  1^3 

S  C  ti  0  L  I  O  M. 

In  .figtira  dtjuilatera  ,  tr*  dquiartgulaj  Ji  ^tiiJem 
angulwum  nttmerus  impar  efi^  re8a  linea  ex  qttovis 
anptlo  detmffa  fecnns  oppofitum  latus  bifariamf  divi^ 
dit  quoipie  angulum  tifariam  ^  Et  contra ,  r^Ha 
linea  dividens  angutum  bifariam ,  fecat  quoque  laius 
oppofitum^,  hifariam  :  Si  vero  numerus  angulorum  ifi 
pOTj  reSla  linea  ex  qnovis  angulo  ad  oppofitum  an» 
gulum  duila  fecat  utrum^fie  angulum  ttfariam:  £t 
contra  ,  reila  Itnca  fecans  (jttemvtr  angnltmt  bifisriam 
cadlt  in  oppofitum  angulumj  eumyke  mfariam  qtto(fue 
dividit. 

Sit  primrm  fi^ura  aquilatera^  aquian^ulaque  /w- 
parium  laterum  /IBCDEFG^  (sf  ex angltid  /1  ^  demiffa  TjfBJCPZ 
re^a  AH ,  fecet   latuS  oppofitttm  UE ,  iifariam.  fig.  f. 
Dico  an^ulum  quoque  BAG  ,  fe&um  ejje  hifariarn* 
DttSis  euim  ex  A ,   reSis  ad  ^mnti  angulds  non 
proximos  %  quoniam  duo  latera  B/f,  BC  ^  dtiobus  la- 
teribus  GA  ,  GF ,  aqualia  fti>tt  an^ulofque  continent 
itfuales  ,  cx  hypothcfi  :  i  erunt  ^  hajes  AC  ,  AF^  »  4.  frnA 
dquaUs^  ^^  tnm  anguii  BAC^  GAF^  quant  BCA^ 
GFA  :  ac  proinde  cum  tofi  ^nguli  BCD  ,  GFE^ 
powantur  aqualesi  erunt  quoque  reliqui  ACH^  AFE^ 
itequales.    Qttia  igitur  rurfus  du9  latera  CA^  CD^ 
duobus  laieribus  FA  ^  FE,  cequalia  funt^  contineni^ 
que  angtelos  aquales  ^  ut  oftenfum  eft  ;  ktrttnt  ^  k  ^frmd 
lafes  AO  ^  AE  ^  aqudles  ,  (sf  tam  anguli  CAD\ 
FAE^  quam  CDA  ,  FEA.    Atque  ita  procedendufH 
erit ,  aonec  ad  latus  oppofitum  perventum  fit.  UBi 
quia  rurfus  toti  anguli  COE  ^  FED ,  ^quales  fstnt; 
erunt  quoque  reliqui  ADH^  AEH ^  aquales.  Qkare 
enm  duo  latera  DA  ^  DH  ^  duobus  lateribus  EA^ 
EH^  aqualia  fint  f  an^ulofque  aqunles  contineant  ^ 
lermnt  etiahi  anguU  DAH  ^  EAH^  aqUales.   Quo^  l  ^pkd 
ctrcs  cttm  auotvis  Mst^uli  BAQ  ^  CAD,  DAH^  to^ 
tidem  anguUs  GAP  ^  FAE^  EAtJ  ^  fint  dquales^ 
finpili  fmgulis ;  erii  qn  tque  totus  angulus  B  AH^ 
L  X  totl 
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titt  Mgulo  GAH  ^qualis  ;  ac  proinde  angulus  BAG^ 

feSut  erit  hifarsam,    Qmod^  £rofoBlium*  ' 

'*"t^ariam  ^  fi  ex  A  ^  dueatmr  alia         fecatfs  DE  ^ 
^^ttfariamy  fecabit  eadem      anguiam  B/iG^  htfariam^ 
'  tSfst  jam  ofle>^(Jim;fs,    Dit.t  igiiur  re£l^  eu»6icm 
gulufn  BAG^  fccduunt  htfartam^  quodcli  abfitrjnm, 
€um  una  rficdietas  rnajor  cjfa  cnar/:  tihcra,  Reila 
ergo  AH  ^  fccam  angulura  BAG  ,  bifariam  ^tecat 
'^gUoque  Idtus  DE  ,  bifariam.    Qfiod  efk  frofofitum^ 
^  Sh  demde  fgmm  ^mlaterm  ,  y  aqumngula  pa^ 
TABXn^imHi*:h§g9dtm:^d9fiimFGU        cx  angula  A.  ai 

*         ^^^Sj^^cete  Um  atgi^^^!^if^m^^^^ 

bifariam,    Dudis  enira  ex  A  ^  ad  omnes  anguks 
non  proximos  redis  ,  dcmonflrabimus ^  ut  in  antece^ 
^  ^^^^^  fi^^^^  \  ^.Tj/zt;/  an^uhts  BAC  ^  CAD^  DAE^ 

'   totidem  angults  H^G,  GAt\  FAE,  efe  ^juales fingu^ 
*  '   loi  fiHguUs  \  ideoque  totum  anndiirn  3AE  ,  loti  angulh 
HAEy  aqualem  effe  ,  nec  non  y  angulum  DEA\ 
FEA  ^  effe  ajualcm,    Uferaue  i^itur  angulus  BAff^ 
\P^F.  fe^atur  bl^Um^    Quod  ejl  p/opnfitum. 
'  r^edJfmV^^adlS^ 
^ti^UfH  caiere  in  amgulum  ofpofitum  £,  eum^ui 
Ji6fe  isfarSam^    Si  enim  ftm  dicatur  cadere 
^fi  e^  A ,  ad        ducatur  alia  re^a^  fecabiri/i 
*£f^ulum  BAH,  bifariam^  ut  fam  oftendsmus.  UttM 
^igitur  reBx  cttndem  aniuhtm  BAbf  iifariarn  feca- 
^  bunt  ^  quod  e/i  ahfiirdurn.     Rc'-Ui  crgo  AE^Jecans 

'    angtilum  BAH  ^  l/jari,;}.^  j    ccnlit  in    E,  fecatqne 
'fropterea  ,  nt ,  demonftratum  efl  prA^ij^ne  ,  angulura 

liij.    ;  PROBL.  13.   PROPO^.  13- 

In  dato  pentagono  aequilatero  &  ajqui- 
»^   ,  ^  ;  ;^  angulo  circulum  infcribere. 

TABXVl^^^  infcribendus  circulus  10  dato-  pentagono 
fg,  7.     P  ABCDE.  Dividantur  dug  "cjus  anguli  BAE, 

■  ^  '  '  "  .  abc^ 
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ABC  ,  proximi  bifariam  dredis  AF,  BF  ,  qu«  '  '  f 
coeaiu  in  F.  Cum  cnim  cx  fcholio  pracedentis  '^-^* 
propofitiouisreftxAF,  BF,  feccnt  oppofita  lateri^' 
CU,  Di.,  bitarmm,  nccclic  cil,  dua$  redas  AF, 
lil-  ,  le  mutuo  intra  peutaf;ouum  fecare,  priuf' 
quam  reais  CD  ,  DE,  occurrant.  Conneaan- 
tur  dcuidc  rcdte  FC,  FD,  FE.  Quoniam  igitur; 
latera  AB  ,  BK  trianguh  ABF,  aqualia  funt  la-' 
t.ribus  CB  ,  Bh   trianguli  CBF:  Sum  autem  eV  ......  ^  , 

R??  '         '  ''^^"       .  CF,  &  anguit  b  4.^ 

^Ab  ,  BCb,  squaics.   Cum  i«itur  anguli  BAE,; 

if  A  S?"'"'  *9"al«>  &  BAF,  dimidium  fi? 
anguli  BAE  ,  per  couarudionem  i  erit  &  BCF  ' 
dimidium  angillt  BCD.   Divifus  cft  ergo  aneu- 
lus  BCD,  bifariam.  Simiii  modo  oftcndemus 
rehquo^  duos  angulos  CDE,  DEA,  divifos  effe      .  - 
bifariain.    Ducautur  jam  ex  F,  ad  fineula  Pcn- 
tagonilatera  perpendicuiares  FG,  FH.FI,  FK 
FL.  Quoniam  igitur  duo  anguli  FGA,  FAg' 
trianguh  bAG  ,  squalcs  funt  duobus  angulis  ! 
FLA    tAL,  triauguli  FAL;  cftque  Ifltus  AF 
fiibtenfum  uni  ieguahum  atigulorum  .commune     -  v 
rcrunt  &  re<ap  I-G,  FL,^  aEquaies.   Simili«rque  c»4fr6»il 
ottendenturrcliquK  pcrpendiculares  FH   Ff  FK  - 
Kquales   cuilibft  irturum.    Circulus  'igirur  de^ 
fcnptus  M  c«futro  V  ,  &  intervallo  FG,  trartfibit 
punaa  quoqu«  I-I,  I,.K,  L.  K^ubniat^  verS 
latera  pentagoni  ciftulum  hunc-  uiizunt,  per 
coroll.  propof.  16:  lib.  3.  eo  qdod  «n^ulos  rc^ 
«0$  faciant  cum  fcmidiametris  FG  ,  FH  &c 

^SeS"r'rt.'^'°r"^°"°  '''^' 
:  T  H  E  0  ,R,  14.   p  R  o,  p  p  S.  14. 


XVI. 

■  '■  « 


;   Circa  datura  'pepta§onun?i  aBquilatemm  , ' 
a  sqmangulum  cu-culum  defcribere.      '  • 

&  squianguium ,  circulus  dcfcribendus.   Dil  fy.  8. 

3  vi/is 
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b  p./fWvifis  duobus  angulis  BAE,  ABC,  bifariapi  ireftis 
^  AF,  BF,  qu»  coeanc  in  F,  intra  pcntagonum, 
Ut  in  antecedente  propof.  demoriltratum  eft;  & 
conjunflis  reSis  FC,  FD,  F£,  oftciidcmus,  ut 
in  praecedenti  problcmate,  rcliquo^  ctiam  an^^ulos 
BCbj  CDE,  DEA.  fcaos  cfle  bifariam.  Erunc 
crgo  omnes  an^uli  dimidii  intcr  fe  xcjuales,  quod 
toti  anguli  xqualcs  ponantur.  Quoniam  igitur 
m  triangulo  AFB ,  duo  anc;uli  xqualcs  funt 

ttf./fwiiFAB,  FBA  ;  4  erunt  rcaae  FA ,  FB,  aequales. 
.  Eademquc  racione  erunt  reliquac  FC,  FD,  FE, 
cuilibet  iftarum  aqualcs.  Quare  circulus  defcrip- 
tus  ex  centro  F ,  intervallo  autcm  FA ,  tranfibit 
quoquc  per  punfta  B  ,  C  ,  D  ,  E.  Circa  datum 
crgo  pentagonam,  &c.   Quod  facicndum  erat. 

xf.       P  R  O  B  L.  15.   P  R  O  P  O  S.  is. 

In  dato  circulo ,  hexagonum  &  aequila- 
tcnmi  &  aequiangulum  infcribere. 

Clt  in  dato  circulo  ABCDEF,  cujus  ccntrum 
Z  iufcribendum  hexagonum  aequilaterum,  &; 

/«•  «quiangulum.  Du£la  diametro  AD,  defcribatur 
i:irculus  ex  ceniro  D,  iniervallo  vero  DG,  qui 
fecet  circulHna  datum  in  punSis  C  ,  &  E ,  ^ 

guibus  per  centrum  G  ,  redlas  extendantur  CF, 
,B.  Si  igitur  conneaantur  reilae  AB,  BC,  CD^ 
DE,  EF  ,  FA ,  infcripium  erit  in  dato  qirgulo 
hexagonum^  ABCDEF ;  quod  di<?o  effc  &  aegu^^ 
l^iterum  &  'aequiangulum.  Cum  enim  refta  GC, 
xqualis  fit  reaac  GD ,  &  reda  DC,  ^qualis  ?ir 
dem  reftat  DG  ,  ex  definitione  circuli:  crunt  & 
Tc^x  GQ,  DC  ,  asquales  jpter  fc:  Ideoqpe  tri- 
-  ir^t  aneulum  uDG  ,  erit  aequHateriim.  Quare  ^trcs 
•  anguli  CGD  ,  GDC ,  DCG ,  aequales  int^  fe 

bjtN*werunt  :  qui  cum  iaequales  fint  duobus  rcdis  , 
erit  quiliUjt  illofum ,  nenife  CGD  ,  tcrtta  pars 
duorum  reclorum.   Eodem  modo  erit  angulu« 
'  DGE,  tcrtia  pars  daorum  rcdonim:  Sunt  auteJh 

,  .      '  irc8 


Digitized  by  Google 


L  l  B  E  R   (lU  A  R  T  V  S.  Kf/ 

tres  anguli  CGD,  DGE  ,  |£GF,  racquaks  duo«>  cij.^rM 
bus  rcdis.   Reli^uus  igitur  angulus  EGF  ,  tertia 
quoque  pars  erit  duorum  rcaorum*   Sunt  ergo  _ 
tres  anguH  CGD ,  DGE,  EGF,  intcr  fe  aequa- 
les;  quibus  cum  ctiam  ^/Jfcquales  fint  ad  verticem  an-ftrnwi 
anguli  FGA  ,  AGB,  BGC;  erum  fex  anguH  ad 
ccutrum  G  ,  xqualcs.   e  Qi^are  circumferentis  ,  e  x^tertB^ 

2uibus  inliftunt,  /ac  prqptcrca  red«  AR,  BC,  f  i^.i^riA 
D,  DE,  Ef ,  FA,  «qualcs  erant,  Qiiapro{%cr 
asquUatcrum  eft  hexagoiHim  ABCDEF,  Rurfiis 
quia  circumferentia  BC ,  acqu^iUs  cft  circumfe*  * 
renti»  AF ;  fi  addatur  cornipuni^  CDEF ,  erunt 
circumferentix  BCDEF,  AFEDC,  acqualet.  An* 
guli  igitur  ipfis  infiftentcs  iJAF,  ABC^  ^aequalcs  %%pirtH. 
erunt.   Similitcrquc  oft^ndemus ,  rcliqaos  ^ngulos 
BCD,  CDE,  DEF,  EFA,  aequales  efle  cuilibet 
iftorum,  quia  nimirum  quilibet  infiftit  arcui.coni- 
pofito  ex  quatuor  arcuous  acqualibus ,  nimiram         :  ^ 
cx  tot ,  Quot  latera  continet  igura  infcripta , 
demptis  duobus.   £x  quo  fit,  angulos  omnct 
asquaiibus  arcubus  infiftcrev   Qoare  aequiangulum 
qupqpc  eft  hexagonum  ABCDEF.  In^dato  ergo  ^ 
circulQ  helagonum  sequilaterum,  &  lequiangulum 
defcripfimus.   Quod  iacicndum  erac. 

COROLLARIUM. 

Hinc  maaifeftuin  eft  ,  H^xaj^oni  Utus  aequale  eife 
inidi^inetro  circuli.   Nam  DC  ,  lacu^  hcxagofii»  seqtulc 
cft  fiqQi^iametro  PQ,  cx  dcfinitiooc  circuli. 

PROBL.  i6.    PROPOS.  i(5.  xvt. 

In  dato  circok) ,  quintidecagonum  &  ae- 
quilatcrum  ,  &  aequiangulum  dcfbribere. 

SIl  in  dato  circulo  ABC,  infcribendum  Q^iii*  x^bxf/ 
tidecagonum  squilaterum  ,  &  asquiangulum.  ' 
Conftituto  triangulo  acquilatcro  D,  quod  cx  co- 
rol.  propof.  5*.  lib.  i.  erit  etiam  sequiangulum ; 
« infcribatur  ci  a&quiangulum  triangulum  ABC.  aa.jfK^rf- 
L  4  in 
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;      :     in  dato  circulo ,  quod  ctiam  erit  aequilatcrum» 
b  itf.  w/ex  coroll.  propof.  6.  lib.  i.  ^cnintque  tres  arcus 
%^,urtu.  AB,  BC  ,  CA  ,  aequales,  vel  proptcr  tres  rcdas 
AB,  BC,  CA,  aquales,  vel  propter  ires  aequales 
angulos  A  ,  B,  C,  trianguli  ABC.  Qualium 
igitur  partium  aequalium  quindecim  elt  eircumfe- 
remia  tota  ABC,  talium  quinque  erit  arcus  AB, 
cu-qusrt.  qui  tertia  pars  eft  totius  circumfcrentiK.  ^^lnfcri- 
batur  rurfus  in  'dato  circulo  pentit^onum  sequila- 
^  terum ,  &  acquiangulum  AEFGH ,  applicans  u- 


|uc  accus  AE,  EF ,  FG,  GH,  HA,  asc^ales. 


tota  circumferentia  ABC,  talium  trium  erit  arcus 
AE ,  quinta  pars  exiftens  totius  circumfcrcntias. 
Itaxjue  cum  arcus  AB,  contineat  talcs  partes 
quinq^e,  &  arcus  AE  ,  tres;  contincbtt  reliquus 

tio^tertit  arcus  EB,  duas.  <Divifo  ergo  arcu  EB,  biftriam 
in  I  ,  erit  arcus  BI  ,  pars  decima  auinta  totius 
circumferentiae;  Qtiarc  dufta  rcsSa  BI,  fubtendet 
decimam  quintam  partem  totius  circumfcrentias; 

f  i.fuart.  cui  fi  ali^  ^juatuordecim  ,  /  sequales  in  cicculo 
accommodentur ,  infcriptum  crit  in  circulo  quin- 

gi7.//rrif.  tidecagonum  «quiiaterum  ,  quod  g  &  ^quiangu- 
lum  eft,  cum  ejus  anguli  fubtcndant  arcus  aequa- 
les,  compofitoi  videlicet  cx  i^.arcuhus  aequalibus 
omnes,  ut  perfpicuum  cft,  In  dato  igitur  circulo 
quintidccagonam,  &c.   Quod  factendum  erat. 

Similiter  autem  per  ea,  quas  dida  fuiit  de  pen- 
tagono  fupra,  propoC  la-  13.  &  14.  dcfcribcmils 
circa  datum  circulum  quintidecagonum  aequilate- 
rum,  &.^quian^ttlum.  Itcm  in  dato  quinttdeca- 
gono  aequilatero  ,  &  aequiangulo  circulum  infcri- 
bemus  ;  &  tandem  circa  d^tum  quintidccagonum 
defcribemus  circulum. 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTUM 

Q  U  I  N  T  U  M. 


\Gft  in  amecedemibiis  cjtiiTtuor  lihris  EucUdes  ...  .  \ 
de  quam/tate  commua  abfolute  conftdcrata  j 
Nunc  vero  duobus  fequentihus  de  eadem 
difputat  non  abfolutey  fed  prout  una  ad  aliam  refer^f 
tur  ,  hoc  eft  ,  cjuatenpu  comparata  cum  alia  pro^ 
fortiomm  aUcjuam  habet.  Hoc  cfuidem  qmnto  UhrQ 
docet  proportiones  qHamitatumcominuartimin  genere^ 
non  aefcendendo  ad  ullam  cjitantitatis  fpeciim  ,  ^ti^ 
ad  lineam^  fuperficiem^  vel  corpus  aliejuod.  Sextp 
vero  libro  ojie/tdit  in  fpecie ,  ejuamnam  proportionem 
habeant  inter  fe  linef  ,  anguli  ,  ctrcumferentia  cifr^m 
,  culcrum^  triangula ,  O'  alix  jigunt  plan^.  Ut  igi^ 
tur  infiittttum  fuum  fervet  y  dejinit  prius  vocabuia^ 
qud  ad  demonflrationes  proportionum  adhtbentitr.    .  \ 

D  E  F  I  N  I  T  10,  1. 

Pars  eft:  magnitudo  magnitudinis ,  minor 
majoris ,  cum  minor  medtur  majojera. 

^lTaque  ait  magnitudinem  illam  ntirt6^em^  eptA  ma^  TABJCPI^ 
^  jtn-em^uampfamma^nitudinem  metitur  j  appeUarjiik*  'JU 
partem.    Ut  qHoHiam  magnitttdg-  A  ,t  ter  fnmpta  , 
t  L  5  metifur^ 
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metkur  fnagnitudinem  B  ,  fexies  afUem  fumpta  ^ 
magnitHdinem  C,  dieetm'  magnkndo  A ,  fars  mag- 
nitudinum  Cr  C.  At  vere  ^ptia  magnttude  Dy 
non  me^tur  magnitudines  E^  CP^  feifumpta  bis^ 
excedit  magnitudinem  E  ,  fumpta  ter^  aejicit  a, 
magnitudine  F,  fumpta  autem  quater^  fandem  fu" 
femt  i  nen  appellatiiur  magnituda  D,  pam  magni^ 
tudinum  £,  cr  F. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IL 

Multiplex  autem  eft  major  minoris , 
cuni  minor  metitur  majorem. 
TdB-XVl.  TVTin  fuperieri  exemplo  tam  magmtudo  5,  quojp 
j%.  II.  fffagmttulo  C  ,  multiplex  eji  magnitudinis  A  y 

\fuatdam  hxc  utramq^fe  tllam  mettiur.  At  vero 
^immte  nwmtudo  £,  neiine  magmtudo  f ,  muhiplex 
ttf'  diiSfkSa  magnkudints  D  ,  propterea  qued 
W^tmt  ittarum  metitur,  '[taqne  pars  ad  muttiplex 
f^ittn^  i^  muittplex  ad'partem  ,  ita  ut  tmnor 
mMtimi  nknfuram  majorem^  dicatur  pm^i  myori^t 
34ajor  vero  menfurata  4  mitfori  ^  dicatur  mSif^ 
multiplex,  '  •  • 

Cdterum  quando  du£  magnitudines  mtnoret  d'^as 
alins  mnjores  dcjue  metiuntur ,  hoc  eff ,  wia  mincr  tn 
una  majore  toties  cantinetur  ,  ^uottes  attera  mifior  tn 
lOkera  majore  ;  di^kmur  dua  majores^duamm  il- 
larum  minorum  MqueUmUflim,    Quod  idem.dic0$% 

t)  E  F  I  N  I  T-i  a-  m-  -*^ 


''°^^d  efl:''duarum  magnitudinmn  ejufiiein 
generis  mutik  qcueda&i  KCundum  quandta- 
iMJfi  '  habitudo. 
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,  Crc.  inter  fe  comparantHr  fecundHm  ejHontita' 
tem  ,  hocefiy  fecHndnm  tjHod  Hnamajorefi^  (jmm 
alteray  velminer^  veldqHalis'^  appellatHr  hHjufmodi 
comparatio^  feHh^bitHtomHtna^  Rati0',feH  (nt  aliis 
flacet)  Proportio.  Itaqne  fi  comparetwr  iinea  alicjna 
cHm  fHperficie  ifHOpismy  velnHmerus  ewn  linea,  non 
dtcetur  ea  comparatto  proportio  ,  c^nod  necfHe  linea , 
Cr  fHperfictts;  neqne  nHmerus^  CZ^lmea  fint  ejnfdem 
generis  ijHantitatis.  Similiter  fi  conferatnr  linea 
altqua  CHft^  alia*linsa  fecnndnm  qHalitatfm^  hoc  eft 
fecHndum  ejuod  una  efi  alha  ,  alten^  nigra\  axt 
^Hod  una  efl  calida^  cr  altera  frigida  ^  &c.  quam- 
vis  ambd  fint  )gjHfdem  generisy  non  dic^ur  ea  compa- 
ratio  proporttOj  ejnianonfit  fecnndttm  tjHontitatem. 

QHamcjHam  autem  in  folis  tjHantitatilfHS  proprie 
repentnr  proportio  ,  tamen  omnia  idia ,  ejHd  alujHo 
modo  natwram  fapinnt  qnantitatis ,  CHjHfmodi  fnnt . 
tempora  j  foni  ,  voces^  loca^  motttSj  portdera^ 
potenttd  ,  proportionem  ejHocjHe  dicuntttr  habere  ,  fi 
tornm  habitndo  confideretHr  fecHndum  tfnantitate^t. 
Vt  cum  dicinms  ,  tempns  tempore  ejfei  majtu ,  vet 
minus  ,  vel  duo  temporu  efe  dtjHalia^  crc.  appelta* 
bitHrejHfnoodi  haUtttiU ,  proportio ;  tjHoniam  tempora 
tnnc  confiderantttTj  volnti  quantitates  ejHodam. 

Cdterum  in  omni  proportione  ea  qHontitai  ,  qn^ 
ad  atiam  refertHT^  dicitwr  ch^SMclidey  Cr  Geome^ 
ms  altis  an^cedens  proftrtionis;  Ea  vero  ,  ad  ejHam 
lalia  referttar^  cenfe^Heits  propoftionis  dicifolet.  Ut 
m propgrtiot^  lineA  6.  palmortm  ad  tineam  y-f^tr 
morHm  ,  i^a  6.  tpdmernm  dicitterantecedensprol. 
fottionis  j  at  limkt  ^  i^^almarumy  Pri^porthnis  confh^ 
Tfnens.  Qttod  fi  r  contrarib  ^tifidereikr  frepoiiia 
linea  )  .  fidtt$e¥Hm  addimam  6.  fSUh^dirMti  efjpettinX 
httnr  antecedens  tinea  ^.patmorttmf  confeqnens  vera 
linea  6.  palmorHm^      fic  in  cateris. 

DEFI. 
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D  E  F  I  N  I  T  r  O.  IV. 
Proportio  vero  eft  radonum  fimilitudo. 

^  Gr4Cts  d^ct^MyU^  plerifqise  amem  Latinispro^ 
pmionalitas  dicitur.  QnemadmodHm  igitw  compa^ 
ratio  duarnmijHantitattim  inter  fe,  dicitur  proportio  ; 
Ita  comparatio  duarHm  ,  vel  plwrium  proportionum 
inter  fe,  proportionalttas  folet  nuncupart.  Ut  ft  pro^ 
TAB.  portio  iju^titans        ad  ^uant/tatem  B  ^  fimilisfue^ 

XFll.      rit  proportioni ^uantitasis  C,  ad  tjuantitatem  D ,  ,di^ 

pS'  « •     cetur  habitudo  smer  has  proportiones ,  proportionalttas. 

fg'  1.  Eodem  mo^o  y  fi  fimilis  fuerit  proportio  £,  ad.F^ 
proporfiom  , ,  f  ,^  ad  G,  appellabitur  h^c  ftmilitudo 
proportionalifas. 

Eucltdes  de  fola  Geometrica.  agis  hoc  Itbro ; 
ijud  (juidem  dupiex  efi  ^  continua  altera ,  in  fua 
fmguU  quantitates  intermedid  his  fumuntur  ,  ita 
Mt  nullafidt  prqpprttonum  tnterruptio  ,  fei  cju^ii^ 
^  het  (juantttas  tmermedia  fit  ^  aatecedens ,  Cr  coum. 
fe^uens;  jintecedens  <]uidem  quimitatis  ftAfe(juentis  ^ 

rS'  »•  confeqnens  ver-o  cfuamtatis  antei^d^entiu  Ut  fi  dica-. 
^  y  /if^d  efl  prfportio       W  f  ^  ad  G  , 

vocabitur  hdc  proportionalitas  ^  pomittua,  ,  uikera 
vero  difcretfi  ^  f^  non  c^ntfm^i^  ^w  ^ua  fingtdA 
eptantitates  int^mdht  femel  t^n^:4cqipiMntur,\ita 
14  fiat  proportP^um  imerruptio  ^iUlaque  tjumttim 
fucr  antecidf^y Cr  confii}i^t^  ffd^^  mftacedm 

«•  tantum,  velcf^qu^  tantum,  ^  ^  fidkmr,  ^tt^ 
proportio  A  ea  efi  C>  nA  n^  appellfikitm^ 

troportionaUtmk^^  difcreta  ^  fivei  nMcol^ifua.  \ 

c  /  '  *  '  ^  '"''^ 

DEFh 
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D  E  F  l^l  T  10.  V. 

Rationem  habere  inter  fe  magnitudines  di- 
cunfur ,  quaj  poflunt  multiplicatae  fe  fe  mutuo 
ftiperare.  '  -  . 

QVamam  Euclides  in  iertia  definitione  habitudinem 
duarum  magnitudinum  ejufdem  generis^  voca^ 
verat  rationern  ,  (judrh  nos  eum  aliis  aulierihus  fro-' 
poriionem  jllicimus  \  explicat  nunc  definitioHe  hac 
^uidnam  re^uirant  dtia.  tjuantitates  ejufdem  generis^ 
ut  propoirtionem  dicantur  hahere.  jiit  igitur^  illas 
magmtudines  dici  propottionem  hahere  inttr  fcy  cjua^ 
rum  utravts  muhij?licata  ita  angetur ;  ut  alteram  tan-' 
dem  fitperety  adeo  ut  fi  altertitra  ejuantumvis  mtUti^ 
plicata  nunqunm  alteram  excedat  y  nutiaratione  prO'» 
fortionem  hoLtre  dicantur. 

D  E  F  r  N  I  T  I  O.  VI. 

In  eadem  ratiane  magnitudines  dicuntur 
effc  5  prima  ad  fecundam  ,  &;  tertia  ad 
quartam ,  cum  primae  &  tertiae  aeque  multi- 
plicia ,  a  fecundae  &  qu^p^tae  seque  multipli- 
cibus  ,  qualifcunque  fit  haec  multiplicatio , 
utrunique  ab  utroquc  vel  una  deficiunt,  vel 
una  eequalia  funt  ,  vel  una  excedunt ;  fi  ea 
fumantur ,  qiice  inter  fc  refpondent. 

"p*  Xplicat  hoc  loco  Euclides  ,  ^uffn^m  conditiones 
recjuirant^  apud  Geometra^ ,  mngnitudines ^  ut 
eandem  dicantur  hahereproportionem,  Quod  ut  exe^ 
quatury  cogitur  confugere  ad  earttm  dCjttemultiplicta^ 
M  compleflatur  omnes  proportionef  magnitudinum  t 

i  tam 


EVctiDlSbEO  kttRlA. 
tam  mi^naUsj  quamirrationdes.  Sintigitwrqmuar 
tAB.  tffagnitudines  A ,  frima:,       fecwtda;  C,  tertda; 
Xni.  '   CT^Df  quarta: fumamwrque  frimd^  CP-  tertiddquemtU^ 
fg%  3.     tiplicia^juacmque'^  quidemipfiusAi&F^ipfius 
C:  iiem  fumantur  fecunda^  Cr  efuaru  alia  quacun^ 
que  dcjuemultiplicia  \  (7,  quidem  ipjiuslB;  Cr 
^fius  D  ,  five  hac  duo  pofieriora  jtnt  ita  multiplicia 
feeunda  ^  €sr  quartd ,  ficut  priora  duo  multlpltcia 
funt  primd ,        tertid  ,  five  non.    Quod  ii  jam 
interfe  corrferantur  fumpta  aque  multiplicia  ea^  qua 
inter  fe  refpondent^  ut  multipUx  primd,  Cr  multi^ 
plex  fecundd  inter  fe  ^  hoc  efi  ^  £ ,  cr  G;  Item 
muitiplex  tertid^  O*  muUipUx  quartd  inter  fe^  hoc 
ofi  ^  F,  Cr  H;  deprehenfumque  fuerit  perpetuo  ^ 
oa  ita  inter  fe  habere  ,  ut  fi  E  y  multipUx  prtm.t 
magnitudinis       minusfuerit^  qHom  C?,  multipUx 
fecundd  magnitttdinis  B  ;  etiam  F,  multipUx  tertia 
magnitudinis  C,  minus  fit  quam  //,  multipUx  quar^ 
td  magtfit^inif  D  :  Am  fi  E  ,  dquale  fuerit  ipfi 
G;  etiam  F  ,  aquale  fit  tpfi  H:  Aut  denique  fi  E, 
majus  fkerit  qudm  Q;  etiam  F,  majus  (it  quam  H: 
(quod  efi  utrumqne  ah  utroque  vel  una  deficere ,  vel 
una  aqualia  effe  ,  vel  ttna  excedere)  ita  ut  in  nulU 
genere  mutiipiiciumcontrarium  pojjit  reperirif  idefi^ 
Mt  nunquam  E  ,  minus  fit  quam  G  ,  quin  cr  F« 
minus  fit  quam  H;  cr  ut  nunquam  £,  dquaU  fn 
ipfi  G  ,  quin      £,  ipfi  H^  fit  dqnaU.  DeniqHe 
ut  nunquatn  £ ,  majus  fit  quam  G  ,  qmn  Cr  F, 
majus  ftt ,  quam  H.    Si  inquam  deprehenf  tm  fnerit , 
dque  multtplicia  qudvis  aocepta  ,  perpetuo  fe  fe  ito 
hahere  ,  ut  diflum  efi  ;  dicetur  eadem  ejfe  proportio 
primd  magnitudinis  Af  adfecundam  magnitudinem 
B,  qud  efi  proportio  tertid  magnitudinis  C,  adquar* 
tam  magnitudinem  D.    Q^iod  fi  deprehenderotur  ali^ 
fumdo^  etiam  in  foUuno  ge^eremult^licium  ^  mul* 
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ti^  Bj  d^ite  k  mdtiflki  O  ,  nm  Mutem  muU 
tiflex  Fj  4eficere  i  mukiflici  H\  Am  £,  ^u^wiU 

iffi  Gj  m  F  ^  neH  ajude  ifji  //;  Aut  denique 
E  j  excedere  iffum  G,  m  Fj  nonexeedereiffum 
4]uamvis  in  infinitis  aliis  multiflicihus  conmio  frs^ 
difla  referiatur ,  hulla  ratione  dicentur  quantitates 
frofofitd  eandem  hahere  frofortionem  ^  feddiverfas^ 
ut  ex  defin.  8.  Jiet  perfficuum. 

Jtdtjue  ut  demonjhratione  ali^ua ,  ferhanc6.  defini^ 
tionem^  concludantur^juatuorfuantitateseandemhabere 
frofortionem  y  ofiendendum  erit^  ((juod  ijuidem  dili^ 
genter  ab  Eucltde  €7*  hoc^.lih:  in  aliis  fervatur) 
ejudcunijue  aefue  multiflicia  frima  ^  tertid  collata 
cum  qutbufcunque  dcjue  multiplicihus  fecundd  ,  O* 
tjHortd  ,  habere  femper  conditionem  frddiflam  de^ 
feflus  ,  dt/ualitatis  ,  aut  exceffus  ;  ita  m  nunefuam 
contrarium  ejus  invemr$  fojfit.  Similiter  Ji  quatuor 
quantitates  concedantur  eandem  habere  frofortionem  y 
conceddtur  quotjue  necejfe  ejt ,  qudlibet  dcjue  multi^ 
flieia  frima ,  &  tertid  collata  cum  quihuslibet  dque 
mttltiflicibus  fecundd  ,  quartd  ,  habere  eanaem 
defeatiSj  dtjualitatis^  aut  excejfus  conditionem. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  Vir. 

Eandem  autem  habentes  rationem  magni- 
tudines ;  Proportionales  vocentiir. 


TJT  fi  magnitudinum  A  j  B  j  eadem fti  ^*^* 

^  frofortto  A^  ad  qudC^  ad  dicentur  ^^'^ 
dd  magnitudtnes  frofartionales.  Endevs  rattone  j  fi 
eadem  ftt  froportio  E^  ad  qud  F,  ad  (7,  Mcen^ 
tur  magnitudiHes  £,  F^G^  frofortianales.  Sunt 
autem  quddam  magnitudines  profortionales  continudt 
inter  quas  referiiur  frofertionalitas  continua ,  (juales 
funtmagnitiidines  E^       G:  Quddam  vero  froform 

tionalis 
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tionales  ftmt  non  contwue »  Jed  difcrettf  cujufmodi 
funt  magnitudinei  ^  B  ^  C  ^  D,  In  his  enim 
imerruptifl  Jit  prpportionum  $  in  illisvero  netjuaquam, 
ut  diHunjt  ejl  in  4.  definitione, 

;  '  D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VIII. 

Cum  vero  aeque  multiplicium  multiplex  pri- 
ni^  magnitudinis  .excelTerit  multiplicem  fe- 
cundae ;  At  multiplex  tertiae  non  excefleric 
iT\uItiplicem  quartae  ;  tunc  prima  ad  fccun- 
dam  majorem  rationem  iiabere  dicetur,  quam 
tertia  ad  quartam. 

'j^Eclarat  hic  Ekclides^  {juamnam  conditionem  hn- 
bere  deheant  cjuatuor  magnitudines   ut  majorem 
dicatur  habere  froportionem  prima  ad  fecundam  , 
^uam  tertia  ad  qkOt  ii^m  9  dtcens,    Si  fumpta  jint 

.  ^sj^te  multiplicia  prim^  ^  tertid ;  Item  atta  dque 
r/^ulttplicia  fecundd  cr  {fuarta;  depreloesfum^fue  fue- 
rit  abqmndo  ^  {licet  non  femper  :  multiplex  primd 
vjrj:is  ejfe  mnltiplice  fecundd  y  multiplex  autem  tertid 
rtd  efe  rnajm  multtpltce  ^uartd^  fed  vel  minuSy  vel 
£ri':ale\  dtcetur  major  ejfe  proportto  primd  magnitu- 
d.rns  ad  fccundam  ,  (juam  tertid  ad  cjuartam  :  ut 
pt  rfpicHum  ej}  tn  appojito  exemplo  ,  in  quo  primA 
TAB.  ^2'/,/;?/>//^//fij  A  C^  tsrtid  C,  fumpt^funt  tnplicia 
XFlh  £  '  F  ;  fecundd  vero  B  ^  CT-  quartd  D,  cjua- 
drnplicia  C  ,  Cr  H\  (fuoniam  E\  muUtpUx 
primd  majuscjHtdem  efl  ^uam  (7,  multiplcx  fecundd ; 

"  ^t  F  ^  multiplex  tertid  majus  von  efl^ quam  //, 
multiplex  ejuartd  ,  dicetur  majcr  ejfe  propmio  ji^ 
primd  magnitudirtis  ;  od  By  fecundam\  quam  C, 
tertid^  ad       tjuarfam.  ' 

1  :Non  efi  autem  necejfe^  ut  quntuor  magnitudinumy 
.  •     ;  J  ^  ^  ^     .  prima 
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frimaMdfecundam  dicattirfnajoremhahtrefrofmicfiem 
^uam  tertia  nd  tjHarta!m  ,  dque  multiplicia  fecundum 
qtiomvis  muhiplicauonem  \ftc  fe  hahere ,  ut  multsplex 
^uidem  primd  excedat  multiplex  feeundd^  at  multi^ 
plex  tertid  nen  excedat  mtiltiplex  quartit^  fed  fatis 
efi  ,  ut  fecundum  alicjunm  multipltcatienem  ita  fe 
haheant,  Potefl  namque  interdumferi^  ut  tam  mtd-^ 
tiplex  primd  maji^t  ftt  multiplice  fecundd  ,  ^uam 
multiplex  tertid  njiiltiplice  ijuartd.  Jtem  ttt 
multipiex  primd  mirws  fu  multiplice  feeundd  ,  ^ 
multtplex  tertid  midtiplice  ejuartd :  Tamen  cjuia  hof 
non  conttngii  in  omr.s  multiplicatione ,  fed  aUcjuando 
multiplex  primd  fuperat  tjutdem  multiplex  fecundd^ 
at  multiplex  tertid  vel  minus  efly  vel  dquale  multi^ 
flici  tjuartd  :  propterea  majorem  dicetur  hahere  prom 
portionem  prima  magnitudo  ad  fecundam  ^  quam 
tertia  ad  quartam^  non  autem  eandem» 

Itacfue  ut  quatu9r  magnitudines  dicantur proportio^ 
nalesy  necejfe  f/?,  ut  dque  multiplicia  earum  y  juxta 
cjuafvis  multiplicatiorjes  accepta,  vel  una  dejiciant ^ 
vel  una  dCjmHa  ft,n  ,  vel  una  excedant  ,  ut  in  6. 
deffuit  expofitum:  Ut  autem  majorem  dicatur  hahe^ 
re  proportionem  prima  nd  fecundam^  quamtertiaad 
quartamj  fatis  eft ,  ut  fecundum  alicjuam  multiplica* 
tionem ,  multiplex  primd  excedat  multiplex  feeundd^ 
multiplex  vero  tertid  n$n  fuperet  multiplex  quartd 
quamvis  juxtainnumeras  alias  multiplicationes  ^  dqtii 
multtplicia  primd,  ac  tertid  una  excedant  dtjue  mut^ 
tiplicia  fecunddy  C**  ^«  irt^, 

Quod  fi  <]uando  e  contrario  multiplex  primd  deji^ 
ciat  a  multiplice  fecundd ,  non  autem  multiplex  ter" 
tid  k  multiplici  quartdy  dicetur  prima  magnitudo  ad 
fscundam  minorem  haher:  proportionemy  quam  tertia 
ad  (fputrtam :  ejuamvis  fecundum  plurimas  alias  mul^ 
tiplicatiomSj  aque  multiplicia  prima       tertid  una 


lii  EUCLIDIS  GEO  METRIJE. 
deficiant  4h  dque  mHhiplicibm  fecnncU  ,  quat^ 
u. 

£)  E  F  I  N  I  T  I  O.  IX. 

Proportio  autem  in  tribus  tcyminis 
pauciflime  confiflit. 

QUcniam  omnis  Analogia  ,  feu  proportiomlitas  ^ 
^ejuam  imerpres  ,  m  diBum  efl  ,  proportionerh 
nominat ,  fimilitudo  efl  duarHm  ,  vel  plwrium  pro^ 
fortionum  ;  omnis  autem  proportio  habet  Cr  antece^ 
dentem  terminnm  ^  confec^nentem  ^  neceffeefi^  in 
^mni  froportionalitate  reperiri  ^  ut  minimHm,  duos 
terminos  antecedentes  ,  ac  duos  confequentes.  Quare 
fi  proportionalitas  fuerit  non  continua  ,  requirentur 
faltem  quatuor  termini^  five  magnitudines;'  jltvero 
fi  fuerit  conttnua ,  erunt  cum  minimum  tres  termini ; 
quonism  terminus  medius  bis  fumitur ,  cum  fit  confe^ 
quens  terminus  unius  proportionis  ^  antecedens  al^ 
ierius :  Atque  hic  eit  minimus  numertts  terminorum 
proportifnalitatis.  Nam  in  duobus  terminis  qutbuf- 
cunque  folum  proportio  ,  non  autem  proportionalitas'' 
reperitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  X. 

Cum  autem  tres  magnitudines  proportio- 
nales  fuerint ;  Prinia  ad  tertiam  duplicatam 
.  rationem  haberc  dicitur  'ejus ,  quam  habet 
ad  fecundani :  At  cum  quatuor  magnitudines 
proportionales  fuerinc;  prima  ad  quartam  tri- 
pUcatam  rationem  habere  dicitur "  ejus ,  quanx 
habet  ad  fecundam  :  Et  femper  dcinceps  , 
uno  amplius ,  quam  diu  proportio  extitent. 

c  TAB.  \TEluti  fi  fint  magnitudines        3^  C,  D, 
XVih  continue  prnfportionales  ^  ita  ut  ea  fit  propmio 
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j4  j  iU  B  ^  qnd  adC\  Cr  Cy  odD:  CrD^ 
ad  E  :  Vroportio  A  ,  magnitudms  frimd  ad  C^ 
magnitudinem  tertiam  ,  diatftr  duplicata  ejus  fro^ 
portioniSf  cfnam  habet  A  ,  magnitudo  prima  ad 
magnitudinem  fecuiuiam:  ejHoniam  inter  Aj 
dux  proportiofies  reponuntur  ,  ejUd  dCjuales  futit  prO'- 
porjtoni  A  ,  aX  B  ;  nimtrum  proportio  Ay  aa  B^ 
Cr  Bj  adC^  ut  propterea  proportio  A^adC^  in-^ 
tercipiat  quodammodo  proportionem  A^adBy  du^ 
plicatam  ,  idejl  ^  his  oraine  pofitam.  At  proportio 
Aj  magnitudinis  primd  ad  D  y  magnitudinem  ijuar-^ 
tam^  dtcitur  tripttcata  ejus  proportionis^  quam  habet 
Aj  magnitudo  prima  ad  B  ^  magnitudinem  fecun* 
dam:  (juiainterAj  crD,  reperiuntur  tres  propoTr- 
tiones^  qud  dquales  funt  proportioni  A^  ad  B\  ni^ 
mirum  proportio  A,  ad  B^  B,  ad  C;  CT*  Cf  ad 
D  ,  at<jt4e  idcirco  proportio  A  y  ad  D  y  includit 
(juodammodo  proportionem  A  ,  ad  B^  triplicMt4m^ 
id  efiy  ter  ordine  pofitam:  Sic  efuoque  proportio  A^ 
ad  £,  difitur  cjuqdruplicata  proportionis  Aj  odB: 
propterea  qnod  cjuatptorproportiones  interjiciuntur  inter 
A  y  E  i  qud  dquales  funt  profortioni  A^  ad 
Crc. 

Quod  fi  e  contrario  ea  fit  proportio  E  ,  ad 
Dy  <]ud  D  y  ad  C  \  Cy  ad  B  i  By  ad 
A\  dicetur  proportio  E  j  ad  Cy  duplicata  propor* 
tionis  Ey  ad  D',  At  vero  proportio  odB,  di* 
eetur  triplicata  proportionis  E  ^  ad  D ;  ftc  quocjue 
propiirtio  E^  ad  A^  dicetur  quadruplicata  proportio^ 
nis  £,  ad  D,  crc^ 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XI. 

Homologae ,  feii  fimiles  ratione  magnitu- 
dines ,  dicuntur  antecedentcs  quidem  aiite- 
xredentibus  ,  conrjqiientes  vero  confequen- 
ribus. 

'J^Ejimvit  fupra  proportionalitatem  ,  proportiomm 
ejfe  Jimilitudinem.    Docet  jam  ,  non  folum  m 
freportionalitate  (juavis  proportiones  dici  fimtles ; 
V ?rum  etiam  terminos  ipfos ,  feu  cfuamitates^  ftmiles 
dicif  homologafve;  dtcens  y  antecedentes  magnitudi' 
nes  Mppellari  homolo^T^as ,  feu  ftmiles  proportione  inter 
/         fe^.  nec  non  confeajHemes  tmer  fe^  ut  wtelligeremtts 
in  quam  plurimis  de/noyjfirationihids ,  cjuitnamjatera 
jigurarum  inter  fe  comparaia  ,  amtcedentia  dsbeant 
^ffe  proportionum  ,        cju^tnam  confequentia ,  m  in 
TAB»  <T.  lib.  perfpicuum  fiet.    Si  igitur  eft  proportio  A  ^ 
XVIL  jj^        (j^       r)  ^  dicetur  quantitas  fimtlis 

^'^'  i^uantitati  C ^  <T  B  ^  ftmilis  ipfi  D.  Propter  fimi- 
litudinem  enim  proportioaum  ,  neceffe  eft  ,  utram- 
que  magnitiidinem  ameccdentem  vel  dtjualem  effe 
utrique  confecjuenti ,  vel  eodem  modo  majorem^  aut 
minorem:  Alias  non  hahecet  utracjne  antecedens  ad 
utramcjfde  confequeniem  prQportio?te/n  eandem.  Exem* 
ylum  habes  in  magnituiimhus  prcpofttis  ,  in  qmhus 
antecedentes  majores  fuyit  eo  iem  modo  confequenttbtis, 
Aliud  exemplum  vides  in  magnitudtnibus  £  ,  F, 
G  ,  continue  proportionalibtis  ,  tthi  tam  Ej  Fy 
hemologx  funt  ^  ejuam  F,  (?,  ut  eonftat.  At^ 
que  hanc  ob  caufam  Euclides  in  defin.  6,  8. 
jujfit  accipi  £(jue  multiplicia  primd  cr  tertid  magni^ 
tudtnum  ,  hoc  eft  ,  antecedemium  :  Item  alia  dque 
multiplicia  fecundd  ,  Cr  (juartd  magnitudinum ,  »1- 
mirum  confequentium.    Ha  enim  fimiles  funt  in 

mag" 
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magmtHdinihtis  froportiomlibMS  ,  utex  hac  dejinitwit 
conflat :  in  magnttudinihus  vero  n^n  praportionaUhis 
dijfimiles. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XII. 

Alterna  ratio  ,  eft  fumptio  antecedentis 
ad  antcccdentem  ,  &  ccnfequentis  ad  conle- 
quentem. 

J^Lternaigiturfeupermutataproportioy  inquit^  efl% 
cum  propofitis  ^uatuor  magmtudinihus  proportio-* 
nalihusj  infertur  eandem  effe  proportionem  anteceden- 
tis  prioris  proportionis  ad  antecedentem  pojlerioris^ 
quam  hahet  confecjuens  illius  ad  confeejuentem  hujus. 
Ut  fi  ponamus  proportionem  A  ^  ad  B  y  c^uam  C,  t  AB. 
ad  D  ,  propterea  concludamus^  eandem  ejfe  pro-  JfW; 
portionem  A  ^  ad  C  ,  <]u^  ejl  B  ^  ad  D  ^  dlcemur  h'  7- 
argumentari  k  permutata  proportione.  Graci  fcrip^ 
tores  in  hac  arguntentatione  utuntur  hoc  fere  modo 
lo^uendi:  Ut  efi  A  ,  ad  B ,  ita  Cy  ad  Di  Igitur 
fermntando  ,  feu  vicifilm  ,  ern  (juoijue  adC^ 
ut  By  ad  D.  Firmam  nntem  ejfe  hujufmodi  illatio^ 
nem^  demonftrahitwr  propof  \6,  libri  hujus.  Cf- 
terum  in  hoc  modo  argumentandi ,  necejfe  efi^  omnes 
auatuor  magnitudines  ejfe  ejufdem  generis ,  ut  intsr 
btnas  ut  ut  ajfumptas  proportio  ejfe  poffit. 

D  E  F  I  N  I  TJ  I  O.  Xlil. 

Inverfa  ratio  ,  efl:  .idiniptio  confequentis , 
ceu  antecedentis ,  ad  anteccdentem ,  velut 
ad  confequentem. 

Tjr  fi  £x  €0'y  jjuod  efi  A^  ad  j5,  ut  C,  ad  D,  l.^B 
infermm^       ejfe  B  ^  a4       m  JO.  ad  C,  ^^^^-  . 
/  ^      M  3  hoc^^^K 
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hoc  efif  cvnfecfftentes  ad  antecedentes  referamtis\  di^ 
cemur  argwnentari  ah  inverfa  propcrtione.  In  hac 
argumentatione  fic  fere  locfuuntwr  auilares,  Ut  efi 
j4  y  ad  B  j  itaC^  ad  D;  Igitwr  convertendo ,  vel 
e  contrario  ,  erit  quoque  ad  ut  D^  ad  C; 
Quem  (juidem  modum  argumentandi  certum  ejfe , 
cflendetur  in  corolL  fropof  4.  hujus  lib.  Porro  dud 
friores  magnitudines  pojfunt  ejfe  unius  generis  , 
pofteriores  alterius. 

D  E  F  I  N  I  T  1  O.  XIV. 

Compofitio  rationis ,  eft  furhptio  antece- 
dentis  cum  confequente ,  ceu  unius ,  ad  ip- 
fam  confequentcm. 

TAB.  froportio  AB  ,  ad  BC ,  qua  DE  ,  ad  EF; 
XVIL  Si  igitur  ex  hoc  colligntur ,  eam  quoque  ejfe  pro- 

fg*  8.  portioneni  totius  ACy  nempe  antecedentis  cum  confe^ 
quente ',  ai  BC ,  confetjuentem  ,  quam  hahet  tota 
JDFj  antecedens  nimirum  cum  co7ifcquente^  ad  EF  ^ 
confeqUentem  ;  dicetur  hnjHfceinodi  argumentatio 
compofitio  rationis  ,  eo  quod  ex  antecodente  , 
confequente  componatur  aliud  novum  antecedens. 
Jiunc  autem  modum  dicendi  apud  Gr^cos  fcriptores 
reperiesinhac  argumentatione ;  UtABy  adBC^  ita 
VE  y  dd  EF  j  componendo  ergo  erit  €r  AC^  ad 
BCj  ut  DF ,  ad  EF.  Demonfirahitur  hic  modus 
argumentandi  hoc  lih,  propof  i8. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XV. 

Divifio  rationis  »,  eft  fumptio  exceflus  , 
quo  confequentem  fuperat  antecedens  j  ad 
ipfam  confequenteni. 
T  AB.         fi  dicattir  ,  qud  froportio  efi  tvthts  AB^  ad 
Xnt.   '  ^  CB^  eavjt  toHus  VE^  ai  FEi  J^tnr  erit  cr 
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^C,  excejfHSy  ^t4o  antecederts  cofffe^uemem  fiipiraf  i 
adCB,  confecjuentem  ,  ut  DF  y  excejftts^  ^fteicop' 
feqtientem  excedttarjtecedenSy  ad  FEj  confeqttet^em» 
In  divtfione  autem  hac  rationis  italoquun}Hr  m^or^fi 
ergo  dividendo  ,  C^c.  HdC  porro  illatio  ojkrtditifir 
fropof,  \j,hujuslib. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XVI. 

Convcrfio  rationis  ,  efl  fumptio  antece- 
dentis  ad  excelTum ,  quo  fuperat  ^teccdens 
ipfam  confequencem. 

CyUod  fi  colligamus  hoc  modo.  Sict4$  efl  tota  mag" 
^  nitudo  ^  ad  CB  y  tta  tota  DEy  ad  FBi  TAB. 
Jgittir  ita  etiam  erif  eadem  j4B  y  adAC^  exceffnm^ 
confecjuentem  fuperat  antecedens  ,  ut  DE ,  ad 
DF\  Dicemur  per  converftonemrationisargumentari. 
Unde  fic  fere  loquuntur  fcriptores,  Igitur perconver-^ 
fionem  rattonisj  Crc.  Confirmabitur  autem  hie  ar^ 
gumentandi  modus  in  coroll,  propof  19.  hujus  lib. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XVII. 

Ex  aequalitate  ratio  efl: ,  fi  plures  duabus 
lint  magnitudines ,  &  his  aliae  muljtitudine 
pares ,  quae  binae  fumantur  ,  &  in  eadem 
ratione  :  cum  ut  in  primis  maguitudinibus 
prima  ad  ultimam ,  fic  &  in  fecu^dis  mag- 
nitudinibus  prima  ad  ultimam  f^fe  habuerit. 

Vel  aiiter.  Sumptio  extreiporum  ,  p^r 
fubduftionem  mediqrum. 

^fftt  flures  magnitudines  duabus  -/^ ,  5  ,  C,  cjr  TJM. 

totidem  D  ^  E  ^  F ,  ftmqfie  bimt  ac  bina  in  ea-  j^'-  * , 
iem  profortione  ^  hoc  efl ,  A  ^  ad  J,  utD^  'ad'^^' 
M4  E, 
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f  ,  Cr  B,  adC,  ut  E,  ai  F.  Si  igitttr  infera- 
tuTj  frefterea  eam  efe  propenienem  A^adCy  pri^ 
m4t  ad  ultimam  in  primis  magnitudinibus  ,  *qua  efl 
D,  ad  Fy  primd  magmtudinis  ad  ultimam  infe^ 
eundis  magnitudinihus  ;  dicetur  hujufmodi  argumen^ 
tandiformula  defumpta  ex  jzcfuo  ,  five  ex  d^ualitate  , 
in  qua  fcilicet  extremd  mngnitudines  ^  fubduSlisme^ 
diis^  colliguntur  habere  unam  ,  eandemque  inter  fe 
froporttonem  ,  ut  in  altera  dejimtione  exprimitur. 
Quoniam  vero  duobus  modis  ex  aquaittate  licet  argu^ 
mentari  in  proportionibus ,  uno  cfuidem  ^  ^uando  fu^ 
mimus  binas  ac  binas  magnttudines  in  eadem  propor^^ 
tione^  ordinate  procedendo  ,  altero  vero  ,  cum^ordo 
invertitttr  ;  explicat  Euclides  duabus  feqnentibus  de^ 
finitionibus  ,  (juid  fit  Ordinata  proportio  ,  ^uid 
froportio  Perturbata. 

D  E  F  I  N  I  T  I  o.  xvnr. 

Ordinata  proportio  efl ,  cum  fuerit ,  que- 
madmodum  antecedens  ad  confequentem  , 
ita  antecedens  ad  confequentem  :  fuerit  cti- 
am ,  ut  confequens  ad  aliud  quidpiam ,  ita 
confequens  ad  aliud  quidpiam. 

TAB.  JJT ^uando  fuerit  ad  B ^  ut  D,  ad  E\  Rur^ 
Xnu  fusutB^  confefiens  ad  aliud  fuidpiam  ,  itt 

'^*        adCy  ita  £,  confequens  ad  F,  diud  ijuidpiam; 

dicetur  talis  proportio  ,  Ordinata :  quia  idem  ordo 
tam  in  primis  tribus  magnitudinibusj  (juam  in  fecun^- 
dis  fervatur ;  cum  utrobique  conferatur  primum  pri^ 
ma  cumfecundai  deindefeeundacumtertis.  Quan^ 
do  ergo  in  modo  argumentandi  ex  dqualitate  fervatur 
Ordinata  proportio  ,  demonftratur  propof.  22.  hujus 
Itb.  fom  ttrgumemtttionem  ejfe  bHtam* 

*  DEFL 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XIX. 

Perturbata  autem  proportio  eft  ,  cum  .tri- 
bus  politis  magnitudinibus  ,  &  aliis  ,  quae 
Cnt  his  multituaine  pares  ,  ut  in  primis  qui- 
dcm  magnicudinibus  fe  habet  anteccdens  ad 
confequcntem  ,  ita  in  fecundis  magnitudini- 
bus  antccedens  ad  confequentem  :  Ut  autem 
in  primis  magnitudinibus  confequens  ad  aliud 
quidpiam  ,  fic  in  fccundis  magnitudinibus 
aliud  quidpiam  ad  antecedentem. 

C/  aufem  ftt ,  (juemadmodHm  A  ^  adB  y  ita  Ey  T^^» 

ad  Fi  Deinde  ut  in  primis  magnitHdinibus  B ,  J^^'* 
confe^uens  ad  C,  alitid  cjuidpiam  ,  ita  in  fecundis  ^^' 
magnitudinibus  aliud  ijuidpiam  D  ,  ad  antece- 
dentem  magnitudinem  ,  nuncupahitur  hujufcemodi 
proportio ,  Perturbata :  cjuod  nm  fervetur  idem  ord% 
in  proportionibus  magnitudinum ;  ijHtppe  cum  in  pri^ 
ntis  magnitudintbus  conferatur  prima  cum  fecunday 
at  in  fecundis  fecunda  cum  tertia ;  deinde  in  primis 
fecunda  cum  tertia ,  at  in  fecundts  prima  cum  fecun^ 
da.  Quando  igitur  in  mod»  argumentandi  ex  4U]ua^ 
litate  fervatur  Perturbata  proportio  ,  der»$nfhratur 
eam  argumentationem  efe  bonam ,  propof  i  j .  hujiis  lik. 

T  H  E  O  R.  I.    P  R  O  P  O  S.  I.      i,;  . 

Si  fint  quotcunque  magmtudines  quotcun- 
que  magnitudinum  aequalium  numero,  fingu- 
lae  fingularum,  aeque  multiplices ;  quam  mul- 
tiplex  eft  unius  una  magnitudo ,  tam  multi-' 
plices  erunt  &  omncs  omnium. 

Clnt  quotcunquc  mtgnftudines  AB ,  CD,  toti-  7A9i 
^  dcju  magniludinum  E ,  F ,  acquc  multipHccs.  XFIIL 
M  s  Dicofg, 
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Dico  magnitudincs  AB ,  CD  ,  fimul ,  tam  effe 
multiplices  magnitudinum  E,  F,  fimul,  quam 
cft  multiplex  AB  ,  ipfius  E,  vel  CD,  ipfius  F. 
Gum  cnim  AB,  CD,  fint  aeque  multiplices  ipfa- 
rum  E,  &  F,  fi  AB,  dividatur  in  magnitudines 
AG,  GH,  HB,  ipfi  E,  acqualcs,  &,(JD,  quo- 
que  in  magnitudines  GI ,  nC ,  KD,*  ipfi  F,  ae- 
quales  ;  (Uividi  autem  poterit  quaelibet  in  partes 
omnino  «qualcs ,  cum  AB ,  CD  ,  fint  ipfarum 
E,  F,  aeque  multiplices,  atque  ideo  toties  E,  ia 
AB,  perfe6lc  «ontineatur,  quotics  F,  in  GD,  ut 
ex  iis%  qua&  in  dcfin.  2.  hujus  lib.  (fcripfimus, 
conftat)  erunt  magnitudines  AG,  GH,  HB,  tot 
numero ,  quot  funt  magnitudines  CI,  IK,  KD. 
Quoniam  vcro  AG,  &  E,  atquales  inter  fe  funt, 
%  t.fff».  fi  ipfis  addantur  aequales  CI,  &  F,  ^erunt  AG, 
CI,  fimul,  3equales|ipfisE,  &  F,  fimul.  Eodem 
modo  crunt  GH ,  &  IK,  fimul  aequales  ipfis  E, 
&  F,  fimul  ;  Ncc  non  HB,  &  KD,  cifdem  E, 
&  F.  Quoties  igitur  E,  in  AB,  vel  F,  in  CD, 
continetur,  toties  &  E,  F,  fimul ,  in  AB,  CD, 
fimul  comprehenduntur  :  Ideoque  ,  quam  multi- 
plcx  eft  AB  ,  ipfius  E  ,  tam  funt  multiplices 
AB,  CD  ,  fimul,  ipfarum  E,  &  F,  fimul,  ut 
conftat  cx  iis,  quae  in  d^fin.  2.^  lib.  hujus  fcripfi- 
mus.  Quarc  fi  fint  quotcunque  magnitudincs 
quotcunque  magnitudinum  ,  &c.  Quod  crat  jde- 
moaftrandum. 

5*       T  H  E  O  R.  2.   P  R  O  P  O  S.  2. 

Si  prima  fecundae  aeque  fuerit  multipjex, 
atque  tertia  quartae  ;  fuerit  autem  &  quinta 
lecundae  aeque  multiplex  ,  atque  fexta  quar- 
.  tae ,  erit  &  compolita  prima  cum  ^uinta , 
fecundae  aeque  multiplex»  atque  terua  ojm 
fexta,  quartae. 

TAB.  i^x,  ma^nitudo  prima  AB,  t^  multiplex  fecun- 
XWlf.     vJ      c,  quam  cft  multiplcx  DE,  tcrtia,  quar-. 
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tae  F;  Rurfus  tam  fii  multiplex  BG,  quinta  ip- 
fius  C,  fecundce  ,  quam  multiplex  cft  EH,  fcxta 
ipfi  j.s  F  ,  quartx.    Dico  AB,  primam  cum  BG, 
quiiita  compofiiam  5  tam  multipHcem  effe  fecun- 
d^e  G,  quam  multiplex  cft,  DE,  tertia  compofi- 
ta  cum  fcxta  EH,  ipfius  F,  quartx.   Cum  cnifn 
AB,  &  DE,  fint  acque  muliipliccs  ipfarum  (>, 
F  ,  erunt  in  AB  ,  tot  magnitudines  ipfi  C  , 
quales,  quot  funt  in  DE,  aequales  ipfi  F.  Ead  m 
rationc  crunt  &  in   BG  ,  tot  xq^uales  ipfi  C  , 
quot  funt  in  EH  ,  aequales  ipfi  b.   Si  igitur  re- 
qualibus  multitudinibus  AB  ,  DE  ,  addantur  r^- 
quales  multitudincs  BG ,  EH,  crunt  totx  muitr 
tudines  AG ,  DH  ,  aequales.  Quarc  totics  com- 
prchenditur  C,  in  AG,  quoties  F,  in  DH:  Idro- 
quc  tam  multiplex  eft  AG  ,  (prima  comprfita 
cum  quinta)  ipfius  C,  fecundae,  quam  mult^^plcx 
eft  DH  5  (tcrtia  compofita  jcum  lexta)  ipfius  K, 
guartx.  Sl  prima  itaque  fecundas  fuerit  muliiplcx, 
&c.   Quod  crat  oftcndendum. 

T  II,E  O  R.  3.   P  R  O  P  O  S.  3. 

Si  fic  prima  fccundae  acque  multiplex  ,  at- 
quc  tertia  quarta}  ,  fumantur  autem  a^quc-  « 
multiplices  prima3  ,  &  terdaj  :  lirit  &  ex 
gequo ,  fumptarum  utraque  utriufque  aeque 
multiplex  ,  altera  quidem  fecuadae  ,  akcra 
autem  quartae. 

Slt  prima  magnitudo  A,  tammultiplex  fecundas  TAM. 
B ,  quam  multiplex  cft  C  ,  tertia  quartae  D  ;  XVllL 
fumanturque  E ,  F  ,  aeque  multiplices  primas  &  ♦^i 
tertiae  A ,  &  C.   Dico  ex  xquo  tam  multipli- 
ccm  cfTe  E ,  ipfius  B ,  fecundae ,  quam  cft  F, 
ipfius  D ,  quartae.  Nam  cum  E ,  &  F  ,  fint 
fl&que  iBultrpHc^  ipfaruni  A,  &  C;  ^iflribuaii- 
tur  E ,  &  F,  in  mtgoitudines  Jpfis  A,  &  C, 
quttles,  ut  fnEG ,  GH,  HI,  &  FK,  KL,  LM, 
erunt  tot  pfi:te&  in  £,  aBquates  jpfi  A,  quot  funt 
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in  F,  aequales  ipfi  C.  Quoniam  vero  EG,  FK, 
squalcs  lunt  ipfis  A,  &  C;  funt  autein  A,  & 
C,  aeque  muUiplices  ipfarum  B,  &  D,  cx  hy- 
pothefi;  Erunt  &  EG,  FK,  earundcm  B,  &  D, 
aeque  muitipliccs.  Pari  ratione  erunt  GH,  KL. 
Item  HI  ,  LM  ,  a&que  multiplices  carundem  B, 
&  D  ;  Quoniam  igitur  EG  ,  prlma  magnitudo, 
tam  til  muitiplcx  fecundac  B,  quamcft  multiplcx 
FK,  tcrtia  quart3&  D;  Itcm  CiH ,  quinta  tara 
multiplcx  cft  ejufdem  fecundae     ,  ouam  multi- 

tivquint.  plex  eft  KL  ,  fcxta  ejufdem  quartx  D,  aEnt  & 
EH,  compofita  cx  prima  &  quinta ,  tam  multi- 
plex  fecundac  B,  quam  eft  multiplex  FL,  com- 
pofita  cx  tcrtia  &  lexta,  quartat  D.  Ryrfus  cum 
fit  EH ,  prima  tam  muliiplex  fecundae  B ,  quam 
multiplcx  eft  FL  ,  tcrtia  quartae  D ,  ut  proxime 
demonftratu.m  cft  ;  fit  autem  &  HI,  quinta  tam 
multiplex  fecundx  B,  quam  cft  LM,  lexta  mul- 

hi.  quint.  tiplcx  quartae  D;  i^Erit  &  EI,  compofita  ex  ptl- 
ma  &  quinta ,  tam  muUiplcx  fecundae  B ,  quam 
cft  FM,  compofita  cx  tcrtia  ac  fexta  , .muUiplex 
quartae  u.  Eadcmque  eft  ratio,  fi  plures  fuerint 
partcs  in  E  ,  &  p.  Si  fit  ergo  prima  fecundac 
seque  muUiplex,  atque  tcrtia  quartx ,  &c,  Quod 
oftendcndum  erat- 

w.       T  H  E  O  R.  4-    P  R  O  P  O  S.  4. 

Si  prima  ad  fecundam  eand^jm  habuerit 
rationem  ,  &  tertia  ad  quartam :  Etiam  ae- 
que  multiplices  primne  &  tertiae  ,  ad  aeque 
multiplices  fecundae  &  quartae ,  juxta  quam- 
vis  multiplicationem ,  candem  habebunt  ra- 
tionem  ,  fi  prout  inter  fe  refpondent ,  ita 
fumptae  fuerint. 

j-^j^  Clt  proportio  A,  ad  B,  quat  C,  ad  D,  foman- 
xmn  turque  prim»  A ,  '&  terti»       aeque  rauUipli- 

f£  f  ces-  E ,  &  F  ;  Item  fecunda&  B ,  &  quartae  D, 
acquc  muUipliccs  G ,  &  H,  juxta  quamvis  mul- 

Stipli- 
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tipVicationem  :  fivc  E,  F,  ita  multipliccs  fint  ip- 
larum  A  5  C ,  ficut  G,  H,  ipfarum  B,  D,  fivc 
rion.  'His  pofitis  conftat  ex  defin.  6.  hujus  lib. 
fi   E,  dcfic^it  iG,  etiam  F,  deficerc  ab  H;  Et  fi 
E  ,  aequalis  ctt  ipfi  G  ,  etiam  F  ,  asqualem  eflTe 
ipfi  H  :  Et  denique  fi  E,  exccdit  G,  etiam  F, 
cxcedere  H.   Alioquin  non  ciTct ,  pcr  dcfin.  6. 
cadem  proportio  A  ,  ad  B,  qua&  C  ,  ad  D,  fi 
earum  aeque  multiplicia  non  femper  ita  fe  habc- 
rcnt.   Dico  jam,  multiplicia  primae  ac  tertias  non 
fblum  una  deficere  i  multiplicibus  fecundas  ac      *  '  ' 
quarts ,  aut  una  aequaha  efTc ,  aut  una  ezccdcre, 
iit  diximus ,  fed  candem  quoque  intcr  £e  propor- 
tioncm  habere,  nimirum  ita  ciic  £,  multiplicem 
primae  A,  ad  G,  multiplicem  fecundae  B,  ut  F, 
multiplicem  tertiae  C,  ad  H,  multiplicem  quartas 
D.    Hoc  eft  fi  rurfus  E  ,  ftatuaiur  prima  magni- 
tudo  ;  G,  fecunda  ;  F,  tertia,  &  H,  quarta;       '  . 
fumanturquc  ipfarum  E  ,  F  ,  aeque  muli^plicia 
quahacunque ;  Item  ipfarum  G,  H,  quascunoue 
etiam  xqxic  multiplicia  ;  Multiphcia  ipfarum  E, 
F,  i  multiplicibus  ipfarum  G,  H,  vel  una  defi- 
ccre,  vcl  una  aequalia  eife,  vel  una  excederc,  ut 
Tult  dcfinitio  6.    Idcm   namquc   tii  ,  quatuor 
niagniiudiiies  eandcm  hnb.re  proporiioncm ,  & 
earum  ^que  nmltiplicia  funiPtu  diximus,  vel  una 
dcficcrc,  vcl  una  aequalia  dfw,  vcl  nna  excedere. 
Capiantur  enim  rurfus  I  ,  K,  ipfarum  E,  F, 
xque  multiplices;  Item  L,  M,  seque  multipliccs 
iplarum  G  ,  H.   Quoniam  i^itur  tam  multiplex 
clt  E,  prima  ipfius  A,  fccundas,  quam  F  ,  tertia 
ipfius  C,  quarta;  ;  fumptse  funt  autem  &  1 ,  K, 
xquc  mukipliccs  ipfarum  E,  F,  primx  ac  tertiae; 
^Erunt  quoque  ex  xquo  1  ,  K,  ccque  multipli-  hyqmit. 
ces  ipfarum  A ,  C ,  lecundai  &  quurtae.  Eadem 
rationc  erunt  L,  M,  ipfarum  B,  D,  aeque  mul- 
tipliccs.    Et  quia  ponitur  proportiq  A,  prima^  ad 
B  ,  fecundam  ,  qua^  C  ,  tcrtiai  ad  D,  quartam, 
oftcnlkque  funt  I  ,  K  ,  aemie  multipliccs  primae 
&  teriiae  A,  C.   Item  L,  M,  aeque  multiph*ccs 
focundae  &  quartc  B,  D  ,  ^  fit  ut  D  I,  multiplex  c  6.  dtf. 

primae 
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Srims  deficit  ab  L  ,  multiplici  fecun^lde ,  etttm 
L ,  nmltiplex  tertias  n^cefTario  deficiat  ab  M  ^ 
multiplici  quartae :  &  fi  I,  ascjualis  eft  ipfi  L, 
etiam  K ,  ipfi  M ,  fit  ncceflTario  aequalis :  &  de- 
nique  fi  I ,  cxccdit  ipfum  L  ,  etiam  K.,  cxcedat 
iieceflario  ipfum  M:  Idemquc  oftcndetur  in  qui- 
l)u(cunque  xque  multipHcitnis  magnitudinum 
i&  F,  nec  >non  magnitudinum  G,  &  H:  quii 
'lemper  haec  aeque  multiplicia  ,  quaecungue  fint, 
ti/aequemultiplicia  quoqucerunt  magnitudinum  A, 
■  C,  &  B,  D.   luque  cum  I,  &  K,.fint  a&quc 

.multipliccs  primaB  E,  &  tertiae  F;  Item  L,  & 
M  ,  aeque  multiplices  fecundas  G,  &  quariae  H; 
oftenfumque  fit  ,  fi  1,  multipkx  primas  miuor 
fuerit,  Quam  L,  multiplex  fecundae,  multiplicem 
tertiae  K,  minorem  quoque  elTe,  quam  M,  mul- 
tipiicem  quartae ,  &c.  atque  hoc  contTngere  fn 
•  6.  ^^ffl  quacunque  multiplicatione ;  ^Erit,  ut  E,  prima 
fnM'  ad  G,  fecundam ,  ita  F,  tertia  ad  H,  quarcam. 
Si  prima  igitur  ad  fecundam  eandem  habucrit  ra- 
iioncm,  &c.   Quod  erat  dcmonftrandum- 

COROLLARIUM. 

Hinc  facile  demonftrabitur  inverfa  ratio,  qaam  Eud"- 
des  defin.  i;.  explicaviti  hoc  cftfi  quiruor  maj^nituiiincs 
fucrint  proporrionaks  ,  eafJtm  Sc  corttra ,  feu  invcria  ra- 
7  AB  ^**^"^  propi  rtionalcs  tfll*.    Sit  enim  A  ,  ad  B  .  ut  C »  ad 
Xf7//  convcrtendo  ,  ut  B,  ad  A  ,  ira  E>,  ad  C- 

^  ^      Sumptis  tnim  E,  F  ,  aeque  multiplicihus  ipfarum  A,  C, 
'      primse  ac  ternaei  ItemG,  H,  aequc  mulriphcibus  ipiiium 
b  ,  D  ,  fccundx  &  quartae :  quoniam  cx  eo ,  quod  A , 
prima  ad  B  ,  ilcundam  fe  habct  ,  ut  C  ,  teitia  aJ  D  , 
f  6.  dif,  quartam  >  /ncctfririo  fcquirur  ,  fi  E  ,  mulriplex  primie 
mumti'      minor  fuerit  quam  G  ,  muitiplcx  f::cundx,  vel  a^quilis» 
?cl  maior  ,  ctiam  F  ,  multipHccm  tcrtiaB  minorem  eflTc:, 
vt\  xqualcm  vcJmajnn  m,  quamH,  muIHpliccm  quarra?  i 
Pcrfpicuum  eft  >  fi  ^  conr  rario  G ,  major  fuerit  quam  E  •  vcl 
aequalis ,  vel  roinor ,  etiam  H  ,  miiorcm  forc ,  vcl  o^ualcai , 
?el  mioorcm  ,  qaam  F»  fecunJum  quamcunque  mukipli- 
cationcm  fiot  fumpta   haec  aequc  mulriplicia.    N^m  £ 
utrtque  E ,  F  ,  minor  cft  ,  quam  utraquc  G ,  H ,  crit 
contia  tttraquc  G>  H»  ma)or  quam  utraque  £»  F ,  Sc  fl 

utraquc 
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QttliqTie  E  «  F  >  «qualis  cft  otrique  G  »  H,  erit  i  coo^ 

tnrto  ,  Qtnaue  G  ,  H,  utrique  E,  F  ,  quoque  xqualit: 

£t  deniqut  u  utraque  E  ,  F  ,  major  cft ,  quam  utraque 

G  >  H  ,  erit  vice  verA  ,  ocraque  G ,  ii ,  minor,  quam 

utraque  E ,  F.    Itaque  quoniam  primx  B ,  &  tertix  D , 

fumpta  funt ,  arque  multiplicia  G  ,  H  i  Item  fecuodae  A  , 

Bc  quarroe  C  ,  zque  multiplicia  E,  F  ,  oftenfumque  eft, 

G  ,  H  ,  vel  una  cxcedere  £  ,  F  ,  vel  ona  xc^ualia  dSh 

Vel  una  deficere  ,  fecundUtB  quamcumque  multiplicationem 

ea  multiplicia  iuraantur  j  g  crit  ot  B  ,  prima  ad  A  ,  fe-  g  ^  dr^ 

condam ,  ita  D  ,  tertia  ad  C  ,  qoartam.   Quod  eiat  de-  qunt$L 

monRrandum. 

T  H  E  O  R.  5.   P  R  O  P  O  S.  5.  7: 

Si  magnitudo  magnitudinis  aeque  fuerit 
multiplex  ,  artque  ablata  ablat^e  ;  Etiam  reli- 
qua  rcliquae  ita  multiplex  erit ,  ut  tota  totitis. 

TTamultipleicfittotaAB,  totius  CD,  ut  eft  mul- 
tiplex  AE,  ablata  ablatx  CF,  fivc  A£,  CF, 
ablatae  fint  totis  AB ,  CD,  commenfurabiles,  ut/«*7»«5 
in  7ma  figura,  five  incommcnfurabiles,  ut  fn  8va  ' 
figura.    Item  five  AE  ,  CF,  compofitas  fint  4x 
eiidem  partibus  ,  ex  quibus  totx  AB,  CD,  CCmr 
ponuntur,  ut  m  7ma  figura,  five  non  ex  cifciciiK  ^ 
ut  in  8va  figura.    Dico  reliquam  EB,  ita  eflfe 
muliipliccm  rcliqux  FD  ,  ut  ell  tota  AB,  totiu^ 
CD.   Ponatur  enim  EB,  ita  multiplex  cujufpiam 
magnitudinis ,  vidclicct  ipfius  QC  ,  ut  ell  AE, 
multiplcx  Ipfius  CF,  vcl  tota  AB,  totius  CD. 
(Juoniam  i^itur  AE  ,  EB,  xque  funt  multiplices         ^  ^  ^ 
ipfarum  CF ,  GC  ;  <a  erit  tora  AB ,  totius  GF,  ar.f«w*» 
ita  multiplcx,  ut  AE,  jpfius  CF,  hoc  clt  omnes 
omnium,  ut  una  unius:  Scd  tam  multiplex  etiam 
ponitur  AB,  ipfius  CD^  quam  clt  multiplex  AE, 
ipfius  CF.   Igiiur  AB ,  tam  eft  multiplcx  iplf us 
GF,  quam  multipiex  cft  ipfius  CD ;  k^tqiie  id^  bS- fnm^ 
circo  aequalcs  funt   GF  ,  CD.   Ablata  igkur 
commum  CF  ,  asqualcs  erunt  GC ,  FD.  Tam 
multiplex  igitur  erit  £B,  ipfius  FD,  quam  mul- 
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tiplcx  eft  ipfius  GC.  Sed  ita  inultiDlcx  pofita 
fuit  EB,  ipfius  GC,  utAE,  ipfius  CF,  hoc  eft, 
ut  tota  AB ,  totius  CD.  Quare  tam  multiplex 
ctt  reliqua  EB  ,  reliquas  FD .  quam  eft  tota  AB  , 
totius  CD,  quod  e(t  propontum. 
jjf^^     Aliter.   Sit  ita  multiplex  tota  AB,  totius  CD  , 

xyni.  '      ablata  AE  ,  ablatae  CF.   Dico  reliquam  EB^ 

j^.^/,o.  reliqua  FD  ,  cfle  fic  multiplicem,  ut  eft  cota 
totius.  Pofita  enim  GA ,  ita  multiplici  ipfius 
FD  ,  ut  eft  AE  ,  ^ipfius  CF  ,  vel  ut  tota  AB  , 
totius  CD  ,  quoniam  AE,  GA,  «que  multipli- 

ci. qumu  ces  funt  ipfarum  CF  ,  FD  ;  ^erit  tota  GE  ,  fic 
multiplcx  totius  CD ,  ut  AE  ,  ipfius  CF  :  Sed 
ita  quoque  multiplcx  eft  AB ,  ejufdem  CD,  ut 
AE,  ipfifus  CF  ,  cx  hypothtfi.    -^Que  muliipli- 

d6«/f«i.  ces  funt  igitur  GE  ,  AB  ,  ipfius  CD  ;  <^  atque 
adeo  inter  fe  acquales.  Quare.  dempta  communi 
AE ,  a&quales  erunt  GA  ,  Ed  ,  Ideoquc  aeque 
inultipliccs  ipfius  FD  ;  cum  GA  ,  fit  multipkx 
pofita  ipfius  FD  :  Atqui  ita  cft  multiplcx  pofiia 
GA,  ipfius  FD,  ut  AB,  ipfius  CD.  Igitur  & 
EB,  reliqua  fic  crit  multiplcx  ipfius  FD,  reliqune 
ut  AB,  tota  lotius  CD  ;  quod  eft  propofitum.^ 
Si  magnitudo  iiaque  mignitudinis  ^que  fueric 
multiplcx,  &c.   Quod  crat  dcmonftrandum. 

vi.      T  H  E  O  R.  (5.    P  R  O  P  O  S.  6. 

Si  duae  magnitudines  duarum  ma^nitudi- 
num  fint  aeque  multiplices  ,  &  octraft^ 
quaedam  fint  earundem  aeque  multiplices  :  & 
reliquae  eifdem  aut  aequales  fimt ,  aut  aequc 
iplarum  multiplices.  . 

T-rfB.  Clnt  magnitudines  AB ,  CD  ,  asque  multiplices 
XVlll.     ^  ipfarum  E,  F;  &  detradas  AG  ,  CH,  earun- 
1«.   dcm  E,  F,  xque  multiplices.   Dico  reliquas 
'  GB,  HD,  aut  efle  aquales  cifdem  E,  F,  aut 
certc  earundem  asque   multipliccs.   Cum  enim 
AP  ,  fit  multiplcx  -  ipfius  E,  &  ablata  quoquc 
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AG ,  cjuClcm  E  ,  multiplex  ;  erit  reliqua  GB, 

vel  aequalis  ipfi  E,  vel  ejus  multipkx;  alias  inae* 

cjualis,  vcl  non  multipkx  magnitudo  addita  mul- 

tiplici,  compvincret  n.uliiplicem,  quod  cft  abfur-      ^  r 

dum.   Sic  igitur   prinmm  GB  ,  acqualis  ipfi  E. 

Dico  etiam  HO,  ipfi  F,  cfle  aequalem.  Ponatur 

cnim,  CI  ,  aequalis  ipfi  F.    Et  quia  prima  AG, 

tam  eft  multiplcx  fecunda^  E  ,  quam  CH,  tcrtia 

mukiplex  eft  quartac  F  ;  &  quinta  GB ,  xc^alis 

eft  fecundaz  E  ,  ficut  &  Cl  ,  fexta  acqualis  dt 

<^uartae  F;  tferit  AB,  prima  cum  quinta,  ita  mul-  ^%,qtaml 

tiplcx  fccundas  E ,  ui  Hl  ,  tertia  cum  fexta , 

muliiplex  eft  quartac  F:  Atqui  CD ,  ipfius  F, 

erat  quoquc  tam  muliipkx  ,  quam  AB,  multiplcx 

cft  ipfius  E.   jEque  multiplices  igitur  funt  HI , 

CD,  ipfius  F.  ^ldcoquc  aequales  inter  fc.  Ouare  b  €lfniil 

dempta  CH  ,  communi  rtmanebunt  Cl  ,  I^D. 

squales.   Cum  iaitur  CI  ,  pofita  fit  a^qualis  ipii 

F,  crit  quoquc  HD ,  cidcm  F,  aequalis.  Quod 

cft  propofitum. 

Sit  deindc  GB,  multiplex  ipfius  E.   Dico  ita  TjtHL 
quoquc  efle  miltipliccm  HD  ,  ipfius  F.    Pofita  XPM  ^  ' 
namque  CI  ;  ita  multiplici  ipfius  F,  ut  cft  mul-  H- 
tiplcx  GB,  ipfius  E;  <reritut  prius  AB,  ita  mul-  ci. 
tiplcx  ipfius  E  ,  ut  HI,  multiplcx  cft  ipfius  F. 
<^Quare  itcrum  ae:]uaics  erunt  HI- ,  CD  ;  atque  d6.fr»n^^ 
adeo  dcmptacommuni  CH,  &  reliquas  CI,  HD, 
xquales  erunt :  S^d  CI  ,  cft  ita  multipkx  ipfius 
F,  ut  GB,  ipfius  E,  multiplcx  cft,  cx  hypothcfi. 
I(^itur  &  HD,  tam  muUipicx  crit  ipfius  F,  quam 
GB  ,  ipfius  E  ,  mulriplex  cft,  cjuod  eft  propofi- 
tum.   Si  dux  itaquc  ma^nitudines  duarum  mag- 
nitudinum  fint  aeqie   multiplices  ,  &c.  Quod 
oftcndeudum  crat. 

T  H  E  O  R.  7.    P  R  O  P  O  S.  7.  ^yi 

yEquales  ad  candem  ,   eanclem  habent 
rationem  :  Ec  eadem  ad  aequales. 


Slnt  duas  magnitudines  A  ,  .B,  asquales  inter  T^XiX' 
fc ,  &  tenifu  qvisevis        Dico  A,  &  B;  ha- 
N  bere 
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bere  «andem  proportioncm  ad  C.  Itcm  C,  vj- 
ciffim  ad  A,  &  eandemquoque  proportionern 
habere-  Sumantur  D  ,  E,>  aeque  multiplices  ipfa* 
fn»,  Tum  aBqualfum  A,  B;  4cruntque  D,  E,  aequalcs 
inter  fe.   Capiatur  rurfus  F ,  utcunque  multiplex 

S*  fius  C.    Quoniam  i^iturD,  E,  aequales  funt , 
c  ut  utraque  vcl  minor  fit ,  quam  F ,  vcl  aequa- 
lis,  vel  major ,  juxta  quamcunque  multiplicatio- 
nem  ea  multiplicia  fumantur.   Ouare  cum  D  , 
E,  asque  multiplices  primflc  A  ,  5c  B,  tertiae  ml- 
,    .  Hores  nnt  ipta  F,  multiplice  fccundac  &  quartx 
C ,  (eft  cnim  C  ,  inftar  duarum  magnitudinum , 
b  6.  iif*         vel  aequkles ,  vel  majorcs;  ^erit  ea  propor- 
fHiHti.     tio  primae  A  ,  ad  C ,  fecundam,  quac  tcrtia^  B, 
ad  C,  quartam. 

Eodem  pafto  oftendcmus  F  ,  vcl  minorem 
cire  utraquc  D ,  E ,  vel  utrique  aequalcm  ,  vcl 
majorcm.  Igitur  cum  F  ,  multiplex  primae  & 
tertik  C  ,  una  deiiciat  ^  £),  &  E,  a&que  multi- 
plieibus  fecundas  A,  &  quartx  B,  vel  una  a^ua- 
'^  d;  dif^  Ws  fit ,  vel  roajor  ;  rErit  quoque  ea  proportio 
f<***»     primas  C ,  ad  fecundam  A  ,  quae  tertiae  C  ,  ad 

S[uarniim  B;  quod  eft  propoliium.  Poflct  brevius 
ecunda  hsc  pars  oftcndi  pcr  coroll.  4.  propoC 
ex  invcrla  ratione.  Cum  cnim  oftenfum  jam 
fit,  eiTe  A,  ad  C,  ut  B,  ad  C^  crit  convertendo 
G ,  ad  A  ,  ut  C,  ad  B.  jEquales  ergo  ad  ean- 
d^m  ,  eaudcm  habcnt  rationem  :  Et  cadcm  ad 
-iEquales.   Quod  crat  demonftrandum. 

S  C  H  0   L   I  U  M. 


EdJeht  fere  fnoJo  oJIenJemus  ,  aquales  tnajrftitinJi* 
nes  ad  alias  inter  fe  ^cfuales  ,  eandem  habere  ratio^ 
men^  li  Ueo  innltipiicis  F  9  fmmantur  dun  itfue 
msiUiplices  :  ([uod  Euclides  ,  oi  facilitatem  omtfit^ 
utitnr  tamen  eo  monnunefuam  iu  iis^  qme  fequuntur^ 
perindi  ac  fi  in  hac  propof.  7.  ejfet  demonflratum. 
TABXTX.  •^**^  ^^im  tam  A  ,  &  o  ^  inter  fe  4tquales^  ijuam 
/fg.  &?       tnterfe.    Dico  effe      ndC^  nt  B ^  ai 

D.   Snn^tis  inm  E^  CaP       dfm  nmltiflicAut 

tpfarnm 
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ipfarum  if ,  fcf  B  ,  prtma ,  (ff  teriiee.  Iftm 
(sf  //,  stfue  multiplictbus  ipfamm        ^  fi^ 
cunda  isf  quarta  5  d  cruut  iam  E  ,       f  \  iuier     d  6.  fm: 
^ijuaUs  ,  ^uam  G  ^  ^       inter  fe.    Quare  fi 
multipifx  prima  dejiat  a  G  ^  multiplice  fecufida^ 
etiam  F,  muhipiex  tertite  ^  ab  Hj  multiplice  ^uar'^ 
ta  deficiet  j  isf  fi  4equalis  ,  dsqualis  \  ^  fi  fuperat^ 
fuperabtt.    e  Kadem  ergo  eft  froportio  A  ,  frima  ad  t  6,  def^ 
C,  fecundam  \  qua       tenia  ad  Z>,  quartam.  Quod  fdntt. 
eli"prcp'ijitum. 

T  H  K  O  R.  8.   P  R  O  P  O  S.  8.  tiijj 

InoDquilium  magnitudinum  major  ad  ean- 
deni ,  aiajorem  rationem  habet  ,  quam  mi- 
nor :  Et  eadcni  ad  minorem ,  majorem  ra- 
tionem  habet ,  quam  ad  majorem. 

Clnt  ma^^nitudines  inasquales ,  AB,  major  ScTABJClX. 
^  C ,  minor  ,  icrtia  auiem  quaelibct  D.  Dico  /j.  3,  4« 
proportioncm  AB ,  ad  D  ,  majorem  eflTc  propor- 
tione  C  ,  ad  D.  At  e  convtrfo  ,  majorem  effc 
proportionem  D,  ad  C,  quam  D,  ad  AB.  In- 
telligatur  cnimin  AB,  magnitudine  majore,  mag- 
nicudo  AE  ,  aequalis  minori  C  ,  ut  fit  re»k}ua 
EB.  Utrac^ue  dcinde  EB  ,  AE,  asqualiter  multi- 
plicetur,  hac  lcge,  ut  GF,  multiplex  ipfius  EB, 
major  quidcm  fit ,  quam  D  ;  At  HG,  multipleX 
ipfias  AE,  non  fit  minor  eadem  D,  fed  vel  ma- 
jor ,  vcl  aeqaaHs.  In  ^tia  figura  neceffe  fuit  fu- 
mcre  GF,  HG  ,  triplas  ipfarum  EB,  AE;  quia 
dupla  ipfias  AE  ,  elfet  minor,  quam  D.  Loco 
triplarum  potuifient  accipi  quxcunquc  ali»  aeque 
multiplices  majores.  In  ^ta  autem  figura  faiis 
eft,  fumere  ipfarum  EB ,  AE,  duplas  GF,  HG; 

uia  utraque  GF  ,  HG ,  major  eft ,  quam  D. 

ofl!ent  tamcn  pro  duplis  fumi  quxcunque  alfac 
maforcs  aeque  multipliccs.    Quoniam  igitur  duae 
FG ,  GH  ,  aequc  multipliccs  funt  duarum  BE, 
EA;    erit  &  tota  FH  ,  ita  multiplcx  totius  AB,  a  t.qaim: 
N  z  ut  ^ 
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ut  GH,  ipfius  AE,  hoc  eft,  ipfius  C,  cum  se- 
qual^s  fint  Dofit»  ,  C ,  &  AE.  Capiatur  quo- 
<jue  ipfius  •£>  ,  multiplex  IK,  quae  proximc  ma- 
jor  fii ,  quam  HG ,  nempe  dupla  ,  ut  in  ^tia 
figura.  Quod  fi  dupla  major  non  fucrit  quam 
HG  ,  fumatur  tripla ,  vel  quadrupla,  &c.  In 
4ta  figura  accepta  eft  IK,  ipfius  D,  quadrupla  , 
guia  tam  dupla  quam  iripla  minc^r  cft  ,  quam 
HG,  at  quadrupla  jam  majorcft.  Abfcifra  ergo 
LK,  quat  aequalis  fit  ipfi  D,  non  crit  IL,  major 

Suam  HG,  (alias  IK  ,  non  elfct  multiplcx  ipfius 
),  proxime  major  quam  HG;  fed  &  IL,  major 
guoquc  cflTct  quam  GH.  Quod  fi  IK ,  dupla  fic 
ipfius  D,  perlpicuum  eft,  IL,  non  cffemajorem, 

Suam  HG,  cum  HG,  pofita  fit  non  minorquam 
)  ,  hoc  eft  quam  IL,)  &  idcirco  HG,  crit  vel 


cft  pofita  quam  D;  LK,  vero  aequalis  cidcm  D; 
erit  quoque  FG  ,  major  quam  LK.  Cum  cr^o 
HG,  non  minor  fit  quam  IL  ,  ut  demonftratum 
eft ,  fcd  vel  atqualis ,  vel  major  ;  erit  tota  FH, 
major  quam  IK.  Itaque  cum  FH  ,  HG  ,  fiut 
aaue  multiplices  primx  AB,  &  tcriiae  C;  atque 
IK,  multiplex  ipfius  D,  qux  inftar  cft  fccun- 
das  &  quartaB :  fit  autcm  r  H  ,  multiplcx  pri- 
inaB,  major  quam  IK  ,  multiplex  lccunda^ ; 
At  HG ,  multiplcx  tertiae,  non  fit  major,  quam 
IK  ,  multiplex  quartx  ,  immo  minor ,  cx  hypo- 
thefi  ;  (fumpta  enim  eft  IK,  miltlplcx  ipfijs  O, 
h  ^  def  *"^J^^  quam  HG,)  ^erit  major  proportio  AB, 
qmnti  primac  ad  D,  fccundam,  quam  C,  tcrci^  ad  D, 
*     *'  quartam. 

Quoniam  vcro  c  contr-irio  IK ,  multiplcx  pri- 
*    mx  D,  (ponatur  enini  nunc  D,  prima  ac  tcrtia; 
At  C  ,  fecunda  &  AB ,  quaria)  ii.ajor  cft  quam 
;^HG ,  maltiplcx  fecundae  C  ;  At  IK ,  multiphx 
"  tertiae  D,  major  nou  cll ,  quam  FH ,  multipicx 
quartx  AB ,  immo  minor ,  cum  FH,  major  fit, 
c\  9.def.  4"^^"^  IKj  ^itt/li^be^^  rerit  major  propor- 

ijMmti.^    tio  D,  prim»  ad  C,  fecundam,  quam  D,  tertiae 


£t  quia  FCi,  major 
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aualium  igitur  magnitudinum  major  ad  candem, 
occ.   Quod  erat  oftendendum, 

T  II  E  O  R.  9.    P  R  O  P  O  S.  9.  ix: 

Quae  ad  eandem  ,  eandem  habent  ratio- 
nem ,  ajquales  fimt  inter  fe :  Et  ad  quas 
eadem  eandcm  habet  rationem  ,  eaD  quoque 
fiint  inter  fe  sequales. 

TJAbcant  primum  A  ,  &  B ,  candem  rationcm  TM,X)X 

ad  C;  Dico  A,  &  B,  efFe  inter  fe  aequales.  fig-  f. 
Sit  enim  ,  fi  fieri  poteft  ,  altera,  nempe  A,  ma- 
jor  &  B  ,  minor.   tfErit  igitur- major  proportio  1 8.  jwoi^' 
A  ,  majoris  ad  C,  quam  B,  minoris  ad  eandem 
G  ;  quod  eft  contra  hypothefin.   Non  crgo  ina- 
quales  funt  A,  &  B ,  fcd  aequalcs. 

Habeat  dcinde  C,  candcm  proportionem  ad  A,  &  B; 
DicorurfusA,  &B,  eire  aequales.  Namfialtera, 
nempe  A,  elfet  major  ,  &  B,  minor;  ^habcret  bS.jw»/. 
C  ,  ad  B  ,  minorem  ,  majorem  proportionem , 

auam  ad  A,  majorcm;  quod  cft  contra  hypothe- 
n.  Non  igitur  major  erit  A,  quam  B,  fed  ac- 
qualis.  Quae  igitur  ad  eandcm  ,  eandcm  habcnt 
rationcm,  &c.   Quod  dcmonftrandum  erat, 

T  H  E  O  R.  10.   P  R  O  P  O  S.  10.  x. 

Ad  eandem  magnitudinem  rationem  ha- 
bentium  ,  quae  majorem  rationem  habet  , 
illa  major  efl: :  Ad  quam  autem  eadem  ma* 
jorem  rationem  habet ,  illa  minor  eft. 

TjAbeat  primum  A,  ad  C,  majorcm  proportio-  TjfB-XlX 

ncm,  quam  B  ,  ad  candem  C.  Dico  A,  fig,  6. 
majorem  efie ,  quam  6 :  Si  enim  A ,  forct  ipfi 
B,  acquah's,  tfhaberent  A,  &  B,  eandem  propor-  tj.^uhst. 
tioncm  ad  C  :  Si  autcm  A  ,  minor  clTet ,  quam 
B,  ^haberct  B,  major  ad  CT,  proportionem  ma-  bS.jMmi. 

N  3  jorem, 
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jorcm,  qaam  A,  minor  ad  eandcm  C,  quod  eft 
contra  hypothcfin.   Non  eft  igitur  A ,  aequalis 
vel  minor  quam  B,  fed  major. 
HabeatfecundoC,  adB,  majorcmprpportionem, 
quamadA.  DicoB,  minorem  cifc  quam  A.  Non 

cj.qmut.  cnima2quah*scritB,  ipfi A ;  ralioquihabcrctC,  ean- 
dem  proportionem  ad  A,  &  B;  quod  ell  contra 
hypothcfin.   Nequc  vero  B,  major  erit  quam  A, 

iB.fmia,  ^  alias  haberet  Cf,  ad  minorem  A,  majorem  pro- 
poriionem  quam  ad  B  ,  majorcm  :  quod  magis 
cft  contra  hypothcfin.  Minor  igitur  clt  B,  guam 
A  ,  quod  cft  propofitum.  Ad  tai:dcm  igitur 
itiagnitudincm  rationcm  habentium ,  &c.  Quod 
crat  dcmonftrandum. 


TABXtX  Sk^^^  propoftioncs  A ,  ad  B,  &  C,  ad  D,  Cc-^- 
-     •  ^  dcm  proportioni  E  ,  ad  F.   Dico  &  prop(»r- 
* tiones  A,  ad  B,  &  C,  ad  D,  e.ifdem  cff:  iijttr 
fe ,  fccundum  definitioncm  6.  hoc  cft  fumptis 
aeque  multlph'cibus  ipfarum  A,  C;  Iccm  a&que 
niultiph*cibus  ipfarum  B,  D;  lcmpcr  cuntingere, 
ut  multipiices  ipfarum  A,  C  ,  a  muItiphVibus 
ipfarum  B,  D,  vel  una  dcficiant,  vel  una  aequa- 
lcs  fint,  vcl  una  exccdant.  Sumantur  cnim  ad 
omnes  antcccdcntcs  A,  C,  E,  aeque  multipHccs 
quxcunquc  G,  H,  1,  &  ad  omncs  confequentes 
fi,  D,  F,  ahae  quxcunquc  aeque  multipUces  K, 
L  ,  M.   Quoniam  igitur  ponitur  efle  A,  prinu 
ad  B,  fccundam  ut  E,  tertia  ad  F,  quartam; 
t  6  dff  iffit  ut  fi  G,  multiplex  prima^  deficit  l  K,  mul* 
^mntu     tiph*ce  fccundx  ,  dcficiat  quoquc  I  ,  multiplex 
tcriiae  ab  M  ,  multiplfce  quartac;  Et  fi  G,  scqua- 
Ifs  cft  ipfi  K,  vel  maior,  asqualis  quoquc  fit  I, 
b     def.  ipfi  JVI,  vel  mtjo.r:  ir S«d  (ut  eodcm  modooften* 
fumi.     dctur)  fi  I,  minor        quam  M,  vel  «qualis. 


4i 


T  H  E  O  R.  II.    P  R  aP  O  S.  II. 


racioncs , 


vel 
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vel  major  cft  quoque  H,  minor  quam  L,  vcl 
acqualis ,  vel  major  ;  propterea  quod  pooitur  cflc 
E,  prima  ad  F  ,  fccundam ,  ut  C  ,  tertia  ad 

Suartam.  Quare  li  G,  muliiplei  primae  A,  de- 
cit  a  K,  multiplicc  lccundae  B,  deficict  quoquc 
H,  muliiplcx  ttrtix  C  ,  ab  L,  multipJice  quartac 
J).  Et  fi  G  ,  aequalis  tft,  vel  major  quam  K, 
ctiam  H  ,  aequalis  crit ,  vcl  major  quam  L.  I- 
demquc  oltcndctur  a6cidcre  in  quibuicunque  aliis 
aequc  multiplicibus.  c  Quapropter  erit  A  ,  prima  c  6i  dtf, 
ad  B,  fccundam,  ut  C,  ttrtia  ad  D,  quartam.  j^Mw/i. 
Quae  igicur  cidem  funt  easdcm  rationes  ,  &  intcr 
fe  funt  exde^n.   Quod  crat  oftcndendum. 

T  H  E  O  R.  12.   P  R  O  P  O  S.  la.  «0^ 

Si  fmt  magnitiidincs  quotcunque  propor- 
tionalcs  :  qucmadmodum  fe  habueric  una 
antecedendum  ad  unam  confequentium ,  ita 
fe  habebunt  omnes  antecedentes  ad  omnes 
confequentes. 

QUod  in  propof.  i.  de  proportione  multiplici  TABJCIX, 
^dcnionftravit  5  oftendit  hic  de  omni  gencre 
proportionis  etiam  irrationalis.  Sint  ergo  quot- 
cunque  magnitudincs  A,  B,  C,  D,  E,  F,  pro- 
portionalcs  hoc  eft  ,  lit  A,  ad  B,  ut  C,  ad  D, 
&  E,  ad  F.  Dico  ut  eft  una  antecedcntium  ad 
unam  confequentium ,  nimirum  A  ,  ad  B ,  ita 
cfle  omnes  antecedentcs  fimul  A,  C,  E,  ad  pm- 
nes  confcquentes  fimul  B,  D,  F.  Sumptis  cnim 
G,  H,  I,  «que  multiplicibus  antecedcntium ;  Sc 
K,  L,  M,  aque  multiplicibus  confcquentium, 

crunt  omnes  6,  H,  I,  fimul  omnium  A,  C,  ^i.quin:. 
E,  fimul  ita  multiplices ,  ut  una  unius»  nempc 
i^t  G ,  ipfius  A  ;  &  omnes  K  ,  L,  M,  fimul 
pmnium  B,  P,  F,  fimul  ita  multiplices,  ut  una 
unius,  nimirum  ut  K,  ipfius  6.   Quoniam  vero       •  ^ 
ponitur  effe  A  ,  prima  ad  B,  fecundam,  ut 
tprtig  ad  P ,  qiurtam  ?  &  ut  alia  £  ,  tertia  ad 
N  4  aliam 
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b     if/  aliam  F,  guartam  ;  />fit  ut  fi  G,  multiplcx  primaB 
fmn$t.     deficit  i  K,  mukiplicc  fecuiidae,  dcficiat  quoque 

H,  multiplex  tertiae  ab  L,  muliipllce  quartac,  & 

I,  ab  M  :  Et  fi  G,  aequalis  eft  ipfi  K,  vel  ma- 
jor,  aKjualis  guoque  fit  ipfi  L,  &  I,  ipfi  M, 
vel  major.  Ac  proinde  fi  G  ,  minor  eft ,  vel 
,3&qualis  ,  vel  major  quam  K,  &  omnes  G,  H, 
I,  fimul  omnibus  K,  L,  M,  fimul  minores  fint, 

£  6.  def.  vcl  acquales  vcl  majores.   rQudcirca  ui  eft  A, 
imtuh     prima  ad  B,  fecundam  ita  crit  A,  C,  E,  tertia 
ad  B,  D,  F,  quartam.   Si  fint  itaque  magnitu- 
dines  quotcunque  proportionales  ,  &c.  Quod 
demonftrandum  erat. 

Ii9-      T  H  E  O  R.  13.   P  R  O  P  O  S.  13. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habueric 
rationem ,  quam  tertia  ad  quartam  ;  tertia 
vero  ad  quartam  majorem  rationem  habue- 
rit ,  quam  quinta  ad  fextam  :  Prima  quoque 
ad  lecundam  maj'orem  racionem  habebit  , 
quam  quinta  ad  fextam. 

TAKXtX^  Clt  prima  A,  ad  B,  fecundam,  ut  C,  tertia  ad 
/X»  9.  *  D,  quartam:  fit  autem  proportioC,  tertiae  ad 
D,  quariam  major ,  cjuam  E,-quintaB  ad  fcx- 
tam.  Dico  &  proportioncm  A,  primas  ad  B,  fe- 
cundam  cflTe  majorcm  quam  E,  quintas  ad  F, 
fextam,  fecundum  dcfinitionemS.  hoc  cft,  fump- 
tis  aeque  multiplicibus  ipfarum  A,  E;  Itcm  aeque 
hiulliplicibus  ipfarum  B,  F,  contingcre  pofFe,  ut 
multiplex  ipfius  A,  cxcedat  multipliQcm  ipfius- 
B ,  at  multiplcx  ipwus  E,  multipliccm  ipfius  F , 
non  excedat.  Sumptis  cnim  G  ,  H  ,  I ,  aequc 
multiplicibus  antcc^dentium  ;  Et  K,  L  ,  M, 
asque  multiplicibus  confequcntium ,  cum  fit  A  , 
prima  ad  B ,  fecundam  ,  ut  C  ,  tcrtia  ad  D  , 
a  6,  def,  (^uartam  ;  <ifit  ut  fi  G,  multiplex  primac  exccflTe* 
ViintL  rit  K,  multiplicem  fecundae,  fexcedat  quoquc  H, 
multiplex  tenias  ipfam  L  ,  multiplicem  qu^tae. 
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&c.   At  quando  H,  cxcedit  ipfam  L,  ^non  nc-  b  S:  dtf^ 
cciliano  I,  excedit  ipfam  M,  fed  aequalis  aliquan- 
do  erit,  vcl  minor;  quod  major  ponatur  propor- 
tio  G,  primse  ad  D,  fccundam,  quam  E,  lertiae* 
F,  quartam.    Igitur  fi  G,  cxcedit  K,  iion  ne- 
ccirurio  1,  cxcedit  M.   ^Major  eft  ergo  propor- c  8.  def, 
liu  A,  primx  ad  B,  fccundam  ,  quam  E,  tcTtix^^^f'- 
ad  F,  quartam.   Quamobrcm  fi  prima  ad  fecun- 
dum  eandem  habuerit  raiionem ,  quam  tertia  ad 
(juartam,  &c.    Quod  oftcndendum  erat. 

T  II  E  O  R.  14.   P  R  O  P  O  S.   14.  xiv. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit 
rationem ,  quam  tertia  ad  quartam  ;  Prima 
vero  qiiam  tertia  major  fuerit  ,  erit  &  fc- 
cunda  major  quam  quarta.    Quod  fi  prima 
^  f iierit  oequalis  tercias ;  erit  &  lecunda  rcqua- 
^Yis  quartae .  Si  vero  minor  ,  &  minor  erit. 

Clt  enim  A,  prma  ad  B,  fccundam  ut  C,  terth  T^g^j^fj^ 

ad  D,  quartam.    Dico  fi  A,  major  fucrit  yj- 
quam  C,  fore  quoque  B,  maiorem  quam  D.  n.  '  * 
Quod  fi  A,  aequalis  rucrit  ipfi  C,  xqualcm  quo- 
que  efic  B  ,  ipfi  D:  Si  denique  A,  miaor  fuerit 
quam  C  ,  minorem  quoque  cffe  B,  ipfa  D.    Sit  fe.  i#. 
primum  A,  major  c^uam  C,  ^eriiquc  propterea  a  8. y «/»/. 
proportio  A  ,  majoris  a  I  B  ,  major  quam  C, 
minoris  ad  candem  B.   Quoniam  igitur  cft  C, 
prima  ad  D,  fccundam  ut  A,  tcrtia  ad  B,  quar- 
tam  ,  proportio  autem  A,  tertias  ad  B,  quartam 
major  eft  ,  ut  oftendimus  ,  quam  C,  qumtae  ad 
B  ,  fextam  :  ^Major  quoque  erit  proportio  C j  hn.quhit: 
mimx  ad  D,  fccundam,  quam  C,  quintae  ad  B, 
fextam.   c  Minor  cft  ergo  D,  quam  B;  Idcoquc  ao.fow/: 
B,  major  erft  quam  D.    Q  lod  eft  propofitum. 

Sit  deinde  A  ,  aeauars  'pfi  C;  ^/eritque  idcirco/r- 
A,  ad  B,  ut  C,  ad  B.  Quoniam  igitur  propor- d 7# fiwni,^ 
tioncs  C,  ad  D,  &  C,  ad  B  ,  caedem  funt  pro- 
portioni  A,  ad  B,  ^crunt  quoque  intcr  fe  eaedem  eii.qmm: 
N  s  pro- 
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r9.^i#r.  proportiones  C,  ad  D,  &  C,  ad  B;/Ideoque 
«quales  erunt  B,  &  D.   Quod  eft  propolituni. 

fg'  «*•       Sit  tertio  A  ,  minor  quam  C  •  ^  eritque  ob 

g8.fiiiff^  iiQc  major  proportio  C,*  majoris  ad  B,  quam  A, 
minoris  ad  B ,  eaudem.  Quoniam  igitur  eft  C, 
prima  ad  D,  fecundam  ,  ut  A  ,  tert  a  ad  B, 
quartam  ;  eft  autem  proportio  A,  terciae  ad  B, 
quartam  minor  ,  quam  C,  quintae  ad  B,  fcxtam: 

bij.fnntf.  iMinor  quoque  crit  proportio  C  ,  primx  ad  D, 
fccundam  ,   quam  C  ,  quintae  ad  B ,  fcxtam  ; 

iio.f«wtf.  f  Idcogue  B,  minor  erit ,  qunm  D,  quod  eft 
propontum.  Si  prima  igitur  ad  fecundam  eandem 
habuerit  rationcm ,  &c/  Qaod  erat  dcmonftran* 
dum. 

xf.       T  H  E  O  R.  15.    P  R  .0  P  O  S.  15. 

Partes  cum  paritcr  muldplicibus  in  eadem 
funt  ratione,  fiprout  fioi  mutuo  relpondent, 
ita  fumancur. 

TAB.XX'  Clnt  partium  A  ,  &  B,  aeque  multiplices  CD, 

fg.  i.  ^  &  EF.  Dico  ita  cffe  CD  ,  ad  EF  ,  ut  A, 
ad  B.  Cum  enim  CD  ,  &  EF  ,  fiiit  xque  mul* 
tiplices  ipfarum  A,  &  ii,  comiiicbiiur  A,  toties 
in  CD,  quoties  B,  iii  EF.  Dividatur  crgo  CD, 
in  partes  CG  ,  GH  ,  HD,  asquales  ipli  A  ,  & 
EF  ,  in  partes  EI  ,  IK  ,  KF,  sequales  ipfi  B, 

a/.fKfw/.  iicritquc  CG  ,  ad  EI  ,  ut  A,  ad  B,  quod  CG, 
3t  A  ,  ajquales  inter  fe  fint,  nec  non  El>  &  B, 
Eadem  ratione  erit  GH,  ad  IK,  &  HD  ,  ad 

hii.fdnt.  KF,  ut  A,  ad  B,  ^idcoque  CG,  GH,  HD,  ad, 
V  EI ,  IK  ,  KF  ,  eandem  habebunl  proportioncm, 

Quocirca  ut  C|S.  ad  EI,  hoc  cft,  u^  A,  ad  B, 

ci|.f»«/.  ^^ita  erit  CD ,  ad  EF ,  nempe  otnnes  CG>  GH, 
HD,  fimul  ad  omnes  EI  ,  IK,  KF,  fimul, 
^bd  cft  propofitum.  Partes  itaquc  cum  pariier 
^iultiplicibus,  &c.  Quod  erat  deuu^oftraodum* 
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T  H  E  O  R.   16.    P  R  O  P  O  S.  16. 

Si   quatuor    magnitudines  proportionales 
fucrinc ,  &  viciffim  propartionaies  erunc. 

HIc  dcmonftratur  alterna,  five  permutata  pro-  TAM,XX, 
portio,  fcu  ratiD  ,  qu»  defin.  12.  ciplicata  >5?.  a. 
eft.   Sit  euim  A  ,  ad  B,  ut  C,  ad  D.   Dico  vi- 
ciffim  ,  feu  permutando  ,  efle  quoque  A,  ad  C, 
ut  B  ,  ad  D.   Sumantur  cnim  ipiarum  A,  B, 
primse  ac  fecundae,  aeque  multiplices  E,  F.  Item 
iplarum  C,  D,  tcrtix  &  quartas  aeaue  raultiplices 
G,  H  ;    critquc  E  ,  ad  F  ,  ut  A,  ad  B,  cum  ai/.jifto. 
E  ,  &  F  ,  fint  pariter  multiplices  partium  A  ,  & 
B.   Eadcm  ratione  erit  G  ,  ad  H ,  ut  C,  ^d  D, 
Cum  igitur  proportiones  E,  ad  F,  &  C,  ad  D, 
jint  caedem  proportioni  A,  ad  B;  crunt  &  ipf» 
hmtct  le  eaedem.    Rurfus  quia  proportiones  E,  hii.mdnC 
ad  F,  &  G  ,  ad  H ,  ea&dem  funt  proportioni 
ad  D  ;  rerunt  &  ipfe  eaedem  inter  le;  hoc  cft,  cii.qmnt. 
ut  cft  E  ,  prima  ad  F  ,  fecundam,  ita  erit  G, 
tertia  ad  H,  quartam.   </Quare  fi  E,  prima  ma-  Ai^'.tpunu 
jor  eft  quam  G  ,  tcrtia,  vel  aequalis,  vel  minor, 
erit  quoque  F,  fccunda  major  quam  H,  quarta, 
vel  aequalis,  vcl  minor,  in  quacunque  multiplica- 
tionc  accepta  fint  aeoue  multiplicia  E,  F,  &  ae- 


C,  fecundam,  ut  6,  tertia  ad  D,  quartam  (cum 
E ,  &  F ,  fint  aeque  multipliccs  primK  A  ^  ac 
tertiac  B  ;  At  G,  &  H,  aeque  multiplices  C,  fe- 
cundae  &  D  ,  quartae ,  &  illae  ab  his  una  defici» 
ant ,  vcl  una  aequalcs  fint ,  vel  una  exccdant , 
&c. )  quod  cft  propofitum.  Si  quatuor  igitur 
magnitudines  proportit)nales  fuerint ,  &  viciffim 
proponionalcs  crunt.  Quod  oftcDdendum  crat, 
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j^y^     T  H  E  O  R.  17.    P  R  O  P  O  S.  17. 

Si  compofitse  magnitudines  proportionales 
fuerint  ,  Jiae  quoque  divifse  proportionales 
erunt. 

TABXX,  XJOc  loco  demonftrat  Euclides  Divifionem  ra* 
y^.  j.  XX  tionis,  quam  dcfin.  if.  explicavit.  Sint  enim 
compofitae  magnitudiiics  AB ,  CB,  &  DE,  EF, 
proportionales,  hoc  eft,  fit  AB,  ad  CB,  ut  DE, 
ad  EF.  Dico  &  divilas  cafdcm  proportionales 
cflTe ,  hoc  cft  ,  ut  cft  AC  ,  ad  CB,  ita  cffe  DF, 
.  -  ^d  FE  ,  in  co  fcufu  ,  quem  definitione  6.  expo- 
fuimus.   Ipfarum  cnim  AC,  CB ,  DF,  FE,  as- 

?uc  muliiphccs   capfantur  eodem   ordine  GH , 
II,  "KLy  LM;  ^critquc  Gi,  ita  multiplcK  ipfius 
AB,  ut  ctt  GH,  ipfius  AC  ,  hoc  cft,  ut  KL, 
^hf^^r  ipfius  DF,  ^ita  quoquc  multiplex  eft  KM,  ipfius 
DE.   jEque  multipliccs  ergo  funt  GI ,  KM , 
ipfarum  AB,  DE.    Caplantur  rurfus  IN,  MO, 
segue  multiplices  ipfarum  CK,  FE.  Quoniani 
'  igitur  fic  eft  multiplex  HI  ,  prima  iecundse  CB, 
ut  LM  ,  tertia  quari»  FE  :  it^m  tam  cft  multi- 
pl^x  IN  ,  quinta  lecund^  CB  ,  quam  multiplex 
ci.qmnt'  eft  MO  ,  fexta  quartne  FE-;  rcrit  &  HN,  fic 
multiplcx  fecundae  CB ,  ut  LO  ,   multiplcx  eft 

S[uartae  FE.  Itaque  cum  fit  AB  ,  prima  ad  CB, 
ecundam ,  ut  DE ,  tertia  ad  FE ,  quartam; 
fumptacque  fint  aequc  multiphces  GI,  KM,  pri- 
mae  ac  tertiae  AB,  DE:  Item  fecundac  &  quartaa 
d  6.  Jif.  CB,  FE  ,  asque  multiplices  HN,  LO,  ^fit  ut  (i 
fiwrri.  GI,  multiplcx  primae  AB,  dcficit  ab  HN,  mul- 
tiplice  fecundaB  GB,  etiam  KM,  multiplcx  tertia 
DE  ,  dcficiat  ab  LO,  multiplice  quartae  FE;  & 
fi  aequalis,  aequalis;  &  fiexcedit,  cicedat.  Quod 
fi  dcficiat  tam  GI,  ab  HN,  quam  KM,  ab  LO, 
ablatis  communibus  HI ,  LM  .  dcficiet  quoque 
GH,  ab  IN,  &  KL  ,  ab  MO.  Et  fi  (jI,  as- 
qualis  fuerit  ipfi  HN,  &  KM,  ipfi  LO,  ablatis 
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conwnunibus  HI,  LM,  crft  &  GH,  asqualis  ipfi 
IN  ,  &  KL  ,  ipfi  MO.  Et  fi  deniquc  Gl,  ex- 
cefferit  ipfam  HN ,  &  KM ,  ipfiun  LO,-ablatis 
communibus  HI  ,  LM  ,  excedct  quoque  GH  , 
iplam  IN  ,  &  KL  ,  ipfam  MO.  Quam  ob  rem 
cum  GH  ,  KL  ,  fumptas  fint  xoue  multiplices 
primac  AC,  &  tertiae  DF:  Item  IN,  MO,  aequc 
inultiplices  fecundae  CB,  &  quartae  FE  ,  often- 
fumque  fit  ,  (in  quacunque  multiplicationc  illas 
aeque  multiplices  fucrint  acceptx)  aequc  multi- 
plices  primae  &  tertiac  ab  xquc  multiplicibus  fe- 
cundac  &  quattat  vcl  unadcficere,  vel  una  acqualcs 
clTe ,  vel  una  cxcedcre  ;  c  Erit  A C  ,  .  prima  ad  *  . 
CB,  fccundam ,  ut  DF,  tcrtia  ad  FE,  quartam,  ^*^' 
quod  eft  propcfitum.  Si  compofitae  igiiur  mag- 
nitudines  proportionalcs  fucriut  ,  &c,  Quod 
ottendcn<ium  erat. 

t  H  E  O  R.  i8.   P  R  O  P  O  S.  ig. 

Si  divifae  magnitudines  fint  proportionales, 
hoe  quoque  compofit^e  proportionales  erunt. 

TNEmonftrat  hoc  loco  Euclidcs  compofitioncm  TABXXi 
^  rationis  ,    quam  dtfinitione  14«  defcripfit.  ftg^  4. 
Sint  cnimdivifx  magnitudines  AB,  BC,  &  DE, 
£F  ,  proportionalcs ,  hoc  cft  ,  AB  ,  ad  BC,  ut 

DE ,  ad  EF.  Dico  &  compofiras  proportionalcs 
cifc,  hoc  eft,  ut  cft  AC,  adBC,  itaclfe  DF ,  ad 
EF.  Si  cnim  non  cft,  ut  AC,  ad  BC,  ita  DF^  • 
ad  EF ,  habcbit  DF  ,  ad  aliquam  magnitudincm 
ininorcm  ipfa  EF,  vcl  niajorcm,  candcm  propor- 
tionem ,  quam  AC  ,  ad  BC.    Habeat  primum 

DF ,  ad  uF  ,  mmorcm  ipfa  EF ,  fi  ficri  poteft, 
candcm  proportioncm,  quam  AC ,  ad  BC.  Quo- 
niam  igicur  cft,  ut  AC,  ad  BC,  ita  DF,  ad  GF;  , 

a  Erit  dividcndo  quoquc  ,  ut  AB ,  ad  BC  ,  ita  ^l^^. 

DG,  ad  GF:  Scd  ut  AB,  ad  BC,  ita  propofita 
qucque  cft  DE  ,  ad  EF.   ^lgitur  crit  ctiam,  ut  wi.f«i«^ 
DG  ,  prima  ad  GF,  fccundam,  itaDE,  tertia 

ad 


Digitized  by 


^  EU€  LIDIS  GEO  MB  TRIM. 
tii  EF ,  quartaffl.  Cum  crgo  DG ,  prima  major 
ciA,mmnt,       qu«m  DE,  teftia,  rcritquoque  GF,  fecunda 
*  major  auarn  EF  ,  quarta  ,  par$  quam  totum. 
Quod  cA  abfurdum. 

Habcat  deindc,  fi  fieri  potcft  ,  DF,  ad  HF, 
majorem  ipfa  EF  ,  eandem  proportionem ,  quam 
AC  ,  ad  BC.   Ouoniam  igitur  eft  ,  ut  AC  ,  ad 
di7.f«ntf.  BC,  ita  DF,  ad  HF;  J  ent  dividendo  quoque  ut 

AB,  adBC,  ita  DH,  adHF.   ScdutAB,  adBC, 
eii.fvt"^'  itapofitaetiaroeftDE,  adEF.  * Igiturcritquoquc^ 

utDH,  primaadHF,  fecundam,  itaDE,  tertiaad 
EF,  quartam.  Cum  ergo  DH,  prima  minor  fit  quam 
DE  tertia,  critqucHF,  fccundaminorquamEF, 

?uatta  ,  totum  quam  pars  ,  quod  cft  abfiirdum. 
lon  igitur  habebit  DF  ,  ad  minorcm  ipfa  EF , 
aut  ad  majorcm  ,  eandera  prqportionem ,  quam 

AC,  habet  ad  BC  Ergo  DF ,  ad  ipfam  EF  , 
cric ,  ut  AC,  ad  BC,  guod  cft  propoficum.  Ita- 
aue  fi  divilx  magnitudines  fint  proportionales  , 
occ.  Quod  dcmonftrandum  crat. 

xvu     T  H  E  O  R.  19.    P  R  O  P  O  S.  19. 

Si  quemadmodum  totum  ad  totum  ,  ita 
ablatum  fe  habuerit  ad  ablatum  :  &  rcli- 
qunm  ,  ad  reliquum ,  ut  totum  ad  totum  , 
fc  habebit. 

TjiJkXX.  r^Uo^     propof  5*.  dcmonftratum  cft  dc  mul- 
j^.        ^   tiplici  proportionc,  hoc  loco  dc  omni  pro- 
portionc,  etiam  irrationah' dcmonftratur.   S  tenim 
tota  AB,  ad  totam  CD,  ut  ablata  AE,  ad  abla- 
tam  CF.   Dico  &  reliquam  EB  ,  e^Fe  ad  reli- 
,        quam  FD,  ut  eft  tota  AB,  ad  totam  CD.  Cum 
u^fslif^  enim  fit  AB ,  ad  CD  ,  ut  AE^^d  CF,  ^  erit  & 
hij,fmt.  permutando  AB,  ad  AE,  ut  CD,  ad  CF.  ^Di- 
videndo  crgo  crit  EB ,  ad  AE,  ut  FD,  ad  CF, 
ig^fM.  c  Quare  permutando  rurfus  crit  £B ,  ad  FD  ,  uc 
*  AE,.ad  CF  ,  hoc  eft  ,  ut  tota  AB,  ad  totam 

CD,  cumpofita-fit  AB,  adCD,  ut  AE,  adCF. 

Si 
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Si  igfcur  quemadmodam  totum  ad  totum ,  &c. 
Quod  dcmonftrandum  erat. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M* 

Hlnt  fbcile  demonOrabi  tor  ifiodas  }1te  trguinentandi  in 
proportlonibus ,  qui  fumitijr  i  converfione  rationis ,  juzta 
16.  defin. 

Sit  enim  ,  ut  AB ,  ad  CB  ,  ita  DE  ,  ad  FE.   Dico  TJlb  tJt: 
per  convtrfionem  rarionis  cflc  quo<jue  ,  ut  AB  ,  ad  AC,  fig,  6. 
ita  DE  ,  ad  DF.    Cum  eftim  fit  ,  ut  AB  ,  ad  CB ,  ita 
DE,  ad  FE  .  dcrit  quoque  divrdendo  ,  ut  AC,  ad  CB^  dijMiiml 
ita  DF ,  ad  FE.    \vc^xxit  8c  convertendo  ,  ut  CB  , 
AC  ,  ita  FR  ,  ad  DF,  #ac  ^roptcrca  componendo  quo»-  ti^Mdmi 
que  ,  ut  AB,  ad  AC»  ita  DE,  ad  DF.   Quod  cft  pnK^ 
pofituro. 


T  H  E  O  R.  20.   P  R  O  P  O  S.  20.  x*: 

Si  fint  tres  magnitudines  ,  &  aliae  ipfii  ^ 
«quales  numero ;  quae  binae  &  in  eadem 
ratione  fumantur  ;  ex  a;quo  aucem  prima , 
quam  tertia  major  fuerit  ,   erit  &  quarta 

?|uam  fexta  ,  major.    Quod  fi  prima  tertiae 
iierit  aequalis  ,  crit  &  quarta  aequalis  fextae: 
fin  illa  minor,  haec  quoquc  minor  erit. 

Slnt  tres  magnitudines  A,  B,  C,  &  totidem  T^nyri 
D,  E,  F,  fitque  A  ,  ad  B,  ut  D  ,  ad  E;  &  j^^.  -  ' 
B,  ad  C ,  ut  E  ,  ad  F,  fit  autem  jprimum  A, 
prima  major  quam  C,  teriia.   Dico  &  D,  quar- 
tam  effe  majorem  F,  fcxta.    Cum  enim  A,  ma- 
jor  fit  quam  C,  aorit  major  proportio  A,  )d  4i&^jdb/. 
6,  quam  C,  ad  fi.   £Q  autem  ut  A,,  ad  fi,  ita 
D  ,  ad  £.  i  Major   igitur  proportio  quoque  hix.Mtt: 
erit  D  ,  ad  E  ,  quam  C  ,  ad  fi.   At  ut  C,  ad  ^ 
B ,  ita  eft  F ,  ad  E.   (Cum  enim  fit  B,  ad  G, 
ttt  E,  ad  F  5  crit  convertendo  ut  C,,  ad  B,  ita 
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F  ,  ad  E.)   Major  igitur  quoque  proportio  erit 
ao.fw»/.  D  ,  ad  E  ,  quani  F,  ad  E,  r  iquare  D  ,  major 

erit,  quam  F.   Quod  eft  propoutum. 
TABXX.    Sit  deinde  A,  sequalis  ipfi  C.   Dico  &  D,  ac- 
fg'  8     qualem  efle  ipfi  F.   Cum  cnim  A  ,  fit  ipfi  C. , 
^7'^uin$.  acqualis  ^crit  A,  ad  B,  ut  C,  ad  B.   Eft  autem 
eii.fiaw/.  ut  A  ,  ad  B,  ita  D,  ad  E.   rlgitur  erit  &  D, 

ad  E  ,  ut  C  ,  ad  B:  At  ut  C,  ad  B,  ita  eft  F  , 

ad  E  ,  per  invcrfam  rationem ,  uti  prius.  Quare 
f '^.ftfrttf.  erit  quoque  D,  ad  E^  ut  F  ,  ad  E  : /Ideoque 

aequalcs  erunt  D,  &  F.   Quod  ett  propofitum. 
TAB  XX*    Sit  tertio  A,  minor  quam  C.   Dico  &  D,  mi- 
fg  9-     norcm  elTe ,  quam  F.   Cum  cnim  A  ,  minor  fit 
g 8. f w»/.  quam  C  ,  gti\t  minor  proportio  A,  ad  B,  quam 

C  ,  ad  B.   Sed  ut  A  ,  ad  B,  ita  cft  D,  ad  E. 


qutm  C  ,  ad  D.  Eft  autem  convertendo ,  ut 
prius  ,  ut  C  ,  ad  B,  ita  F,v  ad  E.  Igitur  minor 
cft  quoque  proportio  D  ,  ad  E,  quam  F,  ad  E, 
ho.fiwi/ffproptereaquc  D,  minor  crit  quam  F.  Qaod  eft 
propofitum.  Si  -fint  itaque  tres  magnitudincs , 
jc  alias  ipfis  aequales  numero ,  &c.  Quod  crat 
oftcndendum. 

txu    T  H  E  O  R.  21.    P  R  O  P  O  S.  21. 

Si  lint  tres  magnitudines  ,  &  alioe  ipfis 
aequales  numero  ,  quae  binae  ,  &  in  eadeni 
rationc  fumancur  ,  fueritque  perturbata  ea- 
rum  proporcio  ;  ex  sequo  autcm  prima  quam 
tercia  major  fuerit  :  erit  &  quarta  ,  quarn 
fexca  ,  major.  Quod  fi  prima  tertiac  fueric 
sequalis ,  erit  &  quarca  aequalis  fextae ;  fm 
illa  minor ;  haec  quoque  minor  erit. 

y^^^jj^  Clnt  trcs  magnitudines  A,  B,  C,  &  totidcm 
X    10.  E>  F,  quaebinaB  &ineadcmrationcfuman' 

^  *  -  tur  ;  fitquc  carum  proportio  pcriurbata,  hoc  eft  , 
fit  ut  A  ,  ad  B  ,  ita  E,  ad  F,  &  ut  B,  ad  C, 
ita  D  ,  ad  E  :  Sit  autem  primum  A,  primo  ma- 
jor  quam  C  ,  tcrtia.  Dico  &^D ,  quartam  elfc 


proportio  eft  D  ,  ad  E  , 


majO' 
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xnajorem  fcxta  ,  F.   Cum  cnim  A  ,  major  flt 

2uam  C,  aerit  major  proportio  A,  ad  B,  quanS  iB  pM} 
^  ad  B  :  Eft  autem  ut  A,  ad  B,  ita  ,E,  ad  F.  • 
*  Major  ergo  quoque  propoiiio  cft  E  ,  ^  ^ ^  hii.^wmy 
quam  C,  ad  B.   Quoniam  vero  ut  B,  ad  C,  ifa 
cft  D  ,  ad  E ,  trit  convertcndo  ut  C,  ad  B,  ifa 
E  ^  ad  D.   Quare  major  quoquc  erit  ptoporfid 
E,  ad       quam  E,  ad  D.   <r  Ideoque  major  ttlt  cjo^uaa: 
D,  quam  F.   Qaod  eft  pfopofiium. 

Sit  deindc  A  ,  ipli  C,  jequalis.  DTco  D,  quo-  fA^Mi 
que  ipfi  F,  cflj  aequnkm.    Cum  enlm  A,  fif /fe- 
aqualis  ipfi  C,  dtrxx.  A,  ad  B,  ut  C,  ad  B:  Sed  dj.punsi 
ut  A,  ad  B,  ita  eft  E,  ad  F.   ^lgifur  erit  ut  C,  «u.^nw/j 
ad  13,  ita  E,  ad  F  :  Eft  autcm  ex  ihveffa  ratio- 
ne ,  ut  C  ,  ad  B  ,  iia  E  ,  ad  D  ,  veluti  prius. 
Igitur  erit  quoqie  ut  E  ,  nd  F  ,  ifa  E ,  ad  D : 
/atque  idcirco  D,  ipfi  F,  aqualis  cfit.   Quodeu  ts-^piha: 
propofitum. 

.Sit  tertio  A,  rhinOr ,  quam  C.   Dico  &  D,  TAB.iT^i 
Hdborem  eflc  quam  F.  Cum  enim  A,  fit  minor/j?-  1». 

2uam  C,  j^erit  m  nor  proportio  A,  ad  B,  quaih  g8.^»#; 
ad  B  :  Ut  aut-m  A  ,  ad  B,  ita  tft  E,  ad  F. 
i&Minor  eft  crgo  proporiio  E,  ad  F  ,  quam  C^  hij.firmr; 
ad  B.   Qu(>niam  vrro  ,  ut  ante  ,  ex  inverfa  ra- 
tionc  ,  ell  ut  C,  ad  B  ,  itn  E  ,  ad  D ;  crit  quo- 
que  minor  proportio  E,  ad  F,  quam  E,  ad  D; 
/ac  pr(^ptcrca  D  ,  m  nur  erit  quam  F  ,  quod  cft  \  io.fd^l  ^ 
propofitum.   Si  igitur  fint  tres  magnitudincs, 
silix  ipfis  aequalcs  numero,  &c.   Quod  oftendeu- 
dum  crat. 

T  H  E  O  R.  22.    P  R  O  P  O  S.  fi2.  «5? 

Si  fint  quotcanque  magnitudines ,  &  aliae 
ipfis  jequales  numero ,  quee  binae'  in  eadeni 
ratione  fumantiir:  £t  ex  JEqualitate  in  ea- 
dem  ratione'  eruiit. 

}Am  hic  demonftrat  !£uclldes  modum  argumcn* 
tandi  in'  propor^ohibus  ex  «qualitate,  quando 
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proportio  eft  ordii.ata.   Siiit  enim  primum  trcs 
TAB^XXl  '^J^^witudines  A  ,  B  ,  C ,  &  alix  trcs  D,  E,  F: 
fg.  i.     fitque  A,  ad  B,  ut  D,  ad  E  ;  &  B,  ad  C, 
*     Uf  E,  ad  F.   Dico  quoquc  cx  aequalitate  cff;: 
^  '    •  -    A,  ad  C,  ut  D,  ad  F.    Sumptis  cnim  ipfarum 

A,  D,  aeque  multiplicibus  G,  H:  Itcin  ipfaruni 

B,  E^  asque  multiplicibus  I,  K:  Itcm  ipfaruni 

C,  F,  acque  multiplicibus  L  ,  M;  cum  fit  A  , 
prima  ad  B,  fccundam,  ut  D  ,  tcrtia  ad  E ,  quar- 

i4.f«fli/.  >  ^^^^^  quoque  G  ,  multiplcx  primse  A  ,  ad 
*  I,  multiplicem  lecundce  B,  ut  H,  multiplcx  tcr- 
ti»  D,  ad  K,  muitiplicem  quartae  E.  Eadcm 
ratlone,  cum  fit  B,  prima  ad  C,  fecundam,  ut 

b4.f«M/.  E,  tertia  ad  F,  quartam;  ^crit  I,  multiplcx  pri- 
mae  B  ,  ad  L  ,  multipliccm  fccundx  C,  ut  K, 
multiplex  tertias  E ,  ad  M  ,  multipliccm  quarras 
F.  Quoniilm  igitur  funt  ircs  magnitudincs  G , 
I,  L  ,  &  alias  tres  H  ,  K,  M,  quae  binoe  in  ea- 

ciojfuinu  dem  proporjionc  fumuntur  ;  ^fit  ut  fi  G  ,  prima 
fuperat  tertiam  L  ,  fiipcrct  necelTario  quoque  H. 

Suarta  fcxtam  M  ;  Et  li  aequalis ,  xqualis;  Et  n 
cficit,  dcficiat.    Itaqae  cum  G,  H,  a^que  mul- 
tiplices ;prima&  A  ,  &  tv-rtix  D,  vcl  deficiant  una 
.'  •       ab  L,  M  ,  ceque  niuliij">licibus  fccundae  C,  & 

auartat  F ,  vcl  una  jequalcs  fint ,  vcl  una  excc- 
ant  :'  in  quacunquc  niultiplicationc  fumpta  fint 
d  6.  dij.      multiplici.i  :  A,  prima  ad  C,  fecundam, 

f«i»i/.  ut  D  ,  tcrtia  ad  F  ,  niiartam.  Quod  eft  propofi- 
tum. 

Dcindc  fint  plufcs  m  it^^nitudincs  tribus  ,  ita  ut 
fit  ctiam  C,  ad  N  ,  ut  F  ,  ad  O.  Dico  adhuc 
cflTc  ut  A,  ad  N,  ita  D,  ad  O.  Gum  enim  jam 
lit  oft cnfum  in  tribus  magnitudinibus .  cfTe  A ,  ad 

C,  ut  D,  ad  F  :  ponatur  autem  C,  ad  N,  ut 
F,  ad  O,  erunt  tres  magnitudines  A,  C,  N,  & 
alias  ircs  D,  F,  O  ,  quae  binae  in  cadcm  ratioiic 
fumuntur.  Ergo  tx  acqualitate  in  tribus  magni- 
tudinibus  oftenfa  ,  rurfus  erit ,  ut  A,  ad  N,  ita 

D,  ad  O.  Eodcmque  modo  idem  oftendetur  in 
quinque  magnitudinibus,  per  quatuor;  ficut  id  in 
quatuor  demonftratuni  fuit  per  tres ;  Et  fic  dc 

•  pluri* 
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pluribus.   Itaque  fi  fint  quotcunq\ic  magnitudi- 

nes,  &c.  Quod  crat  cftendendum.j  "        .  ^ 

T  H  E  O  R.  23.   P  R  O  P;0:S.  23,  :  ^^^.  ' 

Si  fint  tres  magnitudines  ,  allaeque  ipfis 
aequales  numero ,  quae  binoe  in  ea^iepi  ra-    ♦  '  ^ 
tione  fumantur ,  fuerit  autem  perturbata  ea- 
rum  prqportio :  fitiam  ex  aequalitatie  in  ica- 
dem  rationc  erunt. 

'TNEmonftrntur  hic  ratio  ex  «qualitate ,  quanda^ 
^  proportio  cft  pcrturbata.  Sint  enim  tres  mag- 
nitudines  A  ,  B  ^  C  ,  &  alis  tres  D ,  E,  F.  fit-  TAhXXi 

?ue  pcrturbata  carum  proportio ,  hoc  eft  ',  m  ut)%' 
L  ,  ad  13  ,  ita  £  ,  ad  F  ;  &  ut  B  ,  ad  ita 
D  ,  ad  E.  Dico  quoque  ex  scc|ualitate  efle  ut 
A,  ad  C,  ita  i>  ,  ad  F.  Sumptis  cnim  ipfarum 
A,  B,  D,  xque  multiplicibus  G,  H,  I;  Item 
ipfarumC,  E,  F,  aeque  multrplicibus  K,  L, 
M.  ^Erit  ut  A,  ad  B,  ita  G,  ad  H,  cum  G,  tiyfw*»/^ 
H,  fint  ipfarum  A,  B,  aeque  multiplices^:  At  ut 

A,  ad  B,  ita  tft  E,  ad  F;  Z»Igitur  ut  G,  ad  H,  bii.^ivm/.' 
ita  quoque  cft  E,  ad  F;  cScd  ut  E,  ad  F,  ita  ciy.^w»/. 
eft  quoque  L,  ad  M,  quod  L,  M,  fint  ipfarUm" 

E,  F,  aeque  multiplices.  <^lgitur  crit  quoJque  ut  clii.^«i«^« 
G,  ad  H,  ita  L,  ad  M.    Rurfus  quoniam  eft 

B,  prima  ad  C    fecundam  ,  ut  D,  tcnia  ad  E, 
quartain  ;  ccrit  quoquc  ut  H,  multiplex  prim»  c^/^tfJ^fl^i! 
B,  ad  K,  multipliccm  fecundx  G,  ita  I,  multi- 

pl  :x  tcriic-e  D,  ad  L,  muitiplicem  quartas  E. 
Quia  ig^tur  funt  tres  magnitudiaes  G,  H,  K,  & 
alix  trcs  1  ,  L ,  M  ,  quac  bina&  in  eadem  ratione 
fumantur  ,  cftquc  carum  proportio  perturbata  ; 
cum  ottenfum  fic  effe  ut  G  ,  ad  H  .  ita  L,  ad 
M  :  Et  ut  H,  ad  K,  ita  I,  ad  L;/fit  ut  fi  G,fit.f«i^i 
prima  fuperat  tertiam  K  ,  luperet  quoque  quarta 
I,  fextam  M  ;  &  fi  aeqaalis,  asqualis,  &  fi  dcfi- 
cii  dcficiat.  Itaque  cum  G  ,  &  I,  aeque  multi- 
plicts  prim«  A,  &  terti^e  D,  a  K,  &M,  scquc 
O  a  ^  _  muj- 
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mull;ip^i;:ibjus,  f^m^^^  C »      quari»  If  ,  vel  mia 
deficlant ,  vel  uua  aeqaalcs  fiiit ,  ve4  una  cxgcT 
^6*  itf'  dant;  j^erit  ut  A  ,  prima  ad  C,  fecundam  ,  ita 
fWJtfi.      D,  tcrtiflkaflE,  quariam  ,  quod  cft  propofttuip. 
:  Itaque  fi^iint  tres  hiagnitudines  ,  &c.   Quod  de- 
mpnftranduoi  erat. 

T  H  E  O  R.  24.   P  R  O  P  O  S.  24. 

'  Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit 
•  ratianem,  quam  tertia  ad- •qwKafii";  habue- 

rit  autem  &  quinta  ad   fecundam  candem 
ittionem  ,  quam  fexta  .^d  qMf^t^i^  :  Etiam. 
.  .<rompofita  prima  ciu^'''^^^  ^  fiaSf  /pcundam 
eandcm  habebit  rationei^ qjuam  tertia  cum 

fexca ,  ad  quartam. 

QPod  pcopofitiqae  2.  demonftravit  Euclides  de 
^fola  pt^p^dlDBe  multiplici ,  demonftrat  hoc 
loco  de  onaidl||k)ipoatotl^ ,  cttam  irrationali.  Sit 
r,^^X/^eniin  AB,  prinaa  ad  G,  fecuodam,  ut  DE,  ter- 
J"     t(a,ad  F:,  quactam;  Itpm  BG,  quinjta  ad  C,  fe- 
,  'cu^ldam,,  ui  fexta  ad  F  ,  quartam.  Dico 

itji.  qflt  AG,  conipofitam  ex  pr4ma  ac  quinta , 
^.fecupdflin  C,  ur  cft  DH^  compofita  ex  tertia 
f^x^taj,  ad  quartam  F.    Cum  enim  fit  ut  BG, 
ad  C,  itaj  EH,  ad  F.  erit  convertendo  ut  C,  ad 
]^G,  it»  F  ,  ad  EH.   Quoniam  igitur  eft  AB, 
.  a4  0  ,  ut  DE  ,  ad  F,  &  C,  ad  BG  ,  ut  F,  ad 
i\\.funf.  cfit  cxa^qualitate  AB,  ad  BG,  ut  DE,  ad 

bi8.f«w/.  ^Componeiido  igitur  crit  ut  tota  AG ,  'ad 

,  ita.tota  DH,  ad  EH,  Itaque  cum  rurfus 
lif  AG.,  ad  BG,  ut  DH,  ad  EH,  &  BG,  ad  C, 
Cii-ffi»^.  ut  EH,  ad  F:  reritcx  aqualitate  AG,  ad  C,  ut 
Ij>H,  ad  F.  Quod  eft  propofitum.  Si  prima  ii^i-* 
tur  ad  fqcundan}  eandcm  habuerit  ralionem  f  &c* 
Qupd  er^t  demoQftr^um. 


THEOR. 
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T  H  E  O  R.   25.    P  R  O  P  0      25;  wr: 

Si  quatuor  niagnitudines  propprqonates 
fucrint :  maxima  &  niinima  reliquis  duabtis 
m^jores  erunt. 

Slt  enim  AB,  ad  CD,  ut  E,  ad  F,  fitcjue  A%  TAMKi. 
omnium  maxima,  &  F,  minima.    Dico  duas  y5j.  4. 
AB  ,  &  F ,  fimul  dTc  majores  duabus  CD  ,  & 
E  ,  fimul.    Autcratur  cnim  ex  AB  ,  magnitudb 
AG ,  xqualis  ipfi  E  ;  &  cx  CD  ,  alia  CH,  as- 
qualis  ipli  F.   Erit  ij>itur  AG,  ad  CH  ,  ut      '  . 
ad  F ,  hoc  cll,  ut  AB,  ad  CD.   QUare  cunl  flt 
tota  AB,  ad  totam  CD ,  ut  ablata.AGt  adabl4- 
tam  CH :  ncrit  quoquc  ut  tota  AB^  ad  totarn  ti^  fmt. 
CD  ,   ita   rcliqua  GB  ,    ad  reliquam   HD  : 
Eft  autem  AB  ,  (  cum  fit  omnfum  maxima^ 
major ,  quam  CD.   Igitur  &  GB ,  major  erft 
quam  HI).   Quoniam  vcro  AG  ,   &  E  ^ 
quales  funt ;  h  ipfis  addantut  squales  F  ^  & 
CH,  nimirum  F,  ipfi  AG,  &  CH,  ipfi  E,  fient 
AG,  &  F  ,  fimul  icqaalcs  ipfis  £  ,  &  CH,  fi- 
mul.    Additis  i^itur  insequalibus  GB ,  &  HD, 
fient  AB,  &  F,  limul  majores  quam  E,  &  CD, 
fimul ,  cum  GB ,  fic  major  quam  HD.  Quod 
eft  propofiium.   Si  crgo  quatuor  magnituaines 
proporiionalcs  fucrint  ,  &c.   Quod  erat  demon- 
ftrandum, 

S  C  H  0  i;.  I  U 

Hic  finem  EucUdts  imponit  quinto  libro^  Verutn 
fuia  Camfamus  y  (ff  nhfsHuUi  4lii  adjicimmi  3ids 
qi$afdam  fropofitiones  i  qnibus  f^pentsmtro^  grmviffinii 
Scriptores^  ut  Jriibimedes  g  Aflhmims  ,  Jossntft 
kegiomontamus  ^  ^  ntii  mtmmtttr^  fdfqste  qmsfi  effen$ 
lEmcHdis  ,  citant  ;  placmit  f^s  Mc  ptit^  librd  a^" 
meSere  ^  ntaxhms%  qma  fieti  pUp  «  krevitate 
m^mftrofe  j  ^€c  pom  im  mmmirmm^  ^  feriem  fnp^fi\  r  ^ 
0  3  tioumm 
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tlonum  Emclidts  referre,    Omnet  autem  traduMtur 
^»^»ituMnibus  improporttonMus  ^  quarum  prima 

CT  H  E  O  R.  26.    P  R  O  P  O  S.  26. 

Si  prima  ad  recundam  habuerit  majorem 
..^.  ^  proportionem  ,  quam   tertia  ad  quarcam  : 

•  habebit  cbnvertendo  fecunda  ad  primam  mi- 
norem  propordonem,  quam  quarta  ad  ter- 
uaip. 

TABXXD X^^be^t  enimA*  ad  B,  majorcm  proportionem , 

fy'  S'  qu^in  C  ,  ad  D.    Dico  proportionem  B,  ad 

A  ,  minorem  efle  proportione  D,  ad  C.  Inte!- 

.\  .  -  ligatur  enim  effe  E ,  ad  B ,  ut  C,  ad  D;  eritque 
proportio  A,  ad  B,  major  quoque  quam  E,  ad 

«io.f«/fff.  B  ^  « ac   propterca  A,  major  trit  quam  E. 

b8.fictti/.  ^Quare  minpr  crit  proportio  ad  A,  majorem, 
quam  B ,  ad  E  ,  minorcm:  Sed  ut  ell  B,  ad  E', 
ita  eft  convertendo  D ,  ad  C.  I^itur  proportio 
B,  ad  A  ,  minor  cft  quoque ,  quam  D ,  ad  C. 
Quod  ell  propofiium.] 

Kwj,    -[T  H  E  O  R.  -7.    P  R  O  P  O  S.  27. 

Si  prima  ad  fecundam  habuent  majorem 
proportionem ,  quam  tertia  ad  quarcam:  Ha* 
bebit  quoque  viciHim  prima  ad  terciam  ma- 
jorem  proportionem  J  quam  fecunda  ad 
quartam. 

TAB.XXL  \JKh^zt  enim  A*  ad  B ,  majorem  proportio- 
i"-  nem  ,  quam  C  ,  ad  D.   Dico  permutando 

majorcm  elEj  quoque  proportionem  A  ,  ad  C, 
quam  B,  ad  JD.  •  Intelligatur  namque  effe 
ad  B,  ut  C,  ad  D^  erkque  proportlo  A  ,  ad  B, 

•  lo-^n/fli.  major  etfamquam\E,  ad  Br-rtldeoque  A^  ma- 
•«.fww/.  p^  crit  quam  E.  ^QJlarc  major  •erit  proporrio 

-       .  ?  '"^  A, 
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A  ,  ad  C,  guam  E,  ad  C.  rQaonlam  vero  per-' ci^fw^/- 
mutando  ert  ,  ut  E,  ad  C,  iln  B,  ad  D ,  (cum 
pofita  fit  E,  ad  B,  ut  C,  ad  D.)  Igitur  propor- 
tio  A,  ad  C,  niajor  quoque  trit  quam  B,  ad 
D.   Quod  eft  propufitum.] 

[T  H  E  O  R.  28.   P  R  O  P  O  S.  28.,  xxvHj; 

Si  prima  ad  fecundam  habuerit  majorem 
proportionem  ,  quam  tertia.  ad  quartam  : 
Habebit  quoque  compofica  prima  cum  fe- 
cunda,  ad  fccundam  majoreni  propprtionem, 
quam  compofica  tci  tia  cum  quarta ,  ad  quar- 
tam. 

Clt  major  proportio  AB  ,  ad  BC  ,  quam  DE,  TMXXL 
^  ad  EF.    Dico  &  cunipcnendo  majorcm  cffc  fig,  6» 
proportioncm  AC  ,  a  i  BC  ,  quam  DF,  ad  EF. 
Intelligatur  cnim  effc  GB ,  ad  BC ,  ut  DE  ,  ad 
EF  ;  eritquc  proportio'  AB ,  ad  BC,  major  quo- 
que  ,  quam  GB,  ud  BC;  /i.  Idcpquc  AB,  major  aioj«i»f. 
quam  CjB.   Acidica  cr^^o  conununi  BC;  fictAC, 
major  quam  GC  ;    majorque  proptcrea  erit  pro-  b8.f«m^ 
portio  AC,  ad  BC  ,  qu:i;n  GC ,  ad  BC.  Sed 
qomponcndo,  cnt  cll  GC,  ad  BC,  ita  cft  DF  ,  ci8.fifm/. 
ad  EF,  (quod  pofiia  fit  Gj^  ad  BC,  ut  DE,  ad 
EF.)    Major  cr^o  cciam  crit  proportio  AC,  ad      .  . 
BC ,  quam  DF ,  ad  EF.   Quod  eO  propofi- 
tum.  J 

[T  H  E  O  R.  29.    P  R  O  P  O  S.  29.  xxix. 

Si  compoiiLa  priiiia  cum  fecimda  ad  fe- 
cundam  miijorem  habuerit  proportionem  , 
quam'  compofita  tertia  cHjm  quarta  ad  quar- 
tam :  Habebit  quoque  dividendo  prima  ad 
fecundam  majorem  proportionem  ,  quam 
tertia  ad  quartam. 

Slt  major  proportio  AC,  ad  BC  ,  quam  DF,  TABXXt- 
EF.   Dico  &  diridendo  majorcjn  effc  pro-  fig*  ^\ 
'  O  4  por- 
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IiorHoniem  AB,  ad  BC,  quam  PE,  ad  EF.  In- 
tplligftur  cnim  efle  GC,  ad  BC,  ut  J5F,  ad  EF, 
critque  proportio  aC  ,  ad  BC  ,  major  quoque 
gi^-^g^.  prppoctione  GQ  ,  ^d  CC  :     ideoque  major  erit 
AC  ,  quam  GC.   Ablata  crgo  communi  BC  ; 
bB.fvni^*  m^jor       -AlB,  quam  GB  ;  ^Ac  propttrca  major 
erit  proportio  AB,  ad  BG  ,  quam  OB ,  ad  BC. 
ai*9uhti'  ^Sed  dividendo,  ut  eft  GB,  ad  BC,  ita  cft  DE, 
ad  EF.   (Pofita  namque  cft  GC ,  ad  BC,  ut 
DF  ,  ad  EF.)    leitur  major  quoauc  erit  pro- 
portio  AB  ,  ad  BC  ,  quam  DE,  ad  EF.  Quod 
cft  propofitum.] 

px;    [T  H  E  O  R,  30.   P  R  O  P  O  S.  30. 

Si  compofita  prima  cum  fecunda ,  ad  fe- 
cundam  nabuerit  majorem  proportionem  9 
qu2^n  compofita  tertia  cum  quarta,  ad  quar- 
tam :  Habebit  per  converfionem  rationis , 
prima  cum  fecunda  ad  primani  ,  minorem 
proportionem ,  quaip  tertia  cum  quarta ,  ad 
(emam.  ' 

TABXXh  QI?  major  proportlo  AC  ,  ad  BC ,  quam  DF , 
fg.  ad  EF.   JDico  per  converfioncm  rationis,  mi* 

norem  cfle  proportionem  AC  ,  ad  AB  ,  quam 
DF  ,  ad  DE.    Cum  enim  fit  AC,  ad  BC,  ma- 
ia9.fi0iir.  jor  proportio,  quam  DF  ,  ad  EF;  *»ent  &  divi- 
dendo,  major  proportio  AB.  ad  BC,  quam  DE, 
h\64tmt.  ad  EF»   h  Quare  convertendo  ,  minor  erit  pro* 
ci8.jwM.  portio  BC ,  ad  AB ,  ouam  EF  ,  ad  DE ;  c  Ac 
propterea  &  componenao ,  minor  erit  proportio 
totius  AC  ,  ad  AB ,  quam  totius  DF  >  aTd  D£« 
^od  cft  propofitum.] 
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[T  H  E  O  R.  31.   P  R  O  P  O  S.  31,  xxxi; 

Si  fint  tres  magnitudifles  ,  &  aliae  ipfis  . 
aequales  numero  ,  fitque  «ujor  proporcio 
priraaB  priraorum  ad  fccundara,  quam  priniae 
pofteriorum  ad  fecimclara  ;  Icem  lecundce 
priorum  ad  tertiara  major ,  quam  fecundae  ^ 
pofteriorum  ad  tertiam  :  Erit  quoque  ex  a> 
qualitate  major  proportio  primae  priorum  ad 
tertiam ,  quam  primae  pofteriorum  ad  tcr- 
tiam-< 

Slat  trei  magnitudines  A  ,  B ,  C  ,  &  alia:  tres  r^xx( 
D,  E ,  F  ,  fitque  major  proportio  A,  ad  B,j%, 
quam  D  ,  ad  E  :  Item  major  B  ,  ad  C ,  quara 
E,  ad  F.  Dico  ex  aequalitate  majorem  quoc^ue 
cile  A,  ad  C,  quam  D,  ad  F.  Intelligatur  omm 
cfle  .G ,  ad  C ,  ut  E  ,  ad  F  ,  eritque  proptcrea 
proportio  B ,  ad  C  ,  major ,  quam  G  ,  ad  C  ; 


^major  erit  proportio  A  ,  ad  u  ,  minorcm  quam  b8.f««r. 
A  ,  ad  B ,  majorem :  Ponitur  autem  propcrtio 
A  ^  ad  B  ,  major  quara  D  ,  ad  E.   Multo  cr^^t) 
major  erit  proportio  A  ,  ad  G,  quam  D,  ad 
Intclligatur  rurfus  efle  H,  ad  G  ,  ut  D,  ad  E; 
eritque  propterea  major  proportio  A ,  ad  G  ^ 

?uam  H,  ad  G;  ^ldeoquc  A,  major  erit,  quam  cto.pint. 
L  i/Quare  major  quautitas  A,  ad  C,  habcbit  d8.f«ni« 
majorein  proportionem ,  quam  minor  quantiras 
H,  ad  ctndem  C    r  Atqui  ut  H,  ad  C,  ita  cft,  eii^aitf; 
cx  awualitate  D  ,  ad  F.   (quoniam  ut  D,  ad 

Sctt  H,  ad  G;  &  ut  E,  ad  F,  ita  G,  ad  C.) 
ajor  crgo  proportio  quoquc  erit  A  ,  ad  C  ^ 
quam      9d  F*  Quod  cft  propofitum-i  ^ 


,  major 
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[T  H  E  O  R.  32.    PROPOS.  32. 

Si  fint  tres  magnitudines  ,  &  aliae  ipfis 
sequales  numero  ,  fitque  major  proportio 
primae  priorum  aid  fecundam,  quam  fecundoe 
pofteriorum  ad  tertiam  ;  Item  fecundae  prio- 
rum  ad  tertiam  major  ,  quam  primae  pofte- 
riorum  ad  fecundam :  Erit  quoque  ex  aequa- 
litate ,  major  proportio  primae  pri^rum  ad 
tertiam ,  quam  primae  pofteriorum  ad  ter- 
tiam. 

TAB^Xl  Clnt  tres  magnitudines  A,  B,  C,  &  aHa&  trcs 
A'  9*         I^?  Ej  F)  (itque  major  proportio  A,  ad  B, 

Juam  E  ,  ad  F.    Item  rnajor  B  ,  ad  C,  quain 
)  ,  ad  E.   Dico  cfFc  quoqae  majorcm  propor- 
tionem  cx  jequalitate  A  ,  ad  C,  quam  D,  ad  F. 
Intelligatur  cnim  cffe  G,  ad  C  ,  ut  D,  ad  E, 
eritque  proptcrea  proportio  B  ,  ad  C ,  major 
«io*f«0tf.  quam  G  ,  ad  C.   ^ldeoque  major  ent  B,  quam 
bS.fvnr/.  6.   ^Quare  major  erit  proportio  A  ,  ad  G ,  mi- 
norem,  quam  ejuClcm  A,  ad  B,  majorcm  ;  Eft 
autem  proportio  A  ,  ad  B ,  major  quam  E  ,  ad 
*F.    Multo  ergo  ma|or  eft  proportio  A  ,  adG, 

Suam  E  ,  ad  F.   Imelligatur  rur/us  cflfe  H,  ad 
r ,  ut  E  ,  ad  F  ;  Eritquc  proptcrca  major  pro- 
cio.qtiho.  portio  A,  ad  G,  quam  H,  ad  G;  rfdeoque  ma- 
dS.^uint.  jor  crit  A  ,  quam  H.  ^^Quocirca  A,  major  ad 
C,  majorem  habebit  proportionem ,  ouam  H, 
cijfKi^/.  minor  ad  eandcm  C:  eAt  tt  H,  ad  C,  ita  eft 
ex  aequalitate ,  D  ,  ad  F.   (Quoniam  ut  D  ,  ad 
E ,  ita  eft  G ,  ad  C,  &  ut  E,  ad  F,  ita  eft  H, 
ad  G.)  Major  ergo  etiam  cft  proportio.  A ,  ad 
C,  quam  D,  ad  F.   Quod  cft  propofitum. } 
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[THEOR.  33-   PROPOS.  33. 

Si  fuerit  major  proportio  totius  ad  totum, 
quam  ablati  ad  ablatum  :  Erit  &  rcliqui  ad 
reiiquum  major  proportio  ,  quam  tocius  ad 
totum. 

Slt  major  proportio  totius  AB ,  ad  totam  CD^,  TjiB: 
quam  ablatas  AE  ,  ad  ablatam  CF.    Dico  &  XXn. 
proportionem  rcliqux  EB,  ad  reliquam  FD,  marA- 
jorcm  clFe  ,  quam  totius  AB,  ad  totam  CD.  ^ 
Cum  enim  major  fit  proportio  AB  ,  ad  CD, 
quam  AE  ,  ad  CF  ;  <acrit  quoque  pcrmutando^  wjphtf: 
major  proportio  AB  ,  ad  AE ,  quam  CD ,  ad 
-CF ;  b  ac  propterca  ,  per  convcrfioncm  rationis  ,  b|o.fi«M^ 
rainor  crit  pioportio  AB ,  ad  EB,  quam  CD, 
ad  FD.   c  Permutando   ii^itur  ,  minor  quoque  cxj-ftM. 
crit  proportio  AB ,  ad  CD  ,  quam  EB,  ad  FD, 
hoc  eft ,  EB,  rcliqua  ad  reliquam  FD,  majorcm 
habcbit  proportionem ,  quam  tota  AB,  ad  totam 
CD.   Quod  eft  propofitum.] 

[T  H  E  O  R.  34.    P  R  O  P  O  S.  34. 

Si  fint  quotcunque  magnitudincs ,  &  aliae 
ipfis  aequales  numero  ,  litque  major  propor- 
tio  primae  priorum  ad  primam  pofteriorum , 
quam  fecundae  ad  fecundam;.  &  hxc  m  ijor, 
quam  tertiae  ad  tertiam  ;  &  fic  deinceps ; 
Habebunt  omnes  priores  fimul  ad  omnes 
pofl:eriores  fimul ,  majorem  proportionem  ; 
quam  pmnes  priores  ,  relifta  prima  ,  ad 
omnes  pofteriores  ,  relifta  quoqUe  prima  ; 
minorem  autem  ,  quam  prima  priorum  ad  . 
primam  pofterionim ,  majorcm  dcnique  eti- 
am  ,  jtjuam  ultima  priorum  ad  ultimam  po-  . 
•fteriorum. 

lCInt  primum  trcs  xjiagnitudines  A ,  B,  C,  & 
ali»^trcs       E,  P.  "Sit  ttutcm  mtjor  propor- 

tiov»-.  ^ 


Digitized  by  Google 


Mo  EUCLI^IS  GEO  METRiM. 

tio  A  ,  ad  D  ;  quam  B,  ad  E;  Itcm  major 
ad  £,  quam  C,  ad  F-  Dico  prroportionem  ipfk- 
rum  A,  B,  C,  fimul  ad  ipfas  D,  E,  F,  fimul 
«najorem  efTe  proportione  ipfarum  B,  C,  Omul 
kul  ipfas  E,  F,  fimul;  minorem  vero,  proportfo- 
He  A  ,  ad  D  ;  maiorem  denique  etiam  propor- 
tione  C ,  ad  F.   Cum  enim  major  fk  proportio 

ttfjtrniti'  A,  ad  D  ,  ouam  B,  ad  £  ;  a  erit  permutando 

Ihafiytf.  major  A,  ad  B,  quam  D,  ad  £.  h  Iftitur  com- 
)>onendo ,  major  erit  proportio  ipfarum  A,  B, 
'       iimul  ad  B,  quam  ipiarum  D,  £,  fimul  ad  £; 

Qt^^uint.  ^Permutando  ergo  rurfus ,  majof  erit  proportio 

A  ,  B ,  fimul  ac  D,  E,  fittiul,  quam  B,  ^ 
.     \    Itaque  cum  tota  A  ,  B,  ad  totam  D,  £,  majo- 
rem  habcat  proportionem  ^  quam  iiblaia  B ,  ad 

Mff^  ablatam  £  ;  ^/habebit  quoque  rcliqua  A,  ad  rcli- 

3uam  D  ,   majorem  propottionem  ^  quaifi  toca 
L ,  B  ,  ad  toiam  D,  £.   Eadem  ratione  ^  rtiajor 
proportio,  B,  ad  E,  quam  tocius  B,  C,  ad 
totam  E ,  F  :  Multo  crgo  majOr  erit  pfoportio 
A  ,  ad  D,  quam  B,  C,  totius  ad  tot^m  E,  F. 
e&7^/.  rPermutamdo  igitur,  major  crit  proportio  A,  ad 
f  i8-fimr^  B,  C,  quam  D,  ad  E,  F  ;  /  &  componendo  er- 
go  major  ett  proportio  totius  A  ,  B,  C ,  ad  B, 
gt7.fmtf.  C,  quam  totius  D,  E,  F,  ad  E,  F,  ^Et  rutfus 
permutando  major  proporiio  omnium  A,  B,  C, 
fimul  ad  omnes  D ,  £ ,  F  ,  fimul  quam  B,  C,, 
ad  E,  F,  quod  eil  primum. 

Itaquc"  cum  fit  major  proportio  totius  A,  B, 
C,  adtotamD,  £,  F,  quamiiblataB»  C,  ad  abla^ 
klliiuiiu  tam  E,  F,  Aerit  &  major  propoftio  reliqu»  A^ 
ad  reliquam  D,  quam  totius  A  ^  B.  C,  ad  to* 
tam  D,  E,  F5  quod  cft/ecundum-  \  ^ 
Quoniam  vcro  major  cft  proportio  B,  ad  E, 
Xx^^nint'  amm  C,  ad  F;  /crit  pcrrtutando  major  quoquc 
k»^mr.  5   ad  C  ,  quam  E  ,  ad  P  ;  *  &  contponcddo , 
major  totius  B,  G ,  ad  C  ^  quaai  totius  E ,  F\ 
U7.fmr.^       i&  ruriiis  pcnnutmdD^  majot      C,  «I 
E  ,  F  ,  quara  C  ,  ad  F.  Eft  autem  jnajtw  prc>- 
r..-     *ortio  A,  B,  C<  ad  D,  E^  F^  ,ut  oftendimu«, 
'  <iiwm  B,  C^.  ad  E  ,  F.  Mu^io  ^rgo  m^jor  <rjt 
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ptoportio  omnium  A ,  B ,  ad  omnes  D,  E, 
F  ,  qu^rn  uU*«|Mi-  C  ^  a4  ulttiiisfn  P  ,  quod  eft 
tertiunK 

Deinde  ftnt  qu^upr  iiDagt^ihj4ine»  utrobique  taW 
cum  cadem  hypothefr,  hoc  efr,  flt  quoquc  major  Xxn.  ' 
proportio  terti»  C,  ad  F,^  teipLiam  ,  quam  G  ^fig*  h. 
^quartae      Ht,  ^juar^m.   Dico  eadem  confequi. 
Ut  enioi  janv  i&  tribus  cft  oft^oAm ,  major  eft 
proportio  B ,  ad  E  ,  quam  B,  C,  G,  ad  E ,  F, 
H.   Multp  ergo  major  trit  A  ,  ad  D,  quam  B, 
C,  G,  ad  E,  Is  H.    .»« Permutando  ergo  major  mxjMi^ 
^rit  A  ,  ad  B  ,  C  ,  G,  quam  D,  ad  E,  F,  H,  $i. 
•»&  componcndo  major  A  »  B  ,  C  ,  G  ,  ad  B,  m^piha: 
C  ,  G  ,  quam  D  ,  E,  F,  H ,  ad  E,  F,  H,  oSl  017^' 
permutando  A ,  B ,  C ,  G  ,  ad  D ,  E,  F,  H, 
major  quam  B,  C,  G,  ad  E,  F,  H,  quod  eft 
primum. 

Itague  cum  fie  major  proportit)  totius  A  ,  B, 
G  ,  G  ,  ad  totam  D  v  E  f  F ,  H ,  guam  ablatse 
B,  C.  G,  adablatam  E^  F,  H,  /^crit  &  reliquae  piifiteJ 
A,  ad  reliquam  D,  major  proportio,  quam  toti- 
iis  A,  B,  C,  G,  ad  totam  D,  E,  F,  H,  quod 
«ft  fccundum. 

Quoniam  vero,  ut  in  tribus  eft  demonftratum, 
m^r  ctt  proportio  B,C,G,adE,F,H, 

gumi  G  ,  ad  H4  &  major  A  ,        C,  G,  ad 
E,  F,  H,  quamB,  C,  G,  ad  E,  F,  H, 
ut  fuit  oftenfum;  niulto  m,3ior  erit  proportio  A, 
B  ,  C  ,  G  ,  ad  D ,  E ,  F ,  H,,  quanv  ultimas  G , .  Z 
ad  ultimam  H;  quod  eft  tcrtium. 

Eadem  arte  concludes ,  eadem  Confcqui  in 
xjuinque  magnitudinibus  pcr  quataor;  &  in  fcx 
per  quinque »  &  \n\  feptem ,  per.  fex ,  ficc.  quc* 
madmodum  oftejidimus  in  quatuor  ,  pcr  tres. 
Conftat  ergp  totum  Theorema,.&c.] 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

E  L  E  M  E  N  T  U  M 

S  E  X  T  U  M. 

D  ?  F  I  N  I  T  I  O.  I. 

Similes  figuraD  redlilineaB  fimt  ,  quag  & 
angulo5  fmgulos  fingulis  aeguales  habent,  at- 
que  etiam  latera ,  quse  circum  angulps  ae- 
quales ,  proportionalia, 

TAB.\         triangHltg  ABG,  DEF  ^  jimilia  dicentwr 
XXU.      II  Ji  fuenm  dtfHiangHla  ,  ita  ut  angulus 
fi^  4-      ^"^^   ongHlo  D;  cr  B  y  ipfi  E  ;  Cr  C,  ipj^^ 
^(jualis  Jit :  Item  latera  circa  dquales  artgulos  pro- 
fortionalia  ,  hoc  eft  y  ut  AB  ^  ad  AC ^  tta  DE^ 
ad  DF  i  CTutAB,  ad  BC ,  ita  DE,  ad  EF ^ 
Ht  AC,  ad  CB,  ita  DFy  ad  FE. 
Quod  fi  angtdi  unius  dtfnales  fi^erint  angulis  alte^ 
riHS,  finguli  fingulis  ,  at  latera  cirCa  dfmles  an^u- 
los  non  proportionalia  ,  aut  contra  ;   non  dicentur 
tales  figurA  (imites  :  Ex  cjkibus  conftaty  omnes  fign- 
rasrellilineas  d^HtangulaSj        dejmlatefas^  cjHd  <7* 
angulos  <T  latera  hahent  numero  d^jualia^  effe  fimi" 
TJIB.  lesy  tjuanquam  inter  fe  maxime  fint  indejuales.  Ch- 
XX£/.     jufmodi  funt  triangula  dquilatera  GHI ,  KLM. 
Pl*  f\    propter  iaterum  enim  dqualitatem  ,  ern  GH ,  ad 
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GT  ,  ut  KL,  ad  KM.  Item  GH,  ad  Hl,  ut 
KL,  ad  LA/y  &  GI ,  ad  IH  y  ut  KM^  ad 
ML  ,  cum  femper  Jit  proportio  aqualitatis.  Idem 
dicendum  efl  de  quwiratis^  pentAgoms  dijuilateris 
dcjuiangults  ,  nec  non  de  hexagonis ,  heptagonis , 
oilogonis  y  Cr  de  aliis  id  gems  figuris  reHiUneis 
qutangulis,  atque  dqmlaterts. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  II. 

ReciprocaB  aiitem  figunie  funt  ,  cum  in 
iitraque  figura  antecedentes  &  confequentes 
rationum  termini  fuerint. 

\JTfi.  in  paraJlelogrammis  jiBCD  ,  EFGH,  la-  Tab: 

tera  JiB^  BC  ,  lita  proportionalia  fuerint  late-  f^'!^ 
ribus  EFy  FG  ^  ut  utrobiijue  fit  Cr  antecedens,  ■ 
confeejuens  diverfarum  proporttonum  ^  hocefi^  utfit 
ea  proportio  j4B  ,  ad  EF  ^  tjud  FGy  ad  BC^  feu 
eadem  AB  ,  ad  FG  ^  ^ua  EF  ^  ad  BC  ;  {utroque 
enim  modo  jiB^  efi  antecedens  unius  proportionis 
BC  y  confe^uens  alterius  ^  in  figura  ABCD^  ^e^ 
madmodum  cr  prinso  modo  EF  ,  efl  confequens  uni- 
us^  Cr  FG  ^  antecedens  alterius  \  vel  fecundo  modo 
FG  y  conjecjuens^   Cr  EF  ^  antecedens  ^  in  figura 
EFG H , )  dicentur  hujufmodi  parailelogramma  reci^ 
proca  ,  cjuamvis  fimilia  non  fint.    Simtliter  erunt  taM. 
triangulalKL,  MNO ,  rectprofa ,  fi  fuerit  ut  IK  ^  XXIt. 
adMN^  staMO^  ad  IL;  velutlK,  od  MO^fii'  7- 
.ita  MN  y   ad  IL.    Neefue  memimi  me  invemjfe 
aptid  Geometras  ufum  reciprocarum  figkrarum  in  altis 
figuris  ,   quam  in  parallelogrammts  ,   cr  trian- 
gnlis. 


DEFI- 


Digitized  by  Google 


U4  EUCLIDtS  GEeHltTRlM. 


I>  E  F  I  N  I  T  I  O.  IIL 

Secondum  extremam ,  6c  mediam  ratio- 
nem  refta  linea  fefta  efle  dicicur,  cum  ut 
tota  ad  nrajus  legmcntum ,  ita  majus  ad 
minus  fe  habuerit. 

TJB,  QI  linea  reSla  qtutvis  j^B  ,  :ta  JUvidahir  in  C» 
XXtl  indtjualiter  y  ut  fit^  quemadmodum  tota  AB  ^  ad 

mc)m  fegnsentum  AC  ^  ita  jiCj  majus  fegmentum 
ad  CB  ,  minus  fegmentum ;  divetur  divifa  ejfe  fe» 
cundum  extremam »       mediam  raiionem* 

D  E  F  I  N  i  T  I  O.  iV. 

Aliiimdo  cujutque  figur»  eft  linea  perpen- 
dicularis  a  vertice  ad  balln  dedu6la. 

TAB,  ^lavertiwAy  trianguti  ABC  ^  ad  k^n  BCs 
XXI/.  perpenddSMlarirditea'ur  jt6,  dicetur  hac  perpen^ 

9*     dicuhris  ,  altttudo  trianguli  ABC  ;  ita  ut  tamam 
dicatur  habere  altitudinem  triangnUim  ,  ^unnta  efl 
ferpendtcularis  A  G.  Stc  etiam  perpendicularis  D  H , 
duila  k  D  ^  verttce  trianguli  DEF ,  ad  bafin  EF^ 
ad  pares       protraHam,  appeUabituraUitudo  triatj'- 
guli  DEF.    Ita^  fi\  duarum  fipnrarum  perpendi» 
ctdares  k  verticthte  ad  Itafes  {  five^  haprotrafta  fmt^ 
five  non)  demtffa^  fuerint  a^uaies  ,  eandem  dtcen^ 
tur  hujufmcdi  fifftra  hahere  altitudinem.    Tunc  oh^ 
tem  hujufmadi  perpendiaulares  erunt  axpiaUs  ,  cum 
bafes  figurarum^.ae  vertice^inoifdem  confiitusifue'' 
rint  parallelit ,  cujufmodi  funt  perpendiculares  AG^ 
DH ,  triangulorum  ABC  ,  DEF  ,  in  eifdem  pa-^ 
rallelis  confiitutorum.   Ctim  enim  anguli  AGH^ 

DHGy 
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DHG  y  intemi  ex  eadem  fartt  fint  duehus  refUi 
dquales^  immo  duo  refli^  zerunt  reff^e  uiG ^  J^H^.^^^prhni 
faralleU  ;  Sunt  autem  Cr  jiD  ,  GH^  paralleU^ 
eo  ijuod  ponamur  trmngula  in  eijdem  ejje  parallelis 
conflituta.  Igitur  parallelogrammum  erit  ADHG  ; 
b  ac  propterea  latera  oppofita  jiG  ,  DH  ,  aqualia  bj^.  jrM 
erunt.  Eandem  igitur  dtcentur  ea  triangula  hahere 
altitudinem,  Qttod  fi  in  eifdem  triangulis  verticei 
ponantur  C  ^  cr  F ^  hafes  vero  AB ,  DE ;  nofi> 
habebunt  ea  eandem  altitudinem.  Perpendicularii 
enim  dufla  ex  F  ^  ad  Bafin  DE^  protraHom  dtfua* 
lis  non  efl  perpendiculari  ex  C,  aa  hafin^By  de^ 
duda ,  cum  nec  triangula  ipfa  in  etfdem  parallelii 
pojfint  confiitui ,  ut  manifeflum  efi. 

Refle  vero  ah  Euclide,  altttudo  figtird  cujufvis  de^ 
finita  eft  per  lineam  perpendicularem ,  qu4  k  vertice 
ad  bafin  deducttur  :  quoniam  ,  ut  fcrihit  Ptolemaui 
in  lihello  de  Analemmate  ^  referente  Simplicio, 
in  lihro  de  dimcnfione  ,  menfura  cujufcunque  rei 
debet  ejfe  fiata,  determtnataque  ^  Cr  non  indefinita:  / 
Inter  omnes  autem  reBas  lineas  ,  penes  quas  merita 
Ceometrd  ,  ficut  vulgus ,  omnia  metiuntur  ,  fola 
linea  perpendicularis  certa  efi ,  determinatdque  longi^ 
iudinisy  alia  autem  omnes  incerta  indeterminat4upiem 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  V. 

.  Ratio  ex  rationibus  componi  dicitur',  cum 
rationum  quantitates  inter  fe  multiplicatae  > 
aliquam  effscerint  rationem. 

QVoniam  denominator  cujuslihet  proportionis  ex^ 
primit  y  quanta  fit  magnitudo  antecedens  ad 
^onfeefuentem  ;  (  ut  den  ominator  quadrupU  proportio^ 
fiii  »  nmp^  4.  oftendit ,  in  quavis  proportione  qua^ 
V    ^  P  drupla 
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Jrtflii  ameceJimtm  magnkHeUnem  'quiUer  cominere 
ccnfi^iudntem  ;  denominetor  vero  propcrtionis  fid^ 
epMdrHpU^t  videlicet^^,  indicat  antecedentem  efe  pm'^ 
tem  qHartam^confe^iuentis^  Crc.)  dicifolet  propterea 
denominator  4  Geometris  f  quantitas  proportionis;  ut 
idem  fignijicet  cfmntitas  alictyus  Proportionis ,  ^uod 
denominator.  i^klt  igitur  hdc  definitio  ^  proportio^ 
nem  aliquam  ex  duabus ,  vel  plurihus  proportionihts 
eomponij  quanda  harumdenominatores  ^  feu  cfuantita^ 
fes  inter  femfdtiplicatd  effecerint  illam  proportionem  ^ 
feu  (ut  vertit  Zambertus)  effecerint  illius  proportionis 
^uantitatem  ^  '  five  denominatorem.  Ut  proportio 
duodecHpla  cotifponi  4^itur  ex  dupla  ,  fextupla  ; 
qHoniam  denominator  proportionis  duodecupUj  nimi'- 
rum  f^.  jjroducitar  ex  multiplicatione  denominatoris 
dst^d  proportionis  y  nempe  ex  z.  in  denominatorem 
fextujna ,  hoc  efi\  in  5.  Sic  eadem  proportio  duo^ 
diecupla  dicitur  componi  ex  tripla  quadrupla. 
Nam  ex  multiplicatione  in  producitur  idem 
denomintOor  12.  duodecupU  proportionis.  Eddem 
ratione pnfortio  trigecupla  componi  diiitur  ex  dupla^ 
tripla  y  €sr  qmntn^a.  Nam  harum  denominatt/res 
2.  j^.  5.  imer  fe  multiplicati  gignunt  30.  deno- 
min/itorem  Mius. 

Porro  quemadmodum  in  magnitudinibus  continue 
proportionalibut ,  proportio  prima  ad  u/timam  com^ 
pom  dicitur  ex  proportione  prima  adfecundam^  Cr 
fecunda  ad  tertiam ,  Cs^  tertia  ad  quartam  ,  Crc. 
^CHmilia.  ex  his  intermediis  conflet  ^  ^  illttts  deno-- 
minator  ex  harum  denominatoribus  inter  fe  multipli^ 
catis  producatur^  ut  quinto  libro  defin.  10.  expofui- 
mus :  ita  ut  fifuerint  dsu  proportiones  aejuales  inter^ 
'  media  y  ex  ^juius  dicitur  componi^  dicatur  proportio 
frima  magnitudinis  ad^tdtimam  duplicataproportionii 
jnima  ad  fect^tdam;  fi  tres,  triplicata,  c^c^  Sia 

etiam 
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etiam  in  magnitudinihHs  quibufcunque  ordine  fofitis^ 
frofortio  frimd  ad  ultimam  dicetur  comfoni  ex  pro^ 
fMione  frinu  ad  fecundam,  cr  fecundd  adterttam^ 
Cr  tertid  ad  quartam^  Crc.  donec  extiterit  frefor^ 
tio;  quoniam  denominator  frofortionis  frimd  magnim 
tudihts  ad  ultimam  confurgit  ex  denomtnatoribus  fro^ 
fortianum  intermediarum  inter  fe  multiflpcatis. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VL 

[Parallelogrammum  fecundum  aliquam  fe- 
6lam  lineam  applicatum  ,  deficere  dicitur 
parallelogrammo  quaixio  non  occupat  totam 
lineam.  Excedere  vero  ,  quando  occupat 
majorem  lineam  ,  quam  fit  ea  ,  fecundum 
quam  applicatur:  ita  tamen ,  ut  parallelo- 

frammura  deficiens ,  aut  excedens  eandem 
abeat  aJtitudinem  cum  parallelogrammQ 
applicato  ,  conftituatque  cum  eo  totum  Ur 
num  parallelogrammum.] 

data  refta  linea  ^B,  fufra  quam  conJHtuatnr  ^^^, 
faralielogrammum  ^CDE  ,  qtiod  non  occupet  f^'^' 
totam  iineam  AB ,  fed  defit  CB  ;  Or  dufla  BF  ^'^" 
fmrallela  tpfi  CD,  d4>nec  cum  ED,  frotraBa  conve- 
ntat  in  F  ^   eomplmur  totum  faraiielogrammum 
jiBFE.    Paralielogrammum  t^itur  AD^  afplica^ 
tum  fecundum  reflam  jiB^  d^cere  dfcitur  paralle^ 
Uorammo  DH,  ita  ut  DB,  appelletur  defefius. 

Rurfus  fit  data  recla  linea  AC,  fufra  quam  con^ 
ftituantur  paraUelagrammum  ^BFE ,  quod  habeat 
latus  AB  ,  majns  refla  data  jiC;  ducatttr  CD^ 
iffi  BF^  forallela.  ParallelofframnMm  igitw  AF, 
offlttatum  fecundum  reBam  AC ,  excedere  dicitnr 
faraUelogrammo  DB,  itautDB^  vocetur  excejfus. 

P  ^  THEOR. 
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U       T  H  E  O  R.  I.    P  R  O  P  O  S.  I. 

-  Triangula  &  parallelogramnia  ,  quorum 
eadeni  fueric  aiacudo  ,  ica  fe  habent  incer 
fc  ,  ut  bafes.  ^ 

TAB.  Clnt  duo  triangula  ABC,  DEF,  eandcm  habcn- 
XXU.      ^  tia  altitudinem,  quorum  bafes  BC,  EF.  Itcm 
fg,  II.    duo  parallelogrtmma  CG  ,  EH  ,  ejufdem  altitu- 
dinis  ,  quorum  eacdem  bafes  BC,  EF.    Dico  ita 
cfle  triangulum  ABC,  ad  triangulum  DEF,  & 
parallelogrammum  CG ,    ad  parallelogrammum 
EH,  ut  eft  bafis  BC,  ad  bafm  EP.   Hoc  eft,  fi 
bafis  BC  ,  ftatuatur  prima  ma^^nitudo  ,  &  bafis 
£F,  fecunda:  At  triangulum  ABC,  ve!  parallc- 
Jogrammum  CG  ^  tertia,  &  triangulum  DEF, 
yei  parallelogrammum  EH  5  quarta,  a&quc  mul- 
tiplicia  primse  ac  tcrtias  ab  aeque  multiplicibus 
fecunda;  &  quartx  vel  una  dcficere,  vel  una  ac- 
qualia  eflTc,  vel  una  excedcre,  ut  definitio  6.  libr. 
5.  cxigit.  Colloccntur  enim  lam  triangula,  quam 
parallelogramma  intcr  eafdcm   parallelas  GH  , 
LN,    (Nam  ut  in  defiu.  4.  didum  eft,  triangula 
•ac  parallelogramma  tum  demum  candem  hab^ 
bunt  altitudincm,  Cum  inter  eafdcm  fuerint  con- 
*        ftiiuta  parallclas ,  fic  cnim  perpendicularcs  3  vcr- 
ticlbus  ad  bnf.s  demilfae  aequalcs  crunc,)  &  ex 
BL  ,  fumantur  quotcanquc  reftje  BI,  IK,  KL, 
ipfi  BC,  aeqaaks  ;  Item  ex  FN ,  abfcindantur 
quotcunque.rcdaB  FM  ,  MN,  aequales  reftaB  EF. 
.Dclndc  cx  A,  &  D,  deducantur  rcdx  AI ,  AK, 
ajS.^rfw/  AL  ;  DM  ,  DN,  ^eruni  igitur  triangula  ABC, 
AIB,  AKI  ,  ALK,   fupcr  aequales  bafes  ,  & 
intcr  cafdcm  parallclas  conftituta,  inter  fe  aequa- 
lia.   Eadem  ratione  aequalia  crunt  triangula  DEF, 
'DFM  ,  DMN^   Quam  multiplex  eft  ergo  reaa 
,CL,  rcaae  BC,  tam  multiplex  quoque  erit  triaii- 
^gulum  ACL,  trianguli  ABC;  &  quam  multiplcx 
eft  refta  EN  ,  rcdac  EF  ,  tam  quoque  multiplex 
ecit  triangulum 'DEN ,  trianguli  DEF,  quia  m 
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tot  triangula  asqualia  funt  divifa  tota  triangula 
ACL ,  DEN  ,  in  quot  re6las  xquales  feQst  fue- 
runt  totae  redac  CL  ,  EN.    Quoniam  vero  fi 
fis  CL  ,  aequalis  fucrit  bafi  EN  ,  ^necefTario  tri-  hiS.primi 
angulum  ACL  ,  aequalc  cft  triangulo  DEN,  ac   ' .  . 
proinde  fi  CL,  major  fucrit  quamEN,  neceflario 
ACL ,  majus  eft  quam  DEN,  &  fi  minor,  mi-  1 
nus  ;  deficicnt  propterea  una  CL  ,  reda,  &  tri- 
angulum  ACL ,  aeque  multiplicia  primae  magni-  . 
tudinis  BC,  &tertiae  ABC,  ab  EN,  reaa&trian- 
gulo  DEN  ,  aeque  multiplicibus  fecundae,  EF,  &: 
quartas  DEF  ,  vel  una  aequalia  erunt  ,  vel  una 
excedent  ,  .  fi  ea  fumantur ,  quae  inter  fe  refpon- 
dent.    a  Quare  quae  proportio  cft  primae  BC  v  ad  a  dtfii 
fecundam  EF,  bafis  ad  bafim,  ea  cft  tertiaeABC,  ^uinti.  * 
ad  quartam  DEF,  trianguli  ad  triangulum.  Sicut 
igi^ur  bafis  ad  bafin  ,  ita  cft  triangulum  ad  tri- 
angulum.   Quod  cft  propofitum. 

Quoniam  autem  ^ut  triangulum  ABC,  ad  tri-  bif.jvi^;: 
angulum  DEF  ,  ita  eft  parallelogrammiim  CG, 
t^quod  duplum  eft  trianguli  ABC,)  ad  paralle-  ci^prim 
logrammum  EH  ;  (t/quod  eft  dupium  trianguli  d  j4.'^/iwl 
DEF,)  perfpicuum  cll,  rita  quoque  cffe  paralle- «".^wwr* 
logrammum  ad  parallelogrammum ,  ut  eft  bafis 
ad  bafin.    Quod  tamen  eodcm  argumento  coij- 
firmari  poteft  ,  quo  ufi  fumus  in  trjangulis  ,  fi 
prius  cx  pundis  I  ,  K,  L,  educantur  ^eftac  pa- 
rallelae  ipfi  BG ;  ncc  non  ex  pundtis  M>  N?  pa- 
ralielae  ipfi  FH  ,  &c.   Triangula  igitur  &  paral- 
klogramma,  quorum  eadem  fuerit  altitudo;  ita 
fe  habent  inter  fe  ,  ut  bafcs.   Quo4  erat  deippn- 
ftrandum. 

T  H  E  O  R.       P  R  O  P  O  S.  2.       i^,  ^ 

Si  ad  unum  trianguli  latus  parallela  dufta 
foerit  refta  quaedam  Knea  ,  haec  proportio- 
naliter  fecabit  ipfius  trianguli  latera.    Et  II 
trianguU  latera  proportion^ter  fe6la  fiierint, 
P  3  '  ^uap 
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quae  ad  fe&iones  adjiin6):a  fueric  Fe£bi  linei>> 
erit  ad  reliqaum  iplius  triangiili  lanis  pc^l- 
lela. 

TAM.  TN  triangulo  ABC,  ducatur  primum  refla  DE, 

XXIL      A  parallela  lateri  BC.   Dico  latcra  AB  ,  AC, 
!»•    fcfta  effe  proportionaliter  in  D,  &  E  ,  hocieft, 
cfle  ut  AD ,  ad  DB  ,  ita  AE,  ;id  EG.  DuAfs 

glj.frtm  cnim  reSis  CD  ,  BE ,  <icrunt  trian^ala  DEB , 
DEC,  fuper  eandem  bafin  DE,  &  inrer  ^afdem 
pwallelas  DE ,  BC ,  conftituta  inter  fc  xqualia. 

b^.fitMi/.  ^  Quare  ut  triangulum  ADE  ,  ad  triangulum 
DEB,  ita^ft  triangulum  idem  ADE,  ad  irianga- 

cufi^t^  lum  DEC:  cAtqui  ut  triangulum  ADE,  ad  trr- 
angulum  DEB,  ita  eft  bafis  AD  ,  ad  bafin  DB; 
(cum  h»c  triangula  fint  ejuHem  akitudinis ,  ut 
conftat,  fi  per  E,  agatur  parallela  refta  ipfiAB.) 
&  eadem  ratione,  ut  trian^ulum  ADE,  ad  trian- 
gulum  DEC ,  ita  eft  bafis  AE-,  ad  bafin  EC. 
^Ot  igkur  AD  ,  ad  DB  ,  ita  eft  AE  ,  ad  EC, 
(cum  has  du»  proportiones  caedcm  fint  propor- 
tioni  tridnguli  ADE  ,  ad  trian^ulum  DEB ,  & 
ejulikm  trianguli  ADE  ,  ad  triangulum  DEC.) 
Quod  eft  propofitum. 

Secet  ddnde  reda  DE  ,  latera  AB^  AC ,  pro- 
portionaliter.  Dico  DE  ,  parallelam  effe  rtliquo 
lateri  BC.    Duftis  cnim  rurfum  redis  CD,  BE, 

c  i.fixt,  rcrit  ut  bafis  AD ,  ad  bafin  DB ,  ita  trian<fukim 
ADE  ,  ad  triangulum  DEB,  cum  fint  ciutxJcm 
altitudinis  :  Ponitur  autem  ut  AO ,  ad  DB,  ita 

tiufint.  AE,  ad  EC.  /I^tur-^rtt  ut  irteiigulum  ADE, 
ad  triangulum  DEB,  ita  AE,  ad  EC:  Sed  mr* 

g  I.  fixt.  His  ut  bafis  AE  ,  ad  bafin  EC,  ita  eft  triangu- 
lum  ADE ,  ad  triangulum  PEG,  cum  fi^t  aUi- 

hii.qifim.  tudiftfs  ejufdem.  *  Igitur  ut  tfiaH^lum  ADE  , 
ad  triangulum  DEB ,  ita  eft  triangulum  idem 

ip.fiwi/.  ADE,  ad  triangututn  BEG.  /iEqiialia  ergo 
funt  triangttla  DEB  ,  *  DEC  :  ac  propta-ca, 

ki^  frtm  cum  candeiu  habcant  bafin  DE  ,  iintcr  eafdeni 
crunt  coUocata  paralle^as.  Ig'tur  parallela  eft 
DE  ,  ipfi      ,  quod  ctt  propt>fitum.  ^  itaque 

ad 
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ad  uDum  trianguli  latus  paralleU  duda  flierit, 
&c.  Quod  erat  oftendendum. 

T  H     O  R.  3.   P  R  O  P  G  S.  3.  ijj; 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fe&m  flc  , 
fecans  autem  angulum  refta  linea  fecuerit  & 
bafin :  bafis  fegmenta  eandem  habdbant  ra* 
tionem^  quam  reliqua  ipfius  trianguli  latera. 
£c  fi  bafis  fegmenu  eandem  habeant  ratio- 
nem  ,  quam  reliqua  ipfius  trianguli  latera ; 
refta  linea  ,  quae  k  vertic^  ad  Ibftionem 
produdtur,  bifariam  fecat  trianguli  ipfius 
angulum. 

1N  triangulo  ABC ,  refta  AD,  l€<:et  primo  an-  TAB. 
gulum  BAC,  bifariam.   Dico  effe  ut  BA,  ad  ^^^^- 
AC  ,  ita  BD,  ad  DC.   Agatur  enim  per  B,  re-  «J» 
&z  bE,  parallcla  ipfi  AD ,  donec  cum  CA', 
produfta  conveniat  in  E ;  (coibunt  autem  omni- 
no  BE,  CA,  propterea  quodanguli       &  CBE, 
minores    funt    duobus    redis /.    Cum    enim<i  i^.^tm. 
C ,  &  CDA  ,    a  minores  duobus  reAis  fiut ;  tnr.^i 
A  fit  autem  angulus  CDA  ,  angulo  CBE ,  exrer-  b^f  frHm 
nus  interno,  xqualis:  erunt  quoque  C,  &  CBE, 
duobus  redis  minorcs,)  ^-eritque  angulus  EBA,  c%^.fnm 
«qualis  alterno  BAD  ;  &  angulus  E  ,  cxterno 
DAC.   Cum  igitur  duo  anguli  BAD  ,  DAC , 
«quales  ponantur ;  erunt  &  anguliEBA,  &  E, 
inter  fc  acquales  ;  ^ldeoquc  &  reftaK  BA,  EA,  d  ^^primi 
inter  fe  acqualcs.   eXit  igitur  EA ,  ad  AC,  IXz^l-qwnt. 
BA,  ad  candem  AC.  /Atqui  ut  EA,  ad  AC,  f  »-y'«^- 
ita  cft  BD ,  ad  DC.   Cum  in  triangulo  BC£, 
rcaa  AD,  fit  parallcla  Jateri  BE.   ^lgitur  m  gu.j««»^. 
BA ,  ad  AC ,  ita  eft  BD ,  ad  DC.  Quod  eft 
propofitum. 

Sit  deinde  ut  BA ,  ad  AC ,  ita  BD,  ad  DC. 
Dico  reflam  AD,  bifariam  fecare  angulum  BAC. 
Agatur  cnim  rurfus  per  B  ,  rctta  ¥t ,  ipfi  AD, 
P  4  pawl- 
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htr^rW  parallela  b  coiens  cum  CA  ,  protraaa   in  E. 

Qdoniam  igitur  ut  BA,  ad  AG,  ira  ponitur  BI>', 
e  %.fimt.  ad  DC.   e  Ut  autem  BD,  ad  DC ,  ita  eft  EA, 
ad  AC  ;  (quod  in  triangulo  BCE  ,  reda  AD  , 
fxuamni*       lateri  BE  ,  parallela)  /crit  ut  BA  ,  ad  AC, 
ep.fttiJf^      EA  ,  ad  candem  aC.  |-/Eqaales  igitur  funt 
h  f.fnmi       ,  &  EA  ,   inter  fc  ,  2  ac  proptcrca  anguii 
U^./rmii  ABE ,  &  E,  atquales  quoque  erunt.   /  Cum  i.^i- 
tur  angulus  ABE,  sequalis  fit  altemo  BAD,  '& 
angulus  E  ,  externo  DAC ,  crunt  &  duo  anguli 
BAD  ,*  DAC,  inter  fe  aequalcs,  quod  clt  propo- 
fitum*  Itaque  fi  trianguli  angulus  bitariaiu  fcctus 
fit,  &c.   Quod  erat  demonllrandum. 

w:]       T  H  E  O  R.  4.   P  R  O  P  O  S.  4- 

-ffiquiangulorum  triangulorum  proportiona- 
lia  funt  latera  ,  quae  circum  aequales  angu- 
los  ,  §  homologa  funt  latera ,  quaj  aequa- 
Kbus  angulis  fubtcnduntur. 

TAB.  Clnt  aequiangula  triangula  ABC,  DCE,  fintqac 
XXli. '    ^  «quaks  anguli  ABC,  DCE,  &  ACB,  DEC, 
fiz.  14.    BAC,  CDE.  Dico  effe  AB ,  ad  BC ,  ui  DC, 
ad  CE,  &  BC,  ad  CA,  ut  CE,  ad  ED;  &  AB, 
deniquc  ad  AC,  ut  DC,  ad  DE:  Ita  ciiim  latera 
circa  aequales  angulos  lunt  proportionaiia ,  ho- 
^mologaque  funt  ca  latera,  quas  aequalibus  an^^uifs 
'  lubtenduntur ,  hoc  cft ,  &  anteccdentia  omnia 
acjuales  refpiciunt  angulos,  &  confcqueniia  fi- 
militer.   Conllituantur  lateraBC,  CE,  fecundum 
.   lineam  rcdam ,  ita  ut  angulus  DCE  ,  extcrnus 
fit  aequalis  interno  ABC  ,  pariterque  cxtcrnus 
ACB,  intcrno  DEC.  Et  quia  duo  anguli  ABC, 
tLtj.^btti  ACB ,  <iminores  funt  duobus  reclis  :  cft  autem 
'  angulo  ACB  ,  aequalis  angulus  DEC ,  erunt  & 
bij./rtfai'anguli  B,  &  E,  duobus  rcdis  minorcs.  ^Quarc 
rcftae  BA,  &  ED  ,  produdae  ad  partes  A,  D^ 
coibunt.   Producantur  ergo,  &  conveniant  in  F. 
Qupniam  vero  angulus  cxternus  DCE ,  acqualis 

cft 
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cft  intcrno  oppofito  ABC;  r  parallelx  erunt  CD,  cit^frind 

&  BF  ,  Eadem  ratione  parallelas  erunt  CA ,  & 

EF,  quod  angulus  extcrnus  ACB,  fit  a&quaHs  in- 

terno  DEG.  Parallelogrammumert  igitar  ACDF, 

^/proptereaque  reda  AF  ,  asqualis  recte  CD  ;  &  di^^frsmi 

recta  CA  ,  reftae  DF.   Quoniam  igitur  in  iriin- 

gulo  BEF,  reda  AC,  parallela  eft  lateri  EF, 

<rerit  AB ,  ad  AF  ,  hoc  eft  ,  ad  DC  ,  (quae  ae-  e  i.fgKt. 

qualis  eft  ipfi  AF,)  ut  BC,  ad  CE.  Perinut:m- 

«lo  /igitur  erit  AB  ,  ad  BC  ,  ut  DC  ,  ad  CE.  f  i6.^t. 

Rurfus  quia  in  eodem  iriangiilo  BEF,  rcdaCD,      .  :  ' 

parallela  eft  lateri  BF  ,  ;^erit  BC  ,  ad  CE,  ut  g  t.fixt. 

FD,  hoc  eft,  ut  CA,  (quae  aequalis  eft  ipfi  FD,) 

ad  ED.   Permutando  hiptnv  erit  BC  ,  ad  CA^  ini^fA^* 

ut  CE  ,  ad  ED.   Cum  igitur  fit  AB,  ad  BG, 

ut  DC ,  ad  CE ,  &  BC  ,  ad  CA  ,  uc  OE,  ad  . 

ED:  /crit&  ex  aequah'tate  AB,  ad  CA,  ut  wC, 

ad  ED.   Quod  eft  propofitum.  -/Equiangulorum 

crgo  triangulorum  proportionalia  funt  latcra ,  &c. 

Quod  erat  demonftrandum. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.  m 

Hioc  fit  ,  lineam  redlim  ,  qux  para!)c'a  ducJrJr  uni 
hteri  in  triangulo  >  aui:\rrtf  tri*fifc;ulutn    rorj    tim.^ulo  TAB, 
fimile.    Ducatur   cnim  in  triangul»»  ABC  ,  larcii  BC , 
p^ralicla  D£  ,   Dico  triangulum  AD£,  trian^u<o  ABC,/%-  'f* 
efle  fimilc.   ^quiangula  namque  fu  i  ,   ife  curn  ani>uli  ^tg.frimi 
ADE,  AED  ,  zquales  fint  anj^ulis  ABC,  ACB,  cxrcr- 
nis  i  6c  ancrulus  A  ,  communis.    Qutrs  ur  Ovmo  tlr^- 
tum  eft,  /habent  latera  circi  arquaLs  antjulos  prupor- 1  4.  fext. 
tionaIia$  Ac  proiode,  cx  dcfioitionc/  fimilia  funt. 

T  H  E  O  R.  5.   P  R  O  P  O  S.  5.  t. 

Si  duo  triangula  latera  proportionalia  ha- 
beant ;  aequiangula  erunt  triangula ,  &  ae- 
quales  habebunt  eos  ana;uIos,  fub  quibus  ^ 
homologa  latera  fubtenduntur. 

HAbeant  ttialigula  ABC ,  liEF,  latera  propor- 
tionalia,  fitque  AB  ,  ad  BC,  ut  DE,  ad  ^»^. C 
P  s  EFjAf'  ' 
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EF  ,  &  BC  ,  ad  CA ,  ut  EF,  ad  FD,  &  AB, 
dcnique  ad  AC,  ut  DE,  ad  DF.  Dico  triangu- 
la  eue  a&quiangula  ,  angulum  fcilicet  A  ,  sequa- 
km  efTe  angulo  D  ,  &  angulum  B,  angulo  £, 
&  angulum  C  ,  angulo  F,   Sic  enim  anguli  ae- 

\itl.pimi  quales  relpiciunt  homologa  latera.  Fiat  angulus 
FEG,  sequalis  angulo  B  ;  &  angulus  EFG,  an* 
gulo  C,  conveuiantque  redl»  EG ,  FG,  in  G: 

•ji./fwiM4feritque  reliquus  angulus  G,  rcliquo  angulo  A, 
.    aBqualis.   iEquiangult  igitur  lunt  triangula  ABC, 

b  ^fext.  GEF-  Quarc  ^ut  AB ,  ad  BC  ,  ita  cft  GE,  ad 
EF  :  Ut  autem  AB ,  ad  BC,  ita  ponitur  DE, 

ziuijmnt.  ad  EF.  ^lgitur  ut  GE ,  ad  EF  ,  ita  eft  DE, 

A^-^aim.  ad  EF  ,  eandcm  :  ^propccrcaque  «quales  eruat 

•  4.fixt.  GE,  DE.   Rurfus  ,  rquoniam  ut  bC,  ad  CA, 

ita  eft  EF  ,  ad  FG:  Ut  autem  BC,  ad  CA,  ita 
in.Hfditf.  ponitur  EF  ,  ad  b  D ;  /crit  ut  EF^  ad  FG,  ka 
g^.pdMt.  cadem  EF,  ad  FD;  j^ideogue  aequalcs  erunt  FG, 
FD.   Itaque  cum  latera  EG,  PG,  aequalia  fint 
lateribus  D£  ,  DF  ,  utrumque  uirique  ;  &  bafis 
h  8«frinit  conmiunis  £F  ;  ifrerunt  anguli       &  D,  asqua- 
i  4.  frm  lcs,  lac  proptcrca  &  relioui  a^iguli  GEF ,  GbE, 
reliquis  angulis  DEF  ,  DFE  ,  aEqualcs  erunt. 
Quamobrem  cum  angulus ,  G^  acqualis  fit  angu- 
lo  A  ;  erit  &  angulus  D  ,  eidcm  angulo  A,  ae- 
qualis  ,  eodemque  modo  ai^gulus  DEF,  angulo 
B,  &  angulus  DFE ,  angulo  C,  SBCfualis  erit, 
quod  eft  propofitum.   Si  duo  ^itut  triangula  la- 
tcra  propoFtionalia  habeant ,  t&c.  Quod  often- 
dcndum  erat. 

fi.         T  H  E  O  R.  (5.   P  R  O  P  O  S.  (5. 

Si  duo  triangula  xmxita  angulum  um  an- 
galo  a^ualem  ,  &  circum  aequales  {angulos 
latera  proporcionalia  habuerinc:  acquiangula 
erunt  triangula,  squaleique  habebunt  angu- 
los,  fub  qmbus  ihomologa  latera  fubteiidunctir. 

•  J^if^*  QI^  angulus  B,  triaaguli  ABC ,  «qualis  angulo 
«/tt  O  £  ^  irianguli  tiEP ,  fintqac  lattra  AB ,  BC  • 
«•  pro* 
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proportionalia  lateribusDE,  EF^  hoc  eft,  6t  AB^ 
ad  BC ,  ut  DE,  ad  EF.   Dico  reJiquos  an^^loa 
reliquis  anguli^  squales  efTe  y  angulum  fcilicct 
A  ,  angulo  D  ,  &  angulum  G  ,  angulo  F ;  Ita 
cnim  asquales  anguli  homologa  latera  rcfpiciunt» 
Fiat  angulo  B  ,  aequalis  angulus  FEG  ;  d&  an-daj.^wal 
gulo  C  ,  angulus  EFG  ,  eritque  ut  in  praccdenti 
propof.  didum  eft  ,  triangulum  GEF  ,  triangulo 
ABC  9  aequiangulum.   Quare  4ut  AB^  ad  liC^  a  4.  fiKt: 
ka  eft,  GE,  ad  EF:  Sed  ut  AB,  ad  BC|  ita  po* 
nitur  DE  ,  ad  EF.   ^lgitur  ut  DE ,  ad  EK^  ita  hiu^. 
eft  GE  ,  ad  eandem  £F  ;  c  atque  idcirco  DE,  c  $.  qmut. 
GE  ,  «quales  erunt.    Itaque  cum  latera  DE  ^ 
EF ,  atqualia  lint  lateribus  GE  ,  EF  ,  &  anguli 
ipfis  coutenti  asquales  quoque;  (nam  angulo  B, 
cui  fadus  eft  acqualis  angulus  FEG ,  aequalis  eft  ' 
pofitus  angulus  DEP ,  proptereaque  acquales  ad 
invicem  erunt  anguli  DEF  ,  GEF.)  </crunt  reli-d4^f*"^ 
qui  anguli  D,  EFD,  reliquis  anguiis  G,  EFG, 
aequales.   Cum  ergo  angulus  G ,  fit  xqualis  an* 
guio  A,  &  angulus  EFG  ,  an^ulo  G;  crunt 
etiam  angulis  A  ,  C  ,  a&quales  anguli  D,  EFD| 
&  ob  id  aMjuiangula  erunt  criangula  ABC,  DEF, 
quod  cft   propofitum.   Si  igitur  duo  triangurla 
unum  angulum  uni  angulo  aequalcm,  &c.  Qaod 
erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.  7.   P  R  O  P  O  S.  7.  fij. 

>  &  duo  triangula  unum  angulum  uni  aa* 
gulo  aequalem ,  circum  autem  alios  angulos 
latera  propWtionalia  habeant  ;  reliquorum 
vero  fimul  utrutnque  aut  minorem ,  aut  noa 
minorem  re£lo  :  ^quiangiila  erunt  triangUla^ 
)&  ^uaks  habebunt  eos^  angulos  ,  <drcuii| 
^ios  ^rqportionalia  funt  latera. 

Clt  angulus  A ,  trianguH  ABC,  aequalis  angulo 
^  D,  crianguli  DEF  ,  &  latera  AC,  CB,  cJrca^™^ 

tngu*  9^ 
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angulum  ACB,  proportionalia  lateribus  DF,  FE, 
circa  angulum  F,  hoc  cft  fit  xit  AC,  ad  CB, 
ka  DF,  ad  FE  ,  liac  tamen  lege,  ut  quilibet  re- 
liquorum  angulorum  B  ,  &  E,  fit  vel  minor  re- 
do ,  yel  non  minor.   Dico  aequiangula  effe  tri- 
angula,  angulos  fcilicet  ACB,  &  F,  circa  quos 
funt  latera  proponipnalia ,  &  angulos  B,  &  E, 
«quales  effe.   Sit  enim  primum  tam  B  ,  quam 
.    E,  reSo  minor:  Quo  pofito,  fi  anguli  ACB,  & 
F ,  nou  funt  aaqualcs ,  fit  ACB  ,  major  quam 
'   .  .TT   F:  fiatque  ipfi  F  ,  acqualis  ACG.   Cum  igitur, 
:  V  '&  angulus  A,  angulo  D,  ponatur  acqualii, 

M i%' frsmi  4  crit  &  reliquus  AGC  ,  reiiquo  E,  aequalis  ; 
ideoque  trianguIaAGG,  DEF,  aequiangulacrunt. 

b  Quare  ^ut  AC  ,  ad  CG  ,  ica  erit  DF  ,  ad  EF: 

&ed  ut  DF ,  ad  FE  ,  ita  ponicur  AC ,  ad  CB. 

cii.ftfi»/.  ^  Ut  igitur  AC  ,  ad  CG,  ita  mt  cadem  AC  , 

dp.^^  ad  CB  ,  dzc  proptxrtca  aiquales  erunt  CG,  CB, 

e  f.frmu  ^&  anguli  CBG  ,  CGIi  ,  jsquales.  Cum  igitur 
angulus  B,  ponatLir-rcdto  niinor  ,  erit  &  CGB, 
minor   redto  ,   idcpquc    ci    dcinccps    AGC  , 

iii.frwri  redo  major  ;  /cum  AGC  ,  CGB  ,  fint  duobus 
redlis  asqualqR^:  Elt  auicm  ollcntbs  angulus  AGC, 
tngulo  E,  sfe;qua.is.  P4a|  ^r  i^itur  rci.to  elt  quo- 
que  angulus  £  :  Sed  poluas  xil  ctiam  redto  mi- 
nor.   Quod  cft  abfardam. 

Sit  dcinde  iai:i  13  ,  an:^uUis ,  quam  E,  redo 
non  minor;  critquc  ut  prius,  angulus  B,  angulo 
CGB,  aequalis,  idcoquc  &  CGB,  rcAo  non  mi- 
nor  erit  ;  ac  proptcrca  aii^uli  CBG  ,  CGB,  in 
triangulo  BCG  ,  nou  minorcs  erunt  duobus  re- 
ftis,  fed  vel  majorcs,  vel  aequales  duobus  reSis, 

gi7.^Mi^quod  ell  abfurdum.  Sunt  enim.  <iuobus  reSis 
minores.  Non  ergo  ina&qualcs  funt  auguli  ACB, 

hit*frtmi  F  ,  fed  aequales ,  atquc  i&idcirco  religui  eiiam 
anguli  B ,  &  E,  aequalcs  crunt,-  quod  elt  propo- 
fitum.  Si  duo  itaque  triangula  unum  angulum  uol 
gngulo  squalem ,  &c.  Quod  demonftrandui|i 
crat. 

f>  .      '     ■  •  •  - 

r ;!  THEOR, 
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T  H  E  O  R.  8.   P  R  O  P  6  S.  8.  Wil? 

Si  in  triangulo  reftangulo  ,  ab  angulo  re- 
610  in  bafin  perpendiciilaris  dufta  fit :  quae 
ad  perpendicularera  trian^ula  ,  tum  toti  tri- 
angulo  tum  ipfa  incer  fe  limilia  funt. 

TN  triangulo  ABC  ,  angulus  BAC,  (it  rcftus,  JAK 
^  i  quo  ad  bafin   perpendicularis  agatur  AD*  XXnu 
Dico  triangula  AD*B  ,  ADC  ,  fimilia  effe  &  toti  fg,  4. 
triangulo  ABC ,  &  inter  fe.    Cum  cnim  in  tri- 
angulis  ABC  ,  DBA  ,  anguli  BA6  ,  &  ADB ; 
fint  rcfti,  &  angulus  B  ,  eommunis  ;  <ierunt  &  aji-/riw| 
rcliqui  auguli  ACB,  &  DAB,  aequales.  ^qui- 
angulum  cll  igitur  triangulum  DBA  ,  triangulcjj 
ABC,  ^ac  proptcrea  habebunt  latera  circa  «qua-  h^^fixfl 
les  angulos  proportiooalia ,  &c.  hoc  eft ,  erit  ut 
CB,  ad  BA,  ita  BA ,  ad  BD  ;  &  ut  BA,  ad 
AC,  ita  BD,  ad  DA  ;  &  ut  BC,  ad  CA,  ica 
BA  ,  ad  AD.   Ita  cnim  latera  homologa  aqua- 
libus  angulis  opponuntur,  ut  vult  propof.  4.  hu- 
jus  lib.   Quare  fimile  ctt  triangulum  ADB,  toti 
triangulo  ABC.   Eodcm  modo  oftendctur  triaa-  M  ^.r 
gulum  ADC,  fimiie  eidcm  triangulo  ABC.  Nam 
anguli  BAC  ,  &  ADC  ,  funt  refti,  &  anguluf     .\  ^  ' 
C  ,  communis  ;  f  ac  propterea  anguli  ABC  ,  &  c^t^frM 
<:AD,  ^quales.   Quare  ^ut  BC,  ad  CA,  ita  eft  ^^fi^' 
CA,  ad  CD  ;  &  ut  CA  ,  ad  AB ,  ita  CD, 
DA  ,  &  ut  CB ,  ad  BA,  ita  CA,  ad  AD.  Sic 
cnim  opponuntur  quoque  homolo^a  latera  angu- 
lis  aegualibus  ,  ex  praelcripto  propoll  4.  hujus  lib. 
Nouiccusdcmonftrabitur  ,  fimiliainter  fe  efle  trian-       -  p 
j^ula  ADB,  &  ADC,  cum  an^uli  ADB,  ADC, 
fint  rcdi ,  &  anguli  ABD,  CaD,  oftenfi  aequa- 
lcs,  ncc  non  anguli  BAD,  ACD  ;  Atqui  idcirco 
fit  ^ut  BD ,  ad  CA  ,  ita  DA  ,  ad  DG  ;  &  ut  c  ^fiM$: 
DA  ,  ad  Al),  ita  DC  ,  ad  CA;  &  ut  AB ,  ad 
BD,  ita  CA  ,  ad  AD.   Si  igitur  in  tciangulo 
rcdangulo,  ab  angulo>redo  in  bafip  perpeodicu- 

laris 
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laris  duda  fit  ,  &c.  Quod  erat  demonftraa- 
dum. 

COROLLARIUM. 

Ex  hoc  manifeftam  eft »  perpeodicularem ,  quxinre^ao^ 
gulo  trianguio  ab  angulo  re^o  in  baiin  demitticur »  efle  me« 
diam  propoitionalem  ioter  duo  bafis  fegmenta  :^  Irem 
utrumlibet  larerum  angulum  re^um  ambientium  «  roedt- 
um  proportioQale  inier  toum  bafio  »  2c  illud  £^mentara 

"  bafis,  quod  ei  lateri  adjacet. 

Oftenfum  eft  cnim  »  efTe  ut  BD  ,  ad  DA  »  ita  DA, 
ad  DC  ;  ac  propterea  DA  »  efle  mediam  proportiooalem 
iotcr  BD  ,  8c  CD  :  Item  effe  ut  CB,  ad  BA,  ita  BA  , 
ad  BD  $  8c  idcirco  BA ,  medtam  efle  proportiooalem  in- 
ter  CB,  &  BD:  Denique  ciTe  ut  BC  ,  ad  CA »  ita  CA» 
ad  CDi  ideoque  CA  ,  eile  proportiooalem  mediam  io- 

,  br  BC»  6c  CD.   Quod  eft  propofitum. 

id,        P  R  0  B  L.  I.   P  R  O  P  O  S.  9. 

A  data  tefla  linca  imperatam  partem 
auferre, 

TAM.  TMperetur ,  ut  ex  linea  AB ,  auferamus  partem 
"XXIU.         tertiam.   Ex  A,  ducatur  redla  AC,  utcunquc 
jH^.  /.     faciens  angulum  CAB  ;  &  ex  AC,  abfcindantur 
lot  partes  aequales  cujuslibet  magnitudinis ,  quota 
pars  detrahenda^  e(t  ex  AB,  ut  in  propofito  exem- 
plo  tres  AD,  DE  ,  EF.   Deinde  ex  F,  ad 
redla  ducatur  FB  ,  cui  per  D ,  parallela  agatur 
©G.  Dico  AG ,  efle  partem  tertiam  imperatam 
rcftas  AB.   Nam  cum  in  triangulo  ABF,  laterf 
a  a.yJjf^*  FB ,  parallela  fit  reda.  DG  ;  a  erit  ut  FD,  od 
hi8.j»w^.  DA,  itaBG,  ad  GA.   i^Componendo  igitur,  ui 
F A  ,  ad  DA  ,  ita  BA,  erit  ad  GA :  Sed  FA, 
ipfius  AD ,  eft  tripla ,  ex  conftrudlione.  Igitur 
^  "  &  BA ,  ipfius  AG ,  erit  tripla ;  ideoque  AG , 
tertia  pars  erit  ipfius  AB ,  qux  imperabatur.  A 
data  evgo  redta  linea  impKsratam  partem  abftuli- 
iiius.  Quod  £K:teQdum  ecat* 

THEOR. 
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P  R  O  B  L.  2.   P  R  O  P  O  S.  iQ.  »].] 

Datam  redlam  lineam  infedlam  Ijmiliter 
fccare,  ut  data  altera  refila  fedtafuerit. 

Clt  rcfta  AB ,  ftcanda  fimilitcr  ,  ut  feftt  cft  7jtM\ 
^  re^aa  AC  ,  in  D,  &  E,  hoc  cft,  in  partes,  XXIU. 

2n2i  fiat  partibus  AD«  D£,  £C,  proportionalcs*  fg.  6. 
^onjungahtur  dats  duae  linex  ad  A fa€ientc$ 
angulum  quemcunque  BAC,  &  conncftatur  re- 
aa  BC.  Peinda  ei  D ,  E  ,  agantur  DF,  EG, 
parallcl»  ipfi  BC    Dico  redam  AB  ,  fimilitcr 
eflTe  fedam  in  F,  &  G,  ut  eft  fcfta  AC,  in  D, 
5c  E,  -lut  AD  ,  ad  DE,  ita  cft  AF,  FG.  Pro-  t  xifm:^ 
portionales  ergo  funt  partes  AF ,  FG,  partibus 
AD  ,  DE.  Quod  fi  ducatur  DH,  ipfi  FB,  pa- 
rallela,  fecans  EG,  in  I;  ^crit  rurfiis,  ut  i)£«  b  iifm2 
ad  EC ,  it^  DI ,  ad  IH  ,  hoc  cft ,  ita  FG,  ad 
GB  ;  rquod  FG  ,  ipfi  DI ,  &  GB,  ipfi  IH,  a&-  ci^trhd 
qualis  fit.  Ouare  proportionales  quoque  crunt 
partes  FG ,  GB ,  partibus  DE,  EC.  Eademquc 
ratio  eft  dc  pluribus  partibus ,  fi  ex  E ,  & 
ipfi  AB,  parallelac  agantur ,  &c.    Itaque  datam 
redam  lineam   infeftam  fimiliter  fecuimus ,  ut 
data  altera  re3a  feSa  fuit.  Quod  facicndum 
erat. 

P  R  O/  B  L.  3.   P  R  O  P  O  S.  II.  x: 

Duafeus  datis  re6Ws  lineis  tertiam  pro- 
porcionalem  adinvenire. 

Clnt  duae  reaae  AB,^  AC ,  ita  dffpofita,  ut  effi-  Tjim 
^  ciant  angulum  A  ,  qucmcunquc,  fitque  inve-  ^XUh 
nienda  ilKs  tertia  proportionalis ,  ficut  quidem  Ar* 
AB ,  ad  AC,  ita  AC,  ad  t^itiam.  Producatur- 
AB ,  quam  vohimus  efte  antecedentem ,  &  ca* 
piaiurflD,  »q,ualis  ipfi  AC',  quac  confequcns  ^ 
offc  dcbct,  flve  media.  i)einde  dufta  refta  BG^ 

jigatur 
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agatur  illi  ex  D  ,  parallela  DE  ,  occurrens  ipfi 
AC  ,  produda}  in  E.   Dico  CE ,  effe  tcrtiam 
proportionalem ,  hoc  cft ,  effe  ut  AB,  ad  AC, 
ita  AC,  ad  CE.   Cumenim  in  triangulo  ADE, 
•  a  a.  fext.  lateri  DE  ,  parallela  fit  refta  BC  ;  ^  erit  ut  AB, 
hj.fumu  ad  BD  ,  ita  AC,  ad  CE:  ^Sed  ut  AB,  ad  BD, 
ita  cadcm  AB ,  ad  AC ,  zaualem  ipfi  BD.  Ut 
-    -     igitur  AB ,  ad  AC  ,  ita  AC;  ,  ad  CE  :  quod  eft 
:  propoljtum.    Duabus  ergo  datis  reftis  lincis ,  tcr- 
.  .  tfam   j^roportionalcm   adinvenimus.   Quod  erat 
faciendum. 

SCHOLIVM. 

Iftyenta  autem  tertia  linea  continue  proportionali  ^ 
'-  '  Ji  primttm  omiferis  ^  ^  aiiis  duahus  tertiam  invene* 
tis ,  habehis  quatuor  lineas  continue  proporttonales, 
fi  i^^^it  A  ^  ^  B  y  adinveniatur  ttrtia  ptopor" 
XXni     tionalts  C,  ^  duabus       ^  C^  tertia  proportiona^ 
^.16.        D  .  erunt  quatuor  Itneit  A ,  B^  C,  D^  cohtinue 
proportionaies,    Eadem  arte  reperietur  quinta  propor- 
tivnstiis,  fexta^feptima,  oSiava\  ^  Jic  in  infinitum. 

^    P  R  O  B  L.  4.   P  R  O  P  O  S.  12. 

V   .   Tribus  datis  re6lis  lineis  ,  quartam  pro- 
poriionalem  invenire. 

T  JiB.  Clnt  tres  Hncx  icQx  AB,  BC,  AD ,  quibus 
XXIIU    ^  invenienda  fit   quarta   proportionalis  ;  ficuc 
fg*  8.     quidemAB,  ad  BC,  ita  AD,  ad  quartam.  Dlfpo- 
nantur  primae  duae  AB  ,  BC ,  fccundum  lineam 
rcdam ,  quag  fit  AC  :  Tertia  vero  AD ,  cum 
^prima  AB  ,  faciat  angulum  A  ,  quemcunque. 
•  /.   Dcinde  cx  B ,  ad  D,  reSa  ducatur  BD,  cui  per 
.   .  ,  ,  C ,  parallela  ducatur  CE  ,  occurrens  Tcdae  AD , 
produdas,  in  E  ,  punfto.  Dico  DE,  effc  quar- 
tam  proportionalem.   Cum   enim  in  triangulo 
%  x.fixi.  ACE  ,  lateri  CE,  ada  fit  parallela  BD;  «crit  ut 
^^"      AB,  ad  BC,  ita  AD,  ad  DE.  Quare  DE, 
1:  :    .  quarta 
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c^uarca  cft  proportionalis ;  ac  propterea  tribus  da- 
tis  redis  lineis  ,  quartam  proponionalem  inveui- 
mus,   Quod  faciendum  erat. 


P  R  O  B  L.  5-    P  R  O  P  O  S.  13.  ixi 

Duabus  datis  rcftis  lineis  ,  mediam 
proportionalem  adinvenire. 

Clnt  dux  rc&x  AB  ,  BC  ,  quibus  media  inveni-  TjfB. 
^  enda  cft  proportionalis ,  difpofiix  fecundum  ^Xni. 
lineam  rcdam  AC.   Divifa  AC ,  bifariam  in  E,  fii-  9- 
cx  E,  ccniro^&  intervallo  EA,  vel  EC,  femi- 
circulus  dclcnbutur ,  ADC  :  Deinde  cx  B ,  ad 
AC  ,  pcrpcndicularis  educatur  BD,  ad  circumfe- 
rentiam  ufque.   Dico  BD^  cffe,  mediam  propor- 
tionalem  inter  AB ,  &  BC.    Duais  enim  redis 
AD,  CD  ;  tfcrit  angulus  ADC,  redus  in  femi- a  ji.r«til. 
circulo.   Cum  igitur  ex  angulo  refto  ADC,  tri- 
anguli  redtan^uli  ADC,  dcduaa  fit  ad  bafin  AC. 
pcrpLndicularis  DB ,  crit  per  corollarium  propol. 
8.  hujus  lib.   BD ,  mcdia  proportionalis  inter 
AB,  &  BC.   Duabus  ergo  daiis  redis  lineis  mc^ 
diam  proportionalcm    adinvcnimus.    Quod  erat 
fuciendum. 

T  H  E  O  R.  9.   P  R  O  P  O  S.  14.  xiij: 

-Equalium  &  unum  uni  aequalem  habenti- 
um  angulum  ,  parallelogrammonmi  ,  reci- 
proca  funt  latera,  qu3B  circum  aequaies  an» 
giilos.  Et  quorum  parallelogranmiorum  u- 
niun  angulum  uni  angulo  aequalem  habenti- 
um  reciproca  funt  latera  ,  quae  circum  ae- 
quales  angulos ;  illa  funt  aeqHalia.  ' 

Clnt    duo   paralielogramma  aqualia  ABCD  «  Tam. 

BEFG  ,  habentia  angulos  ABC,  EBG,  aqua-  ^xni. 
lc*.  Dico  latera  circum  hofce  angulos  elTe  reci-  fg* 
Q  ,proca, 
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Proca,  hoc  eft,  efle  ut  AB,  ad  BG  ,  itaEB, 
i  ^C.  Conjungantur  enim  parallelogramma  ad 

angulos  aequales,  ita  ut  AB,  &  BG,  unam  effi- 
ciant  Hneam  redam.  Quo  fado,  cum  anguli 
ABC,  EBG,  fint  aequales ,  crunt  &  Eff,  BG, 
una  refta  linea,  ut  ad  propof.  if.  lib.  i.  ex 
Proclo  demonftravimus.  Producantur  jam  DC, 
&  FG  ,  donec  coeant  in  H.    Quoniam  igitur 

zj.  qumf.  stquaViz  funt  parallclogramma  DB ,  BF  :  ^jcrit 
ut  DB ,  ad  BH ,  ita  BF ,  ad  idcm  BH  :  Sed  ut 

hi.  fixf.  DB,  ad  BH,  ^ita  eft  AB ,  bafis  ad  bafin  BG  , 
Guod  parallelogramma  fint  cjufdem  aliitudinis  ; 
&  fimiliter  ut  BF,^  ad  BH,  ita  eft  bafis  EB,  ad 
bafin  BC.  Igitur  ut  AB ,  ad  BG ,  ita  cft  EB, 
ad  BC.   Quod  eft  propofitum. 

E  contrario  fint  jam  latcra  circa  aequales  an- 
gulos  AJ^,  EBG  ,  reciproca,  hoc  cft,  ut  AB, 
ad  BG  ,  ita  EB  ,  ad  BC.  Dico  paralielogramma 
DB,  BF,  eflTe  aequalia.  Fadta  enim  cadcm  con- 
ftrudionc;  cum  fit,  ut  AB,  ad  BG,  ita  EB,  ad 

c  i.fext:  BC  :  cUt  autem  AB ,  ad  BG,  ita  DB,  ad  BH; 
&  ut  EB,  ad  BC  ,  ita  BF,  ad  idcm  BH  ;  ent 

dp.iuint.  quoque  DB,  ad  BH,  ita  BF,  adidcmBH.  ^At- 

Sue  idcirco  aequalia  crunt  parallclogramma  DB, 
\F.  j£qualium  igitur,  &  uuum  uni  asqualcm 
habentium  angulum ,  &c.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

xiv.     T  H  E  O  R,  lo.    P  R  O  P  O  S.  15. 

iEqualium ,  &  unum  uni  aequalem  iabcn- 
tiiun  anguJum ,  triangulorum ,  reciproca  funt 
latera  ,  quae  circum  acqualcs  angulos.  Ec 
quorum  triangulorum  umim  angulum  uni  a^- 
qualem  habentium  reciproca  funt  latera ,  quae 
circum  aequaJes  angulos  ,  illa  funt  sequalia. 

i  j^B.Clnt  duo  triangula  ?8qualiaABC,  DB£,  htbenr 
XXlir.  tia  angulos  ,  qui  ad  B ,  asquales.  Dico  latcra 
/«•        circa  hofce  angulos  effe  rcciproca,  hoc  cft,  dle 

ut 
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ut  AB ,  ad  B£,  ha  DB,  ad  BC.  Conjungantur 
enim  triangula  ad  angulos  xquales ,  ita  ut  AB, 
BE ,  eflSciant  lineam  re£lam.   Quo  fafto ,  cum: 
anguli  ABC,  DBE,  fint  aequaks;  enint  &  DB^ 
BC ,  una  refta  liaea ,  ut  demonftratum  cft  ad 
propof.  if.  lib.  I.  cx  Proclo.   Dufia  igitur  re- 
Sa  CE  ,  qaoniam  aequaJia  funt  triangula  ABC  ^    '  ,  f 
DBE  ,  ^erit  ut  ARC  ,  ad  BCE  ,  ita  DBE  ,  ad  a  ^.quint: 
idem  BCE.  Scd  ut  triangulum  ABC,  ad  trian- 
gulum  BCE  ,  b  ita  cft  bafis  AB  ,  ad  bafin  BE,  b  i.ftxt: 
^quod  hicc  triangula  ciufdem  fiot  altimdinis;  &. 
limilitcr  ut  DBE  ,  &  BCE  ,  ita  eft  bafis  DB,  ad. 
BC.   Quare  ut  AB  ,  ad  BE ,  ita  eft  DB,  ad 
BC.   Quod  eft  propofitum. 

Jam  vcro  contra ,  fint  latcra  circa  ai^los 
quales,  qui      13,  reciproca ,  hoc  cft,  ut  AB, 
ad  B£  ,  ica  DB  ,  ud  BC.    Dico  triangula  ABC, 
DBE ,  cffc  xqualia.   Fadla  enim  conftruaione 
eadem,  cum  fit  ut  AB  ,  ad  BE  ,  ita  DB ,  ad 
BC  ;  ut  autcm  AB ,  ad  BE  ,  c  ita  trfangulum  c  1" 
ABG  ,  ad  triaiiTuIum  BCE  ;  &  ut  DB.,  ad  BC,       r  -  ^ 
ita  trian^^LLim  DJE  ,  ad  triangulum  idcm  BCE; 
Erit  ut  ABC,  ad  BCE,  ita  DBE,  ad  idem  BCE, 

proptercaque  rsqualia   crunt  triangula  ABC  ,  d plmnf/; 
DBE.    yEqualiain  igitur,  &  unum  uni  aequalem 
habentium  angulum,  &c.  Quodoftendendumerat. 

T  II  E  O  k.  ir.    P  R  O  P  O  S.  16.  xf5 

Si.  quatuor  rc6ln2  lineoe  proportionales  fue- 
rinc :  quod  fub  extremis  comprchenditur  rc- 
ttangulum,  a^qualc  crt  ci  ,  quod  fub  me- 
diis  comprehcndicur ,  rccbngulo.  Et  fi  fub 
cxcremis  comprchcnfum  reftangulum  aequale 
fueric  ei ,  qiiod  fub  mediis  continctur ,  re- 
^tangulo  ;  ilftc  quatuor  reftae  linece  propor- 
tionales  erunc. 

Clnt  qualuor  reaae  proportlonales  AB,  FG,  TAX 
^  EF,  BC ;  ut  quidem  AB  ,  ad  FG,  ita  EF,  l^xm. 

Q  2  '     '        ad  /^.  «»i 
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ad  BC:  Sitque  reaangulum  ABCD,  comprehen- 
fum  fub  extremis  AB  ,  BC ;  redlangulum  vero 
EFGH ,  comprchenfum  fub  mediis  EF ,  FG  : 
Dico  reaaagula  AC,  EG  ,  efre  xqualia.  Cum 
cnim  anguh  redi  B  ,  &  F,  fint  a&quales,  &  fic 
ut  AB  ,  ad  FG  ,  ita  EF ,  ad  BC  ,  erunt  latera 
^  ti4.yi»^  drca  «qualcs  angulos  B,  &  F,  reciproca.  <iQua- 

-  re  parallelogramma  AC  ,  £G  ,  aequalia  erunt. 
Quod  eft  propofitam. 

Contra  vero,  fint  jam  aequalia  reSangula  AC, 
EG.  Dico  quatuor  redlas  lincas  AH,  FG,  EF,  ^ 
BC  ,  efle  proportionales  ,  hoc  ell ,  efle  ut  AB, 
ad  FG,  ita  EF,  ad  BC.  Cum  enim  xqualia  fiiit 
redangula  AG ,  EG ,  habcantque  angulos  jequa- 
bi4./rxr.  1«$ .  nempe  redos  B  ,  &  F,  /^erunt  latera  circa 
hou:e  angulos  reciproca  ;  ficut  quidem  AB ,  ad 
FG ,  ita  EF  ,  ad  BC.  Itaque  fi  quatuor  rcctac 
linea  proportionalcs  fuerint  ,  &c.  Quod  crat 
oflendendum. 

'  x^-      T  H  E  O  R.  12.    P  R  O  P  O  S.  17. 

Si  tres  reftae  lineoe  fint  proportionalcs  : 

-  quod  fub  extreniis  cumprciieiiditur  rciUngu- 
fum  ,  aequale  efl:  ei  ,  quod  a.  media  deicri- 
bitur ,  quadraco.    Et  ii  fub  excremis  cum- 

:  prehenfum  reftangulum  eequale  fic  ei ,  quod 
a  media  defcribicur  ,  quiidrato  :  illce  tres  re- 
ftae  lineae  proportionales  erunc. 

7^3.  Clnt  tres  linex  reftx  AB,  EF,  &  BC,  Pjopor- 
XX (/L     O  tionales  :  ut  quidem  AB,  ad  EF,  ita  Eb,  ad 
fS'  »3»   BC:  fitque  reaanguluuj  A13CD,  contcntum  fut> 
cxtremis  AB ,  BC  ,  &  qundratum  mediae  EF  > 
fit  EFGH.    Dico  xqualia  effe  rcaangulum  AL, 
&  quadratum  EG-   Sumpta  enim  rcftaFG,  quac 
aequalis  fit  ipfi  EF  ,  erunt  quatuor  linesB  AB  , 
EF,  FG  ,  BC  ,  proportionales ;  ut  auidem  AB, 
•  -ad  EF,  ita  FG,  ad  BC;  eritquc  quadratum  EG, 

compreheufum  fub  mediis  EF ,  FG,  propter  a:- 
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qualitatem  redarum  £F  ,  FG.  «sQuare  refian- a  if./2jcr 
gulum  AC^,  comprehcnfum  fub  extremis  AB,  ^ 
BC ,  «quale  eft  quadrato  EG  ,  hoc  eft ,  redan*  . 
gulo  fub  mediis  EF  ,  FG,  comprchenfo:  Quod 
eft  propoiStura. 

Sed  fint  jam  asqualia  redangulum  AC,  &  qua- 
dratum  EG.  Dico  cffe  ut  AB,  ad  EF,  ita  EF, 
ad  BC.  Cum  enim  a&qualia  (int  re6langula  AC^ 
&  EG  ;  * erit  ut  AB  ,  ad  EF,  ita  FG,  ad  BC:  b  i6^fiA. 
fUt  autem  FG ,  ad  BC  ,  .ita  ctt  EF,  ipfi  FG,  c;.^/. 
asqualis,  ad  candem  BC.  Quare  ut  AB,  ad  EF, 
ita  eft  EF  ^  ad  BC.  ^i  trcs  igitur  redaB  lines 
fiut  proportionales,  &c.  Quod  erat  demonftran* 
dum. 

COROLLARIUM. 

Eji  pofteriori  .hojiis  theorematis  ^ute  cfficttiif  •  qinnH 
libet  rcdam  lioctm  cfle  mcdiim  proportiooalcm  ioter 
quafiris  alits  doas  rcdat  »  qux  comprchciiduDt  rcdaogo» 
lum  quadrato  illiut  zquale.  Ex  co  cnim  quod  redae 
AB  ,  BC  »  comprehcndunt  rtflaogulum  xquale  ouadrato 
re^  EF  •  oftenfum  fiiit,  cde  ut  AB*  ad  EF,  lU  EF, 
ad  BC.  Quare  EF  •  media  tft  proportionalit  toter  AB» 
&  BC. 

P  R  O  B  L.  6.   P  R  O  P  O  S.  18. 

A  data  refta  linea  dato  redlilineo  limile , 
fiiniliterque  pofitum  re£lilineum  defcribere. 

Slt  data  Tc&t  AB,  fiiper  quam  defcribendum 
iit  reaiiineum  reailineo  CD£FG  ,  fimile  fi-  XXni. 
militerque  pofitum.   Ducantur  ex  quolibet  an*  fif.  14* 
gulo  ,  ut  ex  F ,  ad  fingulos  an^Ios  oppofitos 
recbe  linea^,  qus  redinneum  refi^Ivant  in  trian*. 
Kula  CDF,  DEF,  FGC.  Deinde  angulo  DCF^ 
«qualis  fiat  angulus  BAI  ;  &  angulo  CDF^ 
augulus  A6I ;  coeantque  reaa&  AI ,  BI ,  ia 
punfio  I;  (coibunt  enim  omnino,  proptereaquod 
duo  anguli  lAB,  IBA «  duobus  redis  minores 
Q  3  funt 
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aDquaJis  ;  totumquc  trianguium  AIB,  toti  trian- 
gulo  CFD,  asquiangulum.  Rurfus  angulo  FDE, 
aqualis  fiat  angulus  1I3H  ;  &  aiigulo  DFE,  an- 
Eiy.^fww  gulus  BIH.  Et  ^quia  duo  anguli  EDF,  EFD, 
jninores  funt  duobus  reftis  ;  erunt  quoque  duo 
.  :  «iguli  HBI ,  HIB|  duobus  rcdis  minores ;  ac 
:  ;  ^proindc  redt»  BH,  IH ,  coibunt,  Coeant  crgo 
in  punfto  H  ;  eritque  cadem  ratione  triaugulum 
BHI  ,  triangulo  DEF  ,  aquiangulum.  Praeterea 
angulo  CFG  y  fiat  acqualis  angulus  AIK;  &  an- 
dij.ffimi  gulo  FCG  ,  angulus  lAK:  ^Et  quia  duo  angulr 
GCF ,  GFC,  minores  funt  duobus  rcftis:  erunt 
&  duo  anguli  KAI ,  KIA,  duobus  reclis  mino- 
res;  atque  idcirco  vcGtx  AK,  IK,  convcnicnt  iu 
aliquo  punfto.  Conveniaiit  ergo  m  K  :  eritque 
triangulum  quoque  AKI  ,  trianj^ulo  GGF  ,  se- 
gui^nguluih.  Atque  ita  procedatar ,  doncc  ab- 
K)lvantur  omnia  triangula  rccHlinei  propofiti,  fi 
plura  cxtlterint.  Dicoigitur,  re(9iiineum  ABHIK, 
reailineO  CDEFG ,  fimile  elTc,  fimiliterquc  pofi- 
tum.  Cum  enim  angulus  lAB ,  conltltutus  fit 
«qualis  angulo  FCD  ;  &  angulus  lAK ,  angulo 
FCG  ;  ent  totus  angulus  BAK ,  toti  an^lo 
DCG,  aeaualis:  Eademque  ratione  angulusABH, 
angulo  CDE  ,  aeaualis  erit  ,  &  rcliqui  rcliquis , 
ut  conftat  ex  conftruftione  ;  cum  fingulas  partes 
unius  iingulis  partibus  alterius  fadas  fint  aequalef. 
Quare  aequiangulum  erit  redlilincum  ABHIK , 


ad  BI ,  ut  CD  ,  ad  DF  :  &  ita  BI^  ad  BH^  ut 
Upiubif.  DF,  ad  D£:  /erit  ex  asquo  ita  AB ,  ad  BH,  iit 
CD  ,  ad  DE.  Quare  latera  drqa  ^quales  angu* 
g4.fixt.  k>s  ABH,  CDE,  proportionalia  funt,  ^quemad-^ 
modum  &  latera  circa  aequale^  angulos  H  ^  & 
£ ,  proportionalia  funt ,  ob  trlai^Ia  aBquianguU 
h4^fi»f*  BHl,  DE:F.   b  Rurfus  ita  eft  Hl  ,  ad  IB^  ut 
EFj  ad  FD,  5^  ita  IB,  ad  lA,  ut  FD,  ad  FC; 
MH^t<C  tta  IA>  ad  iK,  ut  ¥C^  ad  .FG.  i  Igitur 
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cx  Muo  erit  ita  HI  ,  ad  IK ,  ut  EF  ,  ad  FG , 
&  ideo  latcra  quoque  circa  sequales  angulos 
HIK,  EFG  ,  proportionalia  erunt ,  &  fic  de  cae- 
teris.  Quamobrcm  reftilinea ,  cum  fint  acquian- 
gula ,  habeantquc  latera  circa  scguales  angulos 
proportionalia ,  fimilia  funt»,  fimiliterque  defcrip- 
ta,  A  data  ergo  redta  linca  ,  dato  rcdilmeo  fi- 
mile  fimiliterque  pofitum  reftilineumdelcripfimus. 
Quod  faciendum  crat. 

T  H  E  O  R.  13.   P  R  O  P  O  S.  19.  xfij: 

Similia  triangula  inter  fc  funt  in  dupli- 
cata  ratione  laterum  homologorum. 

Slnt  triangula  fimilia  ABC  ,  DEF  ,  habcntia 
angulos  aqualcsB,  &  E:  ItcmC,&  F,  &c.  ^^^f^* 
Et  fit  ut  AB ,  ad  BG  ,  ita  DE  ,  ad  EF  ,  &c.  « 
Dico  triangula  intcr  fc  rationem  habcre  dupHca- 
tam  ejus  ,  quam  habcnt  latcra  homologa  BC,  & 
EF  ,  vel  A13 ,  &  DE ,  vcl  AC  ,  &  DF ;  Hoc 
eft  ,  fi  homologis  latcribus  BG  ,  EF,  inveniatur 
tertia  proportionalis  BG  :  ita  cffc  triangulum 
ABC  ,  ad  triangulum  DEF  ,  ut  rcdam  BC ,  ad 
reftam  BG:  ac  proindc  cum  ex  dcfin.  10.  Hb.  f. 
proportio  BC  ,  ad  BG ,  dicatur  duph*cata  propor- 
tionis  BG  ,  ad  EF  :  proportionem  trianguli  ad 
triangulum  dici  quoque  duplicatam  proportionis 
latcrum  homologorum  BC  ,  EF.  Ita  ut  nihil 
aliud  fit,  triangula  duo,  vcl  duas  quasHbet  figu- 
ras  fimiles  ,  fimiliterque  pofitas  habere  proportio- 
ncm  duorum  laterum  homologorum  duplicatam, 
quam  ita  effe  triangulum  ad  triangulum,  vcl  fi- 
guram  ad  figuram,  ut  eft  prima  linea  ad  tcrtiam, 
cum  tres  lineae  fiicrint  continue  proportionales  in 
proportione  duorum  latcrum  homologorum  : 
quales  hic  funt  tres  linese  reax  BC ,  TLV ,  BG, 
continue  proportionalcs  in  proportionc  homolo- 
gorum  laterum  BC ,  EF.  Sint  ergo  primum  la- 
tcra  BC,  EF,  xquaha,  ac  proindc  &  tcrtia  pro- 
Q  4  por- 
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portioiiaUs  BG  ,  illis  a^ualis  :  ita  ut  proportio 
BC ,  ad  BG ,  qus  duplicata  dicitur  proportionis 
lateris  BC  ,  ad  latus  £F,  (it  proportio  squalita- 
tis.  Quoniam  igitur  triangula  ABC  ,  DEIF,  ha« 
ktt.frhm  bent  quoque  proportionem  xqualitatis  ,  ^quod 
ipfa  inter  le  squalia  fint ,  ob  angulos  B,  C,  au- 

Silis  £ ,  F  ,  xquales  ,  &  squalitatcm  laterum 
C ,  £F ,  quibus  adricent :  erit  triangulum  ad 
triangulum  ,  ut  reda  BC ,  ad  redam  BG.  Cum 
ergo  hxc  proportio  dicatur  duplicata  proportionis 
laterum  hbmologorum  BC ,  £F;  dicetur  Quooue 
proportio  trianguli  ABC ,  ad  triangulum  D£F  , 
proportionis,  quam  habet  latus  BC,  ad  latus  £F, 
duplicata.  Quod  etiam  hinc  conftare  poteft. 
'  Quoniam,  ut  didum  eft,  triangula  ABC,  DEF, 

aequalia  funt  ,  hoc  eft ,  proportionem  squah'tatis 
habent ,  ficut  &  latera  homologa  BC ,  £F:  pro- 
portio  autem  asqualitatis  duplicata  folum  efficic 
proportionem  squalitatis  :  (Pofitis  enim  tribus 
magDitudinibus  xqualibus ,  dicetur  prima  ad  ter- 
tiam  habere  proportionem  duplicatam  proportio- 
nis  .  quam  habet  prima  ad  fecundam,  ut  conftac 
cx  defin.  lo.  lib.  f.  cum  tamen  prima  ad  terti- 
am  habeat  proportienem   squalitatis ,  ficuti  & 
prima  ad  fecundam,)  habebit  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  D£F  ,  proportionem  duplicatam 
ejus,  quam  habet  latus  BC,  ad  latus  £F.  Quod 
eft  propofitum^ 
TAB.     Sit  deinde  BC,  latus  latere  £F,  majus;  &  ex 
XXI K    BC,  ^abfcindatur  rcSis  BC,  £F,  tertia  propor- 
fig.  I..    tionalis  BG ,  ducaturque  reda  AG.   Quia  igitur 
biijixf.  cft  ut  AB,  ad  BC,  ita  DE,  ad  EF ;  erit  permu- 
tando  utAB,  ad  DE,  ita  BC.  ad  EF:  Ut  autcm 
BC  ,  ad  £F  ,  ita  eft  per  conftruftionem  EF ,  ad 
ciLfK^.  BG.   Ut  ergo  AB,  ad  DE,  ^ita  erit  EF ,  ad 
BG.   Quare  cum  triangula  ABG,  DEF,  habe. 
ant  latcra  circa  angulos  B ,  E ,  aeguales  rccipro- 
itfl/het:       ^ipfa  inter  fe  squalia  erunt;  &  propterea  ut 
9  7.fmin.  triangulum  ABC,  ad  triangulum  DEF,  ^ita  erit 
idem  trianguluip  ABC  ,  ad  triangulum  ABG. 
Ut  autem  triangulum  ABC,  ad  triangulum^BG, 

ejufdem 
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cjufdcm  altitudinis  ,  fita  cft  bafis  BC,  ad  bafin  f 
BG.  Igitur  ut  triangulum  ABC ,  ad  triangulum 
DEF,  ita  eft  BC,  ad  BG.  Atqui  cum  tres  line» 
BC,  EF,  BG,  fint  continue  proportionales ,  pro- 
portio  primx  BC ,  ad  tmiam  BG  ,  duplicata  4i- 
citur  proportionis  BC ,  primae  ad  EF,  fecundam» 
Igiiur  &  triangulum  ABC,  ad  triangulum  DEF, 
proportionem  habet  duplicatam  proportionis  late- 
ris  BC ,  ad  latus  EF.  Similia  igi^^r  triangula 
inter  fe  funt  ,  &c.  Quod  crat  demonftran- 
dum. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M. 

Hinc  manifeftum  eft  ,  fi  tres  re6be  linex  proportioiMhl 
les  fuerint  i  ut  eft  prima  ad  tertiam  >  ita  efie  trianguliiill 
fupcr  pHmam  deicnptum  ad  triangutum  fupra  ftcuadini 
fimile  limiliterque  defcripturo. 

Sint  enim  tres  re^  proportionales  A  p  B  »  Cj  8c  TjiMi 
fupwr  primam  K  »  &  fecundam  B  •  conftituta  triangub  XXtF. 
A  »  8c  B  »  fimilia  »  fimiliteique  defcripra.    Dico»  ut  eft^, 
rcdla  A  »  primi  ad  redlam  C  »  tertiam ,  ita  efle  tmngu- 
lum  A  ,  ad  triangulum  B.    Nam  proportio  rc^  At 
ad  r.Aam  C  »  cft  ,  per  dtfinitionem  10.  lib.  j*.  fdii- 
plicata  proportionis  rc^sc  A  ,   ad  Tc€tim  B.  g  Cnm  g  i^Jha, 
igitur  triaogulum  A  »  ad  triangulum  B  »  haboat  qoo^e 
proportionem  duplicatam  rtdbe  A  »  ad  redbm  B  {  efit 
ut  xt€t\  A  »  id  redam  C  »  iu  triaogulum  A »  ad  triaii* 
gulum  ,B. 

Eodem  modo  oftendes  »  ita  efie  trianeulum  fupra  ^ 
cundam  ad  triangulum  fupra  tertiam  fimile  fi militerqqe 
defcriptum  »  ut  eft  prima  linea  ad  tertiam.    Sint  enim 
proportionales  tres  C  »  B  »  A  »  &  fuper  B  ,  fecundan». 
Sc  A  ,  tertiam  conftituantur  triangula  fimilia  fimiliter- 
que  pofica  B«  £c  A*    Dico  ,  ut  eft,  n^a  C»  ad  rc£bo& 
A  •  ita  efitf  triaogulum  B  ,  ad  triangulum  A.  Natn 
proportio  C,  ad  A»  duplicata  eft  proponionis  C  •  ad  B» 
lioc  eft  ,  redhe  B  •  ad  redam  A.   bCxkm  igttur  &  fri-  fgt^fi^ 
tngulum  B  »  ad  triangulom  A  »  babeat  proportionem 
dupliosum  reasc  B  •  ad  reaam  A  ,  quoniam  B »  dc  A» 
fuQt  latera  homologa  :  Erit  ut  C  ,  reda  id  rcdam  . 
iti  triangulum  B»  id  trianguligm  A. 

Q  s  THEOIU 
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T  H  E  O  R.  14.   P  R  O  P  O  S.  20. 

^  Similia  polygona  in  fimilia  triangula  di\n- 
-duntur,  &  numero  aequalia  ,   &  homologa 

totis ;  Et  polygona  duplicatam  habent  eain 
inter  fe  rationem  ,  quara  latus  homologum 

ad  honiologum  latus. 

TAB  oint  polygona  fimilia  ABCDE  ,  FGHIK  ,  ha- 
XXIV.     O  bentia  angulos  xquales  BAE  ,  GFK  ;  Item 
fi*        angulos  B ,  G  ,  &  iic  deinceps  :  habeant  autem 
iacera^  proportioualia  circa  ani^ulos  sequales ;  uc 
•«uWcm  AB ,  ad  BC ,  ita  FG  ,  ad  GH  ;  &  ut 
^BC  ,  ad  CD  ,  ita  GH  ,  ad  HI  ,  &c.   Dico  pri- 
jnum  ,  hxc  polygona  dividi  in  iriangula  Omih'a, 
\  _  dux  fint    numero   aequalia.   Ab  angulis  enim 
':■  jdAE  ,  GFK,  rcdae  educautur  ad  fingulos  angu- 
los  oppofitos ,  qux  fint  AC  ,  AD  ,  FH ,  FI ; 
4ivifaquc  erunt  polygona  in   trian^ula  numcro 
'.^ualia.   Quoaiam  vero  angulus  B ,  a&quaiis  c(t 
, .  -  i^a^^lo  G  ,  ex  hypothefi  ,  &  circa  ipfos  latcra 
a  tf.  /^x/.  p^oportionalia;  ^ aiquiangulacrunt  triangulaABC, 
^FGH,  habentia  angulos  BAC  ,  GFH  ,  xquales; 
Itom  augulos  ACB  ,  FHG  ,  latcribus  homologis 
b  ^-fixt.  oppofitos  :  ^ldcoquc  latera  habebunt  circa-aeauos 
angulos  proportlonaHa,  ac  propterea  inter  fe  fimi- 
lia  crunt.   Eadem  ratfone  erunt  fimilia  triangufa 
•AED  ,  FKI ,  habentfa  angulos  EAD,  KFI,  & 


ut  AC^  ad  CB  ,  ita  FH,  ad  HG,  ob  fimilitudi- 
,|iem  tnangulorum  ABC,  FGH  ;  ut  autem  CB, 
>d  CD  ,  ita  eft,  cx  hypothefi,  HG,  ad  HI,  ob 
Am^^^^'  fimllitudinem  polygonorum  :  ^ait  a  a&quo  ut 
AC,  ad  CD ,  ita  FH,  ad  HI.  Ei  quoniam  an- 
jpilus  BCD ,  xqualis  ponitur  angulo  GHI;  eft 
.    'autem  &  ablatus  ACB  ,  oftenfiis  sequalis  ablato 
FHG ;  crit  &  rclfquus  ACD  ,  reliauo  FHI,  a- 
t  tf./Sir^^  qualis,  rQuarc  triangula  ACD ,  FHI,  cum  ha- 

beant 


Deinde  c  c^uia  eft 
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bcant  latera  circa  aequales  angulos  ACD  ,  FHIy 
proportionalia ,  aequiangula  erunt ,  ideoquc  flmi- 
lia.  Eadcmque  ratio  eft  de  aliis  omnibus  irian- 
gulis,  (i  plura  fuerint. 

Dico  praeterea,  triangula  hxc  effe  homologa 
totis  polygonis ,  hoc  cft,  ira  effc  quodlibet  trian- 
gulum  in  uno  polygono  ad  fuum  corrcfpondens 
triangulum  in  altcro  polygono  ,  ut  polygonum 
ad  polygonum.  Quoniam  enim  fimilia  funt  tri- 
angula  ABC  ,  FGH  ,  erit  eorum  proportio  du- 
plicata  proportioilis  homologorum  laterum  AC, 
FH.  ^Atque  eodem  argumento  proportio  trian- gipjyjui; 
gulorum  ACD,  FHI,  duplicata  erit  proportionts 
eorundcm  latcrum  homologorum  AC  ,  FH. 
Quarc  ut  triangulum  ABC,  ad  trianguiumFGH, 
iia  erit  triangulum  ACD  ,  ad  triangulum  FHl, 
cum  utraque  haec  proportio  triangulorum  fit  du- 
plicata  ejufdem  proportionis  lateris  AC,  ad  latus 
FH.  Neque  diflimili  ratione  concludctur  ouoquc 
effc  triangulum  ADE ,  ad  iriangulum  FIK. ,  ut 
ACD,  ad  FHI:  Atque  itadeinceps,  fiplura  fue^ 
rint  triangula.  Sunt  igitur  proportionalia  trian- 
gula  unius  polygoni  cum  triangulis  alterius,  ita  • 
ut  triangula  unius  fint  antccedentia,  &  trianguU 
alterius  confequentia  proportionum.  Ut  autem  • 
unum  antecedcns  ad  unum  confLOuens  /ita  funt  iit.fdKt^ 
omnia  antecedentia  ad  omnia  coniequentia.  Igi- 
tur  ut  quodlibet  triangulum  unius  polygoni  ad 
fibi  refpondens  triangulum  alterius  ,  ita  erit 
totum  polygonum  ad  totum  polygonum  ; 
ideoque  triangula  homologa  erunt  totis  poly- 
goDis. 

Dico  poftremo ,  polygona  inter  fc  proportio- 
nem  habere  duplicatam  e|us ,  quam  habent  latera 
liomologa,  hoc  cft,  fi  homologis  lateribus,  ver- 
bi  gratia,  A6 ,  FG  ,  inveniatur  tertia  linea  pro- 
porticoialis ,  ita  cffe  polygonum  ABCDE,  ad  po- 
lygonum  FGHIK,  ut  cft  prima  linea  AB,  a4 
tertiam  inventam :  ac  proinde ,  cum  proportio 
ABj  ad  illam  tertiam  ,  dicatur  duplicata  propor- 
tionjs  AB  ,  ad  FG  ,  dici  quoqttc  proportfonem 
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polygoni  ad  polygonum  duplicanun  proportionis 
laterum  homologorum  AB,  FG.  Cumenim  fit, 
ut  triangulum  ABC ,  ad  tnanguluAi  FGH ,  ita 
polygonum  ABCDE ,  ad  polygonum  FGmK; 
Triangulum  vero  ABC  ,  ad  triaogulum  FGH, 
gi^./Jjrl.  haboit  proportionem  duplicatam  ejus  ,  quam 
^  habent  latera  homologa  AB ,  FG ,  hoc  eft  ean* 

dem ,  quam  habet  AB ,  ad  illam  tertiam  invea* 
ram  ;  habebunt  quoque  polygona  ioter  le  propor- 
tionem  duplicatam  proportionis  «orundem  laterum 
homologorum  AB,  FG,  hoceft,  eandem,  quam 
,  .habet  a!b,  ad  illam  tertiam  inventam.  Itaque 
*  fimilia  polvgopa  in  fimilia  trtangula  dividumur, 
&c.   Quod  demonftrandum  e(t 

COROLLARIUM. 

Htnc  manifcdum  eft  »  (i  fucrirt  nrs  redbe  propoitlo- 
Dtlef ,  ut  cfl  prima  aJ  tcrriam  ,  ita  cfle  poiygor.am  fuper 
primam  dcicrtpcum ,  ad  poly^unum  fuper  (ecundam  fimi- 
le  fimiliterque  dcfcriprum  :  Vel  ica  efle  poly(;onum  fiiper 
iecuodam  dercriptum  ad  polysonum  fiiper  tertiam  fimilc 
B*  nmiliccrque  deicriptom  ;  uti  fi  A  ,  B  ,  8c  C ,  fint  crct 
XXlf^^     proportionalef  ,  atquc  fuper  A  »  8c  B  ,  deicribamur  doo 
f^'  4*      polygona  fimilia »  uci  funt  quadrata  A  •  &  B ,  erit  A «  ad 
C,  ut  quadracum  lupcr  A,  ad  quadratum  fiiper  B.| 

Hoc  non  alictr  demonftrabitur  ex  hoc  cheoremate » 
quam  oilcnfum  (uit  corollarium  prxcedenris  tbeoremacis 
ex  fiio  tbcoremare.  Ut  perfpicuum  c(l  in  Lac  fi- 
gura. 

««.       T  H  E  O  R.  15.   P  R  O  P  O  S.  21- 

•  Quae  eidem  rcftilineo  funt  fimilia,  & 
inter  fe  funt  iimilia* 

TjiB.  Clnt  rcailinea  ABC,  DEF,  reftiUnco  GHt , 
XXIF.    ^  fimilia.  Dico  &  ipfa  inter  fe  elTc  fimilia* 
fg.  fi    Cum  enim  propter  fimilitudinem  ,  an^li  re£Uli« 
aci  AfiC »  squalcs  fint  angulis  reailinei  GHI ; 
'  Itcm 
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Itcm  cadcm  de  cmft  anguli  rcailmci  DEF,  ae- 
quales  angulis  cjuldem  reaUinei  GHI  ;  <icnint  n  i.fmU 
anguli  reAilinei  ABC  ,  aequalcs  angulis  rcailinci         .  ; 
DEF.  Rurfas  cum  ob  eandem  dmilitudinem , 
latera  reftilinei  ABG ,  proportionalia  fint  lateribus 
rc<ftilinei  GHI ,  ea  ▼idelicet  iis ,  quae  circum  «- 
quales  funt  angulos  :  Item  eandcm  ob  caufam, 
latera  redilinei  DEF  ,   proportion^ilia  lateribus 
ejufdem  reftilinei  GHI  ;  h  erunt  quoque  latcra  htuqm^ 
reailinci  ABC  ,  lateribus  reftilinei  DEF,  propor- 
tionalia  ,  ea  nimirum  iis,  qax  angulos  ambiunt 
aequale*.   Atque  a^eo  per  dcfinitionem  primam 
hujus ,  fimilia  exiftent  redilinea  ABC ,  DEF.      ;  ,  , 
Qux  igiiur  cidem  rcdilineo  funt  fimilia ,  &  inter 
fc  funt  fimilia.  Qapd  crat  oftcndeudum. 

T  H  E  Q  R.  16.   P  R  O  P  O  S.  22.     lit^ . 

Si  quiuiior  reftie  lineoc  prv^porcionales  fue- 
rinc  :  Et  ab  cis  rc6til:nea  rmv.lia  iimilkerque      .  , 
ddcripca ,  prop-  )r.i  ):i  ilii  cnint.    Ec  fi  a  rectis 
linjis  (inuln  Gm:tiicr.^ue  vlcrcripta  rcclilinea  ,         -  i 
proporcionalia  liicnnL :  ipfu^  cciain  rcclu  li- 
neae  proportionales  erunc 

Slnt  primum  quatuor  rcAac  AB,  GD  ,  EF,  TaB^ 
GH,  proportiorlalcs,  ui  quidcm  AB,  ad  CD, 
ita  EF,  ad  GH  ;  Gonttituanturque  fuper  AB,  Pi-  ^ 
CD,  duo  quaecunque  reftilinea  fimilia  fimiliterque 
defcripta  ABI,  CDK;  Iccm  fupcr  EF,  GH,  aiia 
duo  quaecunquc  reftilinea  fimilia  flmiliterque  de- 
fcripta,  EFML,  GHON.  Dico  &  hxc  rcailinca 
cflTe  proportionalia ,  ut  quidem  ABI ,  ad  CDK, 
ita  EM,  ad  GO.   #ilnvcniatur  enim«reAis  AB,  tnfexi. 
CD  ,  tcrtia  proportionalis  P;  &  rcfHs  EF,  GH,         .  , 
tcrtia  proportionalis  Q.  h  critquc  cx  aequo ,  ut  hti.ptm^ 
AB,  ad  P  ,  ita  EF,  ad  Q:  Ut  autem  AB,  ad 
P,  ita  eft  reailineum  ABI,  ad  reailineum  CDK,. 
fimilc  fimilitcrque  dcfcriptum,  ex  coroll.  propof. 
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20.  hujus  lib.  vel  fi  fuerittt  triangula.  ex  corolt. 
j^ropof.  19.  Et  eadem  ratione ,  ut  EF  ,  ad  Q, 
'6U^f«te.  ita  redilineum  EM,  ad  re£tilineum  60.  rlgitur 
ut  ABI,  ad  CDK,  itacrit  EM,  ad  GO.  Quod 
cft  propofitum. 

Deinde  fint  ABI,  CDK,  EM,  GO,  reailinca 
proportionalia.   Dico  quatuor  reSas  AB,  CD, 
EF,  GH,  effe  quoquc  proportionales,  ut  quidem 
i^kt.Jha.AB^  ad  CD  ,  ita  EF ,  ad  GH.  ^lnreniatur 
cnim  tribus  reftis  AB,  CD,  EF,  quaria  propor- 
tionalis  RS ,  fuper  quam  defcribatur  redilineum 
RSVT  ,  fimile  reailineo  EM  ,  fimiiiterquc  pofi- 
tum  ;  ^&  ob  id  redilineo  GO.   Quouiam  igitur 
ctt ,  ut  AB  ,  ad  CD,  ita  EF,  ad  RS;  crit  ouo- 
que  ut  jam  eft  oftenfum  ,  ut  ABI ,  ad  CDK, 
ita  EM  ,  ad  RV.   Ut  autem  ABI ,  ad  CDK, 
fii.fai«^«  ita  quoque  ponitur  EM  ,  ad  GO.  /Igitur  erit 
grpmt.  ut  EM,  ad  RV  ,   ita  EM,  ad  GOjt^  Atque  id- 
circo  aequalia  erunt  RV ,   GO.  Qux  cum  fint 
fimilia  nmiliterque  pofita,  confiftent  neceflario, 
ut  mox  oHendcmus  fuper  redas  RS  ,  GH ,  se- 
hj.firfiirtGualcs.   iQuare  erit  ut  EF,  ad  RS,  ita  EF,  ad, 
^  GH.   Ponitur  autem  EF ,  ad  RS  ,  ut  AB,  ad' 

iii.fimtf«CD.  flgitur  erit  quoque  ut  AB  ,  ad  CD,  ira 
EF ,  ad  GH.  Quamobrcm  fi  quatuor  redae  ii- 
ncx  proporcionales  fuerint ,  Quod  erat  de- 
nionftrandum. 


defcripta  ,  aualia  funt  GO  ,  RF ,  confifiant 


cfHales  fum  Gti ,  RS Jit  GH ,  major.  Cum 
igitwr  ,  eb  fimilitudinem  reBUineorum  ^  fit  ut  G 
ad  HO  ,  %ta  KS  ^  ad  SV  ^  p§natur  autem  GH  , 
major  tjuam  RS ,  erit  quocjue  HO ,  major  ^uam 


RV )  cum  boQ  intra  ipfum  pcjfit  confiitui^  quod  efi 


L  E  M  M  A. 
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dbfurdum  ,  cum  fit  contra  hypothefin.    Non  erga^ 
inaqiudej  funt  reHd  GH^  SS.    Quod  efifropofi* 
tum. 

Aliter.    Sint  duo  refHIinea  ABC  ^  DEF,  ^XIK 
qualia  ,       fimilia  fimiliterque  pofita.    Dico  latera  fy^ 
homologa  ,  cujufmodi  funt  reffd  jiB  ,  DE  ,  eje. 
^cjualia.    Si  enim  non  credantur  dcjualia^  fit  AB  y 
majus^  ijuam^  DEyinventitturquereSHsABy  DE^ 
tertia  propmionalis  G.    Quoniam  ergo  efi ,  ut  AB  , 
ad  DE,  itaDE  y  adG.    Efl  autemABy  major^ 
quam  DE.    Erit  quoque  DE  ^  major  y  quamG^ 
ac  propterea  muito  major  AB^  quam  G.    Ut  ver^f 
AB  y  ad  G  y  itaefi  reffilineum  ABCy  ad  reBitin. 
neum  DEF «  per  corolL  propof  19.  vel  20.  hujm 
lib.    Igitur  cum  AB  ,  major  ftt ,  quam  C? ,  erit 
ejuoque  reEHhneum  ABC ,  majus  reililweo  DEF^ 
quod  eft  ahfurdum  ,  cum  pofttum  fit  aquale.  Non 
ergo  major  efi  AB  ,  reila  quam  refta  DE.  Sed 
ne^ue  minor  erit  eadem  raticne ;  quta  reBilineum^ 
ABC  y  minus  offenderetur  refHiirreo  DEF  ,  quod 
eftcontra  hjpothefin.    Quare  dqualesfum  refid  AB, 

T  H  E  O  R.  17.   P  R  O  P  O  S.  23.  xtlu 

JEqiuaDguh  parallclogramma  inter  fe  ra- 
tion«in  habenc  cam ,  quce  cx  lateribiis  com- 
ponitur. 


Clnt  parallelogramma  aeqmanj^ula  AG,  CF,  ha^ 
^  bcntia  angulos  BCD,  ECG ,  «quales.  Dko  XXlK 
proportioneni  eorum  eflc  compofiiam  ex  duabus  /^.  8. 
proportionibus,  quas  habent  dud  latera  unius  cif>- 
ca  autjuium  aequalem ,  ad  dua  latera  altcrius  cii^ 
cu  anj^uhim  aqualem,  ita  uc  aatecedentia  propon- 
tionum  liut  ia  uno  Parallclogrammo,  &  confc^ 

quen* 
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quemia  in  altero;  hoc  eft ,  proportionem  AC, 
parallelogrammi  ad  parallelogrammum  CF,  com- 
pofitam  efTe  ex  proportionibus  redls  BC ,  ad 
CG ,  reaam,  &  rea«  DC,  ad  reftam  CE  ;  Vcl 
ctiam  ex  proportionibus  refta  BC ,  ad  reftain 
CE ,  &  reaae  DC  ,  ad  rediam  CG.   Id  eft ,  fi 
fumantur  tres  lineae  I ,  K,  L,  ita  ut  I ,  ad 
iit,  ficut  BC,  latus  ad  latus  CG,  &  K,  ad 
ut  latus  DC ,  ad  latus  CE  ;  ita  efife  parallelo- 
grammum  AC ,  ad  parallelogrammum  CF ,  ut 
cft  reda  I ,  ad  redam  L :  ac  proinde  cum  ex 
defin.  f.  hujus  Hb.  proportio  I ,  ad  L,  componi 
dicatur  ex  propbrtionibus  I  ,  ad  K,  &  K,  ad 
L  ;  proportionem  quooue  parallelogrammi  AC , 
ad  parallelogrammum  CF  ,  dici  compofitam  eflc 
ez  eifdem  proportionibus ;  hoc  eft,  ex  proportio- 
nibus  BC ,  ad  CG  ,  &  DC ,  ad  CE.  Conjun- 
gantur  enim  parallelogramma  ad  angulos  2&qua- 
les,  ita  ut  BC,  CG,   efficiant  unam  lineam  re- 
ftam  :  Quo  pofito  ,  cum  an^li  BCD  ,  ECG , 
fint  aequales,  erunt  &  DC,  CE,  una  rcaalinca, 
ut  ad  propof.  15*.  lib.  i.  ex  Proclo  demonftravi- 
mus.   Producantur  deinde  AD ,  FG  ,  donec 
convcniaut  in  H  ;  Sumptaque  reda  I ,  quacun* 
aift*/i^*  que  ,  ^inveniatur  tribus  BC,  CG  ,  &  I,  quarta 
proportionalis  K  :  Item  tribus  DG,  GE,  oc  K, 
quarta  proportionalis  L.  Quoniam  igitur  cft  , 
b  i./nrt.  ^ut  BC  ,  ad  CG  ,  ita  AC  ,  ad  CH.   Ut  autcm 
c;u.ji»i^-  BC,  ad  CG,  ita  pofita  eft  I  ,  ad  K  ,  rerit  quo- 
que  ut  AC  ,  ad  CH  ,  ita  I ,  ad  K«  Eodemque 
argumento  oftendes  e/re,  ut  HG,  ad  CF,  italC, 
d  ufi^*  acf  L.   Nam  ut  DC  ,  ad  CE  ,  ^^ica  eft  HC  ,  ad 
CF.   Cum  ergo  pofita  fit  K,  ad  L,  ut  DC,  ad 
CE ,  erit  quoque  HC ,  ad  CF  •  ut  K  ,  ad  L : 
^xtjnMl        3squo  igitur  erit ,  ut  AC,  ad  CF  ,  ita  I,  ad 
"  L.  Sed  proportio  I  ,  Ad  L ,  per     defin.  hujus 
lib.  componitur  ex  proportionibus  BC,  ad  CG; 
^  &  DC  ,  ad  CE.   Ex  his  eifdem  ergo  proportio- 
nibus  componetnr  quoque  proportio  parallelo* 
granmii  AC ,  ad  parallelogrammum  CF.  Ea- 
aemque  ratione  oftendemus^  proportionem  AC^ 

ad 
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nd  CF,  componi  cx  proportionibus  BC,  ad  CE, 
&  DC ,  ad  CG  ,  dummodo  parallelogramma  ita 
conjungantur  ad  angulos  aequalcs,  ui  BC,  CG, 
efficiani  unam  reftam  lineam  ,  &c.  jEquiangulj^  ' 
icaque  parallelogramma  inter  fe  rationem  habeut, 
j&c.  Quod  erat  oftendendum. 

T  H  E  O  R.  i8.    P  R  O  P  O  S.  24.     «wi  ^ 

In  omni  parallelogrammo,  quae  circa  dia- 
metrum  funt ,  parallelogramma  &  toti ,  & 
inter  fe  funt  limilia. 

TJSto  parallclogrammum  ABCD,  in  qua  duca-  TjfB: 

tur  diamctcr  AC ,  &  per   quodlibct  ejus  ^Xl^i 
punftum  I  ,  ducantur  duae  redae  EF,  GH,  pa-A» 
xallelae  latcribus  parallelogrammi.  Dico  parallelo- 
gramma  £G,  FH,  circa  diametrum,  iimilia  efTe 
&   toti  paralleio^rammo    &  inter  fefe.  Quod 
entm   aequiangula  fint  toti  ,  facile  oftendetur. 
Nam  angulus  GAE,  idcmeftf  qui  angulusBAD;  • 
aSc  anguluscxccruus  AEI,  aequalis  interno ADC ;  * 
&  angulus  AGI ,  externus  inierno  ABC,  &  an- 
gulus  EIG  ,  externus  interno  BFI ;  &  hic  cx- 
tertius  interno  BCD.   Quare  acquiangulimi  eft 
•EG ,  parallelogrammum  parallelogrammo  BD: 
£t  eadem  ratione  eidcm  BD  ,  aequiangulum  erit 
FH.   Quod  autem  ^latera  circa  aei^uales  angulos 
habeant  proportionalia  lateribus  totius ,  hoc  mo- 
do   demonftrabimus.   Cum   tnangulum  AGI  , 
fltquiangulum  fit  triangulo  ABC  ,  &  triangulum 
AEl,  triangulo  ADC  ,  ut  pcrfpicuum  cft  ex  29. 
propof.  lib.  1.  vcl  ctiam  tx  coroll.  propof.  4. 
hujus  lib.  ^erit  ut  AB,  ad  BC,  itaAG,  ad  Gi,  b  A  jr> 
atquc  ita  latera  circa  aequales  angulos  B,  &  G, 
proportionaiia  funt.   Rurfus  <^crit,  ut  BC  ,  ad  ^  4- /' 
<:A,  ita  GI ,  ad  lA  ;  Itcm  ut  CA,  ad  CD,  ita 
lA,  ad  lE.    4^Ex  aequo  igitur,  ut  BC,  ad  CD,  ^xx^u. 
ita  eft  GI ,  ad  1£  ,  ac  proptcrca  &  latera  circa 
fl&quales   aoigulos  £CD  ,  GIE ,  proportionalia 
K  cxiftunt. 
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cxifturit.  Non  aliter  demonftrabuntur  latera  circa 
reliquos  angulos  squales  effe  proportionalia. 
Ouare  per  definitionem  primam  hujus  y  fimilc 
crit  parallelogrammum  EG  ,  toti  parallelogram- 
mo  BD.  Eadem  artc  oftcndes  parallelogrammum 
FH  fimilc  effe  eidem  parallelogrammo  BD; 
eiiJ}*/.  ratque  adeo  &  ipfa  inter  fe  fimilia  erunt.  la 
omni  ergo  parallelogrammo  ,  quae  circa  diamc- 
trum  funt,  &c.   Quod  erat  oftendendum* 

wr.        P  R  O  B  L.  7-    P  R  O  P  O  S.  25. 

Dato  reftilineo  fimile  fmiilitcrque  polj- 
tum  ,  &  altcri  dato  aiquale  idem  confti- 
tuere. 

TAB.  Clnt  data  duo  reaiHnea  A ,  &  B;  fitque  con- 
XXF.      ^  ftituendum  aliud  reftilineum',  quod  iimilc 
fg.  I.     quidem  fit  ipfi  A ,  squale  vero  ipli  B.  bupcr 
,CD,  unumlatusreailinci,  cui  fimile  debetcon- 
a  44.  vel  ttituij^conftituaturparallelogrammumCE^mquo- 
Af.  frimi  visangulo,  aequalc  reaiiineo  A;  Et  fuperreOam 
DE ,  in  -angulo  EDG  ,  qui  jsqualis  fit  angulo 
DCF.parallclogrammum  DH,  aequalc  ipli  B,  critque 
tamCDG,  quamFEH,  lineaunarefta,  utdemon- 
bii/^*f.  ftratum  cft  propof.  4f.  lib.  i.  ^  Inveniatur  j«n 
imer  rcftas  CD,  DG,  mcdia  proportionaUs  liV, 
ci8./^x^  ffuper  quam  conftimatur  reaihneum  L,  limile 
ipfi  A ,  fimiliterquc  pofitum.    Dico  L  ,  asqualc 
cffe  alteri  reailinco  B.   Cum  enim  fint  propor- 
^  tionalcs  tres  rea»  CD ,  IK,  DG;  erit  per  co- 

roll.  propof.  19.  vel  20.  hujus  hb.  ut  pn- 
ma  ad  DG  ,  teniam  ,  ita  A ,  reaiUneum  fupcr 
primam  CD  ,  ad  reailincum  L ,  fuper  IK ,  lc- 
d  i.Tixt.  cundam  fimilc  fimilitcrque  dcfcriptum:  ^Ut  cm- 
^     tem  CD,  ad  DG,  ita  cft  parallelogrammumCi,, 
ad  parallelogrammum  DH  ,  ejufdcm  altitudmis. 
eii^fibf^  ^Isitur  erit  ut  CE  ,  ad  DH,  ita  A  ,  ad  L. 
t"5«m^./UtautcmCE,  adDH,  itacrtA,  adB:  proptcM 
quod  parallelogrammum  CE ,  rcailinco  '^^^^^^ 
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parallelograinmumDH,  reflilinco  B,  conftniaum  . 
eft  xquale.  ^Quare  crit  ut  A  ,  ad  B  ,  ita  A,  gnl^i^; 
ad  L  ;  irproptereaque  xqualia  erunt  rcSrtinea  B,  b^.^/. 
&  L  :  £fi  autem  &  L  ,   fimile  ipli  A,  fimilitcr- 
que  pofitum  pcr    conftrudiioncm.   Daio  igitur 
rcdilineo  fimile  fimiliterque  pofitum ,  &  alteri 
dato  acquale  idem  conftituiir.us.  Quod  crat  fa- 
ciendum. 

T  H  E  O  R.  19.   P  R  O  P  O  S.   26.  . 

Si  a  parallelogrammo  parallelog|rammum 


fitimi  ,  commuftem  cum  eo  habens  angu- 
ium  ;  hoc  circum  eandcm  cum  toto  diame- 
trum  confiftit.  . 

*CX  parallelogrammo  BD,  abfcifTum  fit  parallc-  ^-^*5 

logrammum  EG ,  fimile  ei  fimiliterque  po-  ^^^* 
fitum  ,  habens  cum  ipfo  angulum  communem^*  *i 
EAG.  Dico  EG  ,  confiftere  circa  diametrum  to- 
tius  BD.   Ducautur  cnim  rcdta  AF ,  CF,  qu« 
fi  flierint  una  linca  reda ,  pcrfpicuum  tft  ,  cum 
AF  ,  fit  diametcr  ipfius  EG  ,  &  AC ,  diamcter 
ipfius  BD  ,  parallcio^rarnmum  EG ,  confifterc 
circa  diamctrum  AFC ,  totius  parallclogrammi. 
Quod  fi  AF ,  CF  ,  non  dicantur  cfBccre  lineam 
redam ,  ducatur  totius  parallclogrammi  diameter 
AC,  fecans  latus  EF,  in  H,  pundo,  per  (juod 
ipfi  FG  ,  parallela  agatur  HL    Quoniam  igimr 
parallelogramma  BD  ,  El ,  funt  circa  eandem 
.diametrum  AHC  ;  «lipla  erunt  fimilia  fimiliterque  a  i^^/SirfJ 
pofita.   b  Quare  erit  ut  BA  ,  ad  AD ,  ita  EA,  b  i.  dif. 
ad  AL   Sed  ut  BA  ,  ad  Al),  ita  quoque  eft  Jtxt. 


ponantur  etiam  umUia,  fimiliterque  pofita.  ^lgi-c 
tor  erit  ut  £A ,  ad  AI ,  ita  EA,  ad  AG,  ^Ac  <i9.fw«^ 
proptcrea  acquBlcs  erunt  re^«,  AI,  ScAGj  pars, 


ablatum 


&  totum:  quod  eft  abfardum. 


R  2 


Quod 


J 
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TAB.  Quod  fi  dicttur  rcfta  AHC ,  fccarc  altcrum 
JXF.  latus  FG-  Tuuc  duda  HI ,  parallela  ipfi  EF, 
J%f  '«etunt  hirfus  fimilia  parallelogramma  BD,  IG, 
tx^:fi^t.  fitpiUterquc  pofita.  /Quare  crit  ut  DA,  ad  AH, 
i  I-  ha  GA,  ad  AI:  Scd  ut  DA  ,  ad  AB,  ita  quo- 
Jtxt.  GK^  td  AE^  ob  fimihCudinem  parallclo- 

fiu^mnt.  grammorum  BD  ,  £G.  /Igttur  ent  ut  ad 
^.jmi.  AI,  ita  GA  ,  ad  A£  ,  /'idcoque  xquales  enuit 
reSae  AI ,  AE ,  pars  &  totuin  :  Qaod  cft  abfur- 
dum.  Conftjtuunt  ergo  rcftz  aB  ,  FC ,  unam 
r  -  redam  Hneaih  ;  hoc  eft ,  dufta  diamcter  AC, 
tranfit  per  -pundum  F  ;  &  dudla  diametcr  AF, 
eaque  produda  cadit  in  pundum  C.  Itaquc  fi  i 
parallclogrammo  parallclogrammum  ablttum  fit , 
&c.   Quod  erat  dcmonftrandum. 

mu      T  H  E  O  R.  20.    P  R  O  P  O  S.  27. 

,  Omnium  parallelogrammorum  fecundum 
'  ^andem  rcftam  lineam  applicatorum ,  defir 
cientium^ue  figuri*  paraiieJogrammis  fimili- 
bus  fimikterque  poficis  ei ,  quod  a  tiimidia 
ckrcribitur  ;  maximum  ,  id  efl  ,  quod  ad 
dimidiam  applicatur  ,  parallelogrammum  fi- 
itiile  cxiftens  defeftui. 

TaB.  'TJEtur  refta  AB  ,  divifa  bTariam  in  C,  fupcr- 
jrXK  ^ue  .ejus  dimidiam  BC  ,  ooi^ftituaiur  (juod- 

fg.  4.     Gunque  paraUelogrammuni  CDEB ,  cujuj»  diamc- 
tler  BD.  Si  igituf  compIfe:atur  totum  parallelo- 
erainmum  AKEH,  trit  parallelogrammum  AD  , 
Miprr  dimidianr  AC,  confifteos  ,  applicatum  fiji 
.         ccundurti  AB  ,  dcflciens  paralleloj^rammo  CE,  &  , 
....  'fcxiftens  fimilc  defedtui  CE.   Dico  parallelogram* 
....  itium  AD  ,  ad  dimidiam  AC  ,  appHcttum  defi* 
denfijuc  parallelogramrao  CE  ,  maximum  cfle 
:  omnium ,  quse  fecundum  AB  ,  redam  applkauh» 
.    ^  ^  tur  ,  deficiuntque  paralklogramnfiii  fimflibus 

oiiliterquc  poii^is  ipfi  CE.'  Sun^o  eDim  pim^ 
G,  utcunque  in  diamctro  BD,  &  ^dafiis  pcr 

redis 


• 
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nfkls  FGI  ,  KG ,  qua  finr  pvallelse  teEtln  ABt 
BE  ;  erit  parallclograinmuiTi  FK»,  fecundum  rc^ 
ftam  AB,  applicatum,  (ieficien$  parallelogrammo 
Kl,  iiquod  ipfi  CE  ,  fimilc  eft  fimiliterque  po^  M^^T^^j 
fitum ,  cum  fit  circa  eandem  cum  GE ,  diamc^ 
trum.  ^Quoniam  vcro  compiementa  CG  ,  GE,  ^hfnm 
atqualia  funt ;  fi  addatur  communc'  KI ,  crunt 
quoque  squalia  CI,  K£:  ^£(1  vautem  CI,  xqua^  ciCfrM 
\e  ipfi  CF,  propter  bafes  sequalos  AC  >  CB.  IgiV 
tur  &  CF,  KE,  ffiqualia  crunt ;  additaque  comr 
xnuni  CG,  aequalia  crunt  paraHdwrammumAG:» 
&  gnofnon  LM.  Quare  cum  CE ,  .majus  fit 
gnomone  LM  ,  (continct  cnim  C£,  practeT  gnor 
monem ,  parallcloj^rammum  adhuc  UG,)  erit 
quoquc  At> ,  Wa&c[ualc  exiilcu^  jpfi  C£ ,  proptcr  die-frhd 
bafes  a^uales  AC  ,  CB,  majus  quam  parallelo»- 
grammum  AG  ,  eodem  paralklograromo  DG* 
Eodemque  modo  oftendetur  AD,  majus  eifeomr 
iiibus  parallelogrammis ,  quas  ita  fecundum  rer 
Aam  AB,  applicantur,  ut  puoi^um.G,  fit  inter 
punda  B ,  &  D  ,  hoc  e(l,  qux  occupant  majo»> 
rem  lineam  femide  AC,  habeiuque  minorcmaitv- 
tudinem,  quam  AD  ,  dummodo  dcfedus  fimiles 
fint  iptf  CE. 

Aliter  demonftrabitur  AD,  majus  e(re,paralle- 
logrammo  AG  ,  hoc  modo.  ^ Parallelogramma  tiC-frmi 
FD,  DI  ,  funt  aequalia,  cum  ba£es  HD ,  DE, 
fint  xquales  :  Eft  autem  DI  ,  majus  quam  GE  , 
hoc  eft ,  quam  complcmcntum  CG,  (/quod  ipfi  £ 4j.frimk 
GE  ,  aequalc  cft,)  parallelogrammo  DG.  Igitur 
&  FD,  majus  erit,  quam  CG  ,  parallelogramnK) 
eodem  DG.  Atque  idcirco  addito  communiCF, 
majus  erit  AD  ,  quam  AG,  parallelogranmium 
«odcm  DG. 

Quod  fi  punftum  G,  fumatur  in  diamctrp  taK 
BD  ,  produfta  «tra    parallelograraraum  CE-  XXK 
Tunc         pcr  G  ,  rcfta  HM ,  quas  fit  parallela  fy.  /, 
ipfi  AB., .  QO<puri»tqae  reftis  AK,  BE,  protraais*  ' 
in  H,  &  M.  Item  duSa  GF,  parallela  ipfi  AH; 
crit  parallclogrammum  AG  ,  applioatum  fecua- 
p^m  redam  aB^  deiicicns  parallc^Io^tQmipFM» 
R  3  ^quod 
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%i4./M'X^^^i  ipfi  CE  j  ttt  fimile  fimiliterque  pofitom, 
cum  fic  circa  etndem  diametrum  cum  C£.  Dico 
adhuc  majas  efle  AD  ,   ipfo  AG.  Protrafta 
bx^frM  euimCDi  adL,  erunt  squales  reSs  HL,LM,  h  cum 
i  i6  prtmi  squales   fint  xqualibus   AC  ,  CB  ;  i  ideo(jue 
k^yt^  squalia  parallelogramma  HD  ,  DM.  i^Cum  igi- 
tur  DM  ,  fit  aequale*  compkmento  DF;  erit  & 
HD,  aBQualc  ipfi  DF.   Eft  autem  HD,  majus 
quam  HI ,  parallclogrammo  IL.   Quare  &  DF, 
majus  crit  quam  HI  ,  eodem  parallelogrammo 
IL.  Ac  propterea  communi  addito  AI  ,  majus 
crit  AD ,  quam  AG ,  eodem  parallclogrammo 
IL.   lifdem  argumentis  concludes  AD  ,  inajus 
cffe  Quocunque  paralieiogrammo  ita  applicato 
fecundum  reaam  AB ,  ut  pundum  G  ,  fit  ultra 
D ,  in  diametro  BD  ,  produfta  ;  hoc  eft  ,  quod 
occupat  minorem  lineam  lemiik  AC ,  habetque 
majorem  altitudinem  ,  quam  AD :  dummodo  de- 
fedus  fitnitis  eziftat  parallelogrammo  C£.  Ita* 
que    omuium    parallelogrammorum  fecundum 
eandem  redam  lineam  apphcatorum,  &c.  Quod 
erat  demonftrandum.  « 

P  R  O  B  L,  8.   P  R  O  P  O  S.  28. 

Ad  datam  lineam  reftam ,  dato  reftilineo 
squale  parallelogrammum  appiicare  deficiens 
figura  parallelogramma ,  quae  fimiJis  fit  al- 
teri  parallelogrammo  dato.  Oportet  autcm 
datmn  reftilineum ,  cui  aequale  appKcandum 
eft,  non  majus  effe  eo ,  quod  ad  dimidiam 
applicatur ,  cum  fimiles  fuerint  defeftus ,  & 
ejus ,  quod  ad  dimidi^  applicatur ,  &  e- 
}m  y  cui  fimile  deeiTe  debet. 

TXif^    A  D  datam  rcftam  lineam  AB,  dato  reaiHnco 
;     ^*-^  C,  applicandum  fit  parallelogrammum  a&qua- 
'^*   -     le,  deficiens  patalldogrammo  quod   fit  fimilc 
;dato  alteri  parallelogranimo  D;  Seda  AB,  bifa- 

riam 
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riam  in  E,  fuper  medietatem  EB  ,  ^idefcribatur  tiiy**^! 
parallelogrammum  EFGB  ,  fimilc  ipfi  D,  fimili- 
terque  pofitum  ;  &  compleatur  toium  parallelo^ 
grammum  AHGB.   Si  igitur  AF  ,  asquale  eft 
ipfi  C  ;  cum  fit  applicatum  ad  AB,  deficiens 
parallelogramrao  EG,  fimilc  ipfi  D,  faftum  erit, 
quod  jubetur.   Si  .autem  AF  ,  majus  cil  quam 
C    (Neque  enim  miiius  cfle  dcbet.   Nam  cum  r 
per  propof.  pra^ccdentcm  ,  ipfum  fit  omnium  ap- 
plicatorum  maximum ,  dummodo  defeflus  fint 
fimiles,  non  poflet  applicari  ullum  ad  AB,  quod 
eflet  Ipfi  C ,  acquale ,  fcd  omnia  eflent  minora. 
Propterea  adjunxit  Euclides ;  Oportet  autem  da- 
tum  redilincum  ,  &c.)  erit  quoque  fibi  a&quale 
EG  *  majds  quam'  C.   Slt  igitur  majus  reftilineo 
I.  (Qua  vero  ratione  e-xccflTus  duorum  reftilineo- 
rum  fit  inquirendus  ,  docuimus  ad  propoC  45*. 
Hb.    I.)    ^&  condituatur  parallelogramn^ium  bijr./fir#. 
KLMN ,  fimile  quidem  fimiliterque  pofitum  ipfi 
D ,  feu  ipfi  EG  ,  xquale  vcro  exceflui  invcnto 
I ;  ut  fit  EG  ,  asquale  redlilineo  C ,  &  parallelo- 
grammo  KM,  fimul;  &  ob  id  majusc^uamKM. 
Cum  igitur  ob  fimilitudincm  fit  ut  Et,  ad  FG, 
ita  NK,  ad  KL  ;  crunt  quoque  latera  EF,  FG, 
majora  lateribus  NK ,  KL.   Si  enim  his  illa  fo- 
rent  aequalia  ,  vcl  minora  ,  eflet  etiam  EG,  as- 
quale  ipfi  NL  ,  vel  minus  ,  ut  conftat.  Quare 
abfcifl[is  reftis  FO ,  FQ ,  quac  fint  aequales  ipfis 
KN,  KL,  &  complcto  parallelogrammo  FQPO, 
crit  hoc  jpfi  LN,  xqualc,  &  cidem  fimile  fimili- 
tcrque  pofitum ,  &  propterea  ipfi  EG  :  cztqat  ctS.fixt. 
adeo  circa  candem  diamctrum  cum  EG  ,  con- 
fiftct,  quas  fit  BF,  produSis  jam  reSis  QP,  OP, 
crit  parallelogrammum  AP ,  ad  reftam  Ad,  ap- 
plicatum  dcficiens  parallclogrammo  PB  ,  ^quod  dt^  fixt: 
fimilc  eft  ipfl  EG,  fimilitcrque  pofitum,  &  prop- 
terea  ipfi  D.  Dico  igitur  AP ,  acquale  efle  ipfi 
C,  rea?lineo.  ^Nam  cum  PG  ,  aequale  fit  com-  9^j,fiiiMi 
plemetito  PE  ;  fi  addatur  commune  PB,  erit  & 
BQ,  aequalc  ipfi  ER,  hoc  cft ,  ipfi  ES,/quod  f}&^M 
«quale  cft  ipfi  ER ,  proptcr  baJfes  aequales  EA, 
R  4  EB. 

V 
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EB.  Quare  fl  acqualibus  AO  ,  BQ ,  commune 
addatur  EP,  erit  AP,  aequale  gnomoni  TV.  Sed 
gnomon  TV ,  aequalis  eft  reailineo  C,  (Nam 
ctim  EG  ,  piarallelogrammum  aequale  lit  ipfi  C, 
una  cum  LN ,  fi  aufcrantur  aequalia  QO,  LN, 
rcmanebit  gnomba  TV,  ipfi  C,  asqualis/)  Igitur 
&  AP,  eidera  C  ,  aequalc  erit/  Ad  rcSam  ergo 
»  AB,  appHcafum  eft  parallelogrammum  AP,  de- 
ficicns  parallelogrammo  PB,  quod  (imile  cft  dato 
parallelogrammo  D,  &  aequalc  exiftcus  rc£l:lineo 
dato  C.   Quod  faciendum  erat. 

ttniil       P  R  O  B  L.  9.   P  R  O  P  O  S.  29. 

Ad  datam  reftam  lineam ,  dato  redlilineo 
aequale  parallelogrammum  appljcare  ,  exce^ 
dcHS  figura  parallelograrama  ,  quae  limilis 
fit  paraHelogrammo  alteri  dato. 

TA^  datam  reftam  lincam  AB ,  dato  reftilinco 

XXf^'  C  ,  applicandum  fit  Parailclogrammum 

fg.  7.     guale ,  ercedens  parallelogrammo  ,  quod  fimile 
m  dato  alteri  parallelogrammo  D.  DivFfa  AB, 
ii8./?x/.  bifariam  in  E  ;  tffuper  dimidiam  EB,  conftruatur 
parallelogrammum  EFGB ,  fimile  ipfi  D,  fimili- 
b  i4.yi*.  terque  pofitum.   ^Deinde  reftilineo  C  ,  &  paral- 
lelogrammo  EG ,  conftituatur  quadratum  H,  ae- 
cxf.fext.  quale;  f  cuiquidemfiatparallelogrammumlKLM  , 
aequalc,  .fimile  vero  ipfi  EG  ,  fimilitcrque  poC- 
tum ;  eritque  propterea  IKLM ,  majus  quam 
EFGB  ,  quandoquidem  asquale  eft  quadrato 
quod  .  conftruaum  eft  reailineo  C ,  una  cum 
.  parallelogrammo  EG ,  asquale.   Cum  igitur  ob 
-    fimilitudinem  MK,  EG,  fit  ut  MI,  ad  IK.  ita 
EF,  ad  FG ,  erunt  cjuoque  latcra  MI,  IK>  fate- 
ribus  EF  ,  FG ,  majora.  Si  enim  illa  his  forent 
a^qualia,  vel  minora^  eflct  quoquc  MK,  vel  «- 

Juale  ipfi  EG,  vel  mihus ,  ut  perlpicuum  cft. 
roduais  igitiir  FE,.FG./ut  reaae  FO,  FN, 
*quales  fint  reais  IM  ^  IK ,  &  compreto  ptral- 
;  lelo. 
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lclogrftmmo  ON  ;  erit  hoc  fifflUe  fimllitcrquerpo*. 
fitum  ipfi  EG  ,  cum  fit  aequale  ipfi  MK,  &  fl- 
mile,  nmilitcrque  pofitum.'  ^yQuare  ON  ,  EG ^  ^^i^Ji^i 
circa  candem  diametrum  coAfiftent,  qus  lit  FP, 
Produais  jam  AB,  GB ,  ad       R;  &  PO,  do-  • 
nec  cum  AS,  ipfi  FO,  parallela  conveniat  inS, 
erit  parallelogrammum  AP ,  applicatum  ad  re- 
&dm  AB,  excedens  parallelogrammoQR,  equod  tt^fnal 
fimile  eft  ipfi  EG  ,  ac  propterea  ipfi  D.  Dico 
igitur  AP,  aequale  effe  rc<ailineo  C.  /Nam  cum  f]tf./fM 
AO,  ER  ,  fint  aequalia,        ER  ,  aequale  com*  Wt^. 
plemento  BN  ,  erit  &  AO ,  ipfi  BN,  ajqualc. 
Addfto  ergo  communi  OQ ,  fict  AP  ,  acquale 
gnomoni  EPG.   Atqui  gnomon  EPG ,  aequaH& 
cft  reftilineo  C.  (Nam  cum  MK,  hoc  cft,  ON, 
aequale  fit  redilineo  C  ,  una  cum  EG ,  fi  aufe* 
ratur  commune  EG ,  rcmancbunt  atqualia  gnO'^ 
mon  EPG  ,  &  reailincum  C.)  Igitur  &  AP,  »- 
qualc  erit  r^ilinco  C^   Ad  datam  ctgo  reftam  v 
AB ,  dato  r^ilineb  C ,  aequalc  parallelognam- 
mum  applicatum  eft  AP  ,  cxcedens  paralielo-^ 
grammo   RQ,  quod  fimile  cft  altcri  dato  D.; 
Quod  faciendum  erat. 


Propofitam  redlam  lineam  terminatam 
extrema ,  ac  media  ratione  fecare. 

Slt  rcda  AB ,  fecanda  cxtrema  ac  media  ratio-  TAB. 
ne.   Defcripto  fuper  eam  quadrato  ABCD ;  J^^, 
itad  latus  DA  ,  applicetur  reflangulum  DF, 

Suale  quadrato  AC,  &  cxcedens parallelogrammo  ^*9\fi^i 
lF,  fimile  ipfi  quadrato,  ita  ut  fit  AF,  quoque 

Suadratum,  cum  quadrato  Iblum  quadratum  fit  . 
mile.  Sccct  autem  rcda  EF,  rcaam  AB,-in 
H.  Dico  AB,  in  H,  fcdam  effe  extrcma^iK: 
inedia  r^'one.  Cum  enim  asqualia  finc  I>F,^. 
AC^  li  dembtur  commune  A£,  remanebQDt  ab> 
quaha  GH  ,  HC  ,  cpiac  Cum  habeant  angulos  ^ 
qoateK  AHF)  BHE»  utpote  ireaoi,  ^cruM  Itfabif^ 


P  R  O  B  L.  lo.    P  R  O  P  O  S.  30. 


circa 
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drca  illos  redjproca ,  hoc  eft,  erit  ut  EH,  hoc 
eft,  ut  AB,  ipu  EH)  asqualis,  ad  HF ,  hoc  eft, 
'  ^    ad  AH  ,  ipfi  HF  ,  acqualem  ,  ut  AH  ,  ad  HB, 
Quare  cum  fit|  ut  tota  AB,  ad  fegmentum  AH, 
ha  fegmentum  AH ,  ad  fegmentum  HB ,  feda 
cft  AB,  extrema  ac  media  ratione,  per  dennitio- 
Bem  tertiam  hujus.   Propofitam  crgo  redam  ]i« 
neam  terminatam,  &c.   Quod  erat  faci^ndum. 
Aliter  quoque  o.flendemus  AB,  ctCc  &dam  in 
^      H,  extrema  ac  media  ratione.  Cum  tres  linex 
dentur  AB ,  AH,  HB,  .fitaue  redangulum  HC, 
comprehenfum  liib  prima  AB,  &  tertia  HB,  ae*- 
aij.ySxf*  quale  quadrato  medi?e  AH  ;  ^erunt  ipfas  propor- 
tionales :  ut  AB ,  quidem  prima  ad  AH ,  fecun* 
dam«  ita  AH,  fecuiida  ad  HB,  tertiam.  Quarc 
per  definitionem  feda  eft  AB,  in  H,  extrema 
ac  media  ratione. 
fii0     Aliter  totum  problema  conficiemus.  i^Divida- 
TAB.  tur  AB,  in  C  ,  ita  ut  reSangulum  fub  tota  AB, 
XXK*     &  f^mento  CB,  acaualc  Ut  quadrato  alterius 
9-     fegmcnti  AC.   Dico  AB  ,  in  C>  elFe  fedam  ex- 
e  ijfixi.  trema  ac  media  ratione.   e  £runt  enim  rurfus  y 
ut  prius  ,  tres  linea^  AB ,  AC ,  CB ,  -  contiuiie 
proportionales.  Conftat  ergo  propofitum. 

T  H  E  O  R.  21.   P  R  O  P  O  S.  31, 

In  reflangulis  triangulis ,  figura  quaevis  a 
latere  reftum  angiilum  fubtendente  defcripta, 
aequalis  efl:  figuris  ,  quae  priori  illi  fimiJes  , 
-   &  fimiliter  pofitaB  a  lateribus  reftum  angu- 
•^vA.;>..  imn  continentibus  defcribuntur,  ' 

TjiB.  TpRiangulum  rcftangulum  fit  ABC^  babens  an- 
XXK  —  gulum  BAC,  reftum  ;  defcribaturque  fuper 
ji^.  BC  ,  quxcunque  fiigura  reiftiUnea  BCD£,  ^icui 
t  il.yiir/r  fimiles  fimiliterque  po^Xst  faper  A3>  AC,  coa- 
'ftituantur  ABFG,  ACIH.  Dico  figura^a  BD  , 
acaualem  e(fe  duabus  figuris  AF,  AI-  DemifiTa 
«v..^  ; :  :  emisi  n  A,  ^d  BC»  perpcndiculari      i  ^it  per 

corolK 
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coroll.  propof.  8.  hujus  lib.  ut  BC  ,  ad  CA,  ita 
CA ,  ad  CK.   Quare  ut  BC,  ad  CK,  prima  li- 
nea  ad  tertiam,  ita  figuraBD,  fuper  primam,  ad 
figuram  CH ,  fuper  fccuudam  fimilem  fimiliter- 
que  pofitam,  per  coroU.  propof.  19.  vel  10.  hu- 
jus  lib.  &  convcrteudo  ut  CK,  ad  BC,  ita  fi^u-     ,  , 
ra  CH  ,  ad  figuram  BD.  Non  fecus  ofteudecur,  , 
effc  quoque  ut  BK  ,  ad  BC ,   ita  fi^uram  BG  , 
ad  figuram  BD  ;  cum  tres  Hneac  BC,  BA,  BK, 
fint  quoque  proporiionales ,  &c.   Quoniam  i^itur 
eit  ut  CK,  prima  quantitas  ad  BC,  fecundam,  ~ 
ita  CU,  tertia  ad  BD  ,  quartam  ;  Item  ut  BK, 

S[uiuta  quantitas  ad  BC  ,  fecundam ,  ita  BG , 
cxta  ad  BD,  quartam;  ^erit  utprima  CK,  cum  bi^ftoj 
quinta  BK  ,  ad  BC,  iecundam ,  jta  tcrtia  CH , 
cnm  fexta  BG  ,  ad  BD  ,  quartam  :  Sunt  autem 
prima  CK,  &  quinta  BK ,  fimul  aequales  ftcun-  ■  ■  ^  i 
dx  BC.  Igitur  tertia  CH ,  &  fexta  BG,  fimul 
asquales  quoque  erunt  quarts  BD.  <^\iod  cft 
eft  propoAtum. 

Alitcr.  ^Cum  triangulo  ABC ,  fimile  fit  tri-c8.7Sj«; 
anguJum  KAC  ,  fintque  homologa  latera  iplb- 
rum,  BC ,  CA  ;  (Nam  eft  ut  BC ,  ad  CA,  in 
triangulo  ABC,  ita  CA  ,  ad  CK  ,  in  triangulo 
KAG,)  i^habebit  triangulum  KAG  ,  ad  trian^^u- d  ipJfJnf: 
lum  ABC,  duplicatam  proportionem  ejus,  quam 
babet  CA,  ad  BC,  rhabet  autem  &  figura  CH,e  19* 
ad  figuram  BD  ,  proportionem  duplicatam  pro-  to.  fuo. 
tionis  CA  ,  ad  BG.  /Quarc  erit  ut  triangulurti  fiu^fiM. 
KAC,  ad  triangulum  ABC,  ita  figura  CH,  ad 
figuramBD.  Eaaem  ratione  oftendetur  eflTe,  ut  trian- 
gulumKBA,  adABC:  itafignramBG,  ad  figuram 
BD.   Quoniam  er^o  rurfus  eft,  ut  KAC,  prima 
quantitas  ad  ABC  ,  fecundam  ,  ita  CH  .  tertia  .  » 
ad  BD,  quartam;  Item  ut  KBA,  quinta  adABC, 
fecundam,  itaBG,  fexta  ad  BD,  quartam ;  je  erit  gii^firf^ 
*&primaKAC,  compofira  cum  quinta\KBA  , 
ad  fecundam  ABC  ,  ut  compofita  tertia  CH , 
cum  fcxta  BG,  lad  quartam  BD':  Sunt  ^iutetn 
'  KAC  ,  KBA  ,  prima  &  qafata  ffrni;!,'  ^quales 
fecuxid»  ABC..  I^itOr  CH  •  BG,  tertia  &  fc?ta  .  .  ^ 
'      "        ^    ^     fimul,  ^:^*^ 
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tfmuly  asquales  quoque  eruut  quaits  BD.  Qood 
^ft  propofitum. 

Aliter*    Ut  quadratum   reftae  AC  ,    prima  . 
quantitas  ,  ad  quadratum  refts  BC ,  fecundam 
/quantitatem  ,  ita  eft  fi^ura  CH^  tertia  quantitaSy 
h  ip.Wtul  figuram  BD  ,  quartam  quantitatcm ;  ^  cum 
ao.  f$x$.  utraque  proportio  nt  duplfcata  proportioiHS  AC, 
ad  BC.  Similiter  crit  ut  quadratum  reftas  AB, 

r'  ta  quantitas,  ad  quadratum  reftac  BC,  fecun- 
quantitatem)  tta  figura  BG,  feita  quantftas, 
ii^fpim^ziL  figuram  BD  ,  quartam  ^antitatem.  iQuo- 
circa  erit  ,  ut  prima  quantitas  cum  quinta,  nimi* 
xum  quadratum  red^ac  AC  ,  cum  quadrato  redas 
*v     :     AB,  ad  fecundam,  hoc  eft,  ad  quadratum  redae 
BC  ,  ita  tertia  quantitas  cum  fexta ,  nimirum 
gura  CH,  cdm  figura  B6,  ad  quartam,  ridelicet 
k47fiMad  figuram  BD :  ASunt  autem  quadrata  redarum 
AC ,  AB ,  fiitiul  asqualia  quadrato  re^  BC* 
Igitur  &  n^ufds  CH  ,  BG,  figuus  BD,  asc^uales 
erunt.  Quod  eft  propofitum.   In  reftangulis  igt- 
hir  triangulis ,  figura  quxvis  &c.   Quod  erat 
oftendendum. 

^,.;     T  H  E  O  R.  22.   P  R  O  P  O  S.  32, 

.  ^         Si  duo  triangula  ,  quae  duo  latera  duobus 
'.  •  '      lateribus  proportionalia  hibpant ,  fecundum 
\  '•  .  ■  ■<    unum  anguium  compofica  fuerinc  ,  ic^  at 
homoloM  eorum  latcra  finc  etiam  paralJela  : 
fum  reliqua  iitenun  triangulorum  latera  in 
rc6lam  lineam  ccrftecaca  reperieacur. 

lAM.  TJAbeant  triangula  ABC  i  DCE  >  latera  AB, 
XXF.     ^  AG,  lateribus  DC,  DE,  pfoportioiialia  ,  ut 
^'.-ti:  quidcm  AB,  ad  AC,  ita  DG,  ^  DE ,  compo- 
nanturque  ad  angulum  ACD ,  ita  ixt  lateia  ho- 
mologa  AB,  DCy  item  AC^  DE,  intcF  fe  fint 
parallela.   Dico  duo  latera  rcliqua  BC>  C£, 
redam  componerc  lineam.  Cum  «nim  parallelaB 
•a^j^fint  AB,  DC,  4etit  angttltts  A)  alterno  ACD» 

asqualis: 
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aequalls  :  Eademque  ratione  angulus  D ,  eidem 
ACD,  xqualis  crit;  ac  propterea  A,  &  D,  inter  .  . 
C^quoque  exiftent  aequales.  Quoniara  igitur  tri- 
angula  ABC,  DCE,  habent  latera  circa  aquales 
angulos  A,  &  D,  proportionalia ;  ipla  bmxxit  h  6.fix$l 
inter  fe  «quiangula ,  habebuntque  acquales  angu* 
los  B,  &  DCE.  Additis  ergo  aequalibus  A,  & 

ACD,  awjualibus  angulis  B,  &  DCE,  erunt  duo 
anguli  B,  &  A,  duobus  angulis  DCE,  ACD , 
hoc  eft,  angulo  ACE,  aaquales.  Rurfus  addito 
communi  ACB,  fient  tres  anguli  trfanguli  ABC, 
duobus  ai^uiis  ACE ,  ACB,  asquales:  rSed  illi  c%%.frud 
ttes  a&quales  fiint  duobus  reflis.  Ergo  &  duo 

ACE,  ACB,  duobus  erunt  reftis  asquales:  </At»  di^^/rtei 
que  idcirco  BC,  CE,  unam  redam  lineam  con- 
itituent.   Itaque  fi  duo  triangula,  qus  duo  late- 

ra  duobus  lateribus  proportionalia  habeant  ,  &c« 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

T  H  E  O  R.  23.   P  R  O  P  O  S.  33.  m\; 

In  aequalibus  circulis ,  anguli  eandem  ha- 
bent  rationem  cum  peripheriis  ,  quibus  in- 
fiftunt ,  five  ad  centra ,  five  ad  peripherias 
conftituti  infiftant:  Infuper  vero  &  fefto- 
res ,  quippe  qui  ad  centra  confiftunt. 

Slnt  duo  circuli  aequales  ABC  ,  EFG,  quorum 
centra  D  ,  H  ;  liimanturque  ex  circulis  duo 
arcus  quicunquc  BC,  FG,  quibus  ad  centra  qui- 
dcm  infiftant  anguli  BDC ,  FHG;  ad  circumfe- 
rentias  vero  an-uli  BAC ,  FEG.  Dico  effe  ex 
fententia  dcfin.  6.  lib.  5*.  ut  arcum  BC ,  ad  ar- 
cum  FG,  ita  angulum  BDC,  ad  angulumFHG, 


rem  mfupcr  BDC  ,  qui  redtis  BIX  DC,  &  ar- 
xu  BC ,  continetur  ,  ad  feftorem  FHG  ,  quem 
comprehendunt  rcfta  FH ,  HG  ,  &  arcus  FG. 
Duftis  ^nim  rcftis  BC  ,  FG ,  <aapphcentur  ipfis  •  ^^f^i 
in  circulis  flcquales  reflje ;  CI ,  quidem  ipfi  BC.     -  - 
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At  vcrp  GK  ,  KL,  ipfi  FG:  ducanturquc  rcft» 
ID  ,  KH ,  LH.    Quoniam  igitur  acquales  funt 
ht&urttt,  xcdtx  BG  5  CI ,  A  erunt  quoque  acquales  arcus 
ci74€rttt.  13C  ,  CI,  ^ac  propterea  &  anguli  BDC,  CDI, 
'        aequales  erunt.   Eadem  ratione  asquales  erunt  & 
'  ^      arcus  FG,  GK,  KL,  &  anguli  FHG,  GHK, 
KHL.   Quam  muUiplex  ergo  eft  arcus  BCI, 
iptius  arcus  BC,  tam  multiplex  erit  angulusBDI, 
lcu  aggregaium  angulorum  prope  centrum  D , 
]Dn(bntium  arcui  BCI ,  anguU  dDC:  £t  ouam 
multiplex  cft  arcus  FGKL ,  ipfius  arcus  F G , 
^     ,  tam  multiplex  erit  angulusFHL,  feu  aggregatum  * 

  '  '   an^^ulorum  prope  ccntrum  H,  arcui  FGKL,  in- 

.  ,  .       liltentium ,   anguH  FHG ,  quia  in  tot  angulos 
xqaaks  divifi  lunt  anguli  BDI,  FHL,  in  auot 
arcus  aequales  fedi  lunt  arcus  BCI  ,  FGKL. 
Quoniam  verq  fi  arcus  BCI ,  aequalis.  fiicrit  arcui 
itfttrttt,  FGKL,  ^^neceffario  angulus  BDI,  angulo  FHL, 
aeqaalis  eft  :  Ac  proinde  fi  arcus  BCI  ,  major 
fucrit  arcu  FGKL  ,  necelfario  anpulus  BDI  , 
maior  eft  angulo  FHL  ,  &  fi  minor ,  minor : 
Dcrioient  proptcrea  una  arcus  BCI,  &  angulus 
13 Dl  ,  abque  multiplicia  primae  magnitudinis  BC, 
&  tert  as  BDC ,  ab  FGKL  ,  arcu  ,  &  angulo 
JhHL  ,  a&que  multiplicibus  fecundac  map,nitudiuis 
FG ,  &  quanae  FHG  ,  vcl  una  aequalia  erunt , 
vcl  una  excedent ,  fi  ea  fumantur,  quae  intcr  fe 
«  6.  dif.  rcrpondent.    ^'Quare  qux  proportio  eft  arcusBC, 
primae  magnitudiiiis  ,  ad  arcum  FG ,  fecundam 
^        magnitudincm ,  ca  erit  anguli  BDC,  tcrtias  mag» 
;  i       nitudinis ,  ad  angulum  FHG ,  quartam  magnitu- 
dinem. 

Atque  hoc  verum  etiam  cft  de  fpatiis  circa 
centra  ,  hoc  eft ,  ita  etit  arcus  BAC ,  ad  arcum 
FEG,  ut  fpatium  ad  centrum  D ,  infiftens  arcui 
BAC,  ad  fpatium  ad  centrum  H,  infiftens  arcui 
FEG ,  ut  ex  demonftratione  patet.  Nam  &  hacc 
fpatia ,  fi  a&qualia  fiint  infiftunt  a&qualibus  arcu- 
bus,  &  fi  inasqualia,  ina^qualibus ,  occ. 
,   . .  Quoniam  vero  ut  angulus  BDC ,  ad  anguhim 

tU:^.  FHG,  /ita  eft  angulus  BAC,  ad  angulumFEQ, 
"  ^cum 
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/  cum  ilH  horum  fint  dupU,  perfpicuum  ^ft  y  gt^ftfHU 
%  ita  clTe  quoquc  angulum  ,  BAC  ,  ad  angulum  nii.f«^"^» 
FEG  ,  ut  eft  arcus  BC,  ad  arcum  FG.  Quod 
tamcn    cifdcm    argumentis  dcmonftrari  poteft , 

5[uibus  ufi  fumus  in  angulis  ad  centra  conftitutis, 
I  prius  ducantur  redix  lA,  KE,  LE,  &c. 

Quod  fi  ad  circumfcrcntias  conftituti  fint  an- 
guli  cjufmodi  BAC  ,  FEG,  ut  reftae  dudlae  BD, 
CD;  FH,  GH,  non  conftituant  angulos  in  cen- 
►  tris  verfus  arcus  BMC,  FG;  fumenda  erunt  fpa- 
tia  BDC,  FHG  ;  quK  dupla  etiam  funt  angulo- 
rum  ad  circumtcrentias. 

Conftituaniur  iam  in  fegmentis  BC,  CI,  an- 
guli  BMC,  CNl,  /qui  aequales  erunt.  cum  in-  itjMnu: 
fiftant  arcubus  acqualibus  BAC,  CBAl.  Quarc 
fimilia  erunt  fegmenta  BMC,  CNI,  ^aiaue  adeo  kt^tertB: 
inter  fe  aequalia ,  proptcrea  quod  iiint  tupcr  re- 
Sas  BC^I  ,  a&quales.    Adciitis  igitiir  triangulis 
BDC  ,  CDI  ,  /quae  aequalia  quoque  funt ,  fient  1  ^frimi 
'  fcftores  BDC  ,  CDI  ,  aequales.   Quapropter  tam 
multiplcx  crit  iedor  BDI ,  fc£t6ris  BDC,  quam 
eft  muUiplcx  arcus  BCI  y  ipfius  arcus  BC.  Si- 
militcr  I  ftcnd.mus ,  fcclorcm  FHL  ,  tam  multi- 
plicem  cfi'j  fcdloris  FHG  ,  quam  multiplcx  eftar- 
cus  FGKL,  ipfias,  arcus  FCi.   Quoniani  vero  ii 
arcus  BCI  ,  aequalis  fuerit  arcui  FGKL ,  leSor 

Siuoque  BDI  ,  feftori  FHL  ,  atqualis  eft,  (ut  in 
cftoribus  BDC,  CDI,  oftcnfum  fuit,)  &  fi  ma- 
jor,  major;  &  fi  minor,  minor:  Dcficient  prop-  \ 
terca  una  arcus  BCI,  &  fcdor  BDI,  aeque  mul-  * 
tiplicia  primae  magniiudinis  BC ,  &  tertiae  BDC, 
ab  arcu  FGKL,  &  fcdore  FHL,  aeque  multipli-  . 
cibus  fccundae  magnitudinis  FG,  &  quartaeFHG, 
vel  una  aequalia  erunt  :  vel  una  excedent  ;  fi  ea 
fumantur  ,   quce  inter  fe  refpondent.   iQuamo-  i  6.  Jif. 
^   brem  quae  proportio  eft  arcus  BC ,  primas  magni-  frti/^ 
tudinis,  ad  arcum  FG,  fccundam  magnitudinem, 
ea  erit  fe<^oris  BDC  ,  tertiae  magnitudiuis ,  ad 
feftorem  FHG  ,  quartam  magnitudinem.   In  ac* 
qualibus  ergo  circulis ,  anguii  eandem  habent 
rationem  cum  peripheriis ,  &c.   Quod  demon- 
firandum  erat.  Com- 


V 
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'  'Cbmmodius  fortaiTe  infiituetur  demonftratio 
lioc  modo.  Sumancur  (faltem  coeitatione)  quot- 
vi$  circuli  «qualcs  circulo  ABC,  atque  in  fin- 
gulis  capiantur  finguli  arcus  arcui  BC,  a&quaies, 
quibus  infiftant  anguli  tam  ad  centra,  guam  ad 
circumfcrentias.  Erunt  enim  omnes  hi  anguli 
aequalcs  anguHs  BDC ,  BAC ,  ob  acqualitatem 
arcuum ,  quibus  infiftunt :  ac  proinde  eorum  ag- 
gregata  ita  multiplicia  erunt  angulorum  BDC  , 
BAC ,  ut  eft  multiplex  aggregatum  omnium  ar- 
cuum  ipfius  arcus  BC.  Deinde  fumantur  etiam 
quotvis  circuli  acquales  circulo  EFG,  &  in  fin- 
gulis  accipiantur  nnguli  arcus  arcui  FG,  xqua- 
'  '  les  ,  &c.  Hac  enim  ratione  vitabitur  confufio 
Hnearum,  &  angulorum  in  circulis  ABC,  EFG, 
guas  neccflTario  oritur ,  qugndo  arcus  BC,  FG  , 
funt  ma^ni,  &  eorum  multiplices  accipicudi  funt, 
Tit  pcrlpicUum  eft.  Nam  fi  arcus  clTcnt  JiCI  , 
-  F<3L  ,  guibus  infiftunt  anguli  BDI  ,  FHL,  ad 
centra,  oc  BAI ,  FEL,  ad  circumferentias ;  non 
poterunt  eorum  multiplices  fumi  fine  confufionc, 
ut  patet.  Haec  autem*  confufio  vitatur  ,  fi  plures 
circuli  zquaies  adhibeantur,  ut  diximus* 

COROLLARIUM. 

Hinc  manifcftum  cft  ,  fic  clFe  fcaorem  ad  feaorem » 
ut  cft  angulus  ad   aogulum.    Utraque  enim  proportio 
im^,  eadem  eft  proportioni  arcus  ad  arcum.   iQuare  &  intcr 
fc  exdcm  cruot. 


EUCU. 

V 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTUM 

U  N  D  E  C  I  M  U  M. 

Ec  foliJoruin  primum. 

POfiqmm  Euclides  in  priorihus  fex  lihrij  abnnde 
de  ea  Geomstrid  farte  differuit  ,  qu^  circa 
flana  verfatur  ,  fibtque  nomen  Geometrut . 
tanquam  proprtum  ,  ufurpavit  ;  Nunc  aggreditur  in 
hoc  libro  tmdectmo  eam  partem  Geometrid  y  eptd 
corpora  ,  five  foltda  confideraty  froprioque  vocahuU 
Stereometria  efi  appellata, 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  1. 

Solidum  efl: ,  quod  longitudinem ,  lati- 
tudinem  ,  &  craffitudinem  habet. 

TJ  Xplicat  autem prius ,  more  fuo ,  vocesad  eam  rem 
pernecejfartas  ,  qHorum  prima  efi  :  Solidum , 
five  corpus :  nempe  tmium  genus  quantitatis;  docet 
igitur  eam  quamitatem  ,  qud,  prdter  longittulinem 
latitudinemque  fortita  eft  crajfttudinemy  feu  profun^ 
ditatem  ,   ita  ut  tres  dtmenfiones  poffideat  ,  unnm 
^nidem  fecmtdum  longitudinem  ,  altam  vero  fecun^ 
dum  latitudinem  ,        terttam  fecundum  profundita^ 
tem  ,  feu  craffitudinem  ,   altftudinemve ,  appellari 
S  joltdum^ 


iy4  EUC  LID  IS  GEO  METRIJE. 
folidtin^y  five  corpus :  qHemadmodum  quamitas  Un^ 
gitudinem  tantum  habtns  ,  linea\  qu^  vero  longitti^ 
dini  latitudinem   adjicit ,  ftferficies  vocatur  ,  ut 
in  primo  lik^iximus. 

Porro  cjuemadmodum  Mathematici  ^  ut  re(le  in^ 
telligamus  Itmam  ,  prdcipiunt  ,  ut  imagininefmar 
jnmduny  ^lifAl>d  i  loco  in  locummoveri;  hdc  enim 
defcribit  vefiiginm  ftoddam  longum  tantum ,  h^c 
eflj  timamj  proptereaquodpunftum  omnis  ^  mag-^ 
nitudinis  expers'y  ut  autem  percipiamus  fuperficiem  ^ 
monenty  ut  inteltigamus  tineam  aliquam  in  tranfver- 
fum  moveri ;  hdc  enim  defcrihet  vefligium  tongttm 
Cr  tatum  dmaxat ;  tongum  quidem  propter  longitu- 
dinem  tined  ,  latum  vero  propter  motum  ittumy  qui 
iH  tranfverfum  eft  fa^us ;  carens  autem  profunditate, 
quod  <T  tinea  itlius  fit  expers:  ha  quoque,  ut  nobts 
ob  oculos  pon  int  co-pusy  feu  folidttmy  hoc  efiy  quan- 
titatem  trina  dimetifione  p-raditam  y  confutum  y  ut 
concipiamtts  fuperficiem  aliquam  Aquatiter  elevari , 
five  in  tr.wfverfum  moveri ;  h^ic  enim  ratione  de-- 
fcriktnr  vellintim  qnodd^m  longttmy  tatum^  atque 
profiind'4^j  ;  )9niH.s  qitidjm  latum,  ob  fuperfi^ 
ciem  ,  q^f.t  I  mga  cr  lata  exijiit  \  profundum  vero 
feu  craftn,  proft^r  jlevationern  illam^  feu  motum 
ftiperfiaci,  ti^c  cr^o  q  iamitas y  fotidumy  five  cor- 
pHS  VQcat.-ir. 

P  2  F  I  N  I  T  I  O.  U. 

Solidi  aiiiera  extremum ,  eft  fuperficies. 

QVema.imcdHm  litua  finit»  in  extrtmUatibuifim' 
Ha,  piperficies  vero  limas  recif>i$  ^  ut  m  l  . 
dtcuit ,  ita  nunc  ait  Soltdi  finiti  extrmm  CW^- 
ficie».    Cunr.amf  foMum  ,  fiw  t^orfHs-.iptautir 
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ex  ilU  mctH  imaginario  fuferfciei  ,  ferfpicHfim  tft  , 
extremas  partes  illius  effe  fuperficies. 

D  E  r  I  N  I  T  I  o.  m. 

Linea  refta  eft  ad  planum.  rcfta  ,  cum 
ad  re6las  omnes  lineas ,  a  quibus  illa  tangi- 
tur,  quaeque  in  propofito  funt  plano,  reftos 
angulos  efficit. 

JJT  linea  reSla  AB  ,  flano  CD^  infftens^  itatit  7A9i 

By  puTj^lum  fit  tn  fuhlimi  extraplanum  CD^  XXFI^ 
at  punHum  A  ,  in  ipfo  plano  ,  tum  demum  dicetur 
refta  feu  perpendicularis  ad  pianum  CDy  cum  reBos 
ejfecerit  angidos  cum  lineis  jiF  ^  ^D,  uiG^ 

Cr  cum  omnibus  nliis^  (jUdt  in  eodem  exiftentes  piano 
ipfam  tnngunt  in  punfio  A.    Hat  enim  ratione 
Jiet ,  ut  AB  y  d  jualiter  inftftat  plano  CD  ,  non 
magis  in  unam  partem ,    quam  in  aiiam  inclinetm 
Nam  produFla  rjfla  Dji  ,    ad  H  ^  cum  angului 
BADy  ponatur  r:^usy  erit  tjueque  deinceps  BuiH^ 
refluSy  ideoaue  illi  dijunlss.    Eademtjue  ratione  prO'» 
traffa  ejualibet  iinea  in  plano  CDy  faciet  jiB^  cum 
illa  duos  angulos  dpoles,    Ac  propterea  Jtquahilitef 
ipfi  piano  inftfiet.    Quod  fi  fieri  pojfet ,  ut  AB  , 
cum  una  linea  ex  A  ,   in  plnno  CD  ,  edu(la  non 
effceret  angulum  reHumy  etiamfi  cum  aliis  omnihus 
reSlum  angulum  co  fftttuerety  non  diceretur  AB  ^ 
refla  ad  planum  CD,    Itaque  quando  conceditur 
linea  aliqna  ad  planum  refia  ,  concedendum  quequa 
erit ,  eam  cum  omnih  '4s  in  eodem  plano  duSlisy  qud 
tpfam  tangunt  ,  reHos  conftttuere  angulos.    Et  e 
contrarioy  ut  refle  concludatur  ,  lineam  quampiam 
ejfe  ad  planum  datum  reSam ,  demonftrandum  eri$ 
prius  y  eam  cum  omnibus  in  eodem  tlano  duffis , 
^udipfam  tangunt^  reBos  angulos  canjicere.;^ 

S  2  0£FI« 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IV. 

Planum  ad  planum  redhim  efl: ,  cum  re- 
£te  lineae ,  quae  communi  planorum  feflioni 
ad  reftos  angulos  in  uno  planorum  ducun- 
tur,  alteri  piano  ad  re6los  funt  angulos. 

TAB.  INftfiatflanumAB^fUno  CDj  itaut  linea  jiQ, 
X%n.  Jif  in  fublimi ,  h$c  eft^  extra  flanum  fiibjefhm 
*•  CDj  at  EB  y  in  ipfe  eodem  plano,  Sit  autem  ho^ 
Tum  planorum  communis  feflio  EB,  efud^  utdemon-» 
firahitur  propof  ^ .  hujus  lib.  re^a  erit  linea,  In 
hac  autem  fumptis  punSlis  quotcunque  (7,  /;  ex  ipfis 
iHplano  AB^  ducarttur  GF  ^  ///,  perpendiculares 
ad  communem  feSionem  EB,  Si  igitur  lined  FG^ 
HI  y  ad  planum  alterum  CD  ,  reHa  fuerint,  hoc 
eft^  reflos  angulos  effecerint  cum  lineis  GK^  GL^ 
GM\  INy  lO^  IPj  cr  cum  aliis  omnihus  in  pla^ 
noCDy  kpHnHisGy  Cr  I^  duflis;  dicetur  planum 
j4By  ad  planum  CD  ,  reflum  ;  quia  hoc  modo  non 
magis  in  unam  partem  inclinabit ,  quam  in  alteram  , 
fed  aqHabiliter  ilU  inftjiet.  SienimKG^  produca- 
tur  ad  R  ,  cum  angnlus  FGKy  ponatur  reflusy  erit 
Cr  ayjgulHs  ei  deinceps  FGR  ,  reilus  ;  ideoque  illi 
dcjualis:  Eaiemijiie  rattone  ^  protraBa  qualibet  alia 
linea  in  plano  CD,  fient  utrobique  k  linets  FG  ^  HI  ^ 
anguli  i^quales,  Qnare  planum  j4B  y  ^quahiliter 
plano  CD  ,  inftftet.  Quotiefcunque  igitur  planum 
altquod  reHum  effe  conceditur  ad  planum  aliud^  con-' 
cedendum  quocjHe  erit ,  lineas  perpendiculares  in  un0 
eorum  ad  communem  feFlionem  deduSlas^  reSas  quo^ 
que  ejfe  ad  alterum  planum.  Et  contra ,  ut  coUiga^ 
tur  plannm  quodpiam  ad  aliud  ejfe  reilum^  ofienden^ 
dum  prius  erit  ^  tineas  perpencUculares  in  uno  eorum 


Digitized  by  Google 


LIBER  UN  DEC  IMU  S.  2^7 
ad  communem  fe^lionem  duHas ,  reitas  ejfe  ad  reli^ 
quHm  planum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  V. 

Rcftae  lineee  ad  planum  ipclinatio  eft, 
cum  a  fublimi  termino  reflae  iliius  lineae  ad 
planum  dedufta  fuerit  perpendicularis ,  at- 
que  a  punfto  ,  quod  peipcndicularis  in  ipfo 
plano  fccerit,  ^d  propontae  illius  lineae  ex- 
tremum ,  quod  in  eodem  efl:  plano  ,  altera 
refta  linea  fiierit  adjunfta :  efl:  ,  inquam  an- 
gulus  acutus  infifl:ente  linea,  &  adjundla 
comprehenfus. 

^Nfiftat  re£la  AB  ,  flano  CP ,  non  ad  angu-  TJB. 

los  relloSf  fed  inclinata  ,     ita  ut  punilum  XXVU 
J,  fit  extra  planum  in  fublimiy  punflum  vero  Ayf^' 
in  plano.    Deinde  ex  By  terminofubltmirefldABi 
intelligatur  ad  idem  planum  deduBa  perpendicularis 
BE  ,  faciens  in  plano  punSlum  E;  atque  ab  E^  ad 
Ay  adjungatur  refta  EA  ;  erit^ue  necejfario  anguli^ 
BAE  y  acutuSy  zcum  in  triangulo  ABEy  duo  arh-  tij.frim 
gulii  BAE  y  BEA,  duobus  fint  reBis  minoresy 
angulus  BEA  ,   reSlus.    Angulus  igitur  acutus 
BAE  y  comprehenfus  linea  infiflente  AB  ,  €y*  ad- 
junfia  AEy  dicitur  inclinotio  reSd  ABy  ad  diflum 
planum  CD ;  Jtn  ut  tanta  dicatur  ejje  inclinatio  line^ 
AB  ,  ad  planum  CD  ,  quantus  ifi  ditlus  angulus 
dcutus  BAE. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VI. 

Plani  ad  planum  inclinatio  ,  efl:.  angulus 
acutus  re6lis  lineis  contentus  ,  quae  in  utro- 
que  planorum  ad  idem  communis  feftionis 
S  3  pun- 
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f>un£lum  duftae ,  reftos  cum  feftione  angu- 
os  efficiunt. 

TAB.  XiLmto  namque  AB  ,  infifiat  flanum  CD,  ita  ta 
fars  ad  C,  fit  in  fublimi  extraplamm  ABy  C7* 
parsadDf  inipfo  plano  AB^  fttque  CDy  inclina^ 
tum  ad  AB  \  &  communis  eorum  feflto  fit  DE. 
Siigittir  ad  DE^  communem  fcSlionem  ex  ejns pun^ 
flo  Ff  duA  perpendiculares  ducmttir  ^  FG  ^  ejHidem 
h  plano  AB  ,  Cr  FH^  in  planoCD;  dicetttr  an- 
gtdus  acutus  GFH^  diflis  tetlis  comprehenfus  ^  in^ 
elirtatio  flani  CD^  ad  plamm  ABj  ita  ut  tanta  ejfe 
dicatur  inclinatio  plani  ad  planum^  quantus  efi  dtflus 
angului  acutus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  VIL 

Planum  ad  planum  fimiliter  inclinatum  ef- 
fe  dicitur ,  atque  altenmi  ad  alterwm  ,  cum 
di6li  inclinationum  anguli  inter  fc  fuerint 
quales. 

TCTO»  obfcura  efi  hacdefinitioj  pvdcedente  bene  in- 
'  teilefla.    Vnde  planum  ad  planum  magis  incli- 

natum  effe  dicetur  »  cujus  angutus  incUnatioriis  minor 
extiterit ,  atque  adeo  4  reclo  magis  recejferit. 

D  E  F  I  N I  T  I  o.  virr. 

Eardlela  plana  funt ,  quaj  intcr  fc  non 
conveniunt. 

lfNtellig&\  in  ^t^anuun^ue  partemy  etiaminfinite, 
^  producantur:  hoc  efty  five  ad  dexterami.five  ad 
finitham :  Cr  five  furfum  ,  five  deorfum ,  Crc. 
Sunt  enim  au^dam  plana  quane^  ad  dextram^  nec  ad 

ftni^ 
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finiflram  froduila  conveniunt;  nec  tamen  ohidpa^ 
rallela  funt  dicenday  quia  nimirum  vel  furfum^  vel 
deorfum  protratla  ,  tandem  coeunt.  Nam  fi  fuma^ 
tur  teilum  aliquod^  cujus  fafiigium  intelligatur  ab^ 
fciffumy  remanentiaduoplananonconvenienty  ijuam'» 
ws  producantur  infinite  ad  dexteram  ^  <T  ad  fini^ 
firam:  Sed  tamen  quia  furfum  protenfa  coeunt  j  ni^ 
ntirum  in  ipfo  fafiigio  p  idcirco  non  dicentur  paral^ 
lela. 

Sit  enim  teffum  ejuodpiam  BACEDF^  cententum  TjfB^ 
duobus  planis  ABED  ^  ACFD,  cujus  bafis  BCFE^  ^^^' 
auferaturque  fafiigium  GAHKDT.  Quo  fafloper^ 
fpicuum  efip  relitjua  plaata  GBEK  ^  HCFI  y  non 
convenire  imer  fcj  fi  ad  partes  CB  ,  JHCj  vel  ad 
jHtrtes  KE ,  IF ,  producantur  ;  nec  tamen  idcirco 
parallela  dicentur^  cum  produSlaad  partes  GK ,  ///, 
canveniant  in  fafiigio  AD.  Ut  igitur  plana  aliqua 
dicamur  parallela,  necejfe  efi  ^  ut  in  nuHam  partem 
froduHa  inter  fe  conveniant, 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  IX. 

^  Similes  Iblid»  jGgurae  funt ,  qu?e  fimilibus 
planis  continentur  muJtitudine  aequalibus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  X. 

-Slquales  ,  &  fimiles  folidse  figurse  funt , 
qu3B  fimilibus  planis ,  multitudine ,  &  mag- 
nitudine  aequatlibus  continentur. 

ryVod  fi  Plana  fimlia  >  qmkus  corPora  fimilia  ex 
^^prdcedenti  aefinitione  circumfcrmntttr^  fuerint 
dfkuia ,  finguia  pnfulis  ,  dicemur  ejufmodifigurd 
folidd  mn  filum  fimles^  verumetiawdftdes.  It^ 
S  4 
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fi  animo  concipiamur  fefe  pertetrare  mutuo  hujufmoJi 
foltda,  neutrtm  alterum  excedet ,  propter  dquaUta^ 
tem^  ac  fimiUtudmem  planorum, 

D  E  F  I  N  I  T  1  o.  xr: 

Solidus  angulus  eft  plurium ,  quam  dua- 
rum  linearum  ,  quae  le  iriutuo  contingant , 
nec  in  eadem  funt  fuperficie  ,  ad  omnes 
lineas  inclinatio. 

J^U«  lined  in  eodem  exiftentes  planoj  qud  non  in 
direBum  jacentes  ad  unum  punclum  convenium^ 
effictunt  angulum  planum  ,  ut  lib.  i .  expofuimus  , 
TAB.  qualts  efi  angulus  B  AC y  contentusduabuslineis  AB ^ 
XXn.     ACy  in  eodem  plano  conftitutis.    Si  igitwr  accedat 
tertia  efuadam  linea  AD  ,  ^ud  non  tn  eodem  cum 
illis  plano  exifial  ,  fed  punfium  D  ,  fit  in  fublimi 
extra  illarum  planum ,  efficietur  ad  punSlum  A ,  «ly- 
gulus  foliduSy  five  corporeus,    fdem  contingeret  ^  fi 
'      quarta  linea  ,  vel  quima  ,  vel  dfnique  plures  adjun^ 
gerentwr  •  licet  anguli  qmntitas  variaretur.  Dixit 
MHtem  EucIideSy  li»eas  nnfulum  folidum  CQndituentes 
non  dehere  in  eadcm  fuperficfe  exifiere  ,  ^juo^ 
niam  videltcet  ,  /J  tres  lired  AH  ^  AC  ^  AD  ^ 
in  eaiem  conpflerent  fupe  ficse^  non  effcemwr  angu* 
lus  folidus  ad  punBum  A  ,  fed  ^planus  duntaxat  ex 
duehus  plaftis  BAD  ,   DAC\  comfofuus,  Quod 
fi  AD  ^  fit  in  fubltmij  hoc  eff^  extra  planum  ^  in 
ijuo  funt  AB  ,  AC  y  jam  non  componeiur  angulus 
planus  totus  ex  RAD,  DAC^  tmmo  circa  punilum 
A  ,  tres  plani  confinem  angtdi  BAD ,  DAC  ^ 
CAB  ^  cfut  ut  mex  dicetur^  foltd^m  confiituutn  an^ 
guUm.    Idem  Mces,  fi  plures  fuerin$  Uned,  id^^ 
airco  plures  quoque  anguU  plani. 

ALI. 
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Solidus  angulus  eft ,  qui  pluribus ,  quam 
duobus  planis  angulis  in  eodem  non  confi- 
ftentibus  plano ,  fed  ad  unum  punftum  con- 
fticuus ,  continetur. 

JJey£r  defimtie  fecunda  angHli  folidi  facUis  efi^ 
pr^cedemi  refle  JrttelieSa,  Cum  enim  faltem 
tres  linea  in  eodem  non  extfientes  plano  neceffari^  fim 
ad  angulifolidi  conflittitionem  ^  ferfpicuum  eft  ^  cum 
minimtimtres  planos  angulos  requiri^  ut  angulus  foli'» 
dus  ejfictatur  p  ut  ex  ipfa  figura  ^^paret.  jingultu 
enim  BADy  in  plano  effj  in  quo  reSd  AB^  jJD^ 
cr  angulus  DAC  ,  in  plano  ,  in  ejuo  reBd  AD ,  XXW. 
ACy  angulus  dentijue  CAB  ^  inplano,  incjuo  reEl^  fi*  ^ 
AC  ^  AB  y  atejue  ita  ex  ipfis  angulus  foltdus  ad 
punFlfdm  A  ,  conftituitur.  Quod  fi  tres^  vel  plures 
anguU  piani  ad  wium  punSum  confiflant ,  in  eodem 
tamen  plano  ,  non  conftttuetwr  ex  tpfis  angtdus  foli^ 
dusy  fed  totus  qwdam  angulus  planHs,  Neque  ver0 
fatis  fttnt  duo  angult  plani  ad  con!iii:4endum  angtdum 
folidum  y  etiamfi  tn  diverfis fim  piants.  fdialttt  enim 
femper  ex  altera  parte.  Unde  neceffe  efi ,  ut  tertia 
faltem  fuperficies  accedaty  in  ana  tertius  angulus  plom 
nus  confi/lat.  Anguli  pgrro  fclidt  exemplum  cid^ 
rijfimum  nobis  prdbent  duo  parietes  cum  pavimenta 
domus  ,  vel  la^ueari  ,  ad  unum  punHum  convenien^ 
fes.  In  eo  enim  punflo ,  in  ^»40  coeunt,  conftittdttet 
an^ulus  folidus  ex  tribus  angults  planis.  Vhi  mani» 
feftum  efty  fi  una  earnm  fuperficierum  toBaeur  ^  de^ 
firui  angulum  folidum  ,  remanereque  tqntum  dudl 
fuperficies  ad  invicem  inclinatas^  hiantes. 

S  5  DEFI- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  XIJ. 

^  Pyranris  eft  figura  folida,  quae  planis  con- 
rinetur,  ab  uno  plano  ad  unum  punfhim 
confticuca. 

Txir^  TT^/^/^rt  figwrdfolidd  k  planis  ABC  y  ABCD^ 
8,        ^BCDE ,      pMnas  D,  E,  F,  conjhtuu  ap- 

^  -  '  *  feUmMT  pp-amides.  Perfpicuum  amem  tfiy  omnia 
fUma ,  ^mbui  p/rvmis  continetur  ,  efe  triangula  , 
tmm  omma  ad  unum  punilum  tendant ,  excepto  pla^ 
no,  k  qu9  omnia  tendunt  ,  efuodque  punSo  illi  efi 
appofiiwu.  enim  petefi  efe  vel  triangulum  , 

ZkT  vil  ^uadrOngulum  j  vel  pentagonum  ,  &e.  k  ijuo 
M'^'^  iftidem  tot4t pj/ramis  denetminationem  fumit;  ut  vtde^ 
bcet  dicatwr  pyramis  triangtila ,  quadrangula »  pen^ 
iegona^  hxa^ona  ^  (^c.  7ot  enim  triangults  qua^ 
met  pjfomis  camprehenditur  ^  quot  angulos^  feu  la* 
tera  pkmum  diBum  continet.  Unde  cr  planum  hu- 
jufmtodij  bt^s  pyramtdis  mncupari  folet,  Ut  pjra^ 
midis  triangularis  ,  praier  hafin  ,  triangula  funt 
JBD,  ACDr  BCD  :  Quadrangula  vero  ABE , 
JIDE9  BCE^  CDE  :  Pentagona  denique  ABF, 
4EF,  BCF,  CDF,  EDF. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XIIL 

-  Prilina  eft  figura  foli^a  r  planis  con- 
liaecar ,  guorum  adverfa  duo  funt  &  aequa- 
lia  &  finiilia  j  &  paralkla  ^  alia  vero  paial- 
lelogFamma.. 

TAB.  ^igwa  fcilicet  folida ,  ftarum  tlana  adverfa 
XXFT.         aqualia,  trfimilia^  O*  parallelafumt^  veltri-' 
-S*"^"'  ongHla  fint  ABC,  DEF:  vel  ftadrangnla  ABCD, 

EFGH: 
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EFGH:  vel  pentagona  ABCDE,  FGHIK  ^  Crc. 
Parallelogramma  vero  ACFD,  ABED,  CBhF: 
vel  ABtE,  ADHE,  CDHG,  CBFG  :  vdAhGF, 
AEKF,  DEKl,  DCHI ,  BCHG  ,  difunm  pnf^ 
mata.  Itaque  frifma  nil  aliud  erit y  quam  cok^nna 
qHddam  laterata  dqualis  crajfitudinis ,  cujus  hafes  op^ 
fofttd  funt  dquales  ^  fmtles  ^  Cr  paraaeU^  five 
ftnt  trtangula ,  five  ^uadrangula  ,  five  pentago^/a\ 
Crc.  Unde  tot  paraHelogramma  comtnmt  pnfma 
quodltbet^  quot  latera^  five  anguli  ,  in  uno  cjuoque 
oppofitorum  planorum  reperiuntur^  ut  figura  indtcant. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XIV. 

Sphaera  eft,  quando  femicirculi  mancnte 
diametro  ,  circumduftus  femicirculus  in  fe 
ipfum  rurfus  revolvitur  ,  unde  moveri  ca2- 
^  perat ,  circumaflumpta  figura, 

C/m  linea  reSia  circa  alterum  ejus  e^tYemtin 
quiefcens  revoluta  defcribtt  circuinm:  ita  ZT  fc^- 
micircHlus  circa  alterum  ejus  extremum ,  nempe  Ctrpa 
diametrum  ,  cireumduclus  figuram  defcrthit ,  fuim 
Geometrdfphdram  appeltant.  Unde  quemadmodtm 
in  circufo  punBum  ajftgnatur ,  extrentum  videlicet 
Ulud  dptiefcens ,  d  tfuo  omnes  tined  refld  in  per^e^ 
riam  cademes  funt  dqutstes ;  propterea  ijuod  omhes 
^quales  exiftunt  ilH  linU  circumvolutd:  It(tquoc]U» 
in  fphdra  fmnfttfm  reperttur^  vempe  medium  diame^ 
m  qmefcentiSy  hoceft^  centrum  femicircidi  circttm^ 
dufli ,  d  fuo  omnes  reHd  cadentes  in  peripheriam^ 
funt  d^es%  eo  efu^d  omnes  funt  femidtusmetro  difli 
femicirculi  dquales.  Qiioprcpter  ad  fimilit/^dinom 
defittitiohis  circuli^  jphdra  dejiniri  poterit  hoc  ifitnm 
modo. 

Sphasra 
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•Sphaera  eft  figura  folida ,  una  fuperficie 
comprehenfa ,  ad  quam  ab  uno  punfto  eo- 
rum ,  quae  intra  figuram  funt  pofita ,  caden- 
tes  reftae  lineae  inter  fe  funt  aequales. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XV. 

Axis  autem  fphaerae  ,  eft  quiefcens  illa  re- 
fta  linea  ,  circum  quam  femicirculus  con- 
vertitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XVI. 

Centrum  fphaerae  eft  idem ,  quod  & 
femicirculi. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XVn. 
Diameter  autem  fphaerae ,  eft  refta  quae- 


,k  Iphaerae  fuperficie  terminata. 

TJt/£  tr€S  definitiones  non  egent  expofitione^  dum^ 
modo  hoc  folum  notetur ,  omnem  diametrum 
fphdTd  pojfe  ejfe  axem ,  fi  mmirum  ctrcum  eam  fph^ 
ra  revolvatur.  Unde  quia  in  defcriptione  fphdr^c 
circa  diametrum  femicirculi  faihs  efi  motus  ipfius 
fphdra;  propterea  eam  folam  Euclides  axem  fphoT^ 
mmiHovit. 

DEFINITIO.  XVm. 

Cqnus  eft  ,  quando  redlanguli  trianguli 
manente  uno  latere  eorum ,  quae  circa  re- 
€bm  angulum ,  circumdu6tuia  tria&gulum  in 
'       :  .  fe 


dam  linea 


centrum  du6la ,  &  utrinque 
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le  ipfum  rurfus  revolvitur ,  unde  moveri 
coeperat ,  circumaffumpta  figura. 

Atque  fi  quiefcens  redbi  iinea  sequalis  fit 
reliquae ,  auae  circa  reftum  angulum  conver- 
titur ,  Orthogonius  erit  conus :  Si  vcro  mi- 
nor  ,  Amblygonius :  Si  vcro  major ,  Oxy- 
gonius.  X  .       ,  ) 

JJT  Ji  triangulum  reSlangulum  ABC^  circa  lat$ts 

quiefcem  AB9  quod  eft  circum  ^^^^  ^i^'  fg^i^i^ 
lum^  circufnducatwr  y  donec  integram  revoluti^nem 
expleat^  defcrihetur  fotida  ejUddam  jigiira^  qua  con^ 
tinetur  duahus  fuperficiebus  ^  circuiari  unaacplona^ 
quam  BCj  latus  alterum  circa  angulum  reSumj  fua 
motu  defcrihit:  C^curvaaliaj  eaqueconvexa^  quam 
latus  AC  ,  reSo  angulo  oppofitum  delineat.  Hac 
igitur  figura  foliJa  ,  conus  nuncupatur.  Campanus 
autem  pjramidem  rotundam  appellat, 

Quod  ft  latus  qutefcens  /IB 1  aqualefuerit  circum^ 
duSo  BCt  M  in  figura  1  dicetur  conus  defcriptus 
Orthogoniusy  feu  reElangulus  ,  quia  videlicet  angtt^ 
lus  prope  verticem  4  ,  rellus  efi.  Cum  enim  tatera 
AB  ^  BC  ,  ponuntur  dqualia;  ierunt  Cr  anguli  ^f.frimi 
BAC  ,  BCA  y  dquales  ,  qui  cum  aquivaleant  uni 
refioj  eo  quod  ABCy  reHusefl^  erit  angnlus  BAC  ^ 
femireUus.  Eodemque  modo  angulus  BAD  »  ex 
parte  oppofita  (emiretlus  erit.  Quare  totus  angulus 
CAD  ,  reilus  erit.  Si  vero  qt^efcens  latus  AB , 
minus  fuerit  circumduflo  BC  y  ut  in  figura  14.  w- 
cahitttr  defcriptus  conus  ^mblygonius  ,  feu  ohufan^ 
gulus  i  quoniam  fcilicet  angulus  ad  verticem  /f,  ob- 
tufus  exiftit.  Cttm  enim  BC^  latus  latere  AB^  fit 
majus;  herit  angulus  BAC  ,  major  angulo  BCA.  biS.^rpl 
Quare  cum  hi  duo  dquq?oUeant  uni  reHof  propterea 
quod  angulus  ABC  »  ponitnr  reilus  ^  erit  BAC  y 
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JcrnireS$  mijor.  Simliter  BAD,  majorerit  femi^ 
rttlo  ;  ar(]ue  adeo  tom  CAD ,  reBo  imjmr  erit. 
St  denicjHe  tfuiefcens  latus  AB^  majusfiserit  eircum^ 
ciAto  BC\  $a  in  figura  15.  afpellAitwr  conus  de- 
fcr  if  ius  OxjigoniHs^  feH  acutangulHS  ^  tjHia  nimirum 
angnlus  ad  verttcem  Ay  acutus  eft.  Cum  emm  la- 
c  it primt  ius  ABy  majus pt  latere  BCy  cerit  angulus  BCA, 
an^^ulo  BACy  major.  Quafnrofter  cum  hi  duo  $mi 
,redo  defuivaleant y  quod  angulus  ABC^  reSus  pona- 
tfir^  erit  BCA  ^  femireHo  major ,  ideotjue  reli^uus 
BAC^  femireflo  minor.  Non  feeus  ojfendetmr  an-^ 
nuius  BAD  ,  mtnor  effe  femtreSo.  Jgitur  totu$ 
CADj  refto  erit  minor. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XIX. 

Axis  autcm  coni,  eft  quiefcens  illa  linea, 
circa  quam  triangulum  vercitur, 

IT^B.  '^JTin  cfuolibet  cono  fuperius  defcripto  axis  efi  refla 
J^^^  .  qHifcens  AB. 

'^'  D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XX. 

Bafis  vero  coni  efl:  circulus  ,  qui  a 
circun^dufta  linea  re£la  dercribitur. 

'^^lmirum  circulus  CDy  ^ui  defcrihitur  ab  altero 
latere  ctrca  reHum  anrulum  ,  tjHale  efl  BC^  in 
^  *   '  fuperioribus  conis.    Itaque  hujus  circuli  femidiameter 
efi  ipfum  latus.  cireHmdmum. 


DEFI- 
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'  D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXI. 

Cylindrus  eft ,  quando  re6languli  paralle- 
logrammi  manente  uno  latere  eorum ,  qu* 
circa  re6fami  an^him ,  circumdu6hmi  pa- 
rallelogrammum  m  fe  ipfiim  jrurfus  revolvi- 
tur ,  unde  coeperat  moveri ,  circumaffumpta 
figura. 

1^£/«/i  fi  reftangfdnmfaraUei^grammum  ABCD^  TjtB^ 

Cfrca  latHs  ijmefcens  ABy  circimvolvaiwr ^  d§^  XXFt. 
nec  imegram  expleat  revolutionem  ^  appellahitttt  figii» 
ra  defcripta  DCFEy  cylind^HSy  ^Hd  quidem  trtbtis 

fttperfciebus  cominetur  ,  ■  daabtis  vtdelictt  pianis  dr-^ 
ctilaribns  DE,  CF^  cjitns  latera  AD^  BC^  de^ 
fcribunt  ;  Cr  altern  cnrvn  ,  eatjue  convexa,  tpiotm 
latHS  CD ,  dcfcribit ,  i  :f:nr  coiumna  alicHJUS  rotun^ 
da.  V/idi*  fzcliim  (?/?^  ut  Campanus  cylindrttm  ap* 
pellaverit  columno?:s  rotandam. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXn. 

Axis  aiKcin  cylindri  ,  efl  quiefcens  illa 
re6la  linca ,  ciicum  quam  parallelogranamum 
convercicur. 

'K^Empe  reHa  AB  y  in  fuperiori  f^ttrs  ,  dicetur  ^^^; 
axis  cylindri.  XXVL 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXIII. 

Bafes  vero  cylindri  funt  drculi  a  duobus 
adverlis  latecibus ,  quae  c^rcumaguntur ,  de- 
fcripti. 

QUalesfum  cireuliDE,      CF,    ImerHmADi  tam: 

^  jBC.  appofitii^defcr^ti^       •  ^JOrrr. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXIV. 

Similes  coni  &  cylindri  funt ,  quorum  & 
axes  ,  &  balium  diamecri  proporcionales 
lunc. 

J^E(?tf  Euclides  fimilkudinem  con9r$tm  ^  at^uecy^ 
lindrorum  ah  eorum  axibus ,  iafium  dia^ 
wetris  fumit.  Dtametri  enim  bafium  indscant  conos 
Cr  cjflindros  fecundum  duas  dimenfiones  ejfe  finfiles^ 
ton^itudinem  fciiicet  ac  latisudinem;  Axes  vero  eof* 
dem  fecundum  profundnatem  y  feu  altitudmem fimi^ 
^  los  efe  demonflrant.    Sint  enim  duo  coni  ABC ^ 

XXf^i'  •  cylindri:  in  conis  autem  axes  AD^ 

j%.i7,i8.         <^  bafium  diametri  BC^  FG;  fimiliter  Cr 
in  cjlindris.    Itacfue  fi  fuerit  ,  ut  axis  AD  ,  ad 
axemEHj  ita  RCj  diameter  bafis  ad  FG  ^  diame^ 
trumhnfisy  dicentur  tam  coniy  cfuam  cylindri  fimi^ 
les  inter  fe ;  qnia  videlicet  hac  rationetam  fecundum 
longitudinem  cr  latitudinem  fimiles  funt^  (juam  fe^ 
cundum  profundttatem  ,  ut  diximus^  nemfe  omnes 
eorum  tres  dimenfiones  proportionales  funt:  J^el  eti^ 
am^  quia  triangula  ADB^  EHF ^  ex  quorumre^ 
volutione  defcripti  fum  coni ,  nec  non  redangula 
ABy  EFy  quorum  converfiones  cjlindros  effecerunt  ^ 
hac  ratione  fimtlia  inter  fe  erunt.    Cum  .enim  fit  ut 
-  AD  ,  ad  EH ,  ita  BC^  ad  FG  \  Sit  autem  ut 
^if jSC  ,  ad  FG  j  2iita  dimidia  BD  ^  ad  dimidiam 
FH:  ern  quoquent  ADy  EH^  itaDB^  adHF: 
^  permutando  ut  AD  »  ad  DB  ,  ita  EH ,  ad 
HF.    Quare  tam  in  triangulis ,  quam  in  reflangulis 
latera^  ctrcum  aquales  ahgtdos  ^  stempe  reilos  ^  pro^ 
.  '<   pfrtiottalia  fimti  ac  propterea  Cr  tnangfda^  cr  re^ 
'  SangtUa  fimilia  ituer  fi  truttt  :  Triangula  ijui-» 
' '  *     V  -  dtm  f 
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dem^  hfropterea  quod  triangula  unum  angulumunih  iifitg^ 
angulo  hahentia  dqualem^  cr  iircum  dquales  angulos 
latera  proportionalia  ^   dquiangula  funt  \  cideoqu€  c  f.fixf] 
latera  omnia  circa  angulos  aquales  habent  proportio* 
nalia ,  atque  adeo  inter  fe  Jtmilia  extjlunt :  Redan^ 
gula  vero^  Aeo  cjuod  reliqua  duo  latera  duohts  late*  il^trk^ 
ribus  AD^  DB^  funt  dcqualia  ,  oppojita  offojitis^  ac 
propterea  eandem  cum  his  proporttonem  habem. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXV. 

Cubus  efl  figura  folida  fub  fex  quadra* 
ti$  aequalibus  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXVL 

Tetraedrum  efl  figura  folida  fub  quatuot 
triangulis  aequalibus ,  &  aequilateris  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXVIL 

Oftaedrum  efl:  figura  folida  fub  ofto  tri* 
angulis  aequalibus ,  &  aequilateris  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXVin. 

Dodecaedrum  efl:  figura  folida  fub  duode- 
cim  pentagonis  sequalibus  ,  &  aequilateris  > 
&  "SBquiangulis  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXIX, 

Icofaedrum  efl:  figura  folida  fub  vigintl 
tuangulis  aequalibus,  &  aequilateris  contenta. 

Jj^c/f^  fum  quinque  corpora  ,  qux  regularia  vo^ 
cantur  y  quod  omnia  piana  p  qttibtts  continen-^ 
T  iiflj 
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tur^  gqualU  ftnt ,  dquilatera  ,  Cr  dqnianiula^  iif 
ex  eorum  dejinitiombus  conftat.  A  nonpulUs  C9r* 
fota  Ptatonica  dicuntur  y  propterea  tjuod  Plato  in 
Tjmao  qkinque  mundi  corpora ,  qua  fimplicia  k 
Phiiofophij  nunc:4pantur  y  nempe  Cotlum  ,  Ignem  ^ 
jteremy  Aquamy  atqueTerramy  qttinquehifce  cor* 
fartbus  ajfimilat. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXX, 

[Parallelepipedum  cft  figura  folida  iex 
figurifi  quadrilateris ,  quarum  ,  qu»  ex  ad- 
verfo  ,  parallete  fimt  contcnta.  ] 

TAB.  XjEluti  folida  figura  comprehenfafex  quadrilateris 
^  .ABCD,DEFAyAB6F,FGHE,EDCH^ 
HCBG,  quarum  oppojitd  AC ,  FH  y  ItemDF^ 
CGi  Item  AGy  DH^  funt  paralleU ,  nominanttar 
parallelepipeda ,  quafi  paralUHs  planis  comprehenfa^ 
qua  qtddem  planj  parallela  oppofita^  funt  iT  a^ua^ 
lia  ,  Cr  limiliay  cr  parallelogramma  ,  ut  demof^ 
Jlrahitur  propaf  14.  hujus  tib. 

'    D  E  F  I  N  I  T  I  O.  XXX!. 

[Solida  fi/};ura  in  folida  fignra  dicitur  in- 
icribi ,  quanclo  omnes  anguli  figurae  infcrip- 
jtae  conflicuimtur  vel  in  angulis ,  vel  in  iate- 
ribus  ,  vcl  dcnique  in  planis  figur®  ,  cui 
infefitritur.  ]  ' 

.    p  E  F  I  N  r  T  I  o.  xxxn- 

[Solida  figura  folidae  figurae  vidffim  dr- 
oimfcribi  - didtur  ,  quando  vel  anguli ,  vel 
latera ,  vcl  denique  plana  figurae  circum- 

fcrip- 
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fcript»  tangunt  omnes  angulos  figurae ,  cir- 
cum  quam  dcfcribitur.  ] 

"M^O»  efi  necep^  ut  anguU  imerims  fignrd  conftU 
tuantur  tn  omnthus  vel  angulis  ,  vel  lateribtu^ 
vel  planis  exterioris  figurd  ,  cum  interdum  figura 
exterior  pluresy  tnterdumfaucioresangulos  conttneaf^  ; 
vel  latera  ,  vel  pf^na^  ejuam  interior:  fed  fatisefi^ 
ut  omnes  anguHfigurd  tnterioru  tangant  vet  ati^oM  . 
angulos,  vsl  iUicjuot  Mera^  vel  deni^  aliquot pU* 
na  exterioris  figftrd  i  ita  ut  nullus  angulus figurd 
interioris  inta^us  relinquatur  vel  akangulis^  vel  k 
lateribus,  vel  denique  k  planis  figurd  exterioris. 

T  H  E  O  R.  I.    P  R  O  P  O  S.  X,  c 

Reftae  lineae  pars  quaedam  non  eft  in  fiib* 
jefto  plano ,  quaedam  vcro  in  fiiblimi.  , 

Slt  cnijn,  fi  fieri  potcft,  rcflas  Hnea  AB,  par$ 
quidem  AC,  m  fubjctto  plano  DE,  pars  xxriL 
ro  CB,  in  fiiblfmi ,  ita  uc  omnia  punda  partis  y^,  « 
AC,  in  plano  DE,  jaccant ,  punSa  vcro  omnia 
partis  CB,  fiipra  planum  D£,  exiftant,  vel  infra. 
Erit  igitur  in  plano  DE  ,  ipii  AC,  reds  lines  *  ^ 
continua  qusdam  rcAa  linca  iu  direfium  pofita, 
ncmpc  Cr.  Quamobrcm  dua  xt&x  AB,  AF, 
commune  habent  fegmentum  AC.   Quod  eft  ab- 
furdum,  ex  pronunciatio  lo.  lib.  i.   Reds  igi* 
tur  lines  pars  qu9ed:im  non  eft  in  fubjefio  plano^ 
quxdam  rero  in  lublimi.  Quod  er^t  demonftran* 
dum. 

T  H  E  O  R.  2.   P  R  O  P  O  S.  2.  jj^^ 

Si  duae  reftae  lineae  fe  mutuo  fecent ,  in 
uno  funt  plano.  Atque  triangulum  omne  in 
uno  efl:  plano. 

"D  E£te  lineae  AB  ,  CD,  fe  mutuo  fecent  in  E,  XjfH 
&  in  EB ,  ED  ,  fumptis  punftis  F,  &  G,  xxyJl^ 
T  z  ut.  fg.^i. 
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uldimque,  ducaiur  rcfta  FG,  ut  fiat  tnan^ulum 
EPG.  Dico  triaugulum  EFG  ,  iu  uno  cflc  pla- 
no;  Item  rcdlas  AB,  CD,  in  uno  quoque  plano 
cxifterek  Si  enim  trianguli  £FG,  pars  qu^dam, 
nimirum  EHIG  ^  in  plano  unu  cx  ilac,  &  pars 
qilsdam,  nempe  rcHqua  FHI ,  in  fublimi,  vel 
contra,  exiftent  quoque  rcdarum  EF,  GF,  par- 
tes  quidcm  EH ,  GI,  in  uno  plano,  partes  vcro 
HF,  IF,  in  fublimi .  vcl  contra  quod  ficri  non 

t  md»  pofle ,  jam  lupra  a  dcmonflramm  c(l.  Quod  fi 
cjufdem  trkmguli  pars  quidem  EFIK ,  in  uno 
plano  credatur  eife,  pars  autcm  GIK,  in  fuMi- 
mi )  vel  contra;  erunt  eadem  ratione  rcfianim 
EG,  FG,  partes  quidcm  EK,  FI,  inuno  plano, 
partes  vero  KG,  iG,  in  fublimi,  vcl  contra.  Si 
denique  ejufdem  trianguli  pars  quidem  FHKG, 
:  la  UHO  concedatur  cffe  plano ,  pars  vcro  EHK, 
in  fublimi,  vcl  comra;  erunt  quoque  reftarutn 
FE,  GE,  partcs  ouidcm  FH,  GK,  in  uno  pla- 
no,  pancs  autem  HE,  KE,  in  fublimi,  vcl  con- 

b  i:  lO^.  tra.  QulK  omtiia  abfurda  funt ,  ^ut  cft  d<!moii* 
ftratum.  Quatc  triangulum  EFG^  in  uno  platio 
cxidit^  eadcntt]ue  eft  ratio  in  omni  alio  trianguro. 

Quia  vcro,  ih  quo  plano  eft  trlan^ulum  Er  G , 
in  eodem  cxiftunt  cjus  latcra  EF,  EG:  In  quo 

c  t»  Mw/t  autem  £itit  rc6i:d&  £F,  EG :  ^iu  eodcm  funt  re- 
tota  CD,  AB,  ne  partcs  quaedam  in  plano^ 
partes  vero  ali»  in  fublimi  dfcantuf  efle;  Erunt 
propterea  redla  AB,  CD,  in  uno  plano,  in  quo 
nimirum  trianguluin  EFG  ,  confiftere  demonftra- 
vimus.  Quocitca  fi  duas  rcd»  lineas  le  mutuo 
lecent,  m  unt)  funt  plano.  Atque  tnangulum 
omne  in  uno  eft  plano.  Quod  crat  dcmonftran- 
dum. 

Sj^       t  H  £  O  R.  3.   P  R  O  P  O  $•  3. 

Si  duo  plana  fe  mutuo  fecent ,  conmiu- 
nis  eorum  feftio  eft  linea  re&a. 

^^^'  QEcent  fe  mutuo  plana  AB,  CD,  fitquc  com- 
jf*^-  ,  ^  munit  eorum  fcdio  EF.  Dico  EF,  cfle  li- 
^-4-  neam 
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ncatn  reaam.  Si  enim  non  cred^r  cffe  refta^ 
ducatur  in  plano  AB ,  redta  EGF,  &  in  planp 
CD  ,  reSa  EHF.  Reftae  Jgimr  EGF,  EHF, 
cum  cofdcm  habeant  terminos  E ,  &  F ,  fupcrfi* 
ciem  includent.  Quod  fieri  non  poteft ,  ez  14« 
pronunciato  1.  lib.  Communfs  ergo  feftio  EF, 
reda  eric  linea ;  Ac  proinde  fi  duo  plana  fc  mu* 
tuo  fecent ,  eorum  fcdio  eft  linea  reda.  Quod 
crat  oftendendum. 

Aliter,  Sccenc  fc  rurfiis  plana  AB ,  CD , 
fintaue  termini  fedtionis  communis  E^  &  F, 
pundta ,  qujB  connedlantur  re£ta  EF*  Si  igitui? 
rcdta  EF ,  in  utroque  piano  exiftit,  conftat  pro- 
poficum  :  Ipfa  euun  erit  communis  fqdio.  Si 
yero  EF  ,  refta  in  neutro  eorum  dicatur  clTe , 
tunc  fi  in  altcrutro  eorum  reda  ducatur  EGF> 
concludent  rurfus  dua^  rcdtas  EF,  EGF,  fuper- 
ficiem ,  cum  eofdem  habeant  terminos  £,  &  F« 
Si  denique  reSa  £F,  in  altero  tantum  plano  eflc 
credatur ,  tunc  fi  in  altcro  ducatur  rcaa  EHF ;  - 
includent  iterum  duae  rcdtae  EF,  EHF,  fuperfi-  > 
ciem.  Quod  eft  abfurdum.  Eft  crgo  redla  EF^ 
in  utroque  plano  AB,  CD;  atque  adeo  conunu- 
nis  corum  fedtio  eft. 

T  H  E  0  R.  4.   P  R  O  P  0  S.  4,  U\ 

Si  rcfta  linea  reftis  duabus  lioeis  fe  mUf  * 
tuo  lecantibus  ,  in  communi  fedlione  ad  re- 
ftos  angulos  inuftat.    Illa  dufto  etiam  pcjr 
ipfas  plano  ad  angulos  reftos  erit. 

"D  Efta  linea  AB ,  infiftat  duabus  rcftis  CD , 

^**^  EF ,  ad  rcdos  angulos  in  communi  earum  * 

fcftionc  B.  Dico  reflara  AB  ,  ad  angulos  gua-  ^*' 

S[uc  reftos  cffe  plano  ,  quod  per  ipias  ducitur, 
eu  in  quo  exiftunt.  Cum  enim  fc  mutuo  fcceot 
in  B;  iicrunt  iplk  in  uno  plano,  qupd  fit  CEDF.  %  iim 
Sumantur  inter  fe  acquales  rcfigs  BG,  BH;  itcm 
i:e£las  BI ,  BK  ;  ducanturquc  rcdac  GK,  IH;  % 
T  3  ia 
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in  eodem  plano  ptr  B,  ducatur  redla  LM,  fc- 
tans  refias  GK,  IH,  in  punais  L,  &  M.  Dc- 
mittantur  quoque  cx  A ,  puncio  in  fublimi  ad 
idcm  planum  rcftat  AG,  AL,  AK,  AH,  AM, 
AI.  Quoniam  igitur  latcra  BG ,  BK,  trianguli 
BGK,  latcribus  BH,  BI ,  trianKuli  BHI  ,  cx 

hif-fnm\  toaftruftionc  funt  ssqualia ;  b  &  anguli  quoque 
ipfis  contcnti  GBK,  HBI ,  cum  fiiit  ad  vcrticem 

c^^fhmiBy  oppofiti,  aqualcs  :  cErunt  bafcs  GK ,  HI» 
ihter  ie ,  &  angulx  BKG,  BIH,  intcr  fc  quoque 
^ualcs. 

^ijfrtmi  Rurfus  daxm  anguli  KBL,  IBM,  ad  vcrticem 
B,  oppofiti  fint  asquales;  crunt  duo  anguli  KBL, 
BkL  ;  trianguli  bKL  ,  duobus  angulis  IBM  , 
BIM  ,  trianeuli  BIM  ,  asqualcs;  Sunt  autcm  & 
latcra  BK,  BI,  quibus  adjaccnt  squalia,  cx  con^ 
e»6,pfM  ftrudione.  rlgitur  &  reliqua  latera  KL  ,  LB, 
rcliquis  lateribus  IM,  MB,  squalia  crunt. 

Praeterea  cum  latcra  AB,  BG,  irianguli  ABG, 
xqualia  fint  latcribus  AB,  BH,  trianguli  ABH, 
ex  conftruftione  ;  &  anguli  ipfis  contcnti  ABG, 
f  ^trtmi  ABH »  a&quales  ,  ncmpc  rcAi,  ex  hypothc  fi  ,  /  c- 
runt  &  bafcs  AG ,  AH,  acqualcs.  Simiii  argu* 
mento  acqualcs  erunt  redas  lincae  AI ,  AK. 

Amplius  quia  latcra  AI,  IH,  trianguii  AIH, 
lateribus  AK ,  KG ,  trianguli  AKG  ,  asqoalia 
funt  ;  &  bafis  AH ,  bafi  AG,  ex  haaenus  dc- 
g  Z.frM  monftratis  ,  ;{erunt  ctiam  anguli  AIH  ,  AKG, 
4idis  lateribus  comprchenfi,  a^ualcs. 

Itaque  cum  latera  AK,  KL,  trianguli  AKL, 
aequalia  fint  lateribus  AI,  IM,  trianguli  AIM; 
&  anguli  ipfis  contcnti  AKL ,  AIM,  aKjualcs 
'k\*plm  etiam,  ut  haclenus  demonftravimus ;  Acrunt  quo- 
quc  bafes  AL,  AM,  xquales. 

Quoniam  denigue  latera  AB,  BL,  trianguli 
AdL  ,  aequalia  lunt  laieribus  AB ,  BM*  truui'- 
guli  ABM  ;  &  bafis  AL,  bafi  AMk  cx  dcmon- 
I  S.friMM  ftratis  ;  f  crunt  quoque  anguli  ABL ,  ABM^ 
di<9is  latcribut  comprehenfi ,  asqualcs ;  qui  cum 
*  fint  deinceps  ,  redi  erunt,  ex  defin.  lo.  lib.  i. 
Quare  reda  AB  ^  redos  anguloa  e£ci(  cum  re- 
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£te  LM ,  qux  in  plano  fubje£lo  iplam  tangit  in 
B ;  Eademque  ratione  oftendetur  ,  redam  AB^ 
cum  omnibus  redis ,  qus  in  eodem  plano  ipfam 
tangent  in  B,  angulos  rcdos  conftituere ,  etiam- 
fi  inter  pundta  G  ,  I ,  &  K  ,  H,  dua»  fint , 
dummodp  reftac  GI ,  KH,  jungantur;  vel  certae  T-^t.' 
literae  difponantur ,  ut  prius  ,  quemadmodum  in  J^W/. 
hac  figura  apparct,  ubi  exdem  funt  literac,  &  ta-  H\  ^ 
men  LM,  non  ducitur  i  finiftra  in  dexteram,  ut 
in  figura  quinta ,  fed  i  fupcriori  partc  Ycrfus  in- 
feriorem.   Quocirca  refta  AB ,  plano  CEDF, 
quod  per  redlas  CD,  EF  ,  ducitur ,  ad  re&os 
angulos  erit ,  ex  denn.   3.  hujus  lib.   Si  reSa 
igttur  linea  reftis  daabus  lineis  fe  mutuo  fecanti« 
bus,  &c.  Quod  demonftrandum  erat. 

T  H  E  O  R.  5.  P  R  O  P  O  S.  5. 

Si  refta  linea  reftis  tribus  lineis  fe  mutuo 
tangentibus ,  in  communi  feftione  ad  re6los 
angulos  infiftat :  Illae  txtt  rcft»  in  uno  funt 
plano. 

INfiftat  reda  Hnea  AB,  tribus  refiis  lineis  BC,  TABi 
BD,  BE  ,  fe  tangentibus  in  B,  ad  reftos  an-  XXVa. 
gulos  in  communi  earum  fedione,  feu  ta£hi  B.  fl^  7« 
JDico  tres  reftas  BC ,  BD ,  BE  ,  in  uno  plano 
cfife.  ^Cum  enim  quaslibet  dus  in  uno  fintpla-  a  a.  uni. 
no ,  propterca  quod  produdx  ad  partes  B ,  (e 
mutuo  fecent  in  B;  fint  BC,  BD,  inplano  FC; 
Et  fi  fieri  poteft  ,  refta  BE,  non  ponatur  in  co- 
dem  plano,  fed  in  fublimi.  ^Quoniamvero  dus  b  uunL  ' 
reds  AB,  BE,  in  uno  (iint  plano ,  cum  fe  mu- 
tuo  fecent  in  B ,  fint  ambs  in  plano  AE.  £t 
quia  plana  FC ,  AE ,  fibi  mutuo  occumint  in 

neceffario  produda  fe  mutuo  fecabunt.   c  Sit  c  ]•  nnd. 
crgo  eorum  communis  fedio  rc&a  BG.  Quia 
▼ero  reda  AB ,  ad  angulos  rcAos  ponitur  redis 
BC.  BD;  dtxxt  propterea  &  plano  FC,  per  ipfas  d 
iludo  ad  reftos  angulos ;  ac  proiade  aa  refios 
T  4  angu* 
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aneulos  erit  reS»  BG,  qux  ipfam  in  B,  tangit, 
ex  defin.  3.  hujus  lib.  Quare  rcfti  anguli  ABE, 
ABG,  cxifteDtes  in  plano  AG,  per  reftas  AB, 
BE ,  dufto  squales  intcr  fc  crunt ,  pars  &  to- 
tum.  Quod  eft  abfurdum.  Duabus  igitur  reftis 
BC  BD,  in  uno  plano  FC,  cxiftcntibus,  non 
erit'BE,  in  fublimi,  fed  in  eodcm  cum  ipfis  pla- 
no.  Quocirca  fi  rcda  linca  rcdtis  tribus  imcis  fe 
mutuo  tangentibus ,  &c.  Quod  crat  oftendca- 
dum. 

T  H  E  O  R.  6.   P  R  O  P  O  S.  6. 

'  Si  duae  refte  lineje  eidem  plano  ad  reftos 
fint  angulos  j  Parallelaj  erunt  illae  re6te  li- 
nes. 

rAh.  Clnt  du»  reftaj  lines  AB  ,^  CD  ,  eidcm  plano 
XXW        EF ,  ad  angulos  reaos  ni  pundtis  B,  & 
fg.  8.     Dico  illas  effe  parallelas.   Pu^»  enim  reda  K), 
in  plano  EF ,  erunt  ani^uli  ABD,  CDI5  ,  rcai, 
ex  dcfin.  3.  hujus  lib.   Jam  in  eodcm  plano  EF, 
ducatur  DG,  ad  BD,  p-rpendicularis,  ponantur- 
que  «quales  AB  ,  DG.   Conncaaniur  dcmde 
?ea«  BG,  GA,  AD.   Quoniam  iji.tur  latcra 
AB,  BD,  trianguli  BAD,  jequalia  funt  latcr.bus 
GD  ,  DB,  trianguli  GDB,  ex  conftruaione;  & 
anguli  quoque  ipfis  contenti  ABD,  GDB,  squa- 
l^ffiml  les,  nempTreai;  *erunt  bafcs  xquales  AD,  GJ3. 
Rurfus  quia  latera  AB,  BG,  trmnsuli  ABG,  s- 
qualia  funt  lateribus  GD,  P^,  tnangul.  GDA. 

b«.»M  ift  autem  &  bafis  <:°i""""«  ^^' ^"'iVT." 
li  ABG,  GDA,  aquales:  Eft  au  cm  ABG,  re- 
aus ,  ex  dcfin.  3-  hujus  lib.   Igitur  &  GDA, 
reftus  erit.  Quoniam  vero  ex  eadem  defin.  an- 
gSs  q^oque^GDC ,  reflus  eft ;  erit  refta  GD, 
-  tribus,?ears  DB,  DA,  DG,  ad  angulos  reftos. 
e  f.  tmd.  rQuare  rea»  DB,  DA,  DC,  m  «f^F^»" 
'       no  ,  hoc  eft ,  CD,  erit  in  plano  per  reaas  DB, 
A  a.irtrf.DA,  dufto :  ^Eft  atttem  AB,  in  eodcm  plano. 
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in  quo  DB.  DA.   Refia  igitur  CD,  in  codem 

crit  cum  AByplano.   Quodrca  cum  anguli  in- 

tcrni  ABD ,  CDB,  fint  redi;  r eruni  vc&x  AB,  •^^t^gi 

CE/,  parallelae.   Si  dux  itaque  refta  lineae  eidem  ' 

plano  ad  redos  fint  angulos ,  &c.  Quod  erat 

demonftrandum. 


T  H  E  O  R-  7-   P  R  O  P  O  S.  7.  fil, 


TN  parallelis  AB,  CD,  fumantur  utcunque  duo  T^B^, 

punSa  E,  &  F,  qu«  reaa  connedantur  EF.  J^^* 
Dico  reftam  EF ,  in  eodem  effc  plano,  in  quo,  w  9* 
per  definiiionem  parallelarum,  funt  parallelas  AB, 
CD.  Si  enim  redla  EF  ,  non  concedatur  efle 
in  eodem  plano  parallelarum ,  fcd  eitra ,  fecet 
jam  aliud  planum  fuperficiem  parallelarum  per 
punfta  E ,  i  F ,  (itque  communis  fedio  horum 
planorum  EGF,  aqux  reda  linea  erit.   Dux  igi«  • 
tur  rea»  EF,  EGF  ,  cum  habcant  cofdem  ter- 
minos  E,  &  F«  fupcrficicm  claudent.  ^Quod  bio./fw. 
cft  abfiirdum.   Non  ergo  extra  planum  parallela* 
rum  AB,  CD  ,  erit  rc«a  EF.    Quare  fi  dux  fint 
parallcls  rcdls  lines,  in  quarum  utraquc  fumpta 
fint  quslibet  pundta:  Illa  linea,  qux  ad  hxc 
punda  adjungiiur ,  in  eodem  cft  cum  parallelis  '  ^ 
plano.   Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.  8.   P  R  O  P  O  S,  8.  tfSj; 

Si  duae  lint  parallelae  redte  linese,  quarum 
altera  ad  redlos  cuidam  plano  fit  angulos ; 
&  reliqua  eidem  plano  ad  re£lo8  angulos  eric 

Slnt  parallqlx  rc6te  AB,  CD ;  fitque  CD,  pla-  Tjm 
.      £F>  i9i  ansulos  redos.^  Dic6  &  AB,  XXFIL 


Si  duae  fint  parallelae  refilae  lineae ,  in  aua- 
rum  utraque  fuippta  fint  quaelibet  puncta: 
Illa  linea ,  quaB  ad  haec  punfta  adjungicur , 
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eidem  plano  £P ,  efle  ad  redos  angulos.  Dufta 
-   tmm  rcSa  BD,  m  plano  EF,  erit  per  defin.  3* 

■i^I^/Hbni  hujus  lib.  angulus  CDB  ,  redus  :  a  Sunt  aut«n 
duo  CDB,  ABD,  duobus  redis  squales.  Igitur 
&  ABD|  rcdius  erit.  Jam  in  plano  EF,  duca- 
tur  BG  ,  perpendtcularis  ad  BD  ;  ponanturque 
squales  BG,  CD.  Conjungantur  deinde  reds 
DG,  GC,  CB.  Quoniam  igitur  latera  CD,  DB, 
trianguli  CDB,  squalia  funt  lateribus  GB,  BD, 
trian^li  GBD ,  ex  conftrudione,  &  anguH  quo- 
que  ipfis  contenti  CDB,  GBD,  Kquales,  niaii* 

b  ^frmi  rum  redi :  ^  Erunt  bafes  CB  ^  GD  ,  sequales  ; 
Rurfut  quia  latera  CD ,  DG ,  trianguli  CDG, 
aequalia  lunt  lateribus  GB,  BCf,  trianguli  GBC, 

ct.fntd&  bafis  efl  communis  CG.  rErunt  anguH  CDG, 
GBC ,  didis  lateribus  comprchenfi  squales.  £ft 
aatem  CDG ,  redus  cx  definicione  3.  hujus  Hb. 
Igitur  &  GBC  ,  redus  erit.  Quare  reda  GB» 
^oabus  redis  BD ,  BC ,  fe  mutuo  fecantibus  in 
(Si  namque  producerentur  DB,  CB,  fecarent 
fefe  in  B,  ob  angulum  CBD,)  aid  re£tos  angu- 

i  4!  mtd.  los  exiftit ;  d  ac  proinde  ad  redos  angulos  erit 
plano  per  BD ,  BC  ,  duSo  :  Eft  autem  in  hoc 

t  j.  Mml.  eodem  plano  reda  AB;  epropterea  quod  tc&m 
3D,  BC,  in  eodem  funt  plano,  in  quo  paral- 
lcte  AB,  CD;  cum  punfta  B,  C,  D,  cxiftant 
in  pafallelis  AB ,  CD.  Igitur  &  GB,  reda  re- 
&x  JiA ,  ad  reSos  erit  angulos  ex  definitione  3. 
hujus  lib.  Quare  cum  AB ,  reda  fit  ad  reflas 

f  4;  muU  BG  ,  BD  ;  /  erit  quoque  AB ,  reda  ad  pltnum 
per  BG,  BD,  duetum,  hoc  eft,  ad  planum  EF. 
Si  dux  igitur  fint  parallelz  reds  Hnes,  quarum 
altera  ad  redos  cuidam  plano  fit  angulos  :  £t 
reHqua  eidem  plano  ad  redos  angalos  erit.  Quod 
erat  ottendendum* 

bLi       T  H  E  O  R.  9.   P  R  O  P  O  S-  9. 

Quas  eidem  refta^  Imese  funt  paraillds&  f 
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fed  non  in  codem  cum  illa  plano  :  Hae 
quoque  funt  intcr  fe  parallclae. 

Clnt  rcSaB  AB,  CD  ,  ipfi  EF,  paralldac;  non  r^w: 
^  fint  autem  in  eodem  cum  EF,  plano.    Dico  xxvih 
AB  ,  CD,  parallelas  quoque  eflTe.   Nam  a  quo-/^,  n. 
libct  punSo  G,  reftae  EF  ,  ad  ipfam  EF,  du- 
cantur   duas  perpendicularcs ;   GH ,  quidcm  ia 
plano  parallelarum  AB,  EF ,  at  GI,  iii  plano 
parallelarum  CD  ,  EF.   Ouoniam  igitur  EG, 
reda  eft  ad  duas  redas  GH,  GI,  le  tangentes 
mutuo  in  G  ;  tfcrJt  refta  quoque  ad  planum  per  •  4» 
ipfas  GH,  GI,  dudlum.  Quamobrcm  cum  fint 
parallelae  AB,  EF  ,  &  EF,  fit  rcda  ad  pianum 
per  GH',  GI ,  dudum ;  ^crit  quoque  AB,  ad  b  S.  Mi/.j 
idem  planum  reda.  Similltcr  cum  fint  parallels 
CD,  EF,  fit  autcm  EF,  rcda  ad  planum  pcr 
GH  ,  GI ,  duftum  ;  c  crit  ctiam  CD  ,  rcfta  ad  c  8.  wuL 
idem  planum ;  4/Atguc  proindc  redae  AB,  CD,  ^ 
cum  redae  fint  ad  idem  planum  per  GH,  GI^ 
dudum,  paraljclas  crunt.  Qux  igiturcidem  redae 
lineac  funt  parallclas*  led  non  in  eodem  cum  illa 
plano,  has  Quoquc  lunt  inter  (eparallelas.  Quod 
crat  dcmon(uandum. 

T  H  E  O  R.  10.   P  R  O  P  O  S.  lo.  »; 

Si  duae  reftac  lineae  fe  mutuo  tangentes  ad 
duas  redas  fe  mucuo  tang^ntes  fmt  paralle- 
Iss ,  non  aucem  in  eodem  plano :  Illce  an* 
gulos  aequaies  comprehendent. 

Slnt  rcdae  AB,  AC ,  fe  tangentes  in  A ,  paral-  ^J^^ 
lete  rcais  DE.  DF,  fe  tangentibus  inDjf^^^ 
non  fint  autem  AB  ,  AC,  in  eodem  plano,  in^* 
jjuo  DE,  DF.  Dico  angulos  BAC,  EDF,  ab 
Ipfis  comprehcnfos  eflTe  aequales.   Ponantur  cnim 
AB,  DE,  inter  fe  asqualcs,  &  AC,  DF,  inter 
ic,  ducanturquc  redat  BC  ,  EF,  BE,*  AD,  CF. 
Quonimn  igitur  AB ,  D£ ,  parallelas  funt  &  ae« 

quales; 
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i3],^|pi' quales ;  tferunt  quoque  B£,  AD,  parallelas  & 
squales.  Simili  argumento  parallels  enint  & 
aBqualos  CF,  AD.  Quare  cum  BE,  CF,  paral- 
b  9.  wnd.  lelas  &  xquales  iint  eidem  AD ,  if  erunt  etiam 
ci%.frim  B£  ,  CF  ,  inter  fe  parallelae  &  aequales ;  c  Ac 

Eopterea  parallela&  &  aeauales  erunt  redas  BC, 
F.  Quia  ergo  latera  AB,  AC,  trianguli  ABC, 
asqualia  funt  lateribus  DE,  DF.  trianguli  DEF, 
ex  conftrudione  ;  &  bafis  BC,  bafi  £F ,  asqua- 
i  i.frim  lis  ,  ut  modo  demonftravimus ;  dErnnt  &  anguli 
BAC  ,  EDF  ,  didlis  lateribus  comprehcnfi  y 
quales.  Si  igitur  duas  reAae  lineas  fe  mutua  tan- 
gentes,  &c.  Quod  erat  oftendendum. 


A  dato  punfto  in  fublimi ,  ad  fubjeaum 
.  plamun  perpendicularem  rectam  lineam  du- 
ccre. 

YjB.        i  punfto  A ,  in  fublimi  ad  fubjeftum  pla^ 
jCXFli'    ^  num  BC,  ducenda  pcrpcndicularis.  Ducatur 
fg.  II*   ^n  plano  BC,  reda  utcunque  D£,  «ad  quam  er 
aii.^rwtf  A,  deducatur  perpendicularis  AF.  ^Et  m  plano 
hii'frtm  BC  ,  per  F,  ad  DE ,  perpendicularls  ducatur 
cii. frim  GH,  <"ad  quam  ex  A,  perpendicularis  demittatur 
Al.   Dico  AI  ,  effe  perpendicularem  ad  planum 
dji./ffwrf  fubjeftum  BC.   ^Dudla  enim  in  plano  BC,  pcr 
I,  ipfi  DE,  parallela  KL  ,  cum  DF,  ad  reftos 
angulos  fit  duabus  FA ,  FH,  cx  couftru<aione, 
t  4.  md.  e%c  proinde  reda  ad  planum  per  FA,  FH,  du* 
I  8*  wtd.  dum  9 /crit  quoque  KI ,  ad  ylem  planum  per 
g  %•  md.  FA,  FH  ,  duSum  rcSa.  j^Quoniam  vero  AI, 
in  eodem  cft  cuin  redlis  FA,  FH,  pIanQ,'tai|- 
gitque  reftam  KI,  in  I ;  crit  per  definitionem  q. 
hujus  lib.  angulus  KIA,  re^s ;  atque  adeo  AI^ 


AI  ,  ad  planum  BC ,  refta  erit.  A  dato  cfgQ 
puntto  in  fublimi  ^  ad  fubie£him  plaiium  perpea- 
^cularem  reftam  lioeam  duximtis.  ^od  faci^ 


P  R  O  B  L.  I.   P  R  O  P  O  S.  II. 


dum  erat« 


PROBL. 
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P  R  O  B  L.  2.   P  R  O  P  O  S.  12.  „•}: 

Dato  plano  a  pun6lo,  quod  in  illo  datum 
eft,  ad  reftos  angulos  reftam  lineam  cxci- 
t^rc. 

Slt  i  dato  pundo  A ,  in  plano  BC ,  ducenda  r^Jt 
perpendicularis  ad  datum  planum  BC  ^  aEi  XXFU* ' 
quovis  pundo  D  ,  in  fublimt  demittatur  ad  pla-  /^-  14» 
numBC,  pcrpendicularis  DE  ,  qu5s  fi  ceciocrit  •  * 
in  A ,  punftum ,  faftum  crit ,  quod  proponitur  : 
Si  vero  ceciderit  in  aliud  pun^m  £ ;  extenia 
rcfta  per  E ,  &  A,  ^ducatur  per  A,  ipfi  DE,  hxi.pM 
pftrallela  AF ,  in  plano  GH,  pcr  DE,  EA,  du- 
do.   Dico  AF ,  redam  cile  ad  planum  datum 
BC.  Cum  enim  DE,  AF,  parallclae  fint ;  & 
DE  ,  refta  ad  pltnum  BC  ,  ex  conllruaionc,: 
rerit  quoque  AF ,  td  idem  planum  BC ,  reSa.  c  8.  mi. 
luque  dato  plano ,  i  puncto ,  quod  in  illo  da- 
tum  cft,  &c.   Quod  faciendum  erut. 

T  H  E  O  R.  II.    P  R  O  P  O  S.  13.  ^ 

Dato  plano  ,  a  punSo ,  quod  in  illo  da- 
tiim  efl; ,  duoc  refte  lineae  ad  reftos  angulos 
non  excitabuntur ,  ad  eafdem  partes. 

Clt  datum  planum  AB.   Dico  \  dato  ejus  pun-  TAM. 

fto  C,  ad  eafdem  partes  non  po^  cduci  du-  XXVIU 
as  perpendicularcs  ad   planum  AB.  Ducantur 
cnim  fi  potcil  fieri ,  duac  pcrpendicularcs  CD , 
C£,  ad  planum  AB ,  &  per  CD.  C£,  ^quae  in  «  a*«rf« 
uno ,  eodcmque  plano  fiint ,  oucatur  planum 
FG,  fecans  planum  AB,  per  roSam  lineam  GH. 
Cum  igitur  EC,  DC,  rea«  fint  ad  planum  AB; 
crunt  per  dcfin.  3.  hujus  lib.  angufiECG,  DCG, 
rcdi.  ac  proinde  xquales  pars,  &totum*  Qttod 
cft  aofurdutn.   Dato  igitur  plano ,  i  pundo^  . 
quod  in  ?llo  daftuto  cft,  duie  rcftas  line»  ad  rc-  [^' 
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€tos  angulos  non  excitabuntur  ,  ad  eafdem  par- 
tes.  Quod  erat  demonllrandum. 

Aliter.  Ducantur ,  fi  fieri  poteft ,  ez  C ,  ad 
planum  AB  ,  dus  perpendiculares  CD  •  C£. 
Cum  igitur  dus  DC,  £C,  tcStx  fint  ad  idem 
b  ^  tmi»  planum  AB;  ^erunt  ipfe  intcr  fc  paralld»,  cum 
tamen  conveniant  in  pundo  C*  Quod  eft  ab- 
liirdum. 

l  »t.     THEOR.  12.  P  R  O  P  O  S.  14. 

.  Ad  qux  plana ,  eadem  re£la  linea  re6bi 
efl ;  iUa  funt  parallela. 

r^B.  Clt  reaa  AB ,  ad  plana  CD,  EF,  refta.  Dica 
jrxWi.  ^  parallela  effe  plana  CD,  EF.  Si  enim  non 
f.     cfedantur  efte  parallela«  produda  inter  fe  con* 
n  j.  imd.  yenient.   Conreniant  ad  partes  C,  E,  a&  faci- 
anc  communcm  fediouem  redam  lineam  GH; 
In  qua  fumpto  punfto  utcunquc  I ,  ducantur 
rca»  lA  ,  IB ,  in  planis  GCD ,  GEF.  Qiiia 
igitur  AB  ,  reda  ponitur  ad  plana  GCD,  GEF, 
erunt  per  defin.  3.  hujus  Itb.  duo  anguli  lAB , 
bi/.frMlBA,  redi,  in  triangulo  ABL   ^Sed  &  minores 
duobus  rcdis  funt.   Quod  eft  abfurdum.  Igitur 
plana  CD,  EF,  produda  nunquam  inter  fe  con- 
veniunt.   Paralkla  crgo  funt.  Ad  qus  igitur 
plana  ,  eadem  reda  liuea  reda  eft  ,  Scc.  Q^^^ 
crat  demonftrandilm. 

xf.      T  H  E  O  R,  13.  P  R  O  P  O  S.  15. 

Si  duae  reftae  lineae  fe  mutuo  tangentes , 
ad  duas  redlas  fe  tnutuo  tangentes  fmt  pa- 
raJlelae ,  non  in  eodem  confiltentes  plano  : 
Farallela  funt,  per  qnst  iila  ducuntur,  plana. 

tjtn.  Clnt  dus  reds  lines  AB ,  AC^  le  tangentcs  ?n 
gurm.  ^  A,  parallelx  diubus  redis  Imeis  D£ ,  DF , 
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€c  tangentibus  in  D  ,  exiflentibusque  in  alio  cum 

illis  plano.   Dico  &  plana  BC ,  £F,  per  ipias 

duAa ,  efTe  parallela.  £x  A  ,  ^  enim  deducatur  ai  i«i»C 

ad  planum  £F  ,  perpendicularis  AG ,  occurrens 

plano  £F  ,  in  pundo  G.   h  Deinde  id  plano  bji./iM 

EF,  per  G,  ducantur  GH,  GI,  ipfis  D£,  DF, 

parallelac.   Quoniam  igitur  reft»  AB  ,  GH, 

parallelas  funt  ipfi  D£ ;  rerunt  &  AB,  GH,  c  mnd. 

iatcr  fe  parallelae.  ^  Ac  proinde  anguH  BAG ,  4»^ 

AGH,  duobus  rcdis  accjuales:  £ft  autem  AGH, 

redus  ex  defin.  3.  hujus  lib.  Redhis  ergo  erit  f 

&  angdlus  6AG.  Simili  argumento  concludes, 

angulum  CAG ,  reSum  cfle.   Itaquc  cum  reSa 

GA  ,  fit  reda  duabus  AB ,  AC,  rreda  quoque  •^fl"^ 

crit  GA,  ad  planum  BC,  pcr  iplas  dudum.  £ft 

autem  &  refta  ad  planum  EF,  cx  conftruSione. 

f  Igitur  parallcla  uint  plana  BC,  £F.  Si  ergo  f  «4^s«<) 

duae  reftae  lineas  fc  mutuo  cangentes,  &c.  Quod 

crat  dcmonftrandum. 

^     S  C  H  0   L  I  V  M. 

Dato  flano  ,  per  Jatum  punSlum  9  quod  in  e0 
n$n  efly  parallelum  pianum  ducere. 

Datum  planum  fi%  AB  «  pttnHumque  extfu  ipfum  TjtB.^ 
fit  C,  per  qM9d  ductndum  fit  planum  plauo  AB^  1X9711. 
paralklum.    In  plano  AB  ,  dncantur  utcmufue  d$ut  fig.  3. 
red£  DB  ,  Z>/f,  fe  tan^cntes  in  D^  punSoy  i  qu^ 
ad  C  ,  reda  ducatur  UC.    Delnde  in  plano  BC^ 
per  reffas  DBy  DC ,  du^o  ,  fa^atur  CE^  ipfi  DB  ^  i}ufflud 
parallcl^.    Et  in  plano  /fC  ,  per  reiias  Dn  ^  DC  ^ 
du&o  fiat  quoque  CF^  ipfi  D/1  ^  parallela.  Dico 
planum  EF,  per  redat  CE  ^  CF^  dudumj  paralle» 
ium  effe  plano  dato    AB.    Cum   enim  du4l  re^a 
D3  ,  DA  ,  fe  tan^ntes  im  £),  duahus  reSis  CE^ 
CF ,  fe  tan^eutikus  in  C  ,  exiftentibufque  in  alio 
cum  illis  plano  paralleU  fifit^  ^parallela  erunt  plans  g  ^f*^fuU 
AB^  EFi  per  tpfas  dnSa.   Quod  efi  propofitum*  T 
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pi'      T  H  E  O  R.  14.   P  R  O  P  O  S.  16. 

Si  duo  plana  parallela  plano  quopiam  le- 
centur  :  communcs  illorum  feaiones  limt 
parallelas. 

^™*'  CEccntur  plana  AB  ,  CD  ,  parallela  plano  EF, 
jrxm.  ^  per  redas  EH,  GF.  Dico  communes  feaio- 
»•  4-     nes  corum  EH ,  GF  ,  efFc  lineas  parallclas.  Sf 
cnim  non  funt  jarallel»,  produ^  inter  fe  con^ 
venient,  cum  flnt  in  plano  EF,  fecantc.  Con- 
•  f<  i*r.  veniant  igitur  in  punSo  I.  4  Quia  ergo  tota 
reaa  HEI ,  in  uno  cft  plano  ,  nimirum  in  AB^ 
produfto  ;  Itcm  tota  rcdia  FGI ,  in  uno  quoquc 
eft  plaao  ,  yidelicct  in  CD ,  produfto;  conveni- 
cnt  etiam  plana  AB,  CD,  produfta  ad  I.  Quod 
cftabfurdum,  cum^onantur  parallela.  Sunt  igi- 
tur  red»  EH ,  GF  ,  parailelas.   Quarc  fi  duo 
plana  parallela  plano  quopiam  fecentur  ^  &c. 
Quod  erat  demonftrandum. 

«^-   T  H  E  O  R.  15.   P  R  O  P  O  S.  17. 

Si  duae  re6te  lincae  parallelis  planis  fe- 
ccntur ;  In  eafdem  rationes  fccabuntur. 

TAB.  1?  Edx  Jinea  AB  ,  CD,  fecentur  planis  paral- 
XXm^         lelis  EF,  GH  ,  IK,  in  pundis  L,  ivf,  N, 
fl*  S^^  O,  P,  Q.   Dico  eas  fccari  proportionaiitcr,  hoc 
cft ,  fegmenta  earum  inter  difta  plana  intercepta 
cffc  proportionalia ,  ut  quidcm  LM  ,  ad  MN , 
ita  cflc  OP ,  ad  P(^.   Ducantur  cnim  reaa  LO, 
NQ,  in  planis  Et  ,  IK,  &  conjungatur  refia 
LQ  ,  occurrens  plano  GH  ,  ia  R  ,  punao ,  i 
_  ^     cjuo  ad  punda  M,  P,  redte  ducantur  RM,  RP> 
I  a«  «Mr.  in  ^odem  plano  GH.  ^iEritquc  triangulumtNQ, 
in  uno  plano:  fimiliter  triangulum  LOQ,  inuno 
plano.   Quoniam  rero  plana  parallela  GH,  IK, 
^ifiMMj.  ^i^^^^^'  Pltno  trianguli  LNQ,  ^crunt  conunu- 
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nes  feaiones  eorum  MR  ,  NQ,  parallelae.  Pari 


rem  erit  ut  LR ,  ad  RQ  ,  ita  LM  ,  ad  MN ; 
Item  ut  LR,  ad  RQ,  ita  OP,  ad  PQ  ;  Ac  pro* 
inde  ut  LM  ,  ad  MN,  ita  OP,  ad  PQ.  Si  igi- 
^ur  duae  redae  lincac  parallelis  planis  fecentur,  &c. 
Quod  erai  demonitraudum. 

T  H  E  O  R.  i6.   P  R  O  P  O  S.  i8.  xfO); 

Si  re£la  linea  plano  culpiam  ad  re£tos  fic 
angulos  :  Et  onmia  ,  quae  per  ipfam  ,  plana 
eidcm  plano  ad  re£los  angulos  erunt. 

Slt  reda  AB ,  ad  planum  CD,  reda.   Dico  TA^ 
omnia  plana  per  redam  AB,  duda,  eiTe  i^GtzXXyHL 
ad  idem  planum  CD.  Du6him  enim  fit  per  AB,  fg>  6.  " 
planum  EF,  fecans  planum  CD,  pcr  redtam  li* 
neam  FG.  Sumpto  deinde  punAo  utcunque 
in  reAa  FG  ,  «ducatur  in  plano  £F,  ipfl  AB,  aji./nM 
parallela  HI.  Quoniam  igitur  AB,  IH,  paralle- 
Is  funt  ;  &  A6 ,  ponitur  reda  ad  planum  CD ; 
^erit  (^uoque  IH ,  ad  idem  planum  CD,  refta:  b  8-  loii^ 
ac  promde  per  defin.  3.  hujus  lib.  ad  communem 
ledionem  FG ,  perpendicularis.   Eadem  ratione 
onuies  lines ,  quas  in  plano  EF ,  ipfi  AB|  du* 
ceutur  paralle]a&  ,  erunt  ad  planum  CD ,  redae ; 
ac  proinde  per  defin.  3.  hujus  lib.  ad  communem 
fedionem  FG  ,  perpendiculares.   Quare  redum 
erit  planum  Er  ,  ad  planum  CD.  per  defin.  4. 
hujus  lib.  Similique  argumento  ofteudentur  om* 
liia  alia  plana  per  redam  AB  *  du3a  ad  planum 
CD',  eue  reSa.   Si  igiiur  re«a  linea  plano  cui- 
piam  ad  redos  fit  angulos ,  &c.   Quod  erat  de« 
monfirandum. 

T  H  E  O  R.  17.   P  R  O  P  O  S^  19.  vx\ 

Si  dao  plana  &  mutuo  lecantia  ,  plano 
cuidanoL  ad  re6los  fint  angulos  ^  coxnmunis 


ratione  para1lela&  erunc 
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etiam.  iUorum  feflio  ad  reftos  eidem  plano 
angulos  erit. 

TjiB.  P^*"^  -^B,  CD,  fe  mutuo  fecaniJa 

XXfnn.  lineam  reftam  EF,  ad  planum  GH,  rcaa. 

fg,  Dioo  communem  illorum  ftaionem  EF,  rc<ftam 
quoque  effe  ad  idem  planum  GH.  Aut  cnim 
EF,  ad  BF ,  DF,  communes  feaiones  planorum 
AB,  CP,  cum  plano  GH,  reda  cft,  aut  non. 

t  4.^  wwf.  Si  reda  eft  EF,  ad  BF,  DF,  ^reda  quoque  erit 
ad  planum  GH,  quod  p?r  ipfas  ducitur.  Si  vero 
EF ,  concedatur  rcfta  ad  alteram  redarum  BF , 
DF  ,  tantum  fit  ca  rcfta  ad  BF.  Quoniam 
igitur  planum  AB ,  ad  planum  GH,  ponitur 
rcftum  ;  erit  EF,  guae  in  plano  AB,  ad  BF , 
commuilem  ejus  feftionem  cum  plano  GH , 
Aicitur  perpendicularis,'  ad  planum  GH ,  rcdaj 
-  «4.  dcfiil.  hujus  lib.  Idem  concludes  fi  EF , 
concedatur  refta  ad  DF.  Eric  enim  &  tuacEF, 
ad  planum  GH  ,  reda  ex  dcfin.  4.  hujus  lib. 

?  '  cum  perpendicularis  ponatur  ad  DF,  communcm 
feaionem  plani  CD  ,  cum  plano  GH ,  ducatur- 

3ue  In  planoCD,  ad  planum  GH  ,  redo.  Si 
eniqUe  EF  ,  ad  neutram  BF  ,  DF ,  eflc  creda- 
bii.fmKi  tur  reda;  ^dlicatur  ex  F,  in  plano  AB,  ad  BF, 
communem  ejus  feftionem  cum  plano  GH,  pcr- 
pcndicularis  Fl  ;  Itcm  in  plano  CD,  ad  DF, 
communcm  ejus  feftionem  cum  plano  GH  ^ 
pcrpendtcularis  FK.  Quoniam  igitur  pJanumAB, 
reftum  ponitur  ad  planum  GH,  erit  guoque  pcr- 
p#ndicui^is  IF,  qaae  inplano  AB,  ad  BF,  com- 
muntm  cjus  fedioncm  cum  plano  GH,  ducitur,  ^ 
refta  ad  planum  GH ,  cx  4.  dcfin.  hujus  lib. 
Eadcm  ratione  crit  KF ,  ad  idcm  planum  GH , 
rcdfea;  Ac  proinde  l  punfto  F  ,  ad  planum  GH, 
dus  perpendiculares  funt  excitatac.  Quod  fien 
ciyund.  poffc  fupra  ^demonftratum  eft.  Quarc  EF, 
re^bi  eiit  id  planum  GH.  Si  duo  igitur  plana 
fe  mutuo  fecantia  plano  cuidam  ad  redos  fint 
angulos,  &c.   Quod  crat  deihoaftraiiduau 
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T  H  E  O  R.  18.    P  R  O  P  O  S.  20.  ^ 

Si  folidus  angulus  tribus  angulis  planis 
contineatur :  Ex  his  duo  quilibct  ut  ut  aP 
fumpti  tertio  funt  majores. 

COntineatur  angulus  folidus  ad  A  ,  tribus  an«>  J^M^ 
gulis  planis  BAC  ,  CAD  ,  DAB.   Dico  ^XFlih 
quosHbet  duos  reliquo  eilc  majorcs.   Si  enim  hli  Si 
omnes  ues  finc  aequales,  perfpicuum  efi,  quoiVii 
duos  majores  effe  rcliquo  :  Si  vero  duo  tantum 
finc  xquales ,  &  tertius  utrovis  minor  ^  conftat 
quoque   quoslibet  duos  relmuo    majores  clTe. 
Quod  fi  unus  ,  videlicct  BAC,  fit  maximus,  rf 
liqui  autem  five  acqualcs ,  five  insquales ,  mani« 
feftum  etiam  eft ,  quemlibct,  horum  cum  maiimo 
illo  BAC  ,  reliquo   eiTc  majorem.   Dico  jam 
hoc  angulo  maximo  BAC ,  majores  quoquc  dflc 
augulos  duos  BAD  ,  DAC.   In  plano  epim  per  ' 
AB ,  AC ,  dudto  iifiac  angulus  BA£  ,  angulu  tiytrmd 
BAD  .y  acqualis  ;  &  rcSa  A£  ,  aqualis  redas , 
AD.   Deinde  iii  codem  plano  per  E  ,  cxtendatur 
reda  BC  ,  fecans  rcdas  AB,  AC,  in  B,  &  C; 
conjunganturque  redtas  BD ,  DC.  Quoniam  igi« 
tur  latera  AO  j  AB  ,  trianguli  BAX)  ,  atqualia 
funt  lateribus  A£  ,  AB  ,  trianguli  BA£;  &  an- 
guli  quoque  ipfis  contenti  ,  pcr  cociftrudionem 
acquales  ;  ^  erunt  bafcs  BD  ,   B£  ,    aequales.  h4-prmi 
rQuia  vero  latera  D3 ,  DC  ,  majora  lunt  latere  cio.pr«il 
BC  ;  fi  demantur  aequalcs  refix  BD ,  Bfl ,  relin- 
quetur  reda  CD  ,  major  quam  C£.   Cam  igitur 
latera  AD,  AC,  trianguli  DAC  ,  aequalia  fint 
lateribus  AE,  AC,  trianguli  £AC;  &  bafisCD, 
major  bafc  C£  5  <^erit  angulus  CAD  ,  angulo  di/.frti^ 
CA£ ,   major.   Addiiis  crgo  aequal'*bus  angulis  • 
BAD,  BAE,  erunc  cjuo  anguli  CAD  ,  BAD , 
majores  duobus  angulfs  CAE  ,  BAE,  hoc  eft  , 
>     toto  adgulo  BAO  ,  qui  maximus  omnium  pone* 
bicur.  Ac  proiade  duo  quilibet  multo  majorea 
«ruiit  reliquo  non  maximo.    Quociica  fi  folidus 
V  i  angu- 
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angulus  tribus  angulis  planis  contineatur,  &c. 
Quod  erat  oft^dendum. 

T  H  E  O  R.  19.    P  R  O  P  O  S.  21. 

Omnis  folidus  angulus  fub  minoribus  , 
quam  quatuor  reftis  angulis  planis  conti- 
netur. 

f  jiB.  Clt   angulus  folidus  A,  contentus  tribus  planis 
jTJTfW.       anguiis  BAC  ,  CAD  ,  D AB.   Dico  hos  rres 
fy.  p.     angulos  minores  efle  quatuor  re6tis.    Dudis  enim 
tcais  BC,  CD,  DB,  erunt  conftituti  tres  anguli 
folidi  B ,  C  ,  D  ,  quorum  quilibet  fub  tribus  an- 
gulis  planis  continetur ,  neinpe  B ,  fub  CBA  ^ 
ABD ,  t>BC.  At  C,  iub  BCA  ,  ACD,  DCB: 
tao.iPii.  D,  vero  fub  CDA,  ADB,  BDC.  ^iQuoniam 
▼erc^  duo  anguli  CBA  ,  ABD ,   majores  fimt 
angulo  CBD  ;  fimiliterque  duo  anguti  BCA  , 
ACD  ,  majores  angulo  BCD  ;  &  duo  anguli 
CDA  ,  ADB ,  majores  angulo  CDB :  erunt  fer 
anguliCBA,  ABD.  BCA,  ACD,  CDA,  ADB, 
tribus  anguUs  Cfit) ,   BCD,  CDB,  majores. 
bjL^fM^Hi  autem  tres  a&quales  funt  duobus  redis.  lili 
ergo  fex  duobus  t^\s  erunt  majores.  Cum  igi- 
tur  fex  illi ,  una  cum  tribus  ad  A  ,  xquales  uot 
fex  redis  propter  triangula  tria  BAC ,  CAD  , 
c32-/nbiDAB,  (rfunt  euim  anguli  cujuslibee  trianguli 
duobus  redis  iequales)  fi  auferantur  fcx  llli  duo- 
bus  redis  majorcs  ,  relinqucntur  tres  ad  A,  /bJi* 
dum  angulum  conllituentes ,  quatuor  redis  mino* 
res.  Omnis  ergo  folidus  anguius  ,  &c.  Quo^ 
erat  demonitrandum. 

-  ...     T  K  E  O  R.  20-   P  R  O  P  O  &  22. 

[  Si  fuerint  tres  anguli  plani,  quorum  duo 
ut  libet  affumpti  reliquo  fmt  majores ;  con^- 
prehendant  autem  ipfos  re6bs  line^squales; 
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fieri  poteft  ,  ut  ex  lineis  sequales  illas  redlas 
connedlentibus  triangulum  conftituatur: 

Slnt  tres  aneuli  plani  A  ,  B,  C,  contcnti  refiis  TjtB. 
aequalibus  AD  ,  AE  ,  BF  ,  BG  ,  CH,  Cl ,  XXnir. 
hac  tamcn  legc,  uc  duo  guilibet  reliquo  fint  ma* 
jores.   Dico  ex  tribus  rcais  DE,  FG,  HI,  qujc 
redas  illas  aequalcs  conneftunt ,  triangulum  pofle 
confticui ;  hoc  cft  ,  trium  reftarum  DE  ,  FG  , 
HI  ,  quaslibet  duas  reliqua  cffe  majores.  Nam 
hoc  pofiio  ,  nex  ipfis  triangulum  facile  conficie*  M.frhnt 
tur.    Quod  enim  duae  DE  ,  FG,  majores  fint, 
quam  Hl ,  ita  oftcndetur.   hFhi  angulus  DAK.  bij.^ynii 
angulo  B ,  aequalis ,  cadatque  primum  AK ,  ad 
partes  AD  ,  ita  ut  fiat  totus   quidam  angulus 
EAK ,  ex  duobus  EAD  ,  DAIC  ,  compofitus  ; 

Suod  Quidcm  continget  ,   quando  duo  anguli  r 
^AE,  oc  B ,  duobus  rcftis  funl  minores.  Pona- 
tur  AK,  ipfi  AD,  asqualis,  conneftanturque  re- 
ftae  KD,  KE.   Quoniam  igitur  latera  AK,  AD, 
trianguli  AKD  ,  aequalia  funt  latcribus  BF,  BG, 
trianguH  BFG  ;  &  anguli  ipfis  contenii  DAK, 
&  B,  aequales;  retunt  &  balcs  KD,  FG,  aequa- c  ^  frimi 
3es.   Rurfus  quia  latcra  AK  ,  AE  ,  trianguH 
AKE,  acquaiia  funt  iattribus  CH,  CI;  &  angu- 
lus  EAK,  major  angulo  C,  proptcrea  quod  duo 
anguli  DAE  ,  &  B  ,  majorcs  ponuntur  angu- 
lo  C;     erit  &   baih  EK ,  major  bafe  HI  :  di^.^rrmf 
^•funt  autcm  rcdae  ED,  DK,  majores  refta  EK.  t%o.frtmi 
Igitur  malto  majorcs  erunt  ED ,  DK ,  quam 
HI.   Cum  ergo  DK ,  oftcnfa  fit  aequalis  rcdx 
FG;  crunt  quoquc  DE,  FG^  majores  quam  HI,  - 
Quod  eft  propofitum. 

Gadat  deinde  AK ,  in  reftum  &  continuum  taBi 
Jpfi  AE  :  quod  ouidem  accidet,  guando  duo  an-  xxyiiL 
guH  DAE  ,  &  B,  duobus  rcais  funt  aequales.  ^jjj. 
Ponaturque  AK,  ipfi  AD ,  aequalis  rurfum,  & 
conncdatur  reda  KD.  /Erit ,  igitiir  ut  prius  f  4,  pii/>p4 
KD ,  ipfi  FG  ,  xquaHs.  /Quoniam  vero  reftac  gxo^frwA 
ED ,  DK,  majores  funt  reSa  KE,  &  KE,  as- 
qualis  Qft  rcdis  CH,  CI  ,  cx  hypothcfi,  &  cou- 
V  3  ftruSi*- 
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ftruftioac ;  crunt  quoqae  ED  ^  DK  ,  majorcs 
^xo\pM  duabus.  CH  ,  CI  :  A  Has  aut  jm  mjjores  funt  , 

Iuam  HI.   Igitur  multo  maiurcs  crunt  ED, 
)K,  quam  HI.   Cum  ergo  DK ,  olienfa  fit  ae- 
qualis  ipll  FG  ;  erunt  quoque  DE  ,  FG  ,  majo- 
res  quam  HI^  Quod  cll  propofiium. 
TAt     Cadat  poftremd  AK ,  ad  partcs  AE  ,  ita  ut 
XXIX.    nec  angulus  totus  componatur  cx  angulis  EAD, 
fg,  i.     DAK,  nec  rcAa  fit  EAK ;  crnod  demum  eveni- 
ct,  quando  duo  anguli  DAE  ,  &  B,  duobus 
reftis  funt  majores.   Ponaturque  rurfum  AK  , 
ipfi  AD,  «qualis,  &  ducantur  reflx  KD ,  KF. 
i  4.^fww  lErit  igitur  ,  ut  prius,  KD,  ipli  FG,  aequalis. 
kifc/fiw  fQuoniam  vero  duae  DE  ,  DK,  maiorcs  fuDC 
duabas  AE,  AK,  &  AE,  AK,  squales  duabus 
CH  ,  CI  >  ex  hypothefi  &  conftructione  ;  erunt 

?uoque  DE ,  DK ,  majores  quam  CH ,  CI  : 
 ^  .      Hac  autcra  majores  funt ,  quam  HI.  I^itur 

multo  erunt  majores  DE,  DIC,  quam  HI.  Cum 
ergo  DK  ,  oftenfa  fit  aequales  ipfi  FG  ;  crunt 
quoquc  DE ,  FG',  majores  quam  HI,  quod  eft 
propofitum.   Eodem  modo  concludcmus  DE , 
HI,  majores  eire ,  quam  FG  ,  fi  angulus  DAK, 
angulo  C  ,  fiat  acqi^alis  ;  Item  FG,  HI ,  majo- 
res,  quam  DE ,  fi  angulo  G,  ad  FB,  conftitua- 
m&a^fTmi  tur  angulus  aequalis  ,  &c.   mQuare  cx  tribus 
rcdlis  liE  *  FG,  HI,  triangulum  conftitui  potcft. 
Si  igitur  tuerint  tres  anguli  plani,'&c.  Quod 
demonftranddm  crat. 
TAB.     Alitcr.   Si  tres  anguli  A  ,  B,  C,  funt  aequa- 
XXIX'     lcs;  «crunt  cjuoque  bafes  D£  ,  FG ,  HI,  aequa* 
Jfe.  t.     les  ;  Ac  prpinde  quaelibet  duac  reliqua  majorcs. 
o  ^frim  si  ycro  duo  tantum  anguli  funt  «qualcs,  &  ter* 
04.  ^rjwit ius  miuor  ;  •  erunt  quoque  dua&  illorum  bafes 
p&4/i9l^^ua1es ,  p      bafis  tertii  utraque  minor:  Quare 
rurfus  quaelibet  duae  majores  erunt  reliqua.  Quod 
fi  unus  eoniin  ,  nempe  A ,  fit  maximus ,  five 
rdiqui  B,  &  C,  fint  inter  fc  aequalcs,  fivc  inat- 
|t4^fi*rf  quales  ;  ycrit  quDque  bafis  DE,  omnium  maxi- 
ma.   Quacc  DE  ,  FG,  majores  erunt  ouam  HI: 
Item,  DE  ,  HI,  majores  quam  FG.  Dico  jam 
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&  rcftas  FG,  HI,  majorcs  cflc  rcfta  DE.  rFiat  t%i\frimi 
cnfm  angulus  DAK ,  aequalis  angula  B ,  pona-  / 
turque  AK,  ipfi  AD,  sequalis.  (Jadct  crgo  pun- 
ttum  K ,  infra  DE  ;  propterca  guod  pcr  punQa 
D,  K,  E  ,  tranfit  circumfcrcntia  drculi  ex  A, 
ad  intervallum  AD  ,  dcfcripta  ,  ob  aeqtlalitatem 
reriarum  AD,  AK ,  AE.  Connedantur  dcindc 
rcdtac  DK  ,  KE.  Quoniam  igitur  duo  atiguli 
B,  &  C,  majores  ponuntur  angulo  DAE ,  & 

B ,  ajqualis  elt  angulo  DAK  ,  pcr  conftrucHo- 
ncm  ;  crit  angulus  C  ,  major  rdiquo  angulo 
KAE.  Et  qufa  latcm  AD,  AK,  trianguli  AKD, 
aequalia  funt  lateribus  BF  ,  BG  ,  triiingun  BFG; 
&  an^uli  ipfis  contemi  DAK  ,  &  B,  acqualcs; 

/crit  bafis  DK  ,  bafi  FG  ,  xaualis.   RuTrfus  quia  •  ^frimi 
latera  CH  ,  Gl,  trianguli  CHI,  acqiralia  funt  lar 
teribus  AK ,  AE  ,  tr^anguli  AKE  ,  &  angulu$ 

C,  oftenliis  major  angulo  KAE  ;  /crit  &  bafis  t^^thni 
Hl  ,  major  bafe  KE.   Quare  cum  DK,  oftcnfii 

fit  atquaiis  ipfi  FG  ,  crunt  FQ  ,  HI ,  majores 
quam  DK,  KE.   «Scd  DK,  KE,  majorcs  funt,  no.frM 
quam  DE.   Igitur  mufto  majorcs  erunt  FG  , 
HI,  quam  D£.   Quod  cft  propofitum. 

P  R  O  B  L.^  3.   P  R  O  P  O  S.  23.  «irj. 

Ex  tribus  angulis  planis  ,  quorum  duo 
quornodocunque  aflumpti  reliquo  funt  majo- 
res ,  folidum  angdum  conftituere.  Oportet 
autem  illos  tres  angulos  quatuor  reftismino- 
res  effc. 

Clnt  tres  anguH  A,  B  ,  C,  quatujor  refiis  nn- y^^* 
^  nores ,  hac  conditione ,  ut  quilibct  duo  fint  f 
majores  reliquo.   Oportct  jam  ex  tribus  an^ulis'** 
A,  B,"C,  angulum  fqlidum  conficere  ,  (jui.ni- 
jnirum  contineatur  tribus  angulis  planis^  qui  didis 
tribus  ahgulis  fint  squales.  Ponantur  Ut  linesc 
angulos  diftos  comprchendentes  ,  ncmpe  AD  • 
Aa,  BF,  BG,  CH,  CI,  «squales;  fubtendan- 
V  4  turquc 
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iiiW.  turquc  bafes  DE,  FG,  HI.  dFieri  crgo  poteft, 
ut  ex  DE  ,  FG ,  HI ,  triangulum  coitftituatur. 
Conftituatur  cx  iplis  igitur  triangulum  KLM , 
,     fitgtic  Utus  KL  »  rea»  DE  ;  latus  LM,  rcdaj 

pf.fMMrt.  FG;  &  latus  KM,  reda  HI ,  aequale.  ^Defcri- 
batur  circa  triangulum  KLM  ,  circulus  ,  cujus 
centrumN,  i  quo  ducantur  rea»  NK ,  NL  , 
NM.  Eritque  quaelibet  reftarum  angulos  planos 
comprchendcntium,  ncmpe  AD,  AE,  &c.  major 

aualibet  dudarum  ex  ccntro  N.   Quod  ita  oftcn- 
etur.   Cadat  primo  ccntrum  N ,  intra  triangu* 
lum  KLM  ;  quod  quidem  fiet ,  quando  triangu- 
lum  eft  oxfgonium ,  ut  ex  coroll.  propof.  f. 
lib.  4.  conftat.   Si  igitur  AD,  AE»  majores  non 
.     credantur  ,  quam  NK,  NL  ,  erunt  vel  atqualcs, 
vel  minores.  Siut  crgo  asquales.  Quoniam  igitur 
latera  AD ,  AE  ,  triaaguM  ADE  ,  aequalia  funi 
lateribus  NK,  NL,  trianguli  NKL;  &  bafis  DE, 
c  S./TM  bafi  ^L  ,  a&qualis  :  c  erit  angulus  A  ,  angulo 
KNL ,  acqualis.   Eodem  argumento  erit  angulus 
B,  angulo  LNM;  &  angulus  G,  angulo  MNK, 
fcqualis.   Cum  igitur  tres  aaguli  circa  N,  a^ua- 
les  fint  quatuor  rcdis  ex  corol.  propof.  15-.  lib. 
1.  erunt  quoque  tres  anguli  A  ,  B ,  C,  quatuor 
reSis  aequales.   Quo(^  eU  ablurdum ,  ponuntur 
cnim  quatuor  redis  minores.  Non  igitur  aequa- 
•     Ics  funt  AD  ,  AE  ,  ipfis  NK  ,  NL.   Dico  quod 
neque  minorcs.   Si  cnim  minores  fint  AD,  AE, 
Quam  NK ,  NL  ,  abfcindantur  NO ,  NP ,  ipfis 
AD,  AE,  aBquales,  ducaturque  xeda  OP.  Qao- 
niam  igitur<ft  ut  NK  ,  ad  NO,  ita  NL,  ad  NP, 
cum  &  antecedentia  inter  fe,  &  confeaucntia 
fint  inter  fe  acqualia  ;  erunt  latera  NK,  NL,  tri- 
i  tT/Jjrf^^uli  NKL,  fefta  propartioMitcr,  dzc  proiadc 
eip./rniiOP,  fpfi  KL  ,  parallela  crit.   ^  Quare  anguli 
NOP,  NPO;  angulisNKL,  NLK,  asqualeseruat, 
&  triangillum  NOP,  trian^julo  NKL  ,  aequlangu'- 
f  4./?«^  lura.   flgrtur  erit  ut  'NK  ,  ad  JCL  ,  ita  NO,  kd 
giffM^.  OP.   Eft  autem  NK  ,  major  quam  NO.  jflgi* 
tur  &  KL  ,  hoc  eft  „  DE  ,  qu»  'asqualis  eft  ipfi 
KL,  major  crit ,  quam  OP»,  ,Qudcirca  cum  la- 
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tera  AD ,  AE,  trianguli  AD£,  fint  asqualia  la** 
teribus  NO ,  NP,  trianguli  NOP ,  &  bafis  DE, 
major  bafe  OP ,  i&erit  &  angulds  A  ,  major  an*  htffrM 

fulo  OI>IP.  Eadem  ratione  angulus  B  ,  angulo 
rNM ;  &  angulus  C,  angulo  MNK,  major  cffe 
oftendeiur.  Cum  igitur  tres  anguli  ad  N ,  qua* 
tuor  fmt  reSis  acquales  ,  ex  corol  propof.  if* 
lib.  I.  erunt  tres  anguli  A,  B,  C,  majores  qua- 
tuor  redis.  Quod  eft  abfurdum  ,  ponuntur  enim 
quatuor  redis  minores.  -Non  igitur  minores  funt 
AD  ,  A£  ,  quam  NK ,  NL ;  fed  neque  squales. 
Igitur  majprcs. 

Cadat  deiiide  centrum  N,  ia  latus  LM,  quoil  taM^ 
tum  contineet ,  quando  triangirlum  KLM  ,  an-  jcxiX. 
gulum  LKM  ,  habuerit  redum  y  ut  ex  eodem  fig.  ^ 
corol.  propof.  jf.  lib.  4.  manifeftum  eft.'  Si  igi» 
tur  AD ,  A£ ,  dicantur  effe  gcquales  ipiis  NK , 
NL  ;  erum  quoque  BF,  BG ,  aequales  eildetn 
NK,  NL.  Cum  ergo  NK,  a&qualis  fit  ipfi  NM; 
a&quales  eruntBF,  bG,  redasLM:  Pofita  auteiQ 
fuit  LM ,  «qualis  ipfi  FG.  Igitur  BF ,  BG,  ac- 
quales  quoque  funt  redac  FG.   fSunt  autem'&  I  i^^afanl 
majoies  BF  ^  BG  ,  quam  FG.   Quod  dl  abfiir* 
dum.   Non  igitur  asquales  funt  AD  ,  A£  ,  ipfia 
NK,  NL.   Ouod  fi  AD  ,  A£ ,  minbres  credan». 
tur  ,  quam  NK  ,  NL  ;  erunt  quoque  BF  ,  BG, 
minores  quam  NK ,  NL.   Cum  ergo  NK  • 
qualis  fit  ipfi  NM  ;  miuores  erunt  BF  ,  6C , 
quam  reda  LM  :  pofita  autcm  fuit  LM,  ipfi  FG^ 
asqualis.   Igjtuf  BF«  BG  ,  minores  quoaue  fimt 
reda  FG.  Quod  «eft  abfurdum  ,  k  ctim  unt  ma*  kiOi^r6Ml 
K)res.  Non  ergo  minores  funt  AD,  AE,  quam 
NK,  NL;  fcd  oeque  acquales:  igitur  majores. 

Cadat  poftremo  centrum  N^:^xtra  triangulum  TjiB. 
KLM  ,  infra  la^o^  LM  ,  qudd  donum  accidet,!  XXX. 
ijuando  angulus  ;LKM  ,  fucrit  *  ©b^ufus  ,  ut  ei/S^*  «• 
i;oroX.  difto  -propof-  5*.  lib.  4^  liquet.   Si  igitut 
.dicantur  AI?,  AE ,  efle  acquaks  ipfis  NK  ,  NL;       .  . 
cum  &  bafis  D£ ,  bafi  KL  ,  (lonatQr  acqualis ; 
?erit  angulu^  A,  angulo  KNL^  xqiialii.  Eadcm  *  ^ 
r^tione  ang^^l^s.C,,  aogulQ,KNM:,'J^uali$  eriti 
.  ,  \  S  Quaro 
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Quare  totus  aiiftulus  LNM  ,  itiguHs  A ,  &  C , 
^dalis  erit.  Scd  h\  duo  majores  funt  ez  hypo* 
:  thidi  ,  angulo  B.  Igitur  &  angulus  LNM  ,  an- 
p^lo  B ,  erit  major.  Kurfus  quia  latera  NL  , 
NM,  trianguli  NLM,  «quaHa  funt  latcribus  BF, 
BG,  trianguli  BFG,  &  bafis  LM,  bafi  FG,  se- 

m%*fnmi  qualis  ;  nferit  an^ulus  LNM  ,  angulo  B,  xqua- 
lis  i  Scd  &  majforcin.  oftendimus  eiFc.  Quod  eft 
abfurdum.  Nou  igitur  xquales  funt  AD ,  A£  , 
jpfi^  NK ,  NL.  Quod  -fi  AD ,  AE  ,  crcdantur 
flflb  rainorcs  ,  quam  NK ,  NL  ;  fi  abfdndanrur 
NO,  NP,  ipfis  AD  ,  AE,  aequafes,  &  ducatur 
taS»  OP ,  demonftrsbttur ,  ut  in  prtmo  cafu, 
aof^ulus  A,;  «aiar  smgalo  ONP;  &  eadcm  ratio- 

mxKtrnm  BD  angulus  G  ,  major  angulo  KNM.  i»Fiat  an- 
gulus  ONQi  ati^jolo  A;  &  anj?ulu$  ONR,  an- 
gulo  C,  aqualis^  poimnturque  NQ,  NR,  squa- 
ics  ipiis  AD  ,  AB  •  &  -comicaantur  OQ  ,  OR , 
(idctque  OQ  ,  inwa  OP  ,  proptcrca  guod  per 
^aofta  O ,  P  ,  Q  ,  tranfit  circumfctedtia  drculi 
ex  N,  ad  interva^liim  NO,  defcripta,  cum  aqua* 

•tfi^vM  Ms  tint  rea3c  KO>  NP,  NQ.  oQuare  cum  an- 
niiUs  FON  ;  ^^uaiis  fit  angulo  LKN  ,  cxternus 
Hitfrno;  eric  an^teis  QQN,  minor  ao^Io  LKN. 
.findem  ratibric  ofteqdciur  angUtas- NOR  ,  mmor 
an^lo  NKM,  fi  ducaturOS,  paFaKel^a  ipft  KM. 
Gadct  enim  fimilitcr  OR ,  irUVa  OS.  Igitur  totus 
^iigulus  LKM  ,  toio  angulo  QOR  ,  major  crit. 
Quoniam  verd  iatcra  NO ,  NQ,  trianguli  NOQ, 

aualia  funt  lateribirs  AD,  AE,  tfknguli  ADE; 
t  autem  &  smgulus  ONO,  angulo  A,  acqualis, 
f  i^^lfim  pcrxooftruaioriem;^erit  OQ,  ipft  DE,  hpc  eft, 
ipfi.KL  ,  acqoalia.   Eodcm  modo  crft  OR ,  ipfi 
.  ^     KM,  acqualis.  Coiinexa  jam  rofta  QR.,  cum  la- 
.   '    tcra  KL  ,  KM,  tr&ngall  LKM,  ^qualia  fint  la- 
-  .  .  •cribus  OQ  ,  OR ,  trianguli  OQR ,  &  angu^ 
lut  LKM,   major  angulo   QOK\  nt  ofteci- 
HH  trM  lUii^^  •  ^  erit  bafo  LM  ,  hod^  V       ,  ma^ 
jor  bafe  QR.  Quoniam  igltur  -tec^i  BF,  BG^ 
crianguli  K^G  ,  aBqiialia  fant  latesftiif  NQ,  NR: 

ctiugati  ^nir  «  bim^  f%^4m^mit  qr  ; 
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rerit  angulus  B ,  major  angulo  QNK.  KuxCistif  frM 
quiaangulus  ONQ,  anguloA;  &  angulus  ONR, 
angulo  fa6lus  eft  squalis,  erit  angulus  totus 
QNR,  duobus  A,  &  C,  «qualis:  Sed  A,  &  C, 
majores  ponuntur  angulo  B.  Igitur  &  angulus 
QNR,  major  erit  anpulo  B.  Quod  cft  abfur- 
dum ,  cum  B ,  oftcnfus  fit  major  angulo  QNR. 
Non  ergo  minores  funt  AD ,  AE  ,  quam  NK, 
NL;  fed  neque  aequales:  Igitur  majores. 

Jam  vero  ,  cum  redl»  AD  ,  AE,  majores  ^nt  TjiB. 
redis  NK,  NL,  ubicunque centrum  N,  exiftat;xx/X 
poflit  reSa  AD,  plus  quam  reSa  NK,  quadra^  Jjg^  4. 
,line3&  T,  per  lcmma  annexum,  ita  ut  quadratum  tjiB. 
TQ&x  AD  ,  aequale  fit  quadratis  reftarum  NK  ,  XXX- 
&  T.   /Ex  centro  N  ,  excitetur  ad  planum  cir-Jfe-  ^ 
culi  KLM,  perpcndicularis  N V ,  reflas  T,  aequa-* 
lis,  conneftanturque  redac  KV,  LV^  MV.  Quo- 
niam  igitur  NV  ,  reda  eft  ad  planum  circuli 
KLM  ,  reda  quoque  eadem  erit ,  ex  defin.  3. 
hujus  lib.  ad  reftas  NK,  NL,  NM,  /ac  proin- t4^/rni|f 
de  quadratum  redte  VK  ,  qu^dratis  reftarum 
KN  ,  NV  ,  acquale  erit.   Cum  ergo  &  quadra- 
tum  rcdtae  AD ,  asquale  fit  ex  conftruftionc,  eif- 
dem  quadraiis  rcftarum  KN,  NV  ;  aequalia  erunt 
iuter  le  quadrata  redarum  VK  ,  &  AD.  Ac 
propterea  aequalcs  erunt  refias  VK,  AD.  Rurfus 
Guia  latera  VN  *  NK  ,  trianguli  VNK,  aequalia  , 
funt  lateribus  VN,  NL,  trianguli  VNL;  «  an- 
guli  ipfis  contcnti  VNK ,  VNL,  rcfti;  «erit  b^'VL4.frifd 
«s  VK  ,  asqualii  bafi  VL  ;  Atquc  eadcm  ratione 
rcaac  VM.   Quarc  tres  re6ta  VK  ,  VL  ,  VM  , 
a^uales  lunt  inter  fe:  Oftenfa  eft  autem  re6hi 
•VK  ,  aKqualis  rcSaB  AD.   Tres  ergo  reftaB  VK  , 
VL  ,  VM  ,  au]ualef  fiint  rcaae  AD ,  &  ob  id,  ' 
reftis  AE  y  BF ,  BG  ,  CH  ,  CL  Quamobrcm, 
cum  Utcia  VK  V       »  trianguli  VK.L  ,  xqualia    -  c  v 
funt  laicri^s  Ai),  AE,  triangali  ADE;  &  .baifi^ 
KL,  bafi  DE;.;i?wt  angulus  KVL  ^  angulo.A^  ' 
kqaalis,  ^ci^s  demonftrafatai^ ,  angphim 

JLVM  ,  angiiio  fin  &  angulum  KVM  ,  angulo 
Pi  yeVQ;ftq\»ijkm^  V^ice.angalus  Iblidus       \     v  : 

conti* 


Digitized  by  Google 


^  EUCLIDIS  GEO  METRIM. 

cotit«'netar  tribus  anguHs  planis  KVL  ,  LVM  j 
MVK,  qui  arauales  funt  datis  tribus  angulis  pla- 
Bis  A ,  B  ,  (J.  £x  tribus  itaque  angulis  planis  , 
&c.   Quod  erat  faciendum. 

lemma: 

Duabus  datis  reHis  lineis  indqualibus ,  im/enire 
i4\^        majar  plus  poteft  ,  ^uam  minor^ 

fjgg^  C/iV/  4atd  dud  reftd  lined  inaquales  ABj 
XXX*  q^Mcrum  Afi  ^  major^  oporteatque  invenire^  ^ua 

fg*  «•     AB  ,  pltis  pojfit  e^uam  C.    Divifa  AB^  hifartam 
in  Df  difcrwatur  ex  centro  D ,  Cr  intervalioDA , 
tt.quart.  vel  DB^  femicirculus  AEB  ,  ^in  4]uo  aptetur  reEla 
AE^  ipfiC^  dqualis^  jungaturcjui  reBa  ER.  Dica 
•peSlam  AB^.plus  pofe  quam  C,  ^juadrato  refhd 
hii  .iir$B.  EB.    h  Cum  enim  angulus  E  ,  in  femicirculo  reSus 
t^j.fnmi fit^  cerit  cfuadratum  ex  AB^  dcjuale  quadratisAE^ 
EB  »  atque  idctrco  AB ,  plus  poterit  quam  AE^ 
hoc  ejt ,  quam  C,  quadrato  reha  EB.    Quod  eft 
propofitum.       .  , 

xxif.  .  T  H  E  O  R.  21.    P  R  O  P;g  S,  24. 

' ;  Si  folidum  parallejis  pl^nis.  .contineatuy  ; 
adverfa  iliius  plana,  paraiWlogrknima  fimc 
'limiiia.  &  aequalia.         i  r  ;  . 

TJB.  jClt  paraUclcpipedum  ABEP  i  (^e  jhoc  enim  fn- 
XXIX.        telligenda  eft  propofitio )  ^  contenrum  juxta 
fg^  f.    defin.  30,  hufus  Itb.  fex  figu^i/  QuadrilSteri»  AC, 
.  ^  ^  ^  CF,  FH,  HA,  AF,  BE ,  quatidi  HdV^fe  (ju«- 
-  '  lil^  fim  paraUelaK.   Dtco  qtmfis '  op^fita  pUna 
cffe  parallelotramma  fimilta ,  tc  eqUfthav  Cum 
eftim  paralleia  plana  BG  ,  CP ,  ^  fec^iitur  plano 
i  16.  «mT.  AC  ;  4  Emnt  commuBcs  feOioiiei.  AB ,  CD  ^ 
'  -.yr,  paral* 
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Sirallclx.  Similiter  cum  plaua  parallcla  AF  ^ 
E,  fecentur  plano  AC;  crunt  communes  fcftio^ 
nes  AD  ,  BC ,  parallelse.    Ac  proindeparallelon 
grammum  eft  figura  quadrilatera  ABCD.  Noni 
aliter  oftendemus ,  rcliquas  figuras  quadrilatcrai 
«/Te  parallelogramma.   Dico  jam  oppofiia  parali 
lelogramma  efle  fimilia ,  &  aciqualia.   Cum  enim 
reax  AB,  BH ,  parallelaK  fint  redis  DC,  CE  , 
&  non  in  eodcm  Plano,  fed  in  oppofitis  ;  ^cruQt  bio.iMi. 
anguli  ABH  ,  DCE  ,  aequales  ;  codemque  argu- 
menio  reliqui  anguli  parallelogrammi  BG,  sequa- 
les  erunt  reliquis  angulis  parallelogrammi  CF.     „  r 
fQuoniam  vero  AB,  ipfi  DC,  in  parallclogramt  cj4./rBiirf 
mo  AC  ;  &  BH  ,  ipfi  CE  ,  in  parallelogrammo 
BE,  xqualis  eft  ;  erit  ut  AB  ,  ad  BH,  ita  DC, 
ad  CE.   Ac  proptcrca  ut  BH ,  ad  HG;  ita  CE, 
ad  EF,  &c,  eadcm  de  caufa :  Erunt  latera  paral- 
•ielogrammorum  BG  ,  CF  ,  circa  angulos  a^qua-  ^ 
les ,  proportionalia  ;  ac  proinde  parallelogramma  ' 
ipfa  fimilia.   Dudis  jam  diamciris  AH ,  DE  , 
dcwm  latera  A13,  J3H  ,  trianguli  ABH  ,  xqualifi  d34.;rM 
fint  lateribus  DC,  CE,  trianguli  DCE;  e&  an- c  lo.wj^^i 
gulus  ABH,  angulo  DCE,  «qualis,  ut  oftenfum 
tft,  /erunt  iriangula  ABH  ,  DCE,  xqualia  inter  f  4.  frmU 
fe.  jfQyare  cum  triangula  ABH,  DCE,  dimidia  g34.frM 
fint  parallclogramraorum  BG  ,  CF  ,  intcr  fc  a&- 
qualia.   Similiter  demonftrabimus  fimilia  &  acqua** 
lia  cfle  parallclogramma  oppofita  AG  ,  GE ;  & 
AF    BE.   Si  folidum  ergo  parallelis  planis  cop- 
tineatur  ,  adverfa  illius  plana,  parallclogramma 
funt  fimilia  ,  &  «qualia  ,  &c.  Quod  crat  dc* 
monftrandum. 

T  H  E  O  R.  22.   P  R  O  P  O  S.  25.  «cf. 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur 
adverfis  planis  pjarallelo  :  Erit  quemadmodum 
bafis  ad  bafim ,  ita  folidum  ad  Mdum. 

SEcctur  parallclcpipcdum  ABCD ,  plano  tF  .  JJMi 
parallelo  oppofiti^  pUnis  AD ,  BC.  Dico  ut  MX. 

cft>*-  h  ^ 
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cft  bafls  AG,  ad  btfln  BG,  ita  dTe  folidum 
AEFD,  ad  foKdum  BEFC.  Intclligatur  cniro 
paralleleiripeduni  ABCD,  produdumin  utrainque 
partem  quamumtibet ,  fumauturoue  in  AB,  pro- 
trada  quotcunque  re^ts  AK ,  KL,  ipfi  A£  ;  & 
quotcunquc  rect«  BM ,  MN,  NO^  ipfi  EB,  ae- 

Juales.   Deinde  per  punfb  K  ,  L  ,  M ,  N,  O, 
ucantur  plana  KP  ,  LQ,  MR,  NS,  OT,  pa- 
rallela  planis  AD ,  EF,  BC,  pcr  fchoHum  pro^ 
pof   if.   hujus  lib.   Quoniam   igitur  folidum 
AEFD,  continetur  planis  parallelis  ex  hypothefi; 
gt4»m^  ipfum  parallelepipedum  erit ,  ex  dcfinitione,  ^ha- 
bebitque  plan^  oppofita,  paralklogramma  fimilia, 
&  aequalia.    Eodem  modo  erunt  parallelepipeda 
AKPD  ,  KLQP  ,  EBCF  ,  BMRC  ,  MNSR  , 
NOTS,  ELQF,  EOTF  ;  habebuntque  plana  op- 
pofita  ,  parallelogramma  fimilia  ,   &  acqualia* 
1^1^,^^' ^Quoniam  vero  parallelogramma  AG,  KV,  LX, 
cum  fint  fuper  asquales  bafcs  AE ,  AK,  KL, 
cxg.frim  ac<iua1ia  funt ;  &  umilia  quoque  rcum  anguli  u- 
nius  fint  squales  angulis  ahorum,  &  latera  circa 
angulos  unius  aequalia  lateribus  circa  angulos 
alionim,  ideoque  proportionalia.  Eademquc  ra- 
done  xqualia  &  umilia   funt  parallelo^ramma 
AY  ,  K Z  ,   La.   Cum  igitur  aiqualias  quoque 
fint,  &  fimilia  parallelogramma  AD,  KP,  LQ: 
Erunt  tria  plana  AG ,  AY,  AD ,  folidi  AEFD, 
aequalia,  -&  fimilia  tribus  planis  KV  ,  KZ  ,  KP, 
folidi  AKPD  ,  &  tribus  planis  LX  ,  La  ,  *LQ, 
«kWL  folidi  KLQP;  ^Sunt  autcm  tria  in  unoquoguc 
■folido  ^qualia ,  &  fimiha  tribus  reliquis  oppoficis 
in  eodem ,  ncmpe  AG ,  ipfi  ZF  ;  &  AY  ,  ipfi 
VF  ;  &  AD  ,  ipfi  EF  ,  &c.  Igitur  per  dcfiu. 
lo.  hujus  lib.   a^qualia  (iinc   lolida  AEFD  , 
AKPD  ,    KLQP.   Eodem   argumento  aequalia 
oftendentur  foiida  EBCF  ,  BMRC  ,  MNSR  , 
NOTS.   Quare  quam  multiplez  eft  bafis  LG  , 
bafis  AG  >  tam  multiplex  erit  folidum  LEFQ, 
folidi  AEFD.   Et  quam  multiplcx  eft  bafisOG, 
'^^    •      bafis  BG  ,  ^a*i  multiplcx  erii  folidum  OEIT* , 
Iblidi  BEF^Cv  X^aomam  vero  fi  bafis  LG>  (mul- 
■  •  '  ^  tiplcx 
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tiplcx  bafis  AG,  prim»  magnitudinis,)  aequali» 
cft  bafi  OG ,  (multiplici  bafis  BG  ,  fecund» 
magnitudinis, )  aqualc  quoque  eft  folidum  LEFQ^ 
(multiplex  folidi  AEbD ,  tertia  magnitudinis) 
folido  OEFT.  (multiplici  folidi  BEFC  ,  quarti 
magnitudinjs;)  proptcrea  quod  bafibus  LG,  OG, 
aequalibus  exillcntibus  ,  aequalia  quoque  funt  & 
fimilia  fex  partllelogramma  lolidi  LEFQ,  fcx 
parallelogrammis  folidi  OEFT  :  Si  autem  bafig 
major  ell  bafe  ,  folidum  quoque  folido  majus 
cft;  &  fi  minor  ,  minus";  in  quacunque  hoc  fiat  * 
multiplicatione:  Erit  per  dcfin.  6.  lib.  ^*.  ut  bafi> 
AG  ,  prima  magnitudo,  ad.bafin  IJG,  fecundarii 
inagnitudinem ,  ita  folldum  AEFD  ,  tertia  mag^ 
nitudo  ,  ad  folidum  BEFC  ,  quartam  magnitudi»- 
ncm.  Eadem  raiionc  demonftrabitur  cffe  folidim 
ad  folidum  ,  ut  cft  bafis  DV  ,  ad  bafim  CY,  A: 
ut  bafis  AY  ,  ad  bafin  BY  ,  &  ut  bafis  DG,  ad 
bafiu ,  CG.  Si  folidum  \^\t\xx  paraHclepipcdum 
piano  fccctur,  &c.    Quod  crat  oflcndendum. 

P  R  O  B  L.  4.   P  R  O  P  O  S.  26.  .  i  Wu 

Ad  datam  reflam  lineam  ,  ejufque  pua- 
ftum  angulum  foUduin  conilkucre  folido  aHi-  .. 
gulo  dato  aequalem. 

Clt  ad  punflum  A,  in  data  reda  AB  ,  conftf-  TABi 
^  tuendus  angulus  foli.fus  aequalis  angulq  folt-  XXX. 
do  C,  contcnto  tribus  angulis  planis   DCK', /J^..  4. 
DCF ,  FCE  5  non  in  eodcm  plano  cxlftentibus. 
/iDucarur  tx  F,  ad  planum  p^r  CD  ,  CE,  d\x-ti\.md, 
ftum  pcrpendicularis  FCi  ,  connedanturquc  rcdte 
PF,  DG,  E^  ,  EG»  CG.   Dvinclc  ribfcindatuf 
AH  ,  scqualis  ipfi  CD ,  /^fi.ttquc  angulus  HAt,  hixprbri 
angulo  DCE,  aeqaalis  ;  &  Vcda  Al,  rcfi^  Ct\ 
acqualis.   Rurfirs  in  plano  pcr  AH ,  AI ,  duflto 
conftituatur   angulus  *  HAi>     «nualis  angulo 
DCG  ,  quT  in  pTano  per  CD,  C£,  dudlo  cx-iftiS 
&  reda  AL  ,  redas  CG,  «qualis.   ^Ex  L,  ve-  cii.mm^, 

ro 
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ro  ad  planum,  in  quo  funt  tres  AH,  AL,  AI, 
erigatur  perpeudicularis  LK,  qux  ipfi  FG,  »qua« 
lis  pooacur  ,  &  conjungatur  reda  KA.  I)ico 
angulum  folidum  A  ,  contentum  tribus  angulis 
HAI ,  HAK  ,  KAI  ,  aequalem  efTe  dato'  angulo 
folido  C.  Connexis  enim  redis  HK  ,  HL,  IK, 
Ih  ;  cum  laiera  AH,  AL^  trianguH  AHL,  «- 

Jualia  fint  lateribus  GD ,  CG ,  trianguii  CDG  , 
i  anguli  HAL,  DCG,  «qualcs,  per  conftrudio- 
i^frimnctti\  i^Erunt  bafes  HL,  DG  ,  xquales.  Kurfus 
*   quia  ablatis    angulis  acqualibus  HAL  ,  DCG  , 
an  equalibus  HAI  ,  DC£ ,  reliqui  squales  fimt 
LAI  ,  GCE  :  Gum  igitur  &  latera  AL  ,  AI, 
trianguli  ALI  ,  asqualia  fint  lateribus  CG  ,  C£  , 
e  4»frim  trianguli  CG£  ,  per  conftrudionem  ;  e  a&quales 

fuoque  erunt  LI ,  G£.   Quia  igitur  latera  LH^ 
^K ,  aequalia  iunt  lateribus  GD  ,  GF ;  &  angu- 
li ,  HLK  ,  DGF  ,  refti  ex  defin.  3.  hujus  lib. 
f  4.fr»Bf/erunt  &  bafes  HK ,  DF,  acquales.    Quare  cum 
&  laiera  AH,  AK ,  trianguli  AHK,  tint  acqua^ 
lia  latcribus  Q)  ,  CF ,  trianguli  CDF  ,  ex  con- 
flrudtionej  (cum  enim  AL,  LK,  latera  latertbus 
CG  ,  GF,  acqualia  fint  ex  conftrudionc,  com- 
prebendantque  angulos  aequales,  nimirum  redos, 
f(4./fMdex  dcfin.  3.  hujus  lib.  j^erunt  bafes  AK  ,  CF  , 
liS./rW8Bquales.}   /^&unt  quoque  anguli  HAK ,  DCF, 
squalcs.   Denique  quia  latera  LI  ,  LK ,  funt 
«quaiialaieribu$G£,  GF,  &  anguli  ILK,  £GF, 
i  4./rWreSi  cx  dcfin.  3.  hujus  lib.   i£runt  bafes  IK, 
EF  ,  a^quales  :  Cum  igitur  &  latera  AI ,  AK, 
trianguli  AIK,  lateribus  C£,  CF,  trianguliC£F, 
kS./fMifint  a&aualia  ex  conttrudione  ;  ierunt  quoque 
anguH  lAK,  £CF,  acquales.   Sunt  crgo  tres  an- 
guli  plani  HAI,  HAK,  KAI,  folidum  angulum 
A,  componentes ,  aequales  tribus  angulis  planis 
DC£,  DCF,  FCE,  anguIumfolidumC,  compo- 
Hentibus.  Atqueproinde  folidus  anguIusA,  folido 
angulo  C,  acqualis.  Ad  datam  itaque  redam  li- 
neam ,  ejuique  punfium  ^  angulum  folidum  con- 
ftituimus  folido  angulo  dato  9&qualem«  Quod 
crat  faciendum. 

probl: 
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^  » 

P  R  O  B  L.  5.   P  R  O  P  O  S.  27. 

A  Data  refta  linea ,  dato  folido  parallele- 
pipedo  fimile  &  fimiliter  pofitum  Iblidum 
parallclepipedum  dcfcribere. 

Clt  l  data  reQa  AB ,  dcfcribcndum  parallclcpJ-  T^li 
^  pcdum  fimile ,  fiuiilitcrque  pofimm  parallele-  Jrxz- 
pipedo  CD.   <iFiat  ad  teaam  AB  ,  ejulque  pun-  fig^  S: 
ftum  A,  angulus  folidus  agualis  angulo  folido 
C  ,  ita  ut  trcs  anguli  plani  HAI,  IAB,  BAH, 
asqualcs  fint  tribus  angulis  planis  ,  ECG,  GCF, 
FCE.  Deinde  ut  eft  CF,  ad  CG ,  ^fic  fiat  AB,  hi%.fa^ 
ad  AI,  &  ut  CG,  ad  CE,  ita  AI,  ad  AH,  crit- 

?ue  ex  xquo,  uc  CF,  ad  CE,  ita  AB,  ad  AH. 
oft  hxc,  pcrficiatur  parallclcpipcdum  AK,  com« 
plctis  nimirum  paralklogrammis  BH ,  HI ,  IB, 
&  pcr  I,  B,  H.  duais  planis  IK ,  BK ,  HK  , 

?us  parallela  fiiit  parallclogrammis  BH ,  HI , 
B.  Dico  parallclcpipedum  AK  ,  parallclepipedo 
CD,  fimile  cflTe  fimilitcrque  pofitum.  Cum  enim 
anguli  BAH,  FCE,  fini  «quales,  &  laicra  circa 
^ios  proportionalia,  ncmpe  ut  BA ,  ad  AH,  ita 
FC ,  ad  CE ,  ex  conftruSione,  crunt  parallclo- 
gramma  JtlB  ,  EF  ,  fimilia,  fimilitcrque  pofita. 
Eadcm  ratione  fimilia  crunt ,  fimiliterque  pcfita 
parallclogramma  HI  ,  EG  ,  &  IB  ,  GF.  Tria 
igitur  plana  BH ,  HI  ,  IB  ,  folidi  AK  ,  fimilia 
funt  ,  fimilitcrque  pofita  tribus  planis  FE ,  EG, 
GF  ,  folidi  CD.  rSunt  autcm  tria  cujuslibct  ci4.fMt 
qualia  &  fimilia  tribus  rcli(]uis  oppofitis.  Quare 
lcx  plana  folidi  AK,  fimilia  funt ,  fimilitcrque 
pofita  fcX  planis  folidi  CD:  Ac  proinde  cx  denn. 
9.  hujus  lib.  fimilia  funt,  fimilitcrque  pofiia  foH- 
da  AK,  CD.  A  data  iergo  reda  linea  dato  foli- 
do  par^llelepipedum  fimilc ,  &c  fimilitcr  pOficum 
defcripfimus.    Quod  erat  fadendum. 


THEOR. 
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vfu^     T  H  E  O  R.  23,   P  R  O  P  O  S.  28. 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur 
per  diagonios  adverforum  planorum  :  Bifari- 
iift  lecabitur  folidiim  ab  iplb  plano. 

r-#B.  QI^  parallelepipodum  AB,  in  (juo  plana  oppofita 
jbtir.         firtt  AH  ,  EB  ,  quorum  diagonii,  feu  diamc- 
f^.  6^     tti ,  firtt  jeaa  lineas  CG  ,  DF.    Quoniam  igitur 
4ij4.lpr^'utraqa6  CD  .  GF,  parallela  eft,  tf&  squalis  ipfi 
b  9.  ii»r.  Afe,  cum  llnt  pAtallelogramma  CE,  GE;  ^erunt 
c3}.frtmiit  ititht  tc  ^ai^irel»,  ic  aBquaFes  CD,  GF.  ^Ac 
,  pfoifrdc,  dux  iplas  conjungunt  CG  ,  t)F  1  pa- 
t^iUel*  crum  dt  Muales ,  Jdeoque  in  uno  plano. 
I)lcoplahuhi,  qilodperCG,  DF,  ducitur,  lecarc 
dt4.ip^.  bifarianl  parallelcpipedum  AB.  dCum  enirti  pla^ 
AH,  fei],  fint  parallelogramma  aequalla,  & 
ffAilliii  i  erunt  dfmidia,  nimirum  triangula  AGC, 
6CH;  EFD,  F£)B,  xquaiia  inter  Ife:  funl  au- 
teta  &  intcTix  circa  angulos  aequak^  GAC,  CHG, 

•  d../?xrI^ED,  DBF,  ptoportioiialia.  ^rlgitur  finlilia  quo^ 
f  i4.«W#t}ue  etant  dida  triartgula.   /  Cum  i^^itur  &  paral- 

ierogr^immuin  AF,  aqualc  i\t  &  fim'le  p^rittclo- 
jTamiho  CB;  &  AD,  ipfi  GB;  &  CF,  cdrfimu- 
rte:  Eruht  duo  ttiangula  AGC,  EFD,  &  g^ral- 
lelog:ramma  AF,  AD,  CF,  prifmaris  ACGpED^ 
iqualii  &  fimili^  duobus  irianRulis  HCG,  BDF, 
pat-airelogranVm:$  CI5  ,  BG,  CF  ,  prifmatis 
HGCDBF,  propteiiaquc  prifmAta  «qualia  crunt, 
5ei  dcfin.  to.  hujus  Ifb.   Qu«  cum  comjtonant 

•  '        'jparalletvpipcdum  AB,  fcaum  erit  paraUcl^ipe- 

'dum  AB,  bifariam.  Itaque  fi  folidum  patallctepf- 
^cAu^il  plino  fecetur,  8cc.  Quod  erat  demon- 
^ftrandum. 

T  H  t:  o  R.  24.  P  R  o  p  o  a  29. 

Solida  parallelepipcda  fuper  eandem  bafin 
conftituta ,      in  eadem  altitudine ,  quorum 

infi- 
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infiftentes  lineae  in  iifdem  coJlocantur  reflis 
lincis,  funt  inter  fe  acqualia..  .  j 

CUper  bafiri  AB  ,  in  eadem  altitudme,  hoc  cft,  7AK 
'  ^  intcT  cadein  plaua  parallela  ,  fint  conftituta  XXX.  ^ 
duo  parallelcp'Vcda  ACDE  ,  AFGE  y  quorutt  f^.  7,' 
lufiftentes  lineje  cx  quatuor  angulis  balis  exeunttg 
1n  iifdem  collocentur  lineis  ,  nempcAl^AK^ 
EL,  EM,  in  reda  IM;  &  HC,  HF,  BD,  BjS, 
in   refta   CG.    Dico   paralielcpipefla  ^CpK  ^    .  , 
AFGE.  eiFc  incer  le  dequalia.  ^Cum  CAim      a  jf^raii 
qualii  iint  parallelogramma  AL  ,  AM  ,  fuper 
eadem  bafi  A£,  &  iu  eildem  parallelis  conftituta;     *    '  " 
erunt,  ablato  cominuni  trapezio  AELK,  isqualia 
quoque  triangala  AIK,  ELM.   ^Quoniam  vero  hj4.frM 
omnia  Utera  ;criau)^uU  AlK  >  «qualia  funt  pmni- 
bus  lateribus  trianguli  HCF  j  erit  trianguJum 
AIK,  triangulo  HCF,  ssquiangulum,  &  a^uale^ 
^perea,  qus  iiicoHario  8.  proppi.  Ijb.  i>  ofteadimus; 
c  Ac  propterea  lattracircasequalesangulosha,bebunt  c  4.7?«^. 
proB^fftioaalia  ^  ideoque  inter,       erunc  fimilia. 
Eadem  raiioiie  triangulum  ELM,  triangulo  BDG, 
asquale  erit     fi  nile.  «iRurfusparallelogrammum  6»4,muC 
-AC  ,  «quale  cft  &  fimile  parallelogrammo  ED  ; 
&  cadem  racionj  parallelogrammum  AF  ,  pa- 
tallelogramiino  £G  :  rSed  &  IF ,  ipfi  LG  ,  eiC.frM 
«quale  dl  cum.  bafes  IK  ^  LM  ,  fint  ajjua- 
ks.   (fNam  cum  rcdae ,  IL,  KW,  aequales^fiat  fi4.fnnU 
ipfi  A£  ,  crunt  quoque,  intcrfe-Kiquales  ;  quare  • 
comuiuai  dempta  KL,  aequales ecunt  IK,  LM«) 
J£runt  crgo  omnia  piana  prifinatis  AIKFCH, 
»aualia    &    fimi  ia    ommbus  *  planis  ^  prifmatis 
ELMGDB.  Igitur  cx  dtfiu.  ip.  tutjus.  IiU  aequa- 
lia  cruQt  'difta  frif nata  ;  fAc  proptei^a  addito 
coiftmttni.  folido  AHFKLBIiE  ^  «qualia  fient 
<  paraltdepipQda  &iper  eandcm  bafiu,  &c.  QuQd 
ci-at  •demofnfllrfm^uin*  .  . 
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m.     T  H  E  O  R.  25.   P  R  O  P  O  S.  30. 

Solida  parallelepipeda  fuper  eandem  bafin 
conftituta ,  &  in  eadem  altitudine ,  quoruni 
infiflientes  lincae  non  in  iifdem  collocantur 
reStis  lineis :  inter  fe  funt  aequaiia. 

TAB.  CUper  bafiu  AB  ,  in  eadem  altitudine,  hoc  eft, 
XtXf.    ^  intcr  e^dem  plana  parallela ,  fint  conftimta 
fg.  u     parallelepipeda  AiDK,  AMFK,  quorum  infiften- 
tes  lineab  qx  quatuor  an<^lis  bafis  exeuntes  AC« 
,  AE,  KG,  KL,  HI,  HM,  BD,  BF,  nonfint  in 
■  cildem  reais  ,  hoc  eft  ,  neque  Cl ,  GD ,  protra- 
^      &x  tranfeant  pcr  punda  M  ,  E  ,  F ,  L  ,  nequc 
CG  ,  ID  ,  produ6he  &c.   Dico  parallelepipeda 
AIDK,  AMFK,  effe  squalta.   Cum  enim  plana 
CD ,  £F  ,  oppofita  bafi  AB,  Snt  in  eodem  pla* 
no  ,  ob  eandem  altitudinem  parallelepiped<»runi; 
producantur  in  eo  plano  reda^  CG ,  ID,  quarum 
CG ,  fecet  EM  ,  LF  ,  protradx  in  pun&is  N , 
O;  Et  ID  ,  ealdcm  in  pundis  P,  Q;  adjungan- 
f  34^rM  turque  reStx  AN,  KO,  HP ,  BQ.   «Quia  igitur 
rcd»  PQ,  MF ,  funt  aquales  ,  cum  opponantur 
in  parallelogrammo  FP  ;  &  MF  ,  ipfi  HB ,  eft 
squalis  ;  erunt  &  PQ ,  HB,  squales:  Sunt  au- 
tem  &  parallelc  ,  propter  parallelogrammum 
Pihfrimi  HIDB.  ^lgitur  &  HP ,   fiQ,  parallelx  fum  & 
squales ,  ideoque  parallelogrammum  eft  HPQB. 
Eadem  ratione  parallclogramma  crunt  HPNA, 
ANOK,  KOQB:  £ftautem&  parallelogranuRum 
NOQP.   Ifjitur    parallclcpipcdum   eft  APQK. 
cip.sM/.^Quamobrem  parallclcptpcdum  AIDK ,  «quale 
cft  parallelepipcdo  APQK,  cum  utriufiiuc  cldcm 
fit  bafis  AB ,  &  infiftcmes  lincs  funt  in  rcAis 
cifdem  CO  ,  IQ.  Eodem  modo  eidcm  parallclc- 
pidedo  APQK ,  scquale  crit  parallelepipedum 
AMFK,  quum  utriufquc  cadem  fit  bafis  AB,  & 
infiftentes  linex  fint  in  rcdis  dClem  NM ,  OP. 
Quare  pan^llclcp^dhi  AIDK,  AJMFK»  intcr  fe 
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funt  aequalia.  Solida  igitur  parallekpipeda  fuper 
caudem  ba(tm,  &c.  Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.  26.   P  R  O  P  O  S.  31. 

Solida  parallelepipeda  fupcr  apquales  bafes 
conltituca ,  &  In  eadem  alcitudine :  aequalia 
funt  inter  fe.  ' 

CUper  scquales  bafes  AB,  CT),  in  eadem  altitu-*  Tjihl 
^  dine  lint  conftituta  parallclepipeda  AEFG  ,  \ 
CHIK.  Dico  hxc  parallelepipeda  efle  aequalisi  i^* 
inter  fe.  Sint  enim  primum  infiftentes  lineas 
AM,  GN,  LE,  BF,  ad  baftn  AB;  &  inflftentcs 
CP,  KQ,  OH,  DI,  ad  bafin  CD,  perpendicula- 
rcs.  Quo  pofito,  crunt  omnes  di&x  perpendicu- 
larcs  incer  fc  aquales  ,  propter  candcm  pafallele* 
pipedorum  aliiiudinem.  Producatur  CK  ,  in  rc- 
dum,  fitque  KR,  squalis  ipfi  LB,  &  fiat  angu* 
lus  RKS,  in  plano  OK,  eucnfo  zqualit  aogulo 
BLA,  ponaturque  KS  ,  «qualis  ipfi  LA;  &  per-  - 
ficiatur  parallelogrammum  KT  ,  fuper  quod  ad 
aUitudincm  perpcndicularis  K(^ ,  conftruatur  pa« 
rallelepipedum  Q^TV.  Quon^am  igitur  lateni 
KR  ,  KS  ,  xqualia  funt  lateribus  LB ,  LA^  & 
anguli  RKS  ,  BLA  ,  acquales  ;  erunt  parallelo* 
gramma  KT  ,  LG  ,  squalia  &  fimilia  ;  Rurfiis 
quia  latera  KQ ,  KS,  aequalla  funt  lateribus  LE, 
LA  ,  &  anguli  QKS ,  ELA,  refti,  per  defin.  3. 
hujus  lib.  eo  quod  KQ  ,  L£  ,  tefkx.  ponantur 
ad  plana  KT  ,  LG ,  erunt  &  parallelogrammt 
*  QS,  £A,  a&qualia  &  fimilia.  Eodem  modo  cum 
laiera  KR,  KQ,  »qualia  fint  lateribus  LB,  L£, 
&  anguli  QKR ,  ELB,  refti,  ex  eadem  dcfin.  3. 
hinus  lib.  erunt  quoque  parallelogranmfia  KV, 
LF,  squalia  &  fifmilta.  Quare  cum  tria  plana«  , 
KT  ,  QS  •  KV  ,  paranelepipcdi  QSTV ,  «qualia 
fint  &  nmUia,  tribus  planis  LG,  EA,  LF,  pa- 
rallelepipedi  AEFG,  ^tam  autem  illa,  quam  hsc  htj^tmtk 
sMualia  fint  &  fimilia  tribas  reliquis  oppo/itis. 

X3  Erunt, 
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Erant ,  per  defin.  lo.  hujus  lib.  parallelepipeda 
(^TV,  E'.\QP,  inter  fc  «quaha. 

Conveniant  tcStx  DK,  TS,  produdx  in  d,  & 
*  IQ,  XV ,  in  e  ;  compleaturquc  parallckpipedum 
"  QdgV  ,  Item  HI  ,  bV  ,  protraftae  convcniant  in 
a;  &  OD  gR,  in  Z  perficiaturque  parallclepi- 
pedum  IKRa.  Quoniam  igitur  parailclepipeda 
^TV,  QigV  ,  eandem  habent  bafia  KV  ,  funt- 
que  in  eadem  altitudine,  nempe  inter  eadem  pla- 
na  parallela  KV,  dX,  &  infiftentcs  ipforum  h"neae 
KSi  IWiJlT,  Rg,  QY,  Qe,  VX,  Vb,  coHo- 

c  i^.  ^aatU»^  <5ifd4m  reftis  dT  ,  cX  ,  t-ipfa  imer  fe 
«qjiiaHA  erunt.  £ft  autem  parallclepipedum 
QSTV  ,  pAraliclepipcdo  EAGF  ,  «quale  ;  I^itur 
«(kem  piffaUel^pipcdo  £AGF  ,  a^qualc  erit  ptral- 
klQpipeAufn  QdgV. 

dirPrM    «tf  QiK^iuiR  vero  parallelo^ranuna  KT  >  Kg^ 
*         aK^9ksL  fu»t  inter  fe ;  ^  KT ,  aeaualc  eft  ?pfi 
LQ ,  erit  &  Kg ,  ipfi  LG  ,  hoc  cft  ,  ipfi  CD , 
aBQuate)  ouiB  bafes  hG  ,  CD^  ponantur  sequales. 

ky.q^t.  eQiJaxe  ccit,  ut  CD,  ad  DR.,  ita  Kg,  ad  DR: 

ftf>mui>f{jii  autem  CD,  bafis  ad  bafin  DK,  ita  ^ft  foli- 
dum  CHIK«  ad  folidum  KlaR  ;  cum  paraUelc- 
pipcdum  CUaK ,  fecetoi:  plano  IK  i  planis  op- 

K»ficis  CH  «  aR,  parallelo.  Et  eadem  ratione  uc 
g,  id  D^  ,  Ua  eft  folidum  Qd^^V,  ad  folidum 
IKRa  ;  cuioa  &  parallelepiptrfum  Idga ,  fecetur 
gp.fjv^.  planoKY,  oppiofilisplanisDa,  db,  parallelo.  elgi- 
tur  «quaHa  erum  parallelepipeda  CHIK,  QdgV, 
cum»  eandcm  h^aot  propo^tionem  ad  idcm.foli- 
ckan  IKjKa,  Dimirum  eand^m,  quam  babeiu  ba- 
fcs  wjjiales  CD ,  Kg ,  a.d  ean^em  bafiu  DR. 
Quare  ctm  paralklepip^duiin  Q^V ,  fit  (^iknAira 
Muale  paralktepipsdO'  AElrG;  aequajia  quxjquc 
crant  paraJielepipsed^  AEFG  >  CmK.  Quod 
pcopofitum» 

TjiB  iam  neque  infiftejaie$  linjeas  AM  ,  QK% 

xxjn    LE ,  JBE ad  ba/U  AB^  9i?qfie  CP,  ^Q,  OH^ 
ff,        Di   adi  hafio.  CD  ,  p^i:pe©dk*i lare^ :  A£t  a  Pftnr 
i't,irf  6kis      F,  M  ,  N  >  d^TOicaawt  ER.  FS ,  MX, 
NV »  ad  pbiDum »     qiic^  bafia  AB wtm^^^^ 
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lares ;  Itcm  a  pundis,  H,  I,  P,  Q,  ad  planum, 
in  quo  bafis  ,  CD  |  perpc^idiculares  HX ,  JY  ,  t»'^? 
PZ,  Qa.   Erunt  ai^tem  omnes  hx  perpendicult- 
se%^ef     «qualef ^^mai  fini^illtiwdi|i0i.,«ao- 
nim  Mratlelepipcdoruin  MUflef.  DtfWitur  re- 
RS  ,  SV  ,  VT  ,  "TR:  Itcfm  reffic  XY,  Ya, 
aZ,  ZX,  Lit  fi:uu  paralkkpipeda  ETVF,  HZal, 
quse  cuni  (iut   cjuldcm  altitudinis  ,  habcantque 
inliftcntes  lincas  pcrpcndicularcs  ,  crunt  inter  fc 
aequalia,  ut  oftcnrum  cit.    /Scd  paraUckpipeduin  i  .ff «^J^ 
ETVF  ,  xquak  cl\  paralkkpipcdo  AEFG,  cum  |o^«m8[^ 
hoc  eandem  cum  illo  habeat  bafin  EN  ,  eandcni- 
^ue  ^ltitudinem  ;  Et  paralielepipedum  HZal ,  ss« 
^a^^eft  eadem  ratioue  paralkkpipedo  CHIlt; 
CTOif  nbc  eandcm  curri  illo  bafin  HQ ,  eandcm- 
quc  altitudinem  poflidcat.    Igitur  &  inter  fe  ae- 
qualia    funt   paraUckpipcda    AEFG  ^  CHIK. 
Idcmquc  oftcndctur,  1]  unius  paralkkpipedi  i^^fi- \;f||.|f  ^ 
ftentes  lincx  iint  pcrpcndicularcs  ad  bafin,  alterius 
vcro  non.    Quocirca  fulida  parallck^pipeda  fupcr 
squales      fes  couUituta  ^  ^c.   QuQd  ^ffSSK^       Ji  «l 
^gndum  ciat.  [  ^ 

S  C   H  0   L   i  V  M. 

Solida  parallelfpipeda  ^H^Ua  fnpsr  dqnales  hafes^ 
ifi  eadem  fHHt  altitudme*  £t  paralleleptpeda  d^uaiia 
in  eadem  altitudine  fuper  ^^^^  fil^  i^%  Smfi^ 
hduermt  eandem  hafm.  Jftm^n^  5>^.  . 

Si  emim  mnmm  akero  eredatur  ahius^  Ji  ab  eo  ai^ 
fctndatur  taralUlepipedum  in  eadem  cum  aliero  aki^ 
tudine  ppent  ^qualia  abfcijjum  ,        ^lterurn.    Cum  ^%l*itliam 
er^o  ^   t&tum  pmaiur  .tquale  alteri  1  d^mmk  eit^ 
ahjcijjum  toti,    Quod  efl  abfurdurn^  ^*'* 

Quod  fi  in  eadem  Jint  altttudine  ,  {3?  hafi$  flpiif 
ereiatur  msjor  bafe  alteriur  ^  fi  ai  ea  akfeindaitnr 
^ffii  aauatit  aberi  ,      Juper  aifr^m  imtetUgitBtr  f  . 
f0ratle¥fipe^m  ejmfdem  aftitudimt  i  demomJitM^^ 
0t9dm  mtodlf  fapiiem  Seti  ejfe  ^jmdemp   Quod  #jf  «i» 
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mni     T  H  E  Q  R.  ^7.   P  R  O  P  O  S.  32. 

Solida  parallelepipeda  fub  eadem  altitu- 
dine  ,  inter  fe  funt ,  ut  bafes. 

r 

TAti  Clnt  duo  parallclcpipeda  ABCd^  EFGH,  ejuP' 
XXJCr     O  dem  altitudinis  fupcr  bafes  AB  ,  EF.  Dico 
ft'  4«     cflc  foHdum  ab  foHdum ,  ut  eft  bafis  ad  bafi;i. 
^f^irtmk  tfSuper  refiram  enim  EK,  conftruatur  parallelo- 
grammum  IK,  »qualc  parallclogrammo  AB,  in 
angulo  lEK,  qui  fic  asqualis  angulo  ENF.  Con- 
ftituent  autcm  parallclogramma  EF ,  IK,  totum 
paralldo^ammum  unum  FI ,  ut  in  4$-.  propof. 
Ifb.  I.  dcmonftratum  eft.  •  Si  igitur  aiia  plana 
T>arallelcptpcdi  EFGH ,  producantur  ad  parrcs 
EG,  pcrficlaturque  totum  unum  parallclepipedum 
ISi.m/.  IFLH  ;  -icrUnt  parallclepipeda  ABCD  ,  IKLM, 
squalia ,  ci^m  habeant  aequales  bafes ,  per  con- 
ftruSionem  AB,  IK,  &  eandem  altitudinem,  ex 
b7.f«ni#.  'hypothcfi.  /^  Quarc  crft  ut  folidum  IKLM  ,  ad 
foh'dum  EFGH ,  ita  foh'dum  ABCD  ,  ad  idem 
cijr.wMt  folidum  EFGH  :  rEft  autem  folidum  IKLM, 
ad  foHdum  EFGH,  ut  bafis  IK ,  hoc  cft,  illi 
acqualis  bafis  AB ,  ad  bafiu  EF.    Igitur  &  foli* 
dum  ABCD,  crit  adfolidumEFGH,  ut  bafisAB, 
ad  bafin  EF.   Solida  crgo  parallclcpipeda  fub  ca- 
dcm  altitudine  inter  £s  funt  ,  ut  bafes.  Quo4 
crat  dcmonftrandum. 

axrf,     T  H  E  O  R.  28.  P  R  O  P  O  S.  33. 

Similia  folida  parallelepipeda  ,  inter 
funt  in  triplicata  ratione  bomologorum  la- 
terum. 

Clnt  fimilia  paralklepipeda  ABCD ,  FEGH,  &- 
XXXL  baCcs  fimiles  AB ,  EF ,  in  quibus  latem 

j^.  f.     bomologa  fint  AI  ,  EK.  Dico  proportioncm 

parallelepipediABCDi  adparallelepipedumEFGH^ 

cffc 
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«fle  triplicatam  proporcianis  kue^in  homologau 
rain  AI ,  EK.   Producatur  cnim  AI  ,  ad  L  , 
&  fit  IL ,  xqualls  ipfi  EK  ,  vel  GR;  Item  OI, 
ad  M  ,  &  fit  IM  ,  aequalis  ipfi  HK  ,  vel  GO  ; 
Item  BI,  ad  N,  &  fit  IN,  aequalis  ipii  KF;  vd 
GS.   Deinde  complctis  parallelo^rammls  LM 
LN,  IT  ,  pcrficiatur  parallclepipcdum  TXIV-     ^  - ' 
Quoniam  vero  lacera  IL ,  IM ,  aequalia  Oint  la- 
teribus  GR  ,  GO  ;  &  an/^uli  comcnti  acquales  ,    ^  '  ^ 
cum  «ngulus  LIM  ,  fit  xqualis  angulo  AID*, 
ntqui  ob  fimilitudtnem  parallelepipcdorum  ssqualtc  tif.fHf4 
ctt  angulo  EKH  ,  feu  RGO  ;  crunt  parallelo* 
gramma  IX,  GF  ,  fimilia,  &  SBquaHa.  Eadcm 
ratione  fimilia  crunt ,  &  acqualia  LN,  RS;  Item 
IT  ,  GE.   Quare  triaplsMia.IX,  LN,  IT,  paral*- 
lelepipcdi  TXIV  ,  fimiHa  funt ,  &  atqualia  tribus 
planis  GF4.  RS  ,  GE  , .  fataHelepipcdi  EFGH  : 
i^Sunt  autem  tria  cu|uique  fimilia  &  asqualia  tri*  ba^iVi/, 
bus  reliquis  eppofitis.   Igitur  «qualia  funt  8c  fi<- 
.milia  parallekpipeda  TXIV ,  EFGH,  ei  dcfin. 
10.  hujus  lib.   Rurfus  complctis  paraPelogram* 
mis  MB,  BL,.LM,  pcrficiacur  parallelcpipcdum 
MPBL  ;  Itcm  completis  parallclogrammis  lYj 
DL  ,  IQ  ,  pcrficiatur  i>aralldepip^dum  lYQZ, 
Quoniam  igitur  ob  fimilitudincm.  parallelepipcdo^ 
rum  ABCD ,  EFGH  ,  cft  ut  AI ,  ad  EK  ,  hoc 
eft,  ad  IL,  ita  DI ,  ad^HK,  hoc  cft^  ad  IM; 
&  BI,  ad  FK,  hoc  cft,  ad  IN.  rUt  autem  AI,  c^i, Ji»: 
ad  IL ,  ita  eft  parallclogrammum  AD  ,  ad  DLj 
Et  ut  DI ,  ad  IM  ,  ita  parallelogrammum  DL, 
ad  LM;  &  ut  BI,  ad  IN,  ita  parallelogrammum 
BL  y  ad  LN.   Igitur  crit  ut  AD ,  ad  DL ,  ita 
DL ,  ad  LM  ;  &  BL  »  ad  LN.  dScd  ut  AD, 
bafis  ad  DL  ^  bafin  ,  itt  eft  parallelqripedum 
*ADCB,  ad  paralkiepipcdum  DLYO:  &  ut  bafit 
DL,  ad  bafiu  LM,  ita  parallelepipedum  DLY(X  . 
ad  parallelepipeduin  LMBP ;  &  ut  bafis  BL,  ad  "  . 
bftfin  LN,  ita  parallelepipcdum  LMBP,  ad  paral? 
lclepipedum  LNTX.   Quare  erit ,  ut  parallclcr 
pipedum  ADCB  ,  ad  parallelepipedum  DLYQ^ 
ica  parallelcpipedum  DL YQ ,  ad  parallelcpipedqm 

X  s  JyMBP^ 
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XMfiP  y  &  piirglltpipedttm  LB^BP,  td  paraliele- 
pipedum  l^NTX.  Ac  proinde  quacuor  ouantita- 
tes  funt  coptioue  proportiQn^les  ADCB,  DLYQ> 
ItMBP,  LNJX9  ideQqueproppnio  prinue  ADCB, 
gd  quartapi  LNTX ,  hoc  cft ,  ad  EFGH ,  crit 
triplicata  proportionis  prims  ADCB ,  ad  fecun- 

tt%.Wfd.'d$m  PLYQ,  cx  dcfin.  10.  lib^  ^Ut  autem 
jkDCB  ,  «d  DLYQ  y  ita  eft  bafis  AD,  ad  bafin 

f  ufixt.  DL  ;  /£t  ut  AD  ,  ad  DL  ,  ita  eft  xeaa  AI,  ad 
iL  I  hoc  eft,.  ad  £K.   Igitun.praportio  parallele- 

.  pJp^di  ADGB  t  afl  parallelepipedtim  EFGH ,  cft 

Ifiplicata  proporMonis  homologorum  lateruro  y 
^mirum  AI ,  ad  £K-  Quaproptcr  fimilia  lolida 
jpjarallel^pipeda,  interfefuntln  triplicata  ratione  la- 
iqruijD  homQlogorum.  Quod  erat  demonftrandum. 

C  O  R  O  L  L  A  a  I  U  M. 

Bv  hoe  perfpioimm  eft »  fi  fusnnt  qaatoor  liaeaB  mEtm 
fpntiiias  propgrtiqMle^  >  ut  ifi  priou  ad  qutrtim  »  iia 
ifie  ptfallelepipfdvaji  fuper  prig^m  dcicriptum  ad  pf  nd- 
)pleppedum  fimile .  fimiliffrquc  ^qiptuoi  fupsr  fccuo- 
dum.  Quii  tam  Mrallelepi^um  ad  para|leiepip^um « 
ti^  dcinonlbiitum  eft »  quam  prima  liiiea  ad  qp^stam ,  cx 
defin.  10.  lib.  f,  habet  proportionsm  triplidimia  propixf- 
tk>nb  primos  line«  ad  (ecuadam  >  Aj^iriiTi  iatf>^m  ho* 
iQolQgorum. 

itilf?  I  T  H  E  Q  p..  29.   P  R  0  ?  Q  S.  S4- 

c  • 

'^uajium  fpUdonim  *p?ralte|ep^p§^<aruna 
^fes  ,  &  alptudines  reciprcicantur  ;  Et>quo- 
fum  Mdoram  parallelepipedorum  bafes  ,  A 
dtitudings  r^dpjrpcantur  ^  flj^iimt  ae<ju^^ 

Slnt  xqualia  parallelepipcja  Af)CB  ,  EHGF\ 
fuper  bafes  AD,  EH.    Dico  bafes  AD,  EH, 
&  altitudines  parallclepipcdomm  APCB,  EHGF, 

S5  rcciprocfts  ,  hoc  eft  ,  elle      AD ,  ad  EH, 
dtltu^SWn  feHdi  tJdGp  ,  «4  aUit^^inein  10- 
lldi  Sicfl  eakii  9«^iiMMs  liue^; 


XIXT. 


JXXt. 
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AI ,  EK  ,  pci:pcndicuHw-cs  ^  biifes  AD ,  , 
ita  ut  AI  r  £K  ,  fiuc  defiQ.  4.  lib.  6.  9ltt|i|^ 
dines  paralleUpipedorum.  Si  igitu9  altitudiiie^ 
AI  ,  £K  ,  lunt  ^uaks ;  cum  &  p^Fallel^ipedg 
aqualia  ponantur  ;  cruot  &  bafts  AD>  EW»  »r 
quales ,  pcr  ea,  quae  ad  finem  prQpof.  31..  hujjMii  ,  - 
lib.  oftcndimus.  Quatc  crit ,  ut  bafis  AD,  .  . 
bafin  £H,  ita  alikudo.  £K ,  ad  aUitudiii^m  Al; 
Ac  proiQdc  bafes  &  altitudioes  funt  rectprociQ.,  , 

Quod  fi  altitudincs  AI ,  £K,  in^^alcsi  TjiMi 
rint;  fit  £K,  major,  cx  qua  ahfcindalur  ^hy  .i^xxxi* 
AI  ,  xqualis  ;  &  per  L ,  duc^tur  planum  LM,  fig,  j  ' 
parallclum  bafi  EH ,  pcr  IthoUum  propoC  •  ^ 

hujus  lib.   QuOQiam  igitur  «qualia  funt  ftpilicbi 
ADCB,  £HSF  ;  «ori^  ut  ADCB,  ad  foKdum  a^,j«lii; 
EHML  ,  ita  EHGF,  ad  idqm  iolid^m  ^IHML: 
^JJc  auiem  folidum  ADCR^  adibJidum  EHxML^  ^1%!^ 
ita  cft  bafis  AD ,  ad  bafin  £H ,  cum  xquah^ 
ponaucur  altitudiae^  AI ,  £L,  ut  iblidumEHGF, 
ad  iblidom  £HmL  ,  ita  eil  eadem  rattooe  balis       •  i  , 
KN s  ad  haun  LN  ,  cum  h^c  ratione  fobda 
EHGF  ,  EHMU,  eandem  habcam  altitmKmr»^ 
fi  nimirum  bafcs  poDantur  KN,  LK;  enine  qivm 
iater  ^adem  plana  parallela  KN ,  GH.  Iu:'tur 
erit  ut  bafis  AD,  ad  bafin  £H ,  ita  bafis  KN^ 
ad  bafin  LN^  cSed  ut  KN,  ad  LN,  ita  cik  red^a  c  i.f4x$: 
£K,  ad  redam  £L  ,  hoc  eft,  ad  AI,  ipfi  EL^ 
^ualeni.  Quare  erit  ut  bafis  AD  ,  ad  bafitt 
£H  ,  ita  altftudo  £K,  ad  altitudinem  AI  ;  Ac 
propterea  redproca  funt  bafes,  &  altitudines^ 

Sint  jam  baks  Sc  altitudines  rdciproc^.   Dko  TaB^ 
parallelepipeda  efle  aBqualia.   Si  enim  aldtudines  XXXI. 
£K ,  Al  ,  fiint  acoualcs  ;  cum  fit  bafis  ADy  ad  /Sf-  C 
Mn  £H,  utaltitudo  £K,  adaUiludiiicm  Ai^  cK 
hypotkefi.;  crunt  &  bafts  AD,  £H,  sqoalcai 
i^Quare  paralkkDipeda  ADCA,  SHGF  ,  oum  d  9mMI 
«quales  habeant  bafes ,  &  akimdinenv  eandemy 
inter  fe  stqualia  emnt.     -    .  ... 

Quod  8  aWiuda  EK  ,  majof  fticik,  a|)(kliida-  rA9l 
tur  EL  ,^  ipfi  AI  ,*  stqualis,  &  pcr  ll,  ducjaiuf  XXX/, 
planu»  J^M ;  pfiFalldum  ba6  IXk.  Qui^  igiV^  fg.  u 

.  cx. 


\ 
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ex  hypothc^  eft ,  ut  bafis  AD ,  ad  bafin  EH, 
itt  tUicudo  £K,  ad  altitudinem  AI,  hoc  eft,  ad 
•Itliflitf.  EL,  ipfi  AI ,  aqualem;  elJi  autem  balis  AD, 
ad  bafin  EH ,  ita  cft  folidum  ADCR,  ad  folidum 
EHML ,  cum  altitudincs  AI,  EL,  zquales  po- 
f  i.fiMt.  nantur.  /Et  ut  EK  ,  ad  EL ,  ita  cft  ,  KN,  ad 
IIumm/.  LN;  gVt  autcm  bafis  KN,  ad  bafin  LN,  ita  cft 
foHdum  EHGF,  ad  folidumEHML,  cum  folida 
EHGF,  EHML,  eandcm  habcant  altitudiucro, 
:  V  •     fi  bafes  ponantur  KN ,  LN  ;  eruni  enim  hac 
ratione  intcr  plana  paraliela  KN ,  GH ;  Erii 
utfolidumADCB,  adlolidumEHML,  italblidum 
Ii>.f*tf- EHGF,  ad  idcm  folidum  EHML;  *  idcoquc 
aKiualia  crunt  lolida  ADCB,  EHGF. 
Tjt%    ^  proponantur  jam  parallclepfpeda  ABCD , 
XXX//.    EFGH  ,  aM}ualia  ,  quorum  infiftcntes  lineac  AI , 
/^.  u     KD ,  BM,  LC  ;  EN,  OH,  FQ,  PG,  non  fiat 
pcrpcndiculares  ad  bafcs  AB,  EF.  Demittantur 
autem  l  punais  I,  D,  M,  C ,  ad  planum  bafii 
•  u.anuA  Afi,  pcrpendicularcs  IR,  DS,  MV,  CT;  «Itenx 
k  punais  N ,  H  ,  Q,  G,  ad  planum  bafis  EF, 
perpcndicularcs  NX ,  HY,  Qa,  GZ:  conncaan- 
turquc  rcasE  RS,  TV,  RT,  SV;  XY  ,  Za,  XZ, 
Ya:  Erimtquc  perpendicularcs  RI ,  XN,  parallc- 
lepipedorum  aliitudincs,  cx  dcfin.  4.  lib.  0.  Dico 
V  I  ^  rurlus ,  ut  bafis  AB,  ad  bafia  EF,  ita  efte  alti* 
tudincm  XN  ,  ad  altftudincm  RI.   Cum  eoim 
au)ualia  finc  folida  ABCD,  EFGH,  cx  hypothcfi, 
i  19.  [vf/  fit  autcm  ABCD  ,  aequale  fblido  RVCD,  fquod 
|o»  imd.  habeant  eandeni  bafin  CD ,  eandenque  altitudi- 
nem  RI;  &  EFGH,  eadem  rationc,  asquale  fb- 
lido  XaGH  :  EruBt  &  parallclepipcda  RVCD  , 
-  •    XaGH  ,  «qualia.   Quare  cum  habcant  infiftentes 
lineas  perpendiculflres  ad  bafes  CD  ,  GH  ;  erit , 
ut  jam  demonftratum  eft,  ut  bafis  CD,  ad  bafin 
GH ,  hoc  eft ,  ut  bafis  AB  ,  ad  bafin  EF  ,  iiea 
nltitudo  XN ,  ad  alticudinem  RI.  Ac  propterca 
bafes  &  altitudines  funt  rcciprocs. 
r  c  -      Sint  jam  bafes  atque  altitudines  reciptocas.  Di- 
,     co  parallelepipeda  efle  «qualia,  Cotiftruda  cnim 
igura»  ut  prius;  Cum  ^t  ut  bafis  Afi }  ad  bafiii 
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;  ^ ;  ;  rPr^§tff0:^  fi  Mms  fr^M(fi$  fr^^fffh  fimUSms 
fddMmHm  dRM  dtta  prifikafk  iHh  t^fttaitM  ^  fimitim^ 

f  cpf^JhAMefHitr  di^f  p^rsUeU[Hpeda.  fimilm  ,  Pf»^ 

fe  h^nt  )nr<ftrii9wem  SriplitsUm  prupfrtionis  /ate- 
rm0  ik^fiiifion0^    Ij^kmr  isf  prifmata^  eorttm  niim^ 

mfMM^f^  di.y^i^itt  r  i^rir/fl  tdmdem  JMeam  propvrtiomem 

^  ^*!^         ^f^ifr^jfp^Ja  ^  pt9pofti^»em  bahehuttt  tripkca- 
;  Mm  prqp^r$ivm9   eartindem  lattntm  boimologorttm  j 
-        fuoqit^  fat^  lat4ra  h^imk^a  prifmatttm, 
.    J^tnifae  fi  diSit  daohts  prifmatis  a^malihts  ath 
,jm^am6mf^  alia  dma  prifmata  ilks  afmsHa  fimilia^ 
'iifitKptftttmmr  ^o  paraiielepipeda  ttfttaiia  earumBem 

fta^nmd  /rititmdmmm^  tmm  priftttatis*    X  Qmare  tmm  hafes ^ 

jrkkmdiite*  faralielepifed»rmm  Jimt  reciproca^  fsf  ^ 
fei  ptHfmatum  tadem  fimt ,  vel  terte  triattj^mia  earttm 

tif^ftums.  dimidia  Seamdem  habemtia  proportiomem  \  Errnmt  qma" 
qme  hafes  prifmatmm  (sf  eormm  altitmdimes  reciproca. 

T  H  E  O  R.  30^   P  R  O  P  O  S.  35. 

Si  Faerint  duo  plani  anguli  aeiquales ,  quo- 
r«in  verticibus  fublimes  recfce  lineae  infiftant, 
-^^1«  oum  lineis  pritno  pofitis  angulos  cond- 
'ftCcint  ieqtiales  ,  utrumque  utriquc ;  In  fubli- 
niibtis  ai4cem  lineis  quaelibet  fumpta  fuerint 
puhila^  &  ab  his  aci  plana  ,  in  quibus  con- 
.  .  r  •  ^  liftuTK  anguli  primum  ppliri ,  dudte  fuerint 
i       fK^i^QWtieulates ;  a  pun&is  vero,  quaj  in  pla- 
•    nis  a  perpendicularibus  fiunt  ,   ad  angaJos 
prlmum  pofitos  adjunftse  fuerint  reftae  linesc: 
cam  fublimibus  asquales  angulos  com- 
prehendunt. 

TJffi.  Clnt  duo  toguli  pl«Bi  acmiales^  BAC  ,  £DF  , 
XXXIU       quoruitn  v^rdcibus  A,  &        infiftant  mra 
fg.  »•    ^>fbruQ[i  t>hiitt  fublknes  i6Bm  lisee ,  A<S »  DH  , 
iu  vt  asgulas  JBAG «  ti«K9lo  £DH  ,  &  tf^^lus 
<SAGb,  oHgvto  FDH,     jequaHs:  i  fuinpd»  tu- 
^^mO^Q^  H*)  ia  poais  AG)  DH,  demk- 

tMCor 
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jrmtur  td  plafiai, '  in  (|uftus  lUBuli  BAC  ,  YDF^ 
'exifiunC)  perpeii^icUlBres  GI^  tiK,  incidentes  in 
fmnda  I ,  K.  v  &  adjungaatiir  ic&m  lA  ^  KD. 
43;co  angulos  6AI  ^  HDK ,  eiTe  a^ales  inter 
Te  ^  Nam  fl  AG  ,  DH  >  luHt  inxquales  aafera- 
rur  i  majDri  AG  5  ip6  DH^  squalis  linea  AL, 
&  cx  L ,  in  phno  trianguU  AGI ,  ducatur  ipi 
XSl  ,  paraUda  LM.   Quoniam  ig^ur  parallelas 
fiint  GI ,  LM  )  &  e(t  GI  ,  ad  planum  anguli 
BAC,  rc^a;    erit  quoque  LM,  ad  idemplanum  «  g.  ggi^ 
rcda  :  dlicantur  auccm  ex  pundis  M,  K,  ad  re- 
ftas  AB,  AC,  DE,  DF  ,  jierpendiculares  MB, 
MC,  KE,  KF,  &  cortnedaiitttr  reaae  BC,  BL, 
LrC,  EF^  £H,  HF.   Et  quia  LM,  refta  eft  ad 
planum  artguli  BAC  ,  ipfa  rcdum  angulilim  effl* 
cfct  cum  rcda  AM  ,  in  eodcm  plano  duda  per 
dcfitl.  3.  hujus  Itb.   <^  Quare  quadratum  r^tx  h^j/frki 
AL,  aequale  crk  quadraiis  rcaa^um  AM,  ML  ; 
cKil  autom  quadracum  rcdte  AM  ,  a^quale  qua--«^^.|HW 
dratis  rcdarum  ACi^  CM ,  cura&  an^ulus  ACM, 
rccius  lii ,  cx  conUTuciioiie.   Quadratum  e^o 
rcctae  AL,  xqualc  ctt  quacJratis  rcftarum  AC,  *  ; 
CM,  ML  :  aAi  quadratis  rc(?jJtum  CM,  ML,  d^r^fMI 
aequalc  tJt  qiiadratum  rt^x  CL*,  cum  angulus 
CML,  rcctus.fir  pT.difin.  3.  hufus  lib.  Igitur 
quadracum  rcclae  AL,  axjualc  cll  tfuadratis  re^a- 
Tum  AC,  CL;  <rAc  promde  angulus  ACL ,  re- e48.^fnil 
6lus  cnt.  ./Rurfiis  quia  qiiKidratum  red;a&  Ahjf^j.frmd 
jequale  cft  quadratis  redarum  AM  ,  ML :  ^  £ft  g^y./rMil 
autem  quafiraium  rcde  AM  ,  asquale  auaaratis 
rcdtanin»  AB  ,  BM  ,  /cum  angulus  ABM  ,  pcr 
contlrudiODetn  ,   iit  r  redui.   igitur  quadratum 
rcft»  AL,  «quale  cft  qaadratis  reitarum  AB, 
BM,  ML  :  h  Ai  quadpai is  n*larum  BM,  ML,  h^pffkd 
«quate  eft  quWlratum  rtdeb  3L ,  quod  &  joigu-    *^  ^  ; 
Jus  BML  ,  lit  teajus  cx  d<s^  9.  hu^us  lib. 
Quadratum  ecgo  ;redx  ALi,  iieqU^  eft  'qaadrtfiSs 
reaarum  AB,  BL;  f  prcptrrcauiae aagHlns  ABl:i,  i4l./»M 
crit  rcdtus.   Non  aliter  oftendentur  refii  anguli 
DFH ,  DEH.  Quoniam  igitur  anguli  ABL , 
LAB ,  trianguli  ABL  ,  squales  funt  angulis 
,  DEH, 
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D£H ,  HDE  ,  triaiiguU  DEH  ;  runtque  latcra 
J^i6,frm  AL,  L>H,  xqualia;  itEnint  &  reliqua  lateraAB, 
BLf,  reliquis  lateribus  D£,  £H,  xqualia.  Eodem 
at^umento  acqualcs  erunt  ro&m  AC,  CL  ,  redis 
DF,  FH.   Quare  cum  latcra  AB,  AC,  triangu- 
}i  ABC  ,  aequalia  (int  lateribus  D£  ,  DF ,  crian- 
^uli  D£F  ;  &  anguli  contcnti  BAC ,  £DF,  xr 
I  A,trimi  qualcs ,  cx  hypothefi  ;  /erunt  &  bafes  BC  ,  £F, 
jmer  lc  ,  &  anguli  ABC  ,  ACB,  angulis  DEF , 
DF£,  squalcs.  Sunt  autcm  &  toti  anguHABM, 
ACM,  totts  angujisD£K,  DFK,  xquales;  cum 
omnes  fint  redi.    Igitur  &  rcUqui  anguli  MBC, 
MCB,  reliquis  angulis  K£F,  KF£  ,  asqualcs 
<  runt  ;  Ac  propterea  cum  &  latcra  BC  ,  £F , 
'mLi6-pnmi  fint  oltcnfa  alqualia  ;  Hf  crunt  latcra  BM  ,  CM  , 
-latcribus  £K ,  FK  ,  xQualia.   Quia  kitur  latcra 
^  -     AC,  CM,  trianguli  aCM  ,  xoualia  lunt  oftenfa 
latcnbuS  DF ,  FK ,  trianguli  DFK ,  &  anguH 
,  ACM  ,  DFK ,  funt  rcdi ;  w  crunt  &  bafes  AM  , 

DK,  inter  fk  a&qualcs.   Cum  autcm  a&quales  fint 
«otttniiB  reds  BL,  £H ,  erunt  etiam  carum  qua- 
#47.fmi>(  dtata   aequalia.    o  Quia  vcro  quadratum  rcda: 
,  .  BL,  asquale  cft  quadratis  redarum  BM  ,  ML, 

&  quadratum  rtfXx  £H.  quadratis  rcdarum  £K, 
KH,  quod  anguli  BML,  £KH,  rcdi  fint,  ex 
defin.  3.  hujus  lib.  £runt  &  quadrata  redarum 
-BM,  ML,  asqualia  quadratis  redarum  £K,  KH. 
,  Abiatis  ergo  quadratis  reAarum  BM  ,  £K ,  quae 
aequalia  funt,  quod  rcdae  i^M,  £K,  oflen&  fiat 
aequaUs  ;  reliqua  quadrata  rcdarum  LM  «  HK  , 
acqualia  erunt  ;  ac  proinde  redac  LM  ,  HK  ^  at« 
rqualcs.  Quam  ob  rem  cum  latcra  AL,  AM, 
trianguH  ALM,  aequalia  fint  lateribus  DH^  DK, 
trianguli  DHK ,  &  bafis  LM  ,  bafi  HK,  acqua- 
ffi.frimi  lis ;  P  erunt  &  anguii  LAM  ,  HDK ,  aiqualcs. 
.  Si  igitur  fuerint  duo  anguH  plani  aequalcs ,  quo- 
rum  vcrticibus  fuUimes  nedae  lineac  iufiftant^  &c. 
Quod  ofiendendum  crat.  1 


COROL: 
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C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.  ^ 

Itaque  »  fi  fuerinc  duo  anguli  planf  arquakf  »  qoonitt 
feftiabtts  rublimes  redse  lii.ex  xquales  iofiftafit  ,  qu^ 
com  Hneif  primo  pofitis  angulos  contioeant  ,2tquaics  ^ 
mrumque  utrique.  Erunt  i  purdris  eztremis  linearufi 
fubtiroium  ti  plnnum  aogulomm  prinK)  pofitorum  (te^ 
miffx  perpendicuiares  inter  aequalet.  Nam  proptcrdi 
qood  anguli  plani  BAC  ,  EDF  ,  ponui^tur  a^q^lM  i  ft 
iublimes  xqual.s  AL  ,  DH  ,  conftiruunt  aoglilbfi  at^ttftM 
LAB  ,  HDE.  Item  LAC  ,  HDF  :  demooftrtCUnv  ftiicV 
demiEfas  perpendicuiares  LM >  HK ,  cfle  aoquales.  ... ; 

T  H  E  O  R.  31.   P  R  O  P  O  S.  3«.  xixil^^ 

Si  tres  reftae  lineae  proportionales  fiierint: 
Quod  ex  his  tribus  fit  folidum  parallelepipe- 
dum  ,   3Cqua!e  efl:  defcripto  a  media  linea  ' 
folido   parallelepipedo  ,   quod  aequiJaterum 
quidem  fit ,  a^quiangulum  vcro  prajdiftp. 

Clnt  contmue  proportionalcs  reflaB  A  ,  B ,  C.  TjfM: 
^  Conftituaiurquc  angulus  folidus  E ,  cx  tribus  XXXII.  ' 
anguHs  planis  quibufcunque  DEF,  DEG,  FEG,ji. 
ita  ut  rcdU  DE ,  ipli  A;  &  EF,  ipfi  B;  &  EG, 
ipfi  C ,  fic  xqualis.   Completis  autem  parallelo- 
grammis  DF,  FG  ,  GD,  pcrficiatur  parallelepi- 
pedum  DH  ;  c^uod  fub  tribus  reffis  A  ,  B ,  <J , 
dicitur  continen  ,  aut  cx  ipfis  fieri.   aDclndc  ad  tti^gfOt, 
reflam  IK,  ejufque  punftum  K,  fiat  folidus  an- 
gulus  K  ,  asqualis  Iblido  angulo  E  ,  cx  tribus 
angulis  planis  IKL,  IKM,  LKM,  qui  aequales 
flnt  tribus  DEF,  DEG,  FEG,  ita  ut  rcflac  IK, 
KL  ,  KM  ,  aequalcs  fint  mcdiae  lincac  B.  Com- 
pktis  vero  parallelogramniis  IL,  LM,  MI,  pcr- 
,  ficiatur  parallclepipcdum  IN ,  quod  contineri  di- 
citur  fub  linca  B,  fcu  ex  ipfa  defcribi.   Dico  fo- 
lidum  DH  ,  aequale  cfk  lolido  IN.   Cum  cnim 
fit  ut  DE,  ad  IK,  ita  KM,  ad  EG,  (quod  DE, 
ipfi  A;  &  IK  ,  KM,  jpfi  B  i  &  EG,  ipfi  C, 
Y  fumpta 
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fuinpta  fit  squalis,)  &  anguli  D£G  ,  IKM,  jd- 
^i4*>te.  qualcf.  *.5rupt  parallelQgramma  DG  ,  IM  ,  ae* 
qualia,  proptcrea  quod  latera  habeut  circa  a^ua- 
les  angulos  reciproca  :  Quoniam  vero  onguli 
plani  I5EG  ,  IKM ,  funr  aequales,  quorum  rer- 
ticibus  inflftunt  fublimes  lineae  asquales  EF,  KL^ 
iquas  aequales  angulos  comprehcndunt  cum  lineis 
primo  pofitis ,  ex  conftrudionc ,  utrumquc  utri* 
quc  f  Erunt  perpendiculares  ex  F  ,  L,  ad  plana 
bafium  DG  ,  IM,  demilfa&,  nimirum  altitudines 
parallclcpipedorum  DH ,  IN ,  fi  bafes  fint  DG  , 
JLM  t  -inter  fe  awjualcs  ,  per  coroll.  propof  prae* 
gfvmid.  cedcntis.  ^Quarc  parallelepipeda  DH,  IN;  (Cum 
habeant  bafes  DG  ,  IM ,  ajquales  ,  &  xquales 
,  quoquc  altitudincs ,)  intcr  fc  xqualia  erunt.  Si 
tres  igitur  rc6tx  lineae  proportionales  fuerint,  &c. 
Quod  crat  dcmonftrandum. 

um.    T  H  E  O  R.  32.    P  R  O  P  O  S.  37. 

Si  quatuor  re^be  linese  proportionales  fiie- 
rint:  &  folida  parallelepipeda  quae  ab  ipfis 
&  fimilia  ,  &  fimiliter  defcribuntur ,  pro- 
portionalia  erunt.  Et  fi  folida  parallelepipe- 
da  ,  quas  &  fimiiia ,  &  fimiliter  defcnbun- 
tur ,  fuerint  proportionalia  :  Et  ipfae  re6te 
lineae  proportionales  erunt. 

TjiB.  Clnt  quatuor  rcaac  proportionales  A,  B,  C,  D; 
XXXll.  ^  ut  quidcm  A,  ad  B,  ita  C,  ad  D;  conftitu- 
fg.  4*  anturque  fuper  A,  &  B,  duo  parallelepipeda  A, 
&  R ,  fintilia  ,  fimilitcraue  defcripta  ;  item  fuper 
C,  &  D  ,  alia  duo  C,  oc  D,  fimilia  fimiliterquc 
pofita,  five  hxc  fint  illis  fimilia,  five  non.  Dico 
cfle  quoque  fotida  A,  B,  C,  D,  proportionalia; 
Ut  quidem  foHdam  A ,  ad  folidum  B ,  ita  foJi- 
dum  C  ,  ad  folidum  U.  Inveniantur  emm  per 
fcholium  propof.  11.  lib.  6.  duabus  redis  A, 
alix  duac  continuc  proporiionales  E ,  F.  Item 
du^us      D,  aliai  G,  H.  Quoniam  igimr  funt 

quatuor 
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quatuor  HncaB  A  ,  B ,  E  ,  F ,  &  quatuor  linc» 
aiiae  C ,  D ,  G,  H,  quae  bins  in  cadcm  ratione 
fumuntur;  erit  ex  aequo  ,  ut  A,  ad  F,  ita  C,  ad 
H.  Ut  autem  A ,  ad  F  •  ita  ell  folidum  A ,  ad 
folidum  B ,  &  ut  C  ,  ad  H  ,  ita  folidum  C,  ad 
folidum  D  ,  cx  coroll.  propof.  33.  hujus  lib. 
Igitur  crit  ut  folidum  A.  ad  folidum  B,  ita  foli- 
dum  C,  ad  folidum  D.   Quod  cft  propoflcum. 

Sint  jam  e  contrario  folida  A,  B,  C,  D,  pro-    •  •  - 
portionalia.  Dico  rectas  A,  B,  C,  D,  elFc  quo- 
quc  proportionales  :  ^iTribus  enim  rcdis  A.  B,  aii.y^xt; 
C»,  inveniatur  quarta  proportionalis  I      utper  biy.wi^ 
quam  delcribatur  paralleltpipedum  ipfi  D  ^  vcl 

C,  fimilc,  fimiiiterquc  pofitum.  Quoni^  igitut* 
eft ,  ut  reda  A  ,  ad  redam  B ,  ita  rcda  C ,  ad 
redam  I  ;  erit  quoque,  ut  jam  cft  oftenfiim,  ut 
Iblidum  A  ,  ad  folidum  B  ,  ita  folidum  C ,  ad 
folidum  1.  Ut  autem  folidum  A ,  ad  folidum 
B,  ita  ponitur  quoque  folidum  C ,  ad  foHdum 
P  :  Igitur  crit  ut  folidum  C  ,  ad  lolidum  I,  ita 

idem  folidum  C,  ad  folidum  !)•  rAtque  idcirco  cp.f^^ 
asqualia  erunt  loiida  I,  &  D.  Qux  cum  fint  fi« 
milia  fimilitcrque  defcripta ,  coniincbuntur  planis 
aqualibus  ,  per  dcfin.  10.  hujus  lib.  Sed  plana 
asqualia,  &  fimilia  habent  latcra  homologa  asqua- 
lia ,  pcr  Icmma  propof.  22.  lib.  6.  Igitur  rcdaB 
I  ,  &  D  ,  aequalcs  fuiit.  Ac  proptcrca  crit,  ut 
rcfta  C,  ad  1,  reftam ,  ita  cadcm  C,  ad  rcaam 

D.  Pofita  eft  autem  C  ,  ad  I ,  ut  rcfta  A  ,  ad 
13.  Quare  crit  ut  refta  A  ,  ad  rcftam  B,  ita  re* 
da  C ,  ad  rcdam  D.  Itaque  fi  quatuor  reda^ 
lineas  proportionalcs  fuerint  ,  &c.  Quod  crat 
demonftraudum.  i 

Brcvius  tota  hasc  propofitio  dcmonftrabitur  cum 
'thcone,  hoc  modo.  Ponaiur  primum  ut  refta 
A,  ai  rcftam  B,  ita  rcih  C,  ad  rcdam  D.  Di- 
co  cfle  quoque  ut  folidum  A ,  ad  folidum  B  , 
ita  folidum  <J ,  ad  folidum  D.  i^Cum  enim  fit  d}}**»^ 
proportio  folidi  A,  ad  folidum  B,  triplicata  pro^^ 
portionis  rc<ftae  A  ,  ai  rcdam  B;  Item  proportio 
folidi  C ,  ad  folidum  D ,  triplicata  proportionjs 
Y  2  rcQaB 
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xe&di      ad  ;e^m  D:  erunt  proportionef  fplldi 
A)  9A  fpUdi4in  p  i  8^  folidi  C,'  ad  foliduni  D,. 
«^ales;  aumdoquidemi  triplicats  funt  propp^io* 
nom  zqw^VA^  nempe  reda:  A  ^  ad  redani  6, 
^  i^f^tap  C  9  ad  rcd^^m  D.   Quod  c(l  pcimum. 
S.uriUS  ppo^tur  fecundo  eife  ut  folidum  A  ,  ad. 
iQlidum  •$)      folidum       ad  folidum  D.  Pfco 
efle  qupq^^  u|  redam  A,  ad  rcdam  B,  ita  re- 
'iii\md.  Qbm       ^  ^e^^n^  D.   rCum  cnim  (it  propor- 
tio  lolidi  A  >  ^d  folidum  B,  triplicaia  proportio-, 
.  .       IU$  reft»  A  ,  ad  rc£lam  B.   Item  proportiq  fo)i- 
/1    <$  C»  ad  <blVlum  P,  tripHcata  proportionis  redae 
'    Q  ^  %d  reftam  D  :  cruiu  proportioncs  rcdlarum 
A)  ad  B,  &  C,  ad  D,  squales;  quandoc^uidem 
€tfum  proportiones  triplicatas,  nimirum  folidi  A> 
a4  folidutn  B;  6c  folidi  C,  ad  folidum  D,  aequa- 
les  ponuntur.  Quod  eft  fecundum. 

T  H  E  O  R.  33.   P  R  O  P  O  S.  3&. 

Si  pJanum  ad  planum  reclum  fuerit ;  & 
ab  alii^juo  punfto  eorum ,  qune  in  uno  fimt 
planprum ,  ad  alterum  planum  perpcndicu- 
laxis  duQia  fuerit:'in  communem  fccUoncm 
cadet  plaiK)rum  du6la  perpendicularis. 

'  TAB,  nLanam  enim  AB,  redum  fit  ad  planum  AC, 
XXX//.  fitque  eorum  communis  fcdio  rtdta  AD ;  & 
ab  £  ,  pun6to  plani  A6 ,  ad  planum  AC  y  per* 
pendicularis  dcmittatur :  quam  dico  cadcre  m 
communetn  fed^jonem  AD.  Nam  fi  ficri  poteft, 
ftt^frmt  cadat  extra  ad  puudum  F  ,  ^S^ab  F,  in  plano 
AC  j  ducatur  ad  rcdtam  AD  ,  perpendicularis 
FG  ;  conne<9aturaue  refta  EG ,  in  plano  AB. 
Quoniam  jgitur  FCj,,  perpendicularis  eft  ad  com* 
munem  fcOToncm,  AD  ,  erit  quoquc  perpendicu- 
laris  ad  planum  AB ,  ex  defin.  4.  hujus  lib.  at- 
que  adeo  ^  ad  redam  G£ ,  per  3.  djefio.  hujus 
fib*  Eft  autem  &  EF,  re^a  ad  FG,  per  eandena 
f  *  defin;  Igitur  in  triangulo  £FG  >  duo  an^U 
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EFG  5  EGF  ,  refti  funt ,  quod  eft  abfdrdum ,  * 
Scam  duobus  redis  fint  minores.  Perp^ndicula- bi^^riiff 
ris  crgo  ex  £ ,  demida  ad  planum  AC,  noa  et- 
tra  communcm  fedlioncm  AD  ,  cadet ,  etgo  in 
ipfam  cadat,  necclTc  rft.  Quamobr^m,  fi  pltnuth 
ad  planum  rcclum  fuerit  ,  Ac.  Quod  ertt  de- 
monftrandum. 

T  H  E  O  R.  34.   P  R  O  P  O  S.  ^0-  xxi^' 

Si  folidi  parallclcpipedi  eoriim ,  qliae  ex  ' 
adverfo,  planorum  latera  bilariam  fe^ta  fint; 
per  feftiones  autem  plana  fmt  extenfa:  com% 
munis  fc6lio  plahorum ,  &  Iblidi  piralleli^ 
pipedi  diameter  ,  bifariam  fe  mutuo  feca- 
bunt. 

Clnt  parallclepiped;  AB,  plann  dppofita  At,  ta^. 
^  BD  ,  Quorum  omnia  lateta  bifariam  ftda  fint  XXXil. 
in  pundis  I,  K ,  L,  M,  N,  O,  P,  Q,  per  qui  ft.  6.  ' 
eitenfa  fint  duo  plana  IN  ,  KO,  ^iiorum  lectio 
communis  fit  reda  RS  :  Ducatur  item  diametar 
AB.   Dico  reSam  RS ,  &  diamettum  AB,  ft  - 
mutuo  fecare  bifariam.   Connexis  enim  redis 
RB,  RD,  SA,  SC;  confiderentur  dub  trianRula 
AQS  ^  COS-  Quouiam  igitur  laiera  AQ  ,  QS , 
trianguli  AQS,  acqualia  funt  lateribus  CO,  OS, 
trianguli  COS  ;  (Sunt  enim  AO  ,  CO  ,  dimidla 
rcftarum  acqualium  AG,  CH,  a&  QS,  OS,  dua-  ^4fria3 
bus  aequalibus  AN ,  HN,  aeauales,  cum  fint  pi- 
rallelogramma  AS,  HS,)  ^oc  angulus  AQS,  a^-  btp- fnmi 
Gualis  alterno  angulo  COS:  rErunt  &  bafes  AS,  c^frpi^ 
CS  ,  aequales  ;  &  anguH  ASQ  ,  CSO ,  a&quiales. 
i/Atqui  anguli  ASQ,  ASO,  asqualds  fuitt  clubbus  dti.frM 
rcatf.   Igitur  ic  CSO ,  ASO ,  duobus  fiint  redis 
arqutlcs  :  r  Ac  propterea  AS  ,  CS,  unam  tc&ajn  tt  4. frim 
linetm  conftiment.   Eodem  niodb  bfiend^ntur 
cffe  squales  BR,  DR,  6c  unam      eis  compbiii 
lineam  rcfitii^  Rurfiis  qula  utraque  AD  ,  jBC  , 
pwrtlf It  cft ,  &  «qualls  reaafc  FM,  db  fraralJelo- 
Y  3  gramiQa 
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t  (f,mii*ffmitm  AF,  FC>  /ipfa  quoque  inter  fc  parallc- 
*g|j,/ipi  1»  cruttt  ,  &  acquales.  ^Qjare  &  rvdx  AG , 
BD,  ear^in  extrcma  conjungcntcs,  p.trallclae  funt 
.&  aequales  ;  Ac  proindo  ipfarum  dim-diae  AS, 
BR,  «quales  fuat.   Quia  vcro  AC>  iiD  ,  paral- 

b  7.««^.  lel»  funt;  Aerunt  reSae  AB,  RS,  in  eodcm  cimi 
ipfis  plano,  ideoquc  fc  mutuo  fccabunt,  ia  pun- 

i  19.  &  &o  vidclicet  T.   #Cum  autem  duo  anguli  AST, 

if.^rhm.  ATS,  trianguH  AST,  asquales  fint  duobus  angu- 
'    Ifs  BRT,  BTR,  trianguli  BRT  ;  &  latus  AS , 

kxt.trim  latcri  BR  :  iErunt  reliqua  latera  TA  ,  TS  ,  rcli- 

3uis  lateribus  TB ,  TR ,  aequalia ;  Ac  propterai 
lB,  RS,  fc  mutuo  fccant  bifariam  inT»  Si  igi^ 
tur  folldi  parallclepipedi  eorum,  quae  cx  adverfo, 
&c.  Quod  erat  oftcndendum. 

COROLLARIUM. 

Hinc  efidtor  •  in  omni  ptrillelcpipedo  diametros  om- 
iies  d  rautuo  bifiritm  fecare  in  uno  pund^o  ,  nraiiram 
in  pun^o  T  >  in  quo  bifariam  divt^unt  >  ut  bic  dciBOQ- 
ftratum  tfk»  reaam  RS* 

T  H  E  O  R.  35.   P  R  O  P  O  S.  40. 

Sifuerint  duo  prifmata  fequalis  alcitudinis, 
,quorum  hoc  quideni  habeat  baCn ,  paraHelo- 
grammum  :  illud  vero,  triangulum ;  duplum 
autem  fiierit  parallelogrammum  trianguli  : 
^qualia  crunt  ipfa  prifinata. 

T-i^?.'  Clnt  duo  prifmata  atqualJs  altitudinis  ABCDEF, 
XXXiil.  ^  GHIKLM ,  quorum  illud  bafim  habcat  paral- 
/^.  I.  lclo^rammum  ABCD ,  hoc  vero ,  triangulum 
GHI  ;  fitaue  parallclo2rammum  AC  ,  trianguli 
GHI,  dupium.  Dico  haec  prifmata  elfe  a&qualia. 
Perficiantur  enim  parallelepipcda  AN,  GQ;  Quod 
quidem  fict,.fi  plaua  triangulorum  extendantur^ 
perficianturquc  paraIlclo2;ramma  BN,  AO;  GP  > 
^IQ.  Si  Qnita  coaae&ancur  te&^  NO,  PQt 

con- 
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conftituta  erunt  duo  parallclepipeda  AN,  GQ, 
cjufdem  altitudiiiis  cum  prifmatis.  Nam  plana 
horum  folidorum  oppofita  clTe  parallela,  facilc 
colligetur  ex  propof  ij.  hujus  lib.  Quoniam  t S^^/iM 
igitur  parallclogrammum  GP ,  duplum  eft  trjaa- 
guh  GHI ;  Ponitur  auiem  &  paralleiogrammum 
AC ,  cjufdem  trianguli  GHl  y  duplum  :  sqaalia 
erunt  parallelogramma  AC  ,  GP.  ^Quare  paral-  hii.ml 
lelepipeda  AN  ,  GQ ,  ejufdem  akicudinis  fupcr 
aquales  bafes  AC  ,  Gf ,  inter  fe  funt  «quaha; 
Atque  propterea  eorum  dimidia,  nimirum  prifina- 
ta  ABCDEF,  GHIKLM,  (mam  parallclepipc- ca8.«»< 
da  AN,  GQ,  per  diametros  CF,  DE,  HI,  LK, 
planorum  adverlorum  fecantur  bifariam  ,  in  bina 
fcilicet  prifmata )  acquaha  quoquc  funt  inter  fc. 
Itaque  u  fuerinc  duo  prifmata  xqualis  altitudinis, 
&c.   Quod  erat  demon(lr^ndum. 


y  4  ^OCUf 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTUM 

D  U  0  D  E  C  I  M  U  M- 
Et  folidorum  fecundum- 

C       T  H  E  O  R.  I.    P  R  O  P  O  S.  r. 

Quae  in  circulis  polygona  fimilia ;  inter 
fe  funt ,  ut  a  diametris  quadrata. 

y^B.  Olnt  duo  polygona  fimilia  ABCDE,  FGHIK, 
XXXllL  ^\  defcripta  in  circulis  ,  quorum  diametri  AL , 
fg^  X.     ^  FM.  Dico  ita  elfe  polygonum  ABCDE, 
ad  polygonum  FGHIK  ,  ut  quadratum  dia- 
metFi  AL  ,  ad  quadratum  diametri  FM.  Sub- 
tendantur  enim  angulis  asqualibus  ABC ,  FGH  , 
rea»  AC ,   FH  ,  &  conncftantur  redae  BL  , 
GM.   Quoniam  fgitur  ob  ffinflltudmem  poly- 
gonorum  eft ,  ut  AB  ,  ad  BC ,  ita  FG  ,  ad 
a  Cfixt.  GH;  ^ierunt  triangula  ABC,  FGH,  xquiangula, 
cum  circa  angulos  aequales  ABC  ,  FGH  ,  habe- 
^iutnu.  ant  latera  proportionalia  :  b  £ft  autem  augulus 
ALB,  angulo  ACB ;  &  angulus  FMG,  angulo 
FHG  ,  a&qualis.   Igitur  &  anguli  ALB  ,  FMG, 
«quales  erunt.  Cum  ergo  &  anguH  ABL,  FGM, 
eixjm'^.  squales  fint,  rnempe  redli  in  l^micirculis  exiften- 
^ix.pnmt  tes  ;  i/erutit  &  reliqui  BAL  ,  GFM  ,  sauales. 
^4*Ji^'  ^Quare  erit  ut  AL ,  ad  AB,  ita  FM  ,  aa  FG; 
&il?t8tttismdo,  ut  AL,  a4^FM>  ita  AB,  ad 

FG» 
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FG.  /Igitar  eft  ut  quadratum  cx  AL ,  ad  qua-  f  t^Jhet: 

dratum  cx  FM  ,  ita  polygonum  AfiGDE ,  fupcr 

AB  ,  ad  pdlygonum  FGHIK,  fuper  FG ;  cum 

tam  quadrata,  quam  polygona  fint  figura  fimt* 

Jes,  limilitcrque  defcriptae.   Quae  itaque  in  drcu- 

lis  polygona  fimilia;  iuter  fe  funt.  ut  a  diametris 

quadrata.   Quod  crat  demonftrandum.. 

T  K  E  O  R.  2.   P  R  O  P  O  S.  2.  |; 

Circuli  inter  fe  funt ,  quemadmodum 
a  diametris  quadrata. 

Clnt  duo  circuli  ABCD,  tlFGH,  quorum  dia^-  T^b: 
^  metri  AC  ,  EG.   Dico  effe ,  ut  quadratun^  XXXUl^ 
diametri  AC ,  ad  quadratum  diamctri  £G  ,  ita  ft* 
clrculum  ABCD,  ad  circulum  EFGH.   Si  enim 
res  non  ita  fe  habet ;  Sit  ut  quadratum  diametri 
AC^jad  quadratum  diamctri  EG  ,  ita  circulus 
ABCD,  ad  aliqaam  magnitudinem,  nempc  ad  I, 
quae  vcl  minor  crit ,  vel  major  circulo  EFGFL 
Si  enim  cffct  aequaifs ,  <ihaberct  circulus  ABQD^  a^.fihr; 
ad  circulum  EFGH ,  &  ad  I  ,  eandcm  propor- 
tionem  ;  ac  propterca  eirct  circulus  ABCD,  ad 
circulum  EFGH ,  ut  quadratum  diamctri  AC  ^ 
ad  quadratum  diamctri  EG  ,  quod  non  concedi- 
tur.   Sit  ergo  primum  I ,  minor  ,  quam  c:rculus 
EFGH ,  magnitudine  fcilicct  K ,  ita  ut  circulua 
EFGH  ,  «Qualis  fit  magnitudinibus  I,  &  K, 
mul.   Infcribatur  in  circulo  EFGH ,  quadratum.' 
EFGH;  quod  quia  dimidium  eft  quadrati  cir* 
ca  eundem  circulum  defcrlpti ,  ut  ad  propof., 
9.  llb.  4.   oftendimus ,  xnajus  erit  ,  quani  di*. 
midium  circuli  EFGH.  Seceator  bifariam  p«-» 
ripheriiK  EF,  FG ,  GH ,  HE  ,  in  punftis 
Mi  N,  0>  adjun^anturque/ rca«  LE,  LF>. 
MF,  MG,  NG  ,  NH,  OH,  OE.  Ducatur  pcc 
L,  refta  TV  ,*  tangens  circulum  in  L  ,  qu«  p** 
ralleU  cfit  ipfi  ,EF,  ut  ad  propof.  27.  lib. 
oftendiriius^  occurratque  redis  HE.,  GF,pto^. 
duftis  xn'  T  ,  *  &'  V.   *  Quia  ergo  trianguluiiiT^iSrHI 
Yj  ELF, 
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\  t  i  ELF,  dimidium  eft  parallelogrammi  TEFV ;  ma- 
jus  erit  triangulum  £LF ,  quam  dimidium  (eg- 
menti  circuii  £LF.  Eadem  ratione  erunt  reliqua 
Ctiangula  majora  ,  quam  dimidia  fegmentorum , 
in  quibut  fuot.  Omnia  igitur  trianguia  fimul 
roajoffa  funt ,  quam  dimidium  omnium  fegmcnco* 
rum  fimuU  Quod  fi  rurfus  periphcria:  EL,  LF, 
&c.  fecentur  bifariam ,  &  adjungantur  redx  li* 
nes ,  conftitueutur  codem  modo  triangula,  qux 
majora  erunt  fimul  ,  quam  dimidium  omnium 
&gmentorum  fimul ,  in  quibus  fiint ;  &  fic  dein- 
ccps.  Quoniam  vero  ,  li  i  circulo  EFGH ,  au- 
feratur  plus  quam  dimidium ,  nempe  quadratujn 
EFGH ;  &  i  reliquis  fegmentis'  plus  quam  dimi- 
;     <Sum,  nempe  triangula  £LF  I  FMG,  &c.  atque 

' -'^^  In  hunc  modum  fenapcr  fiar  detraaio;  relinquitur 

^  •  tandcm  minor  ma^nitudo,  quam  K,  exceflus  in- 
ter  circulum  EFuH,  &  magnitudinem  I,  uti  ex 
fubjeSo  lemmaie  conftat.  Sint  jam  circuli  feg- 
menta  relJda  EL,  LF,  FM,  &c.  fimul  fumpta 
minora,  quam  magnitudo  K.  Cum  igitur  circu- 
)as  £FGH,  xqualis  ponatur  magnitudinibus 

'  ^  '  Ik  K,  finjul ;  fi  ex  circulo  detrahantur  dicta  ftg- 
menta,  &  ex  &  K,  ipfa  ma^nitudo  K|  quat 
major  eft  prsfatis  circuli  legmentis;  ertt  reliquum 
polygonum  ELFMGNHO ,  majus  reliqua  mag- 
nitudinc  L  Infcnbatur  in  circulo  ABCD,  polygo- 
num  APBQCRDS ,  limilc  poiyRono  ELFMGNHO. 
Quod  quiaem  facile-  fict ,  fi  fcmicircuH  ABC, 
ADC  ,  b'fariam  fccencur  in  B ,  &  D ;  &  rurfus 
circumferentiae  AB  ,  BC,  CD ,  DA,  bifariam  in 
?|Q,  R,  S  ;  &  f(c  deinccps,  donec  in  tot  pac- 
M  aoutles  divifa  fit  ctrcumferentia  ABCD,  ui, 
qdLOt^^Sffiribati  eft  circumferentta  EFGR.  Nam; 
/unftis  redis  AP,  PB,  BQ,  &c.  erit  figura  in- 
fcripta  fimilis  figurac  ELfMGNHO,  ut  patet* 
4  i/fQuoniam  igitur  cft  polygonuni  APBQCRDS^ 

ad  polygonum  ELFMGNHO  ,  ut  quadratum 
diametri  AC  ,  ad  quadratum  diametri  EG  ,  hoc . 
eft  I  per  hyppihefim,  ut  circulus  ABCD|  ad  I: 
£ft  tttism  (piil|gaiuim  JJ^Q^HBJii  ^  minut 
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erit  circulo   ABCD.    e  Igitur   &  poly<,:onum  ««^»}**"^- 
ELFMGNHO>  minus  erit  quam  I.  Oftcmum 
autem  cft  &  majus.    Quod  eft  abf  irJum.  Non 
igiiur  minor  eft  masniiudo  I  ,  circjio  EFGH.  . 

Quamquam  autcm  in  figura  contertur  maior 
circuius  cum  minore  ;  eodcm  tameri  modo  de- 
monftrabimus  ,  minorem  circulum  EFGH  ,  noa 
polTe  ad  ma|',nitudinem  ,  quae  minor  fic ,  quani 
major  circulus  ABCD,  habere  eandem  proportio- 
nem ,  quam  habet  quadratum  diametri  minoris 
EG  ,  ad  quadratum  majoris  diametri  AC  ;  lt% 
ut  generalitcr  &  univcric  demonftratum  lit,  nuttr 
quam  quadratum  diametri  alicujus  circuli  ad 
quadratum  diametri  alterius  circuli  eandcm  ha- 
,bcre  polTc  proportionem  ,  auam  habct  prior  cip* 
culus  ad  magnitudinem  poftcriore  circulo  mino- 
norem  :  five  prior  circulus  major  fit  poftcriore^ 
five  minor. 

Sit  deindc  magnitudo  I,  major  circulo  EFGH. 
Cum  ergo  ponatur  circulus  ABCD ,  ad  1,  efle 
ut  quadratum  diamctri  AC ,  ad  quadratum  dia- 
inctri  EG  ;  erit  &  convcrtcndo  I  ,  ad  circulum 
ABCD  y  ut  quadratum  diamctri  EG ,  ad  qaadra- 
tum  diametri  AC.  Ponatur  ut  I  ,  ad  circulum 
ABCD  ,  ita  circulus  EFGH ,  ad  ma;;nitudincm 
aliquam,  ncmpe  ad  K.  Et  quia  I,  major  poni- 
tur  circulo  EFGH,/major  quoquc  crit  csrculus  fi4.fiAi/» 
ABCD,  magnitudine  K  Quarc  erit  ut  quadra- 
tum  diametri  EG  ,  ad  auadratum  diametn  AC  , 
ita  circulus  EFGH  ,  ao  magnitudinem  K,  quat 
minor  cft  circulo  ABCD.  Quod  eft  abfurdum. 
Oftcnlum  cnim  eft  jam  in  priori  panc  gencraliter, 
non  pofle  cfle  ut  quadratum  diametri  ad  quadra* 
tum  diametri,  ita  circulum  ad  majnitudtnem  cir- 
culo  minorem  :  five  prior  circulus  major  fit  po* 
fteriore  ,  five  minor.  Qnamvit  autem  circulus 
ABCD,  major  eft  ,  &  EFGH,  minor :  eademi 
tamcn  ratione  oftendcmas  ,  quadramm  dianietri 
circuli  EFGH ,  ad  quadrarum  d  ametri  circuU 
ABCD,  nou  poflc  halKr  ^  eandcm  proportionem^ 
quam  babct  circulus  ^GH , .  ful  magaitudinem 

cir|iil# 
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.  ( '  circulo  ABCD  y  majoreai :  quia  eodem  roodo 
(probabimus ,  (fi  illud  concedatur)  quadratun^  dia* 
netri  AC ,  ad  quadratum  dfametrl  £G  ,  eandem 
babereproportionem ,  quam  habet  circulus  ABCD, 
ttd  maenitudinem  circulo  £FGH  ,  minorem  , 
ouod  nilfum  efle  jam  in  priori  pane  generalfter 
oemonitratum  eft  :  Ica  ut  gcneraliter  &  univerfe 

Sioque  demonftratum  fic ,  nunquam  quadratum 
ametri  alicujus  circuli  ad  quadFatum  diametii 
«Iterius  circuli  eandem  habere  poiFe  proponionem, 
ouam  habec  prior  circulus  ad  magnitudinetfi  po* 
lleriore  circulo  majorem,  fire  prior  circulus  ma- 
jor  fit  pofteriore  ,  five  minor.  Non  er^o  major 
cft  magnitudo  I ,  circulo  EFGH  :  Sed  neque  m/- 
-nor  eft  oftenfa,  squalis  igitur  eft.  Quare  cum 
ponatur,  ut  quadratum  diametri  AG,  ad  quaJra- 
tum  diametri  EG  ,  ita  circulus  AHCD  ,  ad  l; 
(7.fdbr. /fit  autem  ut  circulus  ABCD  ,  ad  I,  ita  idem 
drculus  ABCD ,  ad  circulum  EFQH ,  qui  a> 
qoalis  eft  magnitudini  I;  Eric  quoque  ut  quadra- 
tttm  diametri  AC ,  ad  quadratum  diametrl  £G , 
ka  drculus  ABCD  ,  ad  circulum  EFGH ,  five 
circulus  ABGD,  circuloEFGH,  major  fit,  five 
fllinor.  Circuti  igitur  incer  fe  (bht  ^  quemadmo- 
<tam  i  diametris  quadrata.  Quod  cfat  oftendeQ- 
<ium* 

COROLLAftlt/M. 

Hinc  fic  •  iti  cfTe  eircoliim  ad  cfreuiiilD  «  tft  polygo^ 
OBm  io  illo  (kfcri^rum  pohr^nffi  ihnih  h  boc 
4«lcrfptQBi.  QgioatinD  ma  circums  td  droiluffl  ,  ^pMni 
polygoiMim  ad  polygoomii  cft  •  iit  qoadttatt  (BaaMiC 
ad  quadfatom  diam«m«  volott  demoDmtam  «fty 

LEMMA. 

Duahus  magnituMnAus  indftalibm  fraftfitk' i 
«Mffrv  mfwuw  mMjm  tpkm  Smidmm  ^  ir 
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^mm  dimUmm ;  h^c  ptmper  fiat :  relhtqnetm 
tOfuUm  qHsdam  miignMd^  ,  f m  minvr  erk  fre^^ 
fefita  minere  ntaffntndme* 

Prepofiu  fint  dud  magnitudines  indejuales  AB  l  TAM^ 
Cr  C,  quarum  jiB^  fit  majer.    Dico  fi  ex  AB;  ^^"^ 
ateferatwr  majus  (juam  dimtdittm  ;  <T  db  ee  ^  ^ued 
reli^uum  eft ,  rurfitm  majus  quam  dimidium ;  atque 
hoc  femperfiat  r  relinfti  tandem  magnitudinem  qMon^ 
dam  ,  (jud  miner  fit  quam  C.    MuttipUcetter  enim 
Cy  tottes ,  dMec  magnitudo  faSla  D£  ,  majerfif 
ejuam  AR  ,  ita  ut  DE ,  fit  muhtplex  ipfiut  C  » 
proxime  major  quam  AB.    Divifa  autem  DE^  it$ 
partes  DF  ^  FG,  GEj  ipfi  C,  dtjuales^  detrahatut 
^  ex  A  B  ,  majus  (juam  dimidium  AH  y  &  ex  reli^ 
ijua  HB  y  majus  ^uam  dimidium  H/ 1  atque  hee 
femper  fiat ,  donec  partes  ipfius  AB  ,  rtttiltitttdifte 
aquales  fint  partibus  ipfius  VE,    Sint  ergojam  par" 
tesAHy  HI^  IBj  tot^  cjuat  fum  ipfa  DF ^  FG^ 
GE.    Quia  igitur  DE,  major  e^  ejuam  AB;  At 
ex  DEy  abiatum  eft  DF,  minus  ^uam  dimidittm^ 
vel  certe  dimidium;  fi  DE^  ipfius  C,  fit  dttplex\ 
ex  ABy  verp  majus  quam  dimtdium  AH:  Erit  re^ 
liBjuum  FE  y  relicptSL  HB  ,  majus.    (Cum  enim 
DE  ,  major  ftt  quam\  AB  i  fi  ex  DE ,  dimidittm 
auferetur  ^  tiec  n^n  cri,ex  AB  y  dimidium  ^  efet 
(juoejue  reUcjuum  ex  DE  ,  majtis  relitjuo  ex  AB» 
Si  ergo  ex  DE  \  auferatur  mtnus  quam  ditmdittm^ 
w/  certe  dimidiumy  Cr  ex  AB,  majus  tfuam  tli^ 
midium  ;  erit  felitjuum  ex  DE  ,  majus  reliquo  ex 
AB. )  Rurfus  (jupniam  FE ,  majer  eft  cjuam  HB^ 
aufertteraue  ex  FE^  elimidinm  FG  ,  vel  certe  mimts 
ejuam  dimielittm  ^  fi  FE  ^  tnajer  fie  quam  dnpUte 
ipfius  Cy  at  ex  HB ,  majus  quam  djmiditam  HI^ 
erit  eodem  mada  reliqutem  <?M^  mt^tts  reliquo  IB: 

atfte 
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iid  fraudefuU  0flendemsis  nmdem  jwfiremam 
fartem  ipfim.  DB^  ^u^is  hic  efi  GE^  mMjorem  e^ 
fofirema  parte  ipfius  jiB^  quaKs  hic  efi  /B.  Cum 
trgo  GE  ,  pofirema  pars  ipfita  DE^  dqualis  fit  ipfi^ 
C^  erit  ^HQ^.C^  majar  qnam  IB^  pofirema  pmri 
X  v;      if^ttJ  jIB,  \  MiSa  iguur  efi  IR  ,  magnittide , 

^  mi^or  efi  magnitudtne  C.  Quare  duabus  magmtu^ 
dintbus  inaqttalihtts  propofttis ,  f%  k  majori  auferatsitr 
mdjHS ,  O^c,  Quod  erat  de?nonllrandtim. 
,  Idem  demonfir^ibitur  y  fi  ex  AB^  auf^ratur  di^ 
Pfidium  AH  ^  CT  epcreliquo  HBj  rurfus  dimidium 
HIj  CT^r.  Nam  eadem  rationeerit  relteptum  FE^ 
in(iji4s  rtliquo  HB  ,  nec  non  O*  relujtium  GE,  ma- 
jus  reliquo  IB;  cum  ex  majori  DE  ,  ahlatum  fit 
J}F..y  mtnus  quam  dimidium^  vel  certe  dimidutm^ 
ex  minori  AB^  dimidium  AH^  <Tc* 

iq.       T  H  E  O  R.  3.   P  R  O  P  O  S.  3. 

vOmnis  pyramis  triangularem  habens  ba- 
Cm,  dividitur  in  duas  pyramides  aequales, 
&  limiles.  inter  fe  ,  trian^ulares  habentes 
bafes ,  ^  fimiles  toti  ;  Et  m  duo  prifinata 
«qitalia ,  qane  duo  prifinata  majora  fiint  di- 
Hiidio  totius  pyramidis. 

y^^^  Ck  pyramis,  cujus  bafis  triangulum  ABC,  vw 
XXXilU  Sccentur  omnia  ejus  latera  bitariam 

i.  ui  E ,  F ,  G ,  I ,  K ,  conneaanturque  redac 
EF,  FG^  GE,  Hl,  IK,  KH,  HG,  HE,  EI, 
IF.  Divila  itaque  eft  pyramis  in  duas  pyramides 
AEGH,  HIKD  ,  quarum  bafes  triangula  AEG, 
HIK,  vcrdces  H,  D  ;  nec  aon  tn  duo  folida 
•EBFGHI,  CFGHIK,  qu«  mox  oftendcmus  efft 
prifmata  ,  quorum  iliius  bafis  eft  parallelogram* 
:mum  EBFG,  &  triangula  oppofita  EHGj  BIF; 
hujus  vero  bafis  cft  triangulum  CFG ,  cui  oppo- 

•itur 
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pitur  tmngulmn  KIH ,  habcHtque  h«c  prifinatt 

terminum  conimunGm,  parallelogr^mum FGHI ; 
&  cum  duabus  illis  pyrjimidibus  componunt  to^  \;/ 
tam  pyramidem,  ut  conftat,  fi  refte  concipiatur 
pyramidis  veriex  D  ,  ip  fublimi ,  nec  non  eju$ 
trfangula  circumjacentia.   Dico  ^itur  duas  illas 
pyramidcs  eflc  asquales  ,  &  limiies  inter  fe  ,  & 
fimiics  toti  ;  Item  duo  hxc  prifmata.effe  inter  fc 
aequalia,  &  maiora  dimidio  totiua  pyramidis.  Cum 
cuim  latera  AD  ,  BD,  trianguji  ADB,  feda  fint 
bifariam  ,  ac   proinde  ^roportionaliter  ,  a  erunt  a  t.yb3^ 
HI ,  AB  ,  parallclae.  i-adem  ratione  parallelac 
crunt  IK,  BC  ,  &  HK,  A C ;  &  EG,  J3C;  &  ...r 
EF,  AC;  &FG,  AB;  &Eri,  BD;  &EI,  AD; 
&  IF,  DC;  &  HG,  DC.  ^Sunt  autem  &  rease  bo.  mi. 
FG  ,  HI ,  cum  parallclae  fint  ipfi  AB  ,  intcr  le  '\fjf* 
parallelae ;  Atquc  eadem  ratione  parallelas  func 
GH,  FI,  cum  fint  parallclx  ipfi  DC.  Quare 
parallelogramma  funt  AEIH  ,  HEBI  ,  IDHE , 
EBFG^  GHKC,  CKIF,  FGHI.  Quoniam  vcro 
reaas  HE,  HG,  redis  DB,  DC,  funt  parallete; 
^erunt  anguH  EHG ,  BDC,  asquales:  Ac  eadem  cf^pnJL 
ratione  acquales  erunt  anguU  HEG  ,  DBC  ;  & 
HGE,  DCB.   liProportionalia  igitur  fuut  latera  d  4. 7?«»; 
trianguli  HEG ,  lateribus  trianguli  DBC ,  circa 
xquales  angulos;  ac  proindc  fimile  e(l  triaugulum 
HEG,  triangulo  DBCi  Sunt  autem  &  trianguhi     .  n,  : 
HAE,  HAG,  AEG,  triangulis  DAB,  DAC, 
ABC,  fimilia  per  coroll.  propof^.  lib.  6.  Py- 
ramis  ergo  AEGH,  pyramidi  ABCD,  fimilis  cft, 

?er  defin.  9.  Hb.  11.    Rurfus  quia  reftas  HI  , 
IK,  rcAis  AB,  AC,  funt  parallela:,  rerunt  an- «  10.M& 
guli  IHK  ,  BAC  ,  acquales.   Eadem  ratione 
Guales  erunt  anguHHlK,  ABC;  &HKI,  ACB. 
/Quare  latera  trianguH  HIK  ,  lateribus  trianguli  f  ^^jftal^ 
ABC,  circa  aequales  angulos  funt  proportionaiia; 
ac  propterea  triangulum  HIK  ,  triangulo  A6C  , 
fimile  ett  :  Sunt  autem  &  trianffuia  DHI ,  DIK, 
DKH ,  triangulis  DAB  ,  DBC,'  DCA  ,  fimilia,     •  xi  a 

Sr  idem  corolh  propof.  4.  lib.  6.  Pyramis  ergo 
IKD,  fimiHs  eft  quoque  cidem  pyranidiABCD, 

per 
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dcftn.  o.  lib.  Yi*  Quoniam  «item  trianeula 
AHE  i  HDI  ,  fimilia  fum  triangulo  ADB ,  ut 

gii|/SKf*  ofleftfom  eft  ex  coroll.  propof.  4.  lib.  6.  ^ipla 
imiwaquc  inter  fe  fimilia  erunt.  Cum  igitUr  fint 
iBper  reda^  asquales  AH ,  HD ,  conftituta;  ipfi 
crunt  aqu;llia  ,  per  lemma  propof.  22.  lib.  6. 
Slmili  argumento  asqualia  erunt  &  fimilia  trian* 
gula  AHG  ,  HDK,  cum  fimilia  fint  oftenfa  tri- 
an^ulo  ADC  ,  ^  conftituta  fupcr  asquales  redas 
AH,  M[>.  Pari  ratione  aqualia,  &  fimilia  erunt 
.  ,  tftangula  AEG  ,  HIK,  cum  fimilia  fint  oftenGi 
ttiangulo  ABC  ^  &  fuper  reSas  pofita  AE,  HI, 

Ii34^fM  *quflB  acqualcs  funt ,  Ob^parallclogrammum  AEIH. 
Non  fecu^  ^ualia  erunt  &  fimilia  triangula 
*'  0  f  EHG  ,  IDK,  cum  fint  oftenfa  fimilia  triangulo 

ij4t/rtwiBDC,  &  habefant  reSas  HE,  DI,  /quac  xquales 
funt,  ob  parallelogrammum  HEID.  Prramides 
Sffxnt  AEGH  ,  HIKD,  aquaks  funt  &  fimiles, 
-pcr  10%  dtfin.  lib.  11.  quandoquidem  omuia  tri- 
angula  unius  aBqualia  lunt  &  fimilia  omnibus 
tTianguIis  aFrerius  j  ut  demonftratum  eft. 

k^^fftmi  Rurfu»,  <Lqufa  reda  EH^  HG,  GE,  acquales 
&nt,  &  parallelac  reftis  BI ,  IF,  FB,  ob  paral- 
lclogramma  EHIB,  FGHI,  BFGE;  cnint  trian- 
gula  EHG  ,  BIF,  aequiangula  intcr  fe,  &  aqua- 
ria,  pcr  coroll.  ^ropof  8.  lib.  i.   Ac  propicrca 

l  ipmd.  ^  fimilia  :  /Sunt  autem  &  parallela  ;  cum  EH, 
HG ,  per  quas  ducitur  planum  EHG  ,  parallelx 
fint  redis  BI  ,  IF,  per  quas  planum  BIF,  duci- 
tur.  Igitur  folidum  BIFGHE ,  contentura  duo. 
-bus  triangulis  EHG ,  BIF,  ex  adverfo  jBqualibus 

-  ^  &  fimiltbus  ,  &  parallelis ;  &  tribus  parallelo- 
gtammis  EGFB ,  BEHI,  IFGH,  prifma  cft,  « 
defin.  Eodem  modo  prifma  oftendctur  foHdum 
V  iii|«iw»CFGHIK.  wCum  enim  rcaae  FC  ,  CG  ,  GF, 
aequales  fint,  &  parallelxreais  IK,  KH,  HI,  ob 
parallelugramma  CFIK ,  CGHK  ,  FGHi ;  eruut 
trianguJa  GFG,  HIK,  »qualia,  &  aequiaiygula  in- 

Ijfom^.  terfe,  acproprereafimilia:  «fSuntautcm&parallela, 
quodreftafcCF ,  CG ,  per  quas  ducilur planumCFG, 
.paMU^»  iat  xedis  Kl  >  KH,  per  quas  planum 
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KIH,  ducitur.  Igitur  folidum  CFGHIK,  con- 
tentum  duobus  triangulis  CFG  ,  KIH ,  ex  ad- 
Terfo  squalibus  &  fimilibus,  &  parallelis;  atoue 
tribus  parallelogrammis  CFIK,  kHGC,  IFGH, 
prifma  eft.  Quoniam  vero  prilmata  EBFGHI , 
CFGHIK,  funt  ejufdem  altitudinis,  nempe  inter 
plana  parallela  BCGE,  HIK,  &  parallelogram- 
mum  EBFG,  bafis  illius ,  duplum  eft  irianguli 
CFG,  bafis  hujus,  pcr  fcholium  propof.  41.  lib. 
I.  olpfa  inter  fe  xqualia  erunt.  o^o^mid^ 

Denioue  quia  prifma  EBFGHI,  majus  eft  py- 
ramide  EBFI ,  lotum  parte ;  Eft  autem  pyramis 
EBFI,  aequalis  &  fimilis  pyramidi  AEGH  ,  nec 
noa  pyramidi  HIKD  ,  ut  perfpicuum  eft  ex  xr 
qualitate  &  fimilitudinc  triangulorum :  Majora 
crunt  prifmata  EBFGHI ,  CFGHIK,  pyramidi- 
bus  AEGH,  HIKD.  Ac  proinde  illa  quidcm 
dimidium  pyramidis  AHCD  ,  excedent ,  hae  vero 
i  dimidio  ejufdcm  dcficient.  Quando  enim  totum 
in  duas  partes  inxqualcs  fecatur ,  major  dimi- 
dium  cjus  fuperac,  minor  vero  i  dimidio  deficit. 
Omnis  igitur  pyramis  triangularem  habens  bafin, 
^c.   Quod  erat  oltendendum. 

T  H  E  O  R,  4.   P  R  O  P  O  S.  4. 

Si  fuerint  duse  pyramides  ejufdem  altitu- 
dinis  ,  triangularcs  habentes  bafes  ;  fit  autem 
illarum  utraque  divifa  &  in  duas  pyramides 
ajquales  inter  fe ,  &  fimiles  toti ;  &  in  duo 
prifmata  aequalia  ;  Ac  eodem  modo  divifai 
lit  utraque  pyramidum ,  quae  ex  fuperiore 
divifione  ratae  funt ,  idque  femper  fiat ;  erit 
ut  unius  pyramidis  bafis  ad  alterius  pyrami- 
dis  bafim  ,  ica  &  omnia ,  quae  in  una  py- 
ramide ,  prifmata ,  ad  omnia  ,  quae  in  alte- 
ra  pyramide,  prifmata  multitudinc  aequalia. 

Slnt  fuper  bafcs  triangulares  ABC  ,  EFG  ,  duas     ^^  '^ 
pyramidcs  ABCD ,  EFGH,  ejufdcm  altitudi- 

Z  nis,/^-  ' 
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nis  4  quAratn  latcm  bifarkini  dividaRiur  la  pnndrs 
I,  K,  L,  M,  N,  O,  Q,  R,  V, 
comeaancurquercaaelL,  LK,  KN,  NO,  OM, 
JVfN,  LM,  Ml;  PR,  RQ,  QT,  TV,  VS,  ST, 
RS,  SP  ,  ua  ut  pyramis  utraque  fcAa  lit  in  binas 
pyramkjes  tequales  intcr  ,  &  fimilcs  toti  ^  ni- 
minim  in  AiLM ,  MNOD  ;  EPRS,  STVH;  & 
in  bina  pr?fmata  aqualia  IBKLMN,  CKLMNO; 
PFQRST,  GQRSTV  ;  ut  vulc  propofitio  praece- 
dens  :  eodcmque  modo  intcUi^anrur  elFe  divife 
PTtamid^sfaaec  AILM,  MNOD;  EPRS,  STVH, 
&  fic  deinceps.  Dico  iu  efle  omnia  prifmata 
ftdta  in  pyramide  ABCD  ,  ad  omnia  prifmata 
generatft  in  pyramide  EFGH,  illis  multirudirre 
«qualia,  ut  eft  bafis  ABG,  ad  bafin  EFG.  Cum 
cnim  fit  ut  ,  ad  CK ,  ita  FG ,  ad  GQ ,  eo 
quod  utraaue  linea  divifa  c(t  bifariam,  fint  autem 
trian^ia  ABC,  LKC  ,  fimilia  fimiliterque  pofi* 
ta;  Ittem  triangula  EFG ,  RQG,  ex  coroll.  pro* 

aii.ySxl.  poL  4«  lib.  6.  Erit  quoquc  ut  triangufum 
ABC,  ad  triangulum  LKC,  ita  triangulum  EFG, 
ad  triangulum  RQG.  Et  permutando,  ur  ABC, 
ad  EFG  ,  ita  LKC  ,  ad  RQG  ,  ita  eft  prifma 
CKLMNO,  adprifmaGQRSTV,  ut  mox  often- 
demus  atquc  ideo  ita  pri(ma  IBKLMN ,  ad 
prifma  PFQRST  ,  cum  ha&c  illis  fiiit  a&qualia  : 
Et  ut  unum  prifma ,  vidclicet  IBKLMN ,  ad 

hii-^uim.  unum  prifma  PFQRST  ,  h  ita  funt  duo  prifmata 
IBKLMN,  CKLMNO,  ndduoprifmataPFQRST, 
GQRSTV.  Uitur  crunt  quoquc,  ut  bafis  ABC, 
bafin  EFG  ,  ita  duo  pnTinata  in  pyranifdc 
ABCD,  ad  duo  prifmara  in  pyramide  EFGH. 
Simili  argumento  oftendemus  ,  ita  clTe  bina  prif^ 
mata  in  pyramidibus  AILM  ,  MNOD,  faftis  in 
pyramide  ABCD,  ad  bina  prifmata  in  pyramidibus 
EPRS ,  STVH ,  faftis  in  pyramide  EFGH  ,  ut 
funt  bafcs  AIL  ,  MNO  ,  illarum  pyramidura  ad 
balcs  EPR  ,  STV  ,  harum  pyramidum  ;  *  fic 
deinccps  eadem  femper  feAa  divifione.  Sed  ut 
illae  bafts  ad  has  ,  ita  eft  LKC  ,  bafis  qoas  illts 
cft  squalis  &  fimilis ,  ad  bafin  RQG  ,  qus  hi<s 
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eft  xqualis ,  &  (imilis ,  uc  in  prxcedeDti  cft  4e- 
monftraium ,  hoc  eft  ,  ita  eft  bafis  ABC ,  ad  ba- 
fin  EFG.  Igjtur  erunt  quoquc ,  ut  bafis  ABC^ 
ad  baiin  EFG  ,  ita  prifmata  cujuslibet  pyramidis 
fadae  in  pyramide  ABCD,  ad  prifmata  cujuslibet 
pyramidis  fadx  in  pyramide  EFGH  :  Ac  proptc- 
rea  erunt  quoque,  ut  prifmata  pyramidis  ABCD, 
ad  prifmata  pyramidis  EFGH ,  ita  prifmata  tam 
pyramidis  AILM,  ad  prilmata  pyramidis  EPRS  , 
quam  prifmata  pyramjdis  MNOD  ,  ad  prifmata 
pyramidis  STVH  ;  &  ita  dcinceps.  Quare  cum 
fint ,  ut  duo  prilmata  pyramidis  ABCD  ,  ad  duo 
prifmata  pyramidis  EFGH  ,  <^ita  omnia  prifroata  cii.frti^J 
in  pyramidibus  AUCD  ,  AILM  ,  MNOD  ,  &c. 
fimul  ad  omnia  prifmata  in  pyramidibus  EFGH, 
EPRS,  STVH,  &c.  fimul,  fi  haec  illis  multitu- 
dine  fint  aequaliu;  Eruut  quoque,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  ita  oinnia  prifmata  in  pyramide 
ABCD  ,  ad  omiiiii  prTmata  in  pyramide  EFGH. 
Quocirca  fi  fucriiu  dux  pyramides  ejufdem  alti- 
tudinis  ,  triangu!arcs  habchtes  bafes  ,  &c«  Quod 
erat  demonftrandum. 

L  E  M  M  A. 

Quod  autem  ftt  LKC ,  ad  QRC ,  ita  prifma 
CKLMNO,  ad  prifna  GQRSTi^,  ita  oftendemus. 
Intelligantur  ex  verticibus  D  ^  H  j  ad  bafes  j^BC^ 
EFG^  demtffA  perpendiculares  y  efud  erunt  altitudines 
d^uales  pyramtdum  ARCD ,  EFGH.  Quoniam 
igitur  plana  parallela  ABC  ^  MNO  y  dfecant  duOi  ^17.«^ 
reSlas^  nempe  DC  ^  Cr  perpendicularem  ex  D,  de^ 
miffam  proportionaliter  ^  fecatur  autemDC  ^  hifariam 
in  O  }  fecabnur  tjuoijue  perpendicularis  ex  D  ^  de^ 
miffa  btfariam  in  punElo  ,  cui  planum  MNO  ,  «r- 
ctirrit.  Eadem  ratione  perpendicularis  ex  //, 
miffa  bifariam  fecabitur  k  plano  STf^.  Quare  cum 
totd  perpendictdares  ponantur  aquates  ^  erunt  (r  di^ 
midid^  nempe  phfmatum  altitiidines  ^  ^quales  ;  jlc 
7.  2  protndt 
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froinde  frifmata  CKLMNO  y  GQRSir^  cum 
habeant  altittdines  dquales  ,  imer  fe  erunt ,  ut  bafes 
LKCy  RQG ,  per  ea^  qud  ad  frapof.  34.  lib.  1 1. 
demonflravtmus. 

T  H  E  O  R.  5.    P  R  O  P  O  S.  5. 

Sub  eadem  altitudine  exiftentes  pyrami- 
des ,  &  triangulares  habentcs  bafes  ,  inter 
fe  funt,  ut  bafes. 

TjtB.  Clnt pyramidesejufdemaltitudinisABCD,EFGH, 
XXXUh  quarum  bafcs  triangula  ABC  ,  EFG.  Dico 
j^.  7.  etCc  pyramidcm  ad  pyramidem ,  ut  eft  bafis  ,  ad 
bafin.  Si  enim  non  ita  fit,  ponatur  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  ita  pyramis  ABCD ,  ad  folidum 
X  ;  (juod  vel  minus  erit,  vel  majus  pyramide 
EFGH.  Sit  primo  minus  ,  magnitudine  Y.  Di- 
vidatur  pyramis  EFGH  ,  in  duas  pyramides  «- 
quales ,  &  <luo  prifmata  aequalia  ,  juxta  propon 
3.  hujus  lib.  Rurfus  eodem  modo  fadae  pyrami- 
dcs  in  pyramide  EFGH ,  in  binas  pyramides  ae- 
quales ,  &  in  bina  prifmata  xqualia,  &  fic  dein- 
ceps.  Quoniam  igitur ,  fi  a  pyramide  EFGH  , 
auferatur  plus  quam  dimidium ,  nempe  duo  prif- 
$  }.<&frf.  mata  PFQRST ,  GQRSTV  ;  aqux  majora  funt 
dimidio  pyramidis  EbGH :  Item  i  relicjuis  pyra- 
midibus  EPRS  ,  STVH ,  plus  quam  dimfdium  , 
earum  fcilicet  priimata,  &  fic  deinc^ps;  reJ/nque- 
tur  tandem  minor  magnitudo  quam  Y  ,  excellus 
pyramidis  EFGH ,  fupra  folidum  X.  per  lemmt 
propof  2.  hujus  lib.  Sit  ergo  jam  rcHaa  mag- 
nitudo  minor.  Cum  autem  pyramis  EFGH  , 
xqualis  ponatur  folidis  X,  Y;  erunt  reliqua  prif- 
mata  in  pyramide  EFGH,  majorafolido  X.  Di- 
vidatur  pyramis  ABCD,  in  duas  pyramides  as- 
quales,  &  duo  prifmata  xqualia,  &  eodem  modo 
faft»  pyramides  AILM,  MNOD,  in  binas  pyra* 
mides  squales ,  &  bina  prifmata  a^ualia;  Atquc 
hoc  toties  fiat,  quoties  id  fadum  fiiic  ia  pyrami- 
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de  EFGH.  fQuoniam  igitur  funt  omnia  prifina-  ci^,du§il 
ta  ki  pyramide  ABCD ,  ad  omnia  prifmata  nu* 
mcro  asqualia  in  pyramidc  EFGH,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafui  EFG  ,  hoc  cft,  ut  pyramis  ABCD ,  ad 
Ibiidum  X  :  Sunt  autcm  omuia  prifmata  in  pyra- 
mide  ABCD,  minora,  quamtota  pyramisABcD; 
4^  erunt  quoquc  omnia  prifmata  in  pyramide  di^.jaw/, 
EFGH ,  minora  quam  folidum  X.  Oftenfa  vero 
funt  &  majora.  Quod  cft  abfurdum.  Non  ergo. 
minus  eft  folidum  X,  pyramide  EFQH. 

Sit  deinde  folidum  X,  pyramide  EFGH,  ma*  _ 
jus.    Quoniam  igitur  ponitur  pyramis  ABCD ,    ^  ^ 
ad  folidum  X  ,  ut  bafis  ABC  ,  ad  bafin  EFG  : 
Erit  convertendo  folidum  X  ,  ad  pyramidein 
ABCD,  ut  bafis  EFG,  ad  bafin  ABC.  Ponatur,  ; 
ut  folidum  X ,  ad  pyramidtm  ABCD  ,  ita  pyra- 
mis  EFGH  ,  ad  folidum  Y.  Et  quia  folidum 
X  ,  majus  ponitur  pyramide  EFGH  ,  r  erit  &c  ti^umnu 
pyramis  ABCD ,  major  folido  Y.   Quare  crit , 
uc  bafis  EFG,  ad  bafin  ABC,  ita  pyramis  EFGH, 
ad  folidum  Y,  quod  minus  eft  pyramide  ABCD. 
Quod  eft  abfurdum.   Oftenfum  enim  eft  jam , 
non  poffe  effe,  ut  eft,  bafis  ad  bafin,  ita  pyrami- 
dem  ad  folidum  pyramide   minus.   Non  ergo 
majus  eft  folidum  X,  pyramide  EFGH,  lcd  ne- 
que  minus ,  eft  oftenfum.    Igitur  xquale  cft. 
Quare  cum  ponatur  ut  bafis  ABC ,  ad  bafin 
EFG  ,  ita  pyramis  ABCD  ,  ad  folidum  X  ;  jffit  f  9. 
autem  pyramis  ABCD,  ad  folidum  X  ,  ut  ad  j 
pyramidem  EFGH ,  Jblido  X ,  aqualem  :  Erit 
quoque  ut  bafis  ABC  ,  ad  bafin  EFG  ,  ita  pyra* 
mis  ABCD  ,  ad  pyramidem  EFGH.   Sub  eadem 
ergo  altitudine  cxiftentes  pyramidcs  ,  &c.  Quod 
erat  oftendendum. 


COROLLARIU  M. 

*  Hinc  fit,  pynmides  ejufdeai  altimdinis  fopet  eindtin, 

•  tel  aequtles  bafcs  triangulares  cooftitutas  ,  efre  inter  ie 
fcquales  i  propterea  quod  eandem  proportionem  habenc 
cum  bafibus  >  qu«  xquales  poountur  »  fel  certe  una  6c 
«idem.  "  , 

:  Z  3  THEOk. 
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lli        T  H  E  O  R.  6.   P  R  O  P  O  S.  6. 

Sab  eadera  altitudine  exift^ntes  pyrami- 
des  ,  &  polygonas  habentes  bafes ,  inter  fe 
funt ,  ut  bales. 

-r^»  Clntpyramides  ABCDEF,  GHIKLM,  quanim 
XXXlll   ^^^^^  polygon»  ABCDE  ,  GHIKL,  latera 
jL  g  '  multiladine  acqualia  habentes.   Dico  dlc  pyrami- 
'     dcm  ad  pyramidcm,  ut  eft  bafis  ad  bafia.  Rcfo- 
lutis  enim  bafibus  in  triangula  numero  a^qualia; 
erit  quxlibet  pyramis  in  totidem  pyramidcs  trian- 
ij.^^^,  gulares  divifa.   ^Quia  vcro  eft  ,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  ACD ,  ita  pyramis  ABCF  ,  ad  pyrami- 
dem  ACDF  ;  erit  componendo  ut  bafis  ABCD, 
ad  bafia  ACD,  ita  pyramis  AiCDF  ,  ad  pyra- 
bf.rfW  xnidem  ACDF  :  ^Scd  rurfus  cft  ut  bafis  ACD  , 
'  ad  bafin  ADE  ,  ita  pyramis  ACDF  ,  ad  pyrami- 
dem  ADEF.   Igitur  cx  aequo  ut  bafis  ABCD , 
ad  bafin  ADE,  ita  pyramis  ABCDF,  ad  pyra- 
midem  ADEF.    Componendo  ergo  erit  ut  bafis  • 
ABCDE,  ad  bafin  ADE,  ita  pyraniis  ABCDEF, 
ad  pyramldcm  ADEF.   Simili  argumer.io  crit  ut 
bafis  GHIKL  ,  ad  bafim  GKL ,  ita  pyramis 
GHIKLM  ,  ad  pyramidem  GKLM  ;  &  convcr- 
tendo  ut  bafis  GKL  ,  ad  bafin  GHIKL,  ita  py- 
cf.4i$J.  ramis  GKLM,  ad  pyramidem  GHIKLM.  cKwr^ 
fus  quoniam  eft,  ut  bafis  ADE,  ad  bafin  GKL, 
ita  pyramis  ADEF ,  ad  pTramidem  GKLM  ;  E- 
runt  quatuor  bafcs  ABCDE  ,  ADE ,  GKL  , 
GHIKL,  in  eifdem  proportionibus  cum  quatuor 
pyramidibus    x\BCDEF  ,    ADEF  ,   GKLM  , 
GHIKLM,  ut  manifcftum  eft  cx  dcmonftratione. 
Quare  ex  »quo,  crii      bafis  ABCDE,  ad  bafin 
GHIKL,  ita  pyramis  ABCDEF,  ad  pyramidem 
GHIKLM  :  Ac  proptcrea ,  fub  eadem  altitddine 
exlftentes  pyramidcs  ,  &c.  Quod  crat  dcmoa* 
ftrandum. 


SCHO^ 
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S  C  H  0   L  I  U  M. 

Quamvh  hujus  piof^jfiUoms  demonftratso  de  illh 
dnntaxat  pvramidibus   ej::fdcm  aUiifuiims  hquaiur  , 
fecundura  tntcr\>rc:c$\  q.idrum  hafes  polygon£  l^teisa 
hi^bent  muUttitdine  ttqiuiha  ,  fictle  iamen  idem  etii^ 
demanjlrahimus   de  fyrnmidibus  ejnfdem  altitudsnfS 
quarfivn  unins  hafis  i  Inrj  cmt.net  latera  quam  bajis 
alicrius.  S/nt  enim  du.v  pyramUes  ejajdem  aUitudinis 
Ai3CDIih\  GiJlK,  (j-.iurtim  iliius  bafts  ftt  poly^ona^  TAf^. 
nempe  feniagona ,  hnjits  rcro  triat^frttJaris,    Dico  elfe  XXXtiL 
pyramidcm   ad  pyramidcm  ,  ut  cjl  hafis  ad  bafin»  fit-  9: 
Kepjluta  enim  VCfdta^ronfj  /«  triavgula ,  erit  isf  pyror 
mis  tn  pyramidcs  n:'//7i  ro  aquules  divifa.    dQuoniam  i^f.dHodi 
vero  eji  ,  ut  btfis  AHC  ,  prima  quantitas ^  ad  bafif$ 
GHI ,  fecundam  quantitatem  ,  ita  pyramis  AiiCF^ 
tertia  qtiantttat   ad  pyrarnidem   GHIK  ,  quartam 
quantitatem  y       eodcm  mudo ,  ut  hafis  ACD,  qumta 
quantitaSj  ad  bafin  GHI^  fecundam  quantitatem  ^  ita 
pyramis   ACDF ,  fexta   quantitas  ,    ad  pyramidept 
GHIK  ,    quartam   qatnfttatem  :  e  Erit   ut   bafis  eit^^iqidial 
AUCD  ,  prima  quarjtiiaf   cum   quinta  ,  ad  bafin 
GHI^  fecundam  quantitate  n  |  ita  pyramis  ABCDF ^ 
tertia  quantitas  cnm  fexta^  ad  pyramidem  GHIK^ 
qttartara  quamtitatem.    Rttrftts    quta   efl  ,  ut  bafis 
ABCD  ,  prima  quantitas ,  ad  hafi^  GHIy  fecundam 
quantitatem  ^  ita  pyramis  A3CDh\  tertia  quantitas  ^ 
ad  pyramidem   GHIK  ,  quartam  quantttatem ,  ut 
modo  efh  ^fienfum'-  i::}  ut  bafis  ADE^  quinta  qtMn^  {  fldnod» 
titas  ad  bafin  GHI ,  fecundam  quantitatem  ,  ita  py^ 
ramis  ADEF^  fexta  quantitas  ad  pyramidem  GHIK  % 
quartam  quantitatem  ;  f^Erit  etiam  bafis  ABCDE%  gt^rfif/iB^. 
prtma  quantitas  cum  qutnta  ,  ad  bafin  GHI  ^  fecun^ 
dam  quantitatem  ^  ita  pyramis    ABCDEF^  tertia 
quantttas  cum  fexta  ,  ad  pyramidem  GHIK  ,  quar" 
tam  quantiiateM.    Quod  ejl  propofitujn*    Egdem  m«- 
do  femper  procedendum  eft  ,  fi  plura  fuerint  triangU' 
la  in  bafi  polygona» 

T  K  E  O  R.  7.   P  R  O  P  O  S.  7.  r: 

Omne  prifina  triangularem  habens  bafim, 
Z4  divi- 
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dividitur  in  tres  pyramides  aequales  inter  fe, 
triangulares  bafes  habentes. 

r^B.  Clt  prifma  ABCDEF ,  cu  jus  duo  triangula  op- 
iXXif^*  ^  pofita,  aequalia,  ac  fimilia  ABF,  DCE.  Dico 
fg.  I-     ipfum  prifma  fecari  in  tres  pyramidcs  triangulares 
inter  fe  squalcs.   Ducantur  cnim  in  tribus  paral- 
lelogranmiis  tres  diametri,  nempcAC,  in  AHCD; 
%l^.frimi  CF  ,  in  BCEF  ,  FD  ,  in  ADEF.   a  Quoniam 
hf. d»Ad.  igitur  triangula  ABC ,  ADC,  aequalia  funt;  ^eft- 
^  '       que  ut  bafis  ABC  ,  ad  bafin  ADC  ,  ita  pyramis 
ABCF ,  ad  pyramidem  ADCF,  cum  hae  pyrami- 
des  candem  habeant  altitudinem  ,  nempe  perpen- 
dicularem  ex  F,  vertice  ad  planum  ABCD,  de- 
milfam  ;  Erunt  &  pyramides  ABCF  ,  ADCF  , 
inter  fe  asquales.   Eadem  ratione  asquales  erant 
pyramides  ADFC  ,  EFDC,  fuper  aequales  bafes 
ADF,  EFD,  conftitutac,  &  fub  «^dem  altitudinc, 
nempe  perpendiculari  ^  vertice  C  ,  ad  planum 
ADEF ,  demifFa.   Eft  autem  pyramis  ADCF  , 
eadem  pyramidi  ADFC,  cum  illa  contineatur 
auatuor  planis ,  nempe  bafi  ADC  ,  &  trianguVu 
ADF ,  ACF  ,  DCF  ;  haec  vero  eifdem  quatuor 
planis,  nimirum  bafi  ADF,  &  triangulis  ADC, 
.  ACF  ,  DCF.    Igitur  tres  pyramides  ABCF , 
ADCF,  EFDC,  feu  CQEF  ,  (gu«  eadem  eft 
pyramidi  EFDC  ,    cum  tam  EFDC  ,  quam 
CDEF,  contineaiur  planis  CDE ,  EFD,  DCF, 
FCE,)  totum  prifma  componentes,  ut  perfpicu- 
um  eft  ,  Muales  funt  inter      ;  Ac  proprerea 
prifma  ABCDEF ;  in  tres  pyramides  asquales  ert 
divifum.   Quo  circa  omne  prifma  triangularein 
habens  bafin,  &c.   Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIDM. 

Hinc  coIli^*tar  ,  quamlibst  pyramidem  cfls  tcrtfim 
pmem  prifmttis  ,  qaoJ  eandem  cam  ilU  habee  &  ba- 
fim  •  8c  altitadioem  :  Sife  priTma  quodUbet  triplum  efie 
pyramidti  »  quae  uadem  cum  ipfo  h^bet  8c  bafia*  &  al- 
titudincm. 
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Sit  enim  primum  pyramis  A6FC»  triaogulirem  habeos  TAB^ 
bafm  ABF     &  prifma  ABCDEF  ,  fub  cadcm  altirudine  XXXIK 
eandem  habens  bafin  crianeularem  ABF-    Dico  pyrami-  fig.  a* 
dem  efTt;  tertiam  partcm  prifmatis.  Nam  fi  duatur  red^ 
DF  >    erit  prifma  divifum  in  trcs  pyramides  acqualef 
ABCF  .  ADCF  ,  CDEF  ,  c  ut  dcmonttratum  cft  ;  Ac  c  j.du^l 
proptcrea  pyramis  ABCF  ,  boc  ctt  ,  pyramit  ABFC  • 
( cum  hxc  illi  Cii  zqualis  .  immo  cadem  ,  quod  ci((iem 
planis  coraprehcndatur  ABF  ,  FCA,  ABC,  CBF,)  tcrtit 
pars  crit  prifmatis  ABCDEF.  Cum  igitur  pyramis  ABFQ,  . 
sequalis  (it  cuicunque  alteri  pyramidi  iub  eadem  altitudi- 
ne  ,  6l  fupsr  eandem  ba(in  ABF  ,  conttirutx,  eir  coroll* 
propoT.  f.  hujus  lib.  manifeflum  eft  ,  quamlibet  pyra* 
midem  cife  tertiam  partem  prifmatis,  quod  eandem  cum 
illa  habet  bafin  trianealarem  8c  alritudinem  $  ac  prupteret 
priftna  e  contrario  cfle  pyramiJif  triplum.  • 

Sit  dcinde  pvramis  ABCDE  ,  cujus  bafis  red^ilineom  TjfB, 
^juodcunque  ABCD  ,  quotlibct  latcrum  ;  6c  prifma  XXXIF* 
ABCDEFGH  ,  fub  eadem  altitudine  candem  habens  ba-  fg^  |. 
iim^  Dico  rurfus  pyrami  iCm  eiTc  prifmatis  partem  ter- 
tiam.  Refoluta  enim  bafi  ABCD  ,  &  plano  oppofito 
EFGH,  in  trianj»ula  numero  sequalii  ADB,  BCD ,  EHF» 
FGH  ,  crit  prilma  in  totidem  prifmita  bafes  habentia 
triangularei  divifum.  Du8is  ergo  re£^is  AH,  6H,  DF, 
CF  ,  trit  ,  ut  demonftratum  eft,  pyramis  ADBH,  tertti 
-ptrs  prifmatis  ABFEHD.  Item  pyramis  BCDF  ,  tertia 
pars  prifmatis  CDHGFB.  Quare  erit  ut  pyramisADBH, 
ad  prifma  ABFEHD  ,  ita  pyramis  BCDF  ,  ad  prifma 
CDHGFB  ;  d  Kc  propterea  ut  una  pyramis  ad  fuum  prif- 
ma  ;  ira  omnes  pyramidcs  ad  omnia  prifmart  •  hoc  eft, 
ad  priftna  ABCDEFGH.  Igiturpyramides  ADBH.  BCDF, 
iimul  tertiam  partem  conftitueot  prifmatis  ABCDEFGH. 
Sunt  autem  pyramides  ADBH,  BCDF,  a;quales  pyramidt 
ABCDE  ;  propterea  quod  pyramides  ADBH  ,  ADBE  , 
iup.-r  eandem  bafin ,  8c  fuper  eadem  altitudine  »  ni- 
mirum  inter  plaoa  parallcla  ,  funt  zc^uales  ,  ez 
coroll.  propof.  f.  huius  lib.  Eadcmque  ratione  arqualea 
funt  pyramidcs  BCDF  ,  BCDE  ,  fuper  eandcm  ba£m . 
flc  fuper  eadem  altitudine.  Quapropter  cum  pyramidaa 
ADBE,  BCDE  ,  componsDt  totam  pvraroidem  ABCDE» 
erit  6c  pyramis  ABCDE ,  tcrtia  pars  prifmatis  ABCDEFGH. 
Cum  igitur  |y|rrarois  ABCDE  ,  aequalis  fit  cuicuoque  alt»- 
ri  pyramidi  fub  eadem  altirudine  £c  fnper  eandem  bafim 
ABCD ,  conftituta ,  per  coroll.  propoC  f .  hujus  Hb.  per- 
(picuam  cft  >  quamlibet  pvramidcm  effit  tertiam  partem 
%S  prifiiut 
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prifiaatis»  quod  eandem  cum  ilU  habet  bafim  maltilate- 
nm  •  eaademque  alcinidiaem. 

Quod  fi  bafis  pjramidis  ,  ac  pHrmatis  plura  ba&eat 
latert  »  eodem  modo^oftendetur,  pyramidem  efie  prifrna- 
tif  paitem  tertiam.  Nam  divifis  polygonis  in  triaryi^ula  • 
^fhmi  erit  prifraa  in  totidem  prifinaca  bafes  babentta 
tQangubr^  Unde  fingulx  pyramides  triangulares  horom 
prifmatum  erunc  tcrtiae  partes  fingulorum  prinxumm. 
Cum  igicur  omnes  hae  pyramides  squalcs  fint  pxramidi 
kifim  habenti  polygonum  prifmacis  propofiti  ,  corflat 
pfopoficum* 

S  C  H  0   L   I  U  M. 

Sub  eadem  altitudine  exiftentia  fripm$aj  ^jnaf- 
•  cmque  habeam  bafes  ,  imer  fe  funt ,  ut  bafes. 

Quamvis  enim  hoc  demonJlrMtum  fit  in  lit,  ii. 
fripnatis  ,  (juoruni  du»  pU/ta  oppofita ,  paraUeU  ^  ^ 
^qualia  ,  funt  trian^uU  ^  licet  eerum  bafes  fint 
ra^eUgramma^  vcrtices  ver9  lined  red^t  :  mec  mme 
de  parallelepipedis  ,  qud  nonuni  prifm^um  comtineri 
diximus:  Nunc  tamem  id  iffum  demonftrabtmus  mm^ 
yerfe  de  omnihus  prifmatis  ,  qu%rmm  dmo  plama  sd^ 
verfa^Jive  bafes,  fumt  pefygona^  quamvis  plura  Airr- 
r0  ,  feu  4mguU  in  unimt  bafe  reperiantur  ,  quam  im 
iafe  alterius,  Sint  igitmr  duo  frifmata  ejufdem  al- 
tjiU.  thmdimis  ABCD&FGHIK,  LMmPQRS  ,  quorum 

XXXlf^*  ^^gj  fi„f  fi^ura  multiUter^.  Dico  ut  efl  bafis 
4-  ABCDE ,  ad  ba/im  LMMO  ,  ita  ejfe  prifma  ad 
frifma.  Si  enim  ex  omnibus  anguUs  utrtufque  bafvs 
ud  uttum  pun^um  fuperiotis  pUni  ^  quod  baji  oppo^ 
'mrtur  ,  lined  re6i<g  ducantur  ,  eonfar^ent  dsue  pyra^ 
mides  fub  eadem  altitudine  cum  prtfmatss  hahentts 
eafdem  bafes  >  /1c  proinde  per  corolU  pradiSum  hur 
jus  propof  qu^tlibet  pyrsmis  terti^  pars  erit  fui 

air.^*  t^^fi^^***   ^iluam  (A  rem  eri$  ,  ut  pyrmmit  ad  fgt 
^        rmmidem,  ita  prifma  ad  prifn$a:  Sed  pframis  ad  fjh 
mtidem  efi,  ut  bajis  md  bajim,  ut  ofiemfmm  efi  profof 
4»  ejufqme  fibolie.   Igitmr  erit  qmeqme  mt  bafis  ad 
if^^  its  pifimm.  ad prifma.  Qmod  efi  prepofitMm. 

THEOR* 
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T  H  E  O  R.  8.  P  R  O  P  O  S.  8.  fiij: 

Similcs  pyramides ,  qii«  triangulares  ha- 
bent  bafes ,  in  triplicata  funt  homologorum 
laterum  ratione. 

Slnt  pyramides  fimiles  triangulares  ABCD,  TAB: 
EFGH  ,  ita  ut  bafes  ABC  ,  EFG,  fiiic  fimi-  £^-^'^2 
les  ,  &  reliqua  triangula  unius  fimilia  reliquis-Wf-  f* 
triatigulis  alterius.  Dico  proportioncm  pyrami- 
dum  efle  triplicatam  proportionis  ,  ouam  habcnt 
latera  homologa,  nempc.  BC,  FG.  Extendanrur 
enim  plana  triangulorum  ABC ,  CBD ,  DAB  , 
perficianturque  parallelogramma  BI  ,  BK  ,  BL. 
Deinde  ducantur  LM  ,  IM  ,  rcdis  AI  ,  AL, 
parallelas  convcnientcs  m  M  ,  connedaturque  re- 
fta  KM.  Erit  igitur  complctum  parallelepipedum 
BM  ,  ejufdem  cum  pyramide  altitudinis  ;  cum 
plana  folidi  BM  ,  fint  parallfela,  ut  facile  colli>;i- 
tur  ex  propof.  i^.  lib.  11.  Rurfus  eodem  modo 
perficiatur  parallelepipedum  FQ.  Quoniam  igitur 
ob  fimilitudinem  pyramidum,  anguli  plani  ABC, 
EFG,  funt  agqualcs  ,  eftque  ut  AB,  ad  BC,  ita 
EF  ,  ad  FG  ;  erunt  parallelogramma  BI ,  FN, 
fimilia.  Eodem  modo  cum  anguli  ABD,  EFH, 
fint  aBquales,  fitque  ut  AB,  .ad  BD,  ita  EF,  ad 
FH  ;  Item  anguli  DBC  ,  HFG  ,  squalcs,  &  ut 
DB,  ad  BC  ,  ita  HF  ,  ad  FG :  crunt  &  paraile- 
logramma  BL,  BK,  parallelogrammis  FP,  FO , 
fimilia.  ^'Sed  tam  tria  BI  ,  BK  ,  BL,  parallcle-a  t^und. 
pi.  edi  BM  ,  reliquis  tribus  oppofitis  DM  ,  AM, 
CM  ,  quam  tria  FN,  FO  ,  FP  ,  parallelepipedi 
FQ  ,  reliquis  c^ofitis  tribus  HQ ,  EQ  ,  GQ , 
^funt  asqualia ,  &  fimilia.  I^itur  fex  plana  cir-bi4.m^ 
cumfcriD€ntia  £oUdum  BM ,  timilia  funt  fex  pla- 
nis  lolidum  FQ ,  ambientibus  ;  Ac  propterea  ex 
<lefin.  9.  lib.  11.  fimilii  funt  parallelepipeda  BM, 
FQ.  Quoniam  vcro  duais  roais  LI,  PN,  ^priJE- cv.J«6ttJ 
mata  DBCILA,  HFGNPE,  habem  eandem  pro- 
portioncm  ,  quam  paralkkppeda  BM  ,  FQ,  co- 
rum  dupla ;  &  pyramidcs  ABCD ,  EFGH ,  ean- 
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Aiuif^*  dem,  quam  prifmata  difta ,  earum  tripla;  ^^habe- 
bunt  quoque  pyramides  eandem  proportionem , 

%ii.9nd,  quam  pirallelepip^.  ^Cum  igitur  proportio  pa- 
rallelepipedi  BM  ,  ad  parallelcpipedum  FQ ,  fic 
triplicata  proportionis  homologorum  laterum  BC, 
FG;  erit  q,uoque  proportio  pyramidis  ABCD,  ad 
^  pyramidcm  EFGH ,  proportionis  BC ,  ad  FG  , 
triplicata.  Similes  itaque  pyramides ,  quae  trian- 
gulares  habent  bafes ,  &c.  Quod  crat  dcmon- 
ftrandum. 


'Ez  hoc  qaoque  cfl  manifcftum  «  fimilef  pyramides  , 
quarum  bafes  plura  larera »  quam  trit  ,  continent  »  habe- 
-re  proportionem  homolo^orum  Jaterum  tripUcatam* 

Siur  pyramides  rimiles  ,  quarum  baft^s  redlilinea  fimilia 
TjfB.  plurium  Jaterum  ABCDE»  GHI&L.    Dico  propoRioaein 


fg.  6*  Jatera  bomulu^a  AB  ,  GH.  Nam  fi  ez  anguiis  E  ,  L  » 
ducantur  ad  ani^ulos  oppofitos  re^x  KB  •  BC>  LH,  LI» 

t  ^o.fixt»  fdmix  erunt  bafcs  (imiles  io  triangula  numero  sequaha  » 
2c  nmiiii  ;  nimirum  triangula  ABE  ,  EBC,  CDE,  fimi- 
lia  erunt  criangulis  GHL  ,  LHI  ,  IKIL.  Quoniam  ereo 
ob  pyramidum  fimilttudinem  ,  triani^ula  A£F  »  GLM, 
fimilia  Aint  ,  &  angulus  FEA  ,  an^uio  MLG,  xqualis; 
crit  ut  F£  ,  ad  E4  ,  tta  ML,  ad  LG:  Ut  aotera  EA, 
ad  EB  ,  ita  LG ,  ad  LH ,  propter  fimilitudinem  triangu- 
lorum  AEQ  ,  GLH.  Igitur  ez  scquo  erit  ,  ut  F£,  ad 
£B,  ita  ML,  ad  LH.  Rurfiis  quii  eft  ut  £B,  ad  BA  , 
ita  LH,  ad  HG  .  ob  triangula  fimilia  ABE  ,  GHL  i  Et 
ut  BA  ,  ad  BF  ,  ica  HG ,  ad  HM ,  cum  ob  ppramidum 
fimilitudioem  fimilia  fint  triangola  ABF  »  GHM  i  Erit 
quoque  ex  xquo  ,  ut  £B  ,  ad  BF  Aita  LH  ,  ad  HM: 
Ac  propterea  cum  fit ,  ut  FE  .  ad  n£B  ,  ita  ML  ,  ad 
LH  i  8c  ut  EB  ,  ad  BF  ,  ita  LH  „  ad  HM ,  erit  etiam 

g  f*fext.  ex  acquo  ,  ut  FE  ,  td  FB  ,  ita  ML ,  ad  MH.  g  Quare 
xquiangula  ,  atque  adeo  8c  fimilta  fiint  triangula  F£B, 
MLH.  Sunt  aucem  &  trianguU  FEA  »  FAB  »  AEE  » 
triangulis  MLG  ,  MGff »  GHL  ,  fimilia.  Igitor  pjrnmi- 
des  ABSF  ,  GHLM  ,  ex  defio.  9.  iib.  11.  fimtJes  font. 
Etdem  rattooe  fimiies  eruot  pTraraida  EBCF  ,  LHIM  ; 

hS.  A$d.  Item  CDEF  ,  IKLM.   i&Quapropter  ,  ut  demooftratum 


—  cft  ,  pyiamides  ABEF  ,  I£BCF  ,  CDEF .  td  pyramidct. 


COROLLARIUM. 


GHLM, 
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GHLM.  LHIM.  IKLM.  fiogote  .d  fingulM.  »np««^ 
proportionem  habebunt  laterpm  homologorum  AB ,  BC , 

r  «.'dL^pr^^SoneS  cm  bafium 

ws,  ,A,que  idcirco  erit  ut  una  pyram.J  ABEF.  ad  un.m  iii.jKft». 

pvnmirfrm  GHLM  .  ita  omnes  pywmidM,  nempe  pyra- 

mis  ABCDEF  .  ad  omnes  pyramidts  .  nim.rum  ad  pyw. 

»idem   GHIKLM.   Quam  ob  rem  , 

?BEF  .  ad  pyramidem  GHLM  .  habcat  ".pUcatam  pro- 

rum  AB ,  GH.   Quod  eft  propofitum. 
T  H  E  O  R.  9-   P  R  O  P  O  S.  9. 

•  ^qualium  pyramidum,  &  triangulares  ba- 
fes  habentium,  reciprocantur  bafes  &  alu- 
tudines.  Et  quarum  pyraraidum  trianeulares 
bafes  habentium  reciprocantur  bafes  &  ala- 
tudines  ,  illsc  funt  aequales. 

Clnt  scquales  Py^mides  triangularcs  ABCD,  ta». 
*^  EFGH.    Dico  earum  bafes  AOL  ,  JiPU ,  «  XXXiy. 
altitudines  eSc  reciprocas,  hoc  ell  ,  cffe  ut  A?C.  fg.  7- 
ad  EFG,  ita  altitudinetn  pyramidis  EfGH,  ad 
altitudinem  pyramidis  ABCD.   Si  enim  perfician- 
tur,  ut  in  prsecedenti  propofuione  didtum  elt  j  pa- 
rallelepipeda  BM  ,  FQ  ,  earundem  altitudmura 
cum  pyramidibus,  conneaanturque  r^a  LI , 
PN;  erunt  prifmata  DBCILA ,  HFGNPE  ,  cum 
fint  tripla  pyramidum ,  qu«  xqvxales  Ponuntur, 
inter  fe  aqualia;  Ac  proinde  parallelepipeda  BM, 
FO,  cum  fint  prilinatum  dupla,  xqualia  quoque 
eruht.   4Quare  bafes  eorum  &  altkudincs  rcci- ,  34. 
procabumur ,  hoc  eft,  erit  ut  bafis  BI  ,  ad  bafin 
FN,  ita  altitudo  folidi  FQ,  ad  alntudinem  folidi 
BM;  ^Ut  autcm  bafis  Bl,  ad  bafim  FN,  ita  eftbiy.jrt.fJ 

trian- 
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trfangulinn  ABC ,  td  triaDgulum  EFG.  Igitur 
er  i  qtioquc ,  ut  bafis  ABC ,  ad  bafin  EFG  ,  ita 
altitudo 'pyrJUi^idis  EFGH ,  ad  altitudinem  pyra- 
midis  ABCD,  cum  altitudines  pyramidam  ejedem 
fiiit,  qux  parallelcpipedorum;  Ac  propterea  bafes 
&  altitudincs  pyramidum  xc^ualium  reciprocantur. 

Sint  jam  bafes  &  altitudmes  recq^rocac.  Dico 
pyramidcs  cffc  aequaies.   Conftrudla  enim  figura, 

eijr«fMtf«  prins  ;  ^cum  lit  ut  ABC,  ad  EFG,  ita  paral- 
kiof;rammum  BI  ,  ad  parallelogrammum  FN  ; 
fintque  eacdem  altitudines  parallelepipedorum,  & 
pyramidum  ;  enint  quoque  bafes  parallelepipcdo- 

d}4»MM/*  rum ,  aUitudines  eorundem  reciprocs  ;  JAc 
propterca  inter  lc  aequalia  erunt  parallelepipeda 
BM,FQ.  Quare&prifmataDBCILA,HFGNPE, 
corum  dimidia ,  xqualia  crunt  :  Atque  propterea 
pyramides  quoque ,  prifmatum  tertiat  partes  ,  ae- 
quaics  eruut.  JBqualium  igitur  pyramidam  ,  & 
triangularcs  baics  habentium  ,  &c.  Quod  erat 
dcmonftrandum. 

^"V      T  H  E  O  R.  xo.    P  R  O  P  O  S.  .  lo. 

Omnis  conus  tertia  pars  efl:  cylindri  ean- 
deni  aim  ipfo  bafin  habentis  ,  &  aldtudi- 
nem  aequalcm. 

j-jtB.  T-JAbeant  conus  &  cylindrus  bafin  eandcm  cir- 
XXXlK  ^ulum  ABCD,  &  alritudinem  eandem.  Di-' 
fg.  8»  co  conum  cylindri  cfle  tcrtiam  partem.  Si  enim 
conus  non  credatur  efl!e  tcrtia  pars  cylindri,  non 
erit  cylindrus  coni  triplus  ,^  lcd  vel  major ,  vel 
mmor  triplo  coni.  Sit  primum  major  quam  tri- 
plus  coni,  magnitudine  E^  ita  ut  cyUndrus  fit 
xqualis  triplo  coni  &  nugnitudini  E ,  fimui.  In- 
fcribatur  in  circulo  quadratum  ABCD ,  &  cfrca 
cundem,  quadratum  JFGHI;  imclHganturquc  fii- 
pcr  haec  quadrata  fub  altitudine  coni ,  &cylindriy 
crefta  duo  parallelcpipeda.  Quoniam  igitur  qua- 
dratum  AJBCD^  dunidium  eft  quadrati  FGHI, 


ut 
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nt  ad  propof.  9.  lib.  4.  oftcndimus  ;  s  eftque  xA  8  3t.inu£ 
bafis  ad  bafin  ,  rta  parallclepipedum  ad  parallcle- 
pipedum  ejufdem  altitudinis  ;  Erit  &  parallelepf* 

Eedum  bafis  ABCD  ,  dimidium  parallelepipedt 
afis  FGHI  ;  Ac  proindc  parallelqpipedum  bafis 
AbCD  ,  majus  erit ,  quam  dimidium  cylindri  , 
cujus  bjifis  circulus  ABCD.  Secentur  bifariam 
peripherijB  AB ,  BC ,  CD ,  DA  ,  in  punftis 
L,  M,  N,  adjunganturquc  reftjB  KA,  KB,  LB, 
LC  ,  MC  ,  MD  ,  ND,  NA.  Ducatur  quoque 
pcr  K ,  rcita  OP  ,  tangcus  circulum  in  K,  qu2B 
parallela  erit  ipfi  AB ,  ut  ad  propoC  27.  lib.  3. 
oftendimus ,  occurratque  reftis  DA,  CB,  produ- 
ais  in  P,  &  O ;  &  fuper  AKB,  ABOP,  intelH- 
gantur  prifmata  fub  altiiudine  coni  &  cylfndrL 
^Quia  ergo  triangulum  AKB  ,  dimidium  eft  pa-  h^hfrlml 
rallelogrammi  ABOP ;  erit  quoque  prifma  bafis 
AKB,  dimidiumprifmatis,  feuparallclepipedibafis 
ABOP:  cumfitprifma,  adprifma  utbafisadbafim^ 

auemadmodum,  ad  propol.  7.  hujus  lib.  demon- 
ravimus;  Ac  propterea  prifma  bafis  AKB ,  mar 
jus  erit,  quam  dimidium  fegmenti  cylindri,  cuju$ 
bafis  figura  contenta  Hnea  reda  AB ,  &  periphc- 
ria  AKB.  Eadem  ratione  erunt  prifmata  >  quo- 
rum  bafes  reliaua  triangula  BLC,  CMD,  DNA^ 
&  altitudo  eadem ,  quae  coni  &  cylindri ,  majo- 
ra,  quam  dim'dia  fcgmcntorum  cylindri,  quorum 
bafcs  circuli  fc^mcnta.  Omnia  igitur  haec  prilr 
innta  fi mul  majora  lunt ,  quam  dimidia  omnium 
fcgmcntorum  cylindri  fimul.  Quod  fi  rurfus  pe- 
riphtrire  AK,  KB,  &c.  fecentur  bifariam,  &  ad- 
jun^antur  rcctx  lincaj ,  conllitucntur  eodem  mo* 
do  prifmata  ejufdem  altitudinis  cum  cono ,  & 
cylindro  ,  quae  majora  erunt  fimul ,  quam  dimi- 
dia  omnium  fegmcntorum  ^cylindri  fimul ,  quo- 
rum  bafcs  circuli  fegmenta  ,  &  fic  deinceps. 
Quoniam  vero  fi  i  cylindro,  cujus  bafis  circulu« 
ABCD ,  auferatur  plus  quam  dimidium  ,  nempfi 
^arallelepipedum  bafis  AbCD ;  &  i  reliquis  feg- 
mentis  plus  quam  dimidium ,  nimirum  prifinata 
bafium  AKB,  BLC,  &c.  attfae  in4iuirc  modum 

femper 
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iemper  fiat  detradio ;  relinquitur  tandem  minor 
magnitudo,  quam  £,  exceiTus  cylindri  fupra  tri* 
plum  coni,  per  lemma  propof.  2.  hujus  lib.  Sim 

iam  fegmenta  cylindri  relida  bafium  AK ,  KB  , 
JL,  &c.  (quaequidembafesfuntcirculifegmenta,) 
fimul  fumpta,  minora  quam  E.  Cum  igitur  cy- 
lindrus  aequalis  ponatur  triplo  coni  &  magnitu- 
dini  E,  fimul;  Si  ei  cylindro  auferantur  fegmen- 
ta  difta,  &  ex  triplo  coni  una  cum  magnitudinc 
E ,  ipfa  magnitudo  E  ,  qnx  major  eft  didis  cy- 
lindr:  fegmeiitis  ,  erit  reliquum  prifma  bafis  mul* 
tangulae  AKBLCMDN,  eandem  habens  altitudi- 
nem  cum  cono  ,  &  cylindro ,  majus  quam  reli- 
quum  triplum  coni ;  ideoque  conus  minor  erit, 
quam  tcrtia  pars  prifmatis.  Quare  cum  didi 
priJmatis  fit  tcrtia  pars  pyramis  ,  cujus  eadem 
cum  ipfo  bafis  &  altitudo,  ex  coroll.  propof  7. 
hujus  lib.  Erit  conus  minor  dida  pyramide,  to- 
tum  parte.  Quod  eft  abfurdum.  Non  igitur  ma* 
jOr  eft  cylindrus  triplo  coni. 

Sit  deinde  cylindrus  minor  triplo  coni,  ac  pro- 
inde  conus  major  quam  tertia  pars  cylindri.  Sit 
ergo  conus  major  quam  tertia  pars  cylindri,  rnag* 
nitudine  E  ;  ita  ut  conus  squalis  fit  certis  parti 
cylindri,  &  magnitudini  E,  fimul.  Infcribatur 
rurfus  in  circulo  quadratum  ABCD  ,  &  circa 
cundem  ,  quadratum  FGHI  ;  intelliganturque  fu- 
per  hacc  quadrata ,  pyramides  fub  altitudine  coni 
&  cylindri.  Quoniam  igitur  quadratum  ABCD , 
dimidium  eft  quadrati  FGHI ,  ut  ad  propof.  9. 
iCihii.  4-  demonftravimus,  </cftque  ut  bafis  ad  bafin, 
ita  pyramis  ad  pyramidem  ejufdem  altitudinis ; 
Erit  quoque  pyramis  fuper  ABCD ,  dimidium 
pyramidis  fuper  bafin  FGHI ;  ac  proinde  pyramis 
fuper  bafin  ABGD ,  major  crit  dimidio  coni , 
cujus  bafis  circulus  ABCD.  Secentur  peripheriaB 
AB,  BC,  CD,  DA,  bifariam  in  K,  L,  M, 
N  ,  adjunganturque  refta  AK  ,  KB ,  BL,  LC, 
CM,  MD,  DN,  NA.  Ducatur  quoquc  per  K, 
refta  OP^  tangens  circulum  in  K,  quas  parallela 
crit  ipfi  AB ,  ut  ad  propof.  27.  lib.  3.  demon- 

ftravimusi 
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ftravimus,  occurratque  rcfiis  DA,  CB^  pr^udiis 
in  P,  &  0>  &  fupcr  AKB,  ABGP,  int^liJBantur 
pyramidcs  fub  altitudine  coni  &  cylindru  eQuig  e^i.^rM 
crgo  triangulum  AKB  ,  dimidium  cfl  parallelo- 
grammi  ABOP ,  erit  quo(^ue  pyramis  fupcr  bafia 
AKB  ,  dimidium  pyramidis  fuper  bafin  ABGP  , 
/cum  pyramidcs  habeant  proportionem  eandem ,  i  ^^dm^ 
quam  bafes  ;  ac  proinde  pyramis  iiper  .bafin 
AKB  ,  major  erit  dimidio  fcj^nenti  coni  ^  .  cujus 
bafis  figura  contenta  linea  reda  AB  ,  &  pcriphe- 
ria  AKB.   Eadem  ratione  erunt  pyramtdE&,  qua^ 
rum  baies  rcliciua  triangula  BLC  ,  CMD  y  DNA  , 
&  altitudo  cadtm  cum  cono  &  cylindro ,  Hiajo* 
»es quam  dimidia  fegmentorum  coni ,  quorum 
bafei  cicculi  fwj^mcnta.  Omnes  igitur  hae  -pyra- 
mides  fimuJ  majorcs  funt ,  quam  dimidfa  omni- 
Ufn  fegmentorum.  coni  fimul.   Quod  fi.  rurfut 
peripheriaeAK,  KB,J3L,  LC,  CM,  MD,1DN, 
NA  y  leceniur  bifariam  ,  &  adjungantur  redtx  li- 
neae  in  eodcm  circulo^  conftituentur  eodcin  mo- 
do  pyramidcs  ejurdcm  aititudiiiis  cum  cono  & 
cylindro,  qux  majores  eruni  fimul,  quam  dimi- 
dia  omnium  fegmcntorum  coni  fimul ,  quorum 
bafes  circuli  fcgmenta  ;  &  fic  deiuccps.  Quoni- 
am  vcro  fi  i  cono,  cujus  bafis  circulus  ABCD^ 
aufcratur  plus  quam  dimidium ,  nempe  pyramit  ^ 
fupcr  bafiii  ABCD ,  quam  majorem  eife  oftendi- 
raus ,  quam  dimidium  coni ,  cujus  bafis  eft  cir-j 
culus  ABCD;  &  a  reliquis  fegmemis  plus  quam 
dimidium  ,   uimirum  pyramidcs  bafium  AKB  ^ 
BLC  ,  CMD  ,  DNA  ;  atque  in  hunc  modum 
fcmp^r  fiat  deiraclio  ;  relinquitur  tapdem  minot 
magnitudo  ,  quam  E,  excefTus  coni  fupra  tertiam 
partcm  cylindri:  per  lemma  propof.      hujus  lib. 
Sint  jam  fegnienta  coni  relida  bafium  AK,  KB, 
BL,  LG,  CM,  MD,  DN,  NA,  (quse  quidem 
ba(es  lunt  circuli  fegmenta,)  fimul  fumpta  mi* 
Bora,  quam  £.   Cum  igitur  conut  squalis  po* 
natur  tertis  parci  cylindri,  &  magnitudini  £, 
fimul ;  fi  ex  cono  detrahantur  fegmenta  praodidm^ 
&  cs  tertia  parte  cylindri  una  cmii  magn&udine 
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£  j  ipfii  maKnitudo  £ ,  qu2  major  eft  prsfaris 
xoni  iegmentis  ;  erit  reliqua  pyramis,  cujus  bafis 

\  \  jpolygonum  AKBLCMDN,  eandem  habcns  al- 
-titudincm  cum  cono  &  cyliadro ,  major  quam 
>  tcnia  pars  cylindri  reliqua  ;  ac  proinde  triplum 
AvBat  pyramidis  majus  erit  cylindro.  Quocirca, 

V  >  cuni  prmna  eandem  habens  baiim  cum  dida  py- 
ramide ,  eandemque  altitudiuem  cum  cono  & 
cylindco  ,  triplum  fic  ipfius  pyramidis ,  ut  ilipra 
in  coroli.  propof.  7.  hujus  lib.  i  uobis  efl  dc* 
monftratum ,  erit  hujufcemodi  prifina  majus  cy 
lindro  ,  pars .  toto.  Quod  cft  ablurdum.  Non 
ergo  cyitndrus  minor  clt  triplo  coni :  Sed  neque 
major  triplo  eft  ottcnfus.  Igitur  aBqualis  eft  tri- 
plo  coni  ,:proptereaque  conus  tertia  pars  eft  cjf- 
lindri.  Omnis  igitur  conus  tertia  pars  eft  cyhn* 
jdri  ,  eandem  cum  ipib  baiim  habentis,  &  altitu^ 
ilinem  '^qualenu  Quod  crat  demonftrandum. 


*5       T  H  E  O  R.  II.   P  R  O  P  O  S.  ix. 

;  Sub  eadem  altitudine  exiftentes  coni  & 
cylindri ,  incer  fe  func ,  ut  bafes. 

Clnt  fiib  eadem  altitudine  coni  &  cylindri,  quo- 
jfXX/K  ^  ^^^^  circuH  ABCD  ,  EFGH,  altitudincs 
vero:^uiiles  IK  ,  LM.  Dico  ut  eft  bafis  ad 
balim,  ita  effe  conum  ad  conum ,  &  cylindrum 
ad  cyhndrum.  Si  enim  hoc  non  credatur,  fit  ut 
bafis  ABCD  ,  ad  bafiin  EFGH  ,  ita  conus 
ABCDK  ,  ad  aliquam  magnitudinem »  ncmpe  ad 
N,  quae  fel  major  eric,  vel  minor  cono  EFGHM. 
ay.fMiJi/.  Si  enim  eif<K  snualis ,  tfhabcret  conus  ABCDK, 
^d  conum  EF6HM  ,  &  ad  N,  proportionem 
eandem;  ac  proptcrea  efret  conus  ad  conum,  ut 
bafis  ad  blafin  :  quod  non  couceditur.  Sit  crgo 
-pnmum  N,  tninor  quam  conus  EFGHM ,  ma^- 
mtudine  O ,  ita  ut  conus  EFGHM ,  xoualis  fit 
ma^nitudinibus  N ,  &  O  ,  fimul.  Infcnbatur  fn 
circuio  EFQH,  ^uadratum  EFGH,  dividantur- 
t  que 
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que  peripheriae  £P ,  FG  ,  GH  ,  HE ,  btfanam  lu 
P,  Q,  R,  S,  &  adjungantur  redai^llP,  PF^ 
FQ,  &c.   Quoniam  igitur  li  t%  cono-EFGHM, 
dctrahatur  pyramis  fupcr  balin  EFGH  ,  cjufdem 
altitudinis  ,  &  a  reliquis  fcgmentis  auferantur  py- 
ramides  ejufdcm  altitudinis  bafium  EPF',  FQG, 
&c.  atque  in  hunc  modum  femper  fiat<  detradtio, 
fcmper  plus  dimidio  fubtrahitur ,  ut  ii)  poftcriore 
parte  praecedentis  propotitionis  oftcnfum  cft  ;  re* 
linquctur  tandcm  miuor  magnitudo ,  quam  O, 
cxcelTus  coni  EFGHM  ,  foper  N ytt  lcmma 
propof.  2.  hu)us  lib.   iSint  crgo  jam  fcgmenta 
coni  relida  barium  EP  ,  PF,  FQ,  (qu« 
quidcm  bafcs  funt  circuli  fegmcnta;  fimuJ  fump* 
ta,  minora  quam  O.  Cum  igitur  conusEFGHM, 
ponatur  sequah^  magnitudinibus  N,  .&  O,  fimufl.; 
1i  cx  cono  decrahantur  dida  coni  ftgiyiehta,  & 
cx  N,  &0,  ipfa  magnitudo  O ,  quSc  praedidi    *  •  ;  a 
coni  fegmcntis  major  cft  ,  crit  Teliqlia  pyramis, 
cujus  bafis  polygonum  EPFQGBLHS\  cjufdem 
altitudinis  cum  cono  ,  major  quam  Ny  reliquu 
magnitudo.    lnf:ribatur  in  circulo  ABGD ,  po-  'w'^ 
ly^onum   ATBVCXDY  ,    firtile  polygono 
EPFQGRHS  ,  uc  in  propof.  2.  hujus  lib.  docui- 
mus  ,  ducanturquc   circulorum  diametri  BD  , 
FH.   Quoniam  igitur  pcr  coroU.  propoC  2.  hu- 
jus  lib.  cft  ut  circulus  ABCD,  ad  circulum 
EFGH,  ita  poly^onum  ATBVCXDY  ,  ad  polj- 
gonum  EPFQGRHS:  Ut  autcm  circulus  ABCD, 
ad  circulum  EFGH,  ita  ponitur  conus  ABCDK, 
ad  niagnitudincm  N.  ^&  ut  polygonum,  ad  po-  c  dtiwi^ 
lygonum,  iia  cft  pyramis  ad  pyramtdem  ejufdem 
aititudinis  cum  conis  ;  Erit  quoque  ut  pyramis 
ATBVCXDYK ,  ad  pyramidem  EPFQGRHSM,' 
ut  cunu<  ABCDK  ,  ad  N:  Cum  igitur  pyramis 
ATBVCXDYK  ,  minor  fit  cono  ABCDK,  pars 
toto  ,  ^/ertt  &  pyramis  EPFQGRHSM  ,  minor  di^rjirfdJ 
<iuan)  N  :  Oftcnfa  auiem  i\^\t  &  major.  Quod 
'  cft  abfurdiim.'  Noii  feitur  minor  cft  magnitudo 
Nj-conoEFQHM.  ,  , 

Sit  fecunda  N  ^  lu^ipr  ^qno  ^FGHiyi.  Cum 
i.      .  A  a  i  Jjitur 
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vcrtendo  ut  circulus  EFGH,  ad  circulum  ABCD, 
ita  N  ,  ad  conum  ABCDK,  Ponatur  ut  N  ad 
conum  ABCDK  ,  ita  conus  EFGHM  ,  ad  uiag- 
nitudincm  .O.  quia  N,  major  ponitur  couo 
EtGriM  ;..';W«UjCV.  quoquc  erit  conus  ABCDK , 
quara  U.  Qaare  crit  ut  circulus  EFGH,  ad 
circuliwn  ABCP ,  ita.  conus  EFGHM,  ad  ma^;- 
nijtuditieixi,  O  «  aus  minor  e(l  cbuo  ABCDK. 
Qjao4  eft  abujraum«'  OSenfum  enim  cft  jam, 

9"  ^^'^p£^e  fifft  ipoQum  ad  magnitudinem  minorem 
jo  cono ,  *  ut  eft  bafis  illius  coni  ad  bafin  hujus 
coni.  Non  crgo  ihajor  cfl  N  ,  mai^nitado  cono 
EFGHM.  Scd  neque  minor  cfl  oftcnfa;  yEqua» 
lis  it^itur  eft.  Quaproptcr  cum  ponatur,  ut  balis 
ARCJp.t  .ad,bafia  EFGH,  ita  conus  ABCDK  , 
ad  N;ri^i${^,aute^,  ut  conus  ABCDK,  adN,  ita 
i^lm.^onjtii  ABCDK  ,  ad  coniitn  EFGHM,  erit 
IWPflH?  uV^afis  ABCD  ,  ad  bafin  EFGH,  ita 


lcwuk  J^%M  conum  EFGJM. 
.     Q^waiB  autem ,  ut  conus  ABCD 


^m^TO  EiFGHM,  ita  eft  cylindrus  ABCDK,  (mxi 
„ttiplus  cftcouiABCDK, )  ad  cyiindrumEFGHM; 
(Jqui  triplus  cil  coui  EFGHM.)  Erit  quoque  ut 
'bafis  ABCD  5  ad  balin  FI  GH,  ita  cylmdrus 
,ABCp|Cj  ad  cylindruin  FFGHM.    Quod  tameii 


conorum,  &  pyramidum,  coa- 
'cipiaptur  cyjindri ,  &  prilmata.   Sub  cadcm  ergo 


^  eadcm.    -  ^  >^  -  • 

.Itein  f^qt|iti|c  ,  conos  flc  cf  lindfbi  teqiialef  fiiper  etn* 
^  tfem»  Hi  xquaUi  Mei  •  xo  oidtA  dM  i||cini4liie:  Ee 

«qaaioi 
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«quiles  in  eadetn  altitadine,  fuper  ^udes  bifa  cfl^,  $^ 
noo  habaerine  eandem.  Quod  ofleD^emat  lion  aliter  i 
ac  ooofcrfum  propof.  31.  lib.  11.  demonftnitirai  finc» 

T  H  E  O  R.  12.   P  R  O  P  O  S.    i?.  x: 

Similes  coni  ,  &  cylindri ,  iii,  priplitati  -  - 
ratione  funt  diametrorum ,  quae  iu  baiibus. 

. »    *  '  • 

Clnt  fimiles  coni ,  &  cylindri  ,  quortiiii '  bafei  T^B' 
circuli  ABOP,  EFGH,  axes  v^ro  IK,  XXXK  ' 

&  diametri  bafium  BO »  FH.   Pict>  conum  zd  fi»  i. 
conum,  &  cylindrum  ad  cylindruin,.  habere  pro- 
portionem  triplicatam  diametri  ad  diametrum.  Si      .  ^ 
enim  hoc  non  credatur,  habeat  conas  ABCDK, 
ad  aliquam  maj^nitudinem  N  ,  propbrtionem  tri? 
plicatam  diametn  BD  ,  ad  diametriim  FHi  Erit^^ 
ueN,  vel  minor  ,  vel  major  cono  EFGHM.  * 
i  enim  eflet  acoualis  ,  ^habcret  coous  ABCDK^  tj.pthti 
«d  conum  EFCjHM,  &  ad  N  ,  proportioneOT 
candem;  Ac  proinde  proportio  coni  ABCDK,  ad 
conum  EFGHM ,  elkt  quoqae'tr|pltcata  propor*- 
tionis  diametri  BD,  ad  diamecrum  FH;  quod  noa 
conceditur.   Sit  q^go  primum  N ,  minor  qnam 
conus  EFGHM  ,  macnitudinc  O;  Fiatque  cadem 
prorfus  conftrudio  ngur»  ,  qua  in  praecalenti  .     ^  , 
propofitione,  ita  ut  rurfuspyramisEPFjQGRHSM,  ^ 
major  oftcndatur ,  guam  N.   Ducantur  deindc 
rcftae  KB  ,  KT  ,  MF ,  MP  ,  ut  habeamur  duo 
triangulaBKT,  FMP,  pyramiduriiATBVCXDYK, 
EPFQGRHSM ;  &  conneaaniur  rcftaB  TI .  PI^ 
Quoniam  igitur  cohi  ABCDK,  EFGHM,  fimij^ 

E^nuntur;  crit,  ;ex  24.  defin.  lib.  11.  ut  dis^meter 
P  ,  ad  diametrum  FH.  Aac  proptc;rea  ut  femi-  bif.fum: 
ditmeter  BI,  ad  femidiametrum  FI,,  ita  axis  IK, 
axem  LM  ;  Ac  pernmtando  ut^BI,  ad  IK, 
ita  FL  ,  ad  LM.  Cum  igitur  anpili  jBIK, 
FLM,  redi  fint,  ex  defin.  3.  lib.  11.  quodconi 
redi  ponantur,  proptereaque  4ixes  redi  ad  eorum 
bafes  ;  rErunt  triangula  BIK,  FLM,  squiangu-  c6./iKf* 
la;  dAc  proptcrca  ut  KB ,  ad  Bl  ,  ita  trit  MF.  d  4,fext. 

A  a  3  M 
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Hd  PC.   Ut  autcm  BI  ,  ad  BT,  ita  FL,  ad  FP, 

pb  fimiUludmcm  triangulorum  BIT,  FLP.  (Cum 
enim  anguii  BIT ,  FLP  ,  infiflcntcs  iiniilibus  arr 
cubus  BT,  FP,  fint  atquales,  ut  in  fcholio  pro- 

f of.  12.  Ub-  3.  oftenfum  eft  ;  fitque  ut  BI  ,  ad 
T,  ita  FL,  ad  LP  ,  ob  xqualitatcm  tam  linca- 
i  6./hu*  rum  BI  ,  IT ,  quam  FL,  4-1P;  ettnm  crtansiula 
BlT,  FLP,,  fimilia-)   Igitur  ex  aeqiio^  ut  KB, 
ad  BT,  ita^  MF  ,  ad  FP.   Rurfus  quia  laiera 
KI ,  IB  ,  trianguli  KIB,  xqualia  funt  lateribus 
••  "  *     Kl,  IT,  trianguli  KIT,  &  anguli  dfftis  lateribus 
comprchenfi,  refti,  ex  defiu.  3.  lib.  11.  cum  axis 
IK  ,    reftus  ponatur  ,  ad  circulum  ,  ABCD , 
r    {^'imif^^^^^  ^^^'^^        »       >  squales.   Eodem  mo- 
t  ^^im'      jgq^aies  cruni  rcftac  MF  ,  MP  ;  Ac  prop- 
tcrca  refta  KB^  KT  ,  reais  MF ,  MP,  propor- 
tionales  eruQtL  tum  attobiqtte  iit  proportfosequa- 
a^amm  ^itatis.  ^Qmiim  V&6^t  KB,  M  13T,  ita  KT, 
^T;T^'  ad  eandem  BT  ;  Item  ut  MF  ,  ad  FP,  ira  MPj 
ad  eandem  FP  :  Erat  autem  ut  KB ,  ad  BT,  ira 
MF  ,  ad  FP  :  Erit  quoque  ut  KT  ,  ad  BT;  ira 
MP,  ad  FP  ;  Ec  convcrtcndo  ut  BT  ,  ad  TK, 
ita  FP,  ad  PM.    Qa.irc  cam  iit  utTK,  adKB: 
ita  PM  ,  ad  MF,  &  ut  KB  ,  ad  HT,  ita  MF, 
ad  FP;  Et  ut  BT  ,  ad  TK,  ita  1  P,  ad  PM,  ve^ 
luti  oflcnfum  eft;  habebunt  triangulaBKT,  FMP^ 
b  6^fexi  la^era  proportionalia,  Aideoque  aequianj;uU  erunt^ 
Ac  pmhlle  ' fiitailia ,  ex  definitione.    Non  al  ter 
oftehdentitf 'miqua  triangula  ambicntia  pyramides 
ATBVCXDYK,  EPFQGRHSM,  intcr  fe  fimi- 
lia  cifc  :  Quae  cum  fint  niuftrVudjne  a^quaiia  , 
crunt  diftx  pyramidcs  fimiks ,   cx  dcfin.  9.  lib. 
II.    QuOcirca  in  tripli^^ata  proportione  crunt  ho- 
mologoruni  latcrum  BT,  FP,  ex  coroll.  propoH 
'  8.  hujus  lib.   Ut  autem  BT  ,  ad  FP  ,  ita  eft, 

BI,  id  Ft,,  ob  fimUitudinem  triangulorum  BIT. 
\n:iMhit,  FLP;  /Eruf  M,  ad  FL,  itaflD,  ad  FH.  Igi-. 
tuT  pyramis  ad  pyramidem  habcbit  quoque  pror 

fortionem  tripHcatam  diameti^orum  jBD  ,  FH  : 
oncbatur  autem  &  proportio  con?  ABCDK  y, 
ad  N ,  carundem  diametrorum  triplicata.  Igttu? 

-  ^  crit 
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crit  ut  pyrSmis  ATBVCXDYK  ,  ad  pf ramldcm 
EPFQGRHSM,  ita  conus  ABC£)K  ,  ad  N. 
Quare  cum  pyramis  ATBVCXDYK  ,  m?nor  fit  ' 
cono  ABCDK  ,  pars  toto  ;  ^  crit  &  pyramis  ku  a»/^ 
EPFQGRHSM ,  minor  quam  N.  Oftenfa  autem 
cft  &  major.  Quod  cd  abfurdum.  Non  igitur 
minor  ctt  magnitudo  N,  cono  EFGHM. 
;  Sit  deindc  N  ,  maior  cono  EFGHM.  Cum 
irgo  ponatur  conus  ABCDK,  ad  N,  habere  pro- 
poitionem  triplicatam  diametri  BD  ,  ad  diame- 
trum  FH;  Habcat  autcm  &  py  ramis  ATBVCXDYK, 
ad  pyramidem  EPFQGRHSM  ,  tripHcatam  pro- 
ponioncm  carundeni  diamctrorum ,  ut  prorime 
oftendimus:  EritutconusABCDK,  adN,  itapyra- 
mis  ATBVCXDY  K,  ad  py  ramidcm  EPFOGELHSM;  - 
&  convertendo  utN,  ad  conumABCDI?  ,  itapyra- 
mis  EPFQGRHSM,  ad  pyramidem  ATBVCXDYK. 
Quare  cum  ex  coroll.  propof.  8.  hujus  lib.  pyramis 
EPFQGRHSM,  ad  pyramidcm  ATBVCXDYK, 
habeat  proportionem  triplicatam  homologorum 
latcrum  PF  ,  ad  TB ,  hoc  cft  ,  diamctri  FH  ,  ad 
diametrum  BD  ;  habebit  quoque  N .  ad  conum 
ABCDK,  proportioncm  ttiplicatam  aiamctri  RH, 
ad  diamctrum  BD.  Ponatur  ut  N,  ad  conuiii 
ABCDK,  ita  conus  EFGHM,  ad  magnitudinem 
O.  Habebit  igitur  &  conus  EFGHM  ,  ad  O, 
proportioncm  triplicatam  diametri  FH ,  ad  diamc- 
trum  BD.  Et  quia  N ,  major  ponipur  quam  co- 
Bus  EFGHM  ,  /  crit  quoque  conus  ABCD]C ,  Imnha. 
aiaior  quam  O.  Quapropter  conus  EFGHM, 
ad  .magnitudinem  O ,  minorcm  cono  ABCDK. 
proportioncm  habct  triplicatam  diametri  FH,  aa 
diametrum  BD.  Quod  cll  abHirduni.  Oftenlum 
cfi  enim,  non  pollc  conum  ad  nia^nitudinem  alio 
cono  minorem  ,  proportioncm  habcrc  tiripHcatam 
cjut  ,  quam  habtnt  bafiuni  dianicrri.  Non  ergo 
major  eft  magnltudo  N  ,  cono  EFGHM.  Sed 
nequ^  minor  eft  oftenfa.  i£quah's  igitur  cft ; 
10  ac  proinde  codus  ABCDK,  candcm  habet  ^ro-  mj^fnhtt. 
portionem  ad  conum  EFGHM,  &  ad  N.  Cum 
ergo  ponatur  conus  AJBCDK,  ad.N,  in  triplicata 
A  a  4  pro- 


Digitized  by  Google 


^y6  E^UCLiDTS  GEO  METRIM. 

propcKtictfie  diamctrorum  BD  ,  &  FH;  crit  qao- 
que  coaus  ABCDK  ,  ad  conum  la^GHM  ,  iii 
earundcm  diametrorum  oroportioQe  triplicata« 
^f  \fBm.  »  Quoniam  vero  ,  quam  proportionem  habent 
coni,  eandcm  quoque  obtinent  cylindri,  eorum 
tripli ;  habebit  quoque  cylindms  ad  cylindrum 
proportionem  diametrorum  in  bafibus  tripHcatam. 
Quod  ^amen  codem  modo  demonftrabitur ,  qao 
^  ufi  fiimus  in  conis ,  fl  modo  loco  conorum ,  & 
pyramidum  afllimantur  cyliodri ,  atque  prifinata. 
Similes  ijjitur  coni,  &  cyJindri  in  triplicata  r«io- 
ue  funt  diametrorum»  qua&  in  balibus.  Quod 
often^endum  erat. 

A     T  H  E  O  R.  13.   P  R  O  P  O  S.  13. 

•  Si  c^indrus  plano  fecetur  adverfis  planis 
paraUelo  :  Erit  ut  cylindrus  ad  cylindrum , 
ita  axis  ad  axem. 

CEcetur  cy.lindrus  ABCD ,  plano  GH,  parallc- 
XXXK  O  lo  adverfis  planis  AB,  CD  ,  quod  quidcm 
«•  *t  fccet  axem  EF ,  in  I.  Diro  ut  eft  cylindrua 
ABHG  ,  ad  cylindrum  GHCD,  ita  effe  axcm 
EJ  ,  ad  axem  IF.  Intelligatur  enim  cylindrua 
ABriD,  in  utramque  partem,  una  cum  ejus  axe 
^  redangulo  EC,  ad  cujus  rcvolutionem  de- 
.  fcriptus  eft  cylindrus  ,  protraftus- quantumlibet: 
Sumafitutque  in  axe  produfto  quotcunquc  reda 
EK  ,  KL  ,  aequales  ipg  El  :  Ircm  quotcunque 
leax  FM  ,  MV ,  NO,  aqualcs  ipfi  FI.  Deindc 
p T  pun^^  I ,  K,  M,  N,  O  ducantut  reft» 
la^  KP  ,  LQ .  MT ,  NV  ,  OX,  paralkla,  & 
^ujiles  rqftis  EB,  FC;  quac  quidem  ad  tevolu- 
tionem  T^^^^iniruif  EC  ,  Mcribent  cirCulos  GH, 
PR  ,  QS  ,  Ta,  VZ,.XY'^  panrilelos;&  atquales 
circu!is  A3,  CD ,  ob  «qualitatem  femidfametro- 
,  riirn ,  quas  femper  inter  fe  aquidiftames  circumfe- 
runrur.  Ac  propr?r-a  cfilindri  cnmt  SP ,  PA  . 
AH,  Ip,  PT,  TZ>  2X,  ei  dcfinitioae,  com- 

ponct-i 
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V  fonemcs  cdmm  cylindram  SQXY.  Quoniam 
vcro  tam  loylindri  SP ,  PA  j  AIl,  fuper  bafes  asr 
quales  QS ,  PR ,  BA^  &  fub  altitudinibus  aequa- 
libus  KL,  EK-,  IE,  aequale$  liint,  quam  cylia- 
dri  XZ,  ZT  ,  TD  ,*  DH^  fuper  acquales  bafes 
XY  ,  VZ  ,  Ta,  CD,  &  fub  altitudinibus  aequa- 
libus  NO,  MN,  FM  ,  IF ,  ex  coroll.  propoC 
11.  hujus  lib.  Erit  tam  multiplcx  cylindrus 
SH,  cylindri  AH ,  quam  multiplcx  eft  axis  IL,  '  '  .'"  ^ 
ipfius  .  axis  lE  ;  Item  tam  mulrrplex  cyiindru» 
XG  ,  cylindri  CG,  quam  multipler  cft  axis  10, 
ipfius  axis  IF.  Quoniam  autem  fi  axis  11^^ 
(multiplex  lE ,  iprimaB  magnitudinis)  aequalis  eft 
axi  lO,  (mujtiplici  axis  IF,  fecundae  magnitudi- 
nis)  aequalis  quoque  cft  cylindrus  SH,  (multipleX 
cylindri  AH ,  teniae  magnitudinis)  cylindro  XG* 
(muliiplici  cylindri  CG,  quartac  magnitudinis)  ul  *  ' 
ex  coroll.  propof  ii.  hujus  lib.  liquet.  Si  vero 
axis  major  eft  axe ,  cylindrus  quoque  cylindro 
major  eft  ;  Et  fi  niinor ,  minor  in  quacunque 
hoc  contingat  multiplicatione ;  Erit  per  defin.  6. 
lib.  S'  ita  axis  I£ ,  prima  magnitudo  ad  ^xem 
IF ,  fecundam  magnitudinem ,  ut  cylindms  AH, 
tercia  magaitudo  ad  cylindrum  CG  ,  quartam 
magnitudinem.  Si  cylindrus  igitur  plano  fecetur 
adverfis  planis  parallelo  ;  erit  ut  cylindrus  ad 
cylindmm  ,  tta  axis  ad  axem.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 

T  H  E  O  R.  14.   P  R  O  P  O  S.  14.  xt 

-   Siiper  aequalibus  bafibus  exiftentes  coni , 
&  cyKndii  ;  inter  fe  funt ,  ut  altitudines.  .  •    "  \ 

Clnt  fuper  bafes  «qualcs  AB ,  CD  ,  duo  cqni  TA^ 
^  ABK,  CPF,  &  du(5cyiindriABQH,  CDlK,XXZK 
quorum  arcs  ,' leu  Jiltitudines,   i  N^m  in  couisj^-  31 
&  cylindris  refti^  uxes  ii^fi  fupt.altimdines)  L?, 
MF:   Dico  tjircv/i^na^i^^  CDF, 
&  xylindri^m  ABGH  ,  ad  cylindrMm  CDIK^^ 
fft  altrmdD  XE  ,  ^ad  ial^itudmcm  MF.  ^cenda* 
A  a  /  tttl 
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tur  enim  cylindrus  ,  ad  partes  GH,  um 

c\im  ejus  ai^e  L£  9  &  redangulo  AG ;  abfciuda^ 
turque  axis  EN  ,  «qualis  axi  MF,  8^  circa  cca- 
tnim  N,  intelligatur  prculus  OP>  aequalis  &  pa- 
rallelus  circulo  GH ,  ut  fiat  cylindrus  GHOPf 
ejufdem  altitudinis  cum  cylindro  CDIK.  Quo* 
Oiam  igitur  cyliodri  HP,  CI,  cum  habeanc  aequa- 
]es  baies  &  altitudines,  aequales  fuot,  ex  coroli. 
i/.fdbr.  propof  i|.  hujus  lib.  ^cyhndnis  AG  ,  ad  ipfos 
bi$^i.  ^ndem  habeUt  propottionem*  ^  £ft  autem  cy- 
lindnis  AG ,  ad  cyllndrum  HP ,  ut  axis ,  fcu 
altitudo  L£,  ad  axem,  leu  altitudinem  £N,  hoc 
fcft,  altitudinem  MF  ,  fibi  acqualem.   Igitur  & 
fcylindrus  AG  ,  ad  cylindrum  CI,  eritquoque, 
Ut  altitudo  L£,  ad  alntudi^em  MF.  V 
ei«JM» '  cQai^  vcro  coni  ABE  ,  CDF,  funt  tertiac  pM^ 
Af.fantf.       cylindrorum  AG,  CI;^fpfi  habebunt  eaadem 
cum  cylindris  proponionem ;  Ac  proindc  erit 
quoaue  conus  ABE,  ad  conum  CDF,  ut  akitu* 
do  LE,  ad  altitudinem  MF.   Super  awjualibus 
kitur  bafibus  exiilentes  coni  gc  cylindri,  inter  fc 
runt,  ut  altitudines.   Quod  odendeudam  ec^^ 

dj.       T  H  E  O  R.  ij.   P  R  O  P  O  S.  15. 

^qualium  conorum  ,  <Sc  gyliadrorura  reci-^ 
procantur  bafes  &  alticudines :  &  quorum 
conorum ,  &  cylindrorum  reciprocantur  ba- 
ks  &  akitudines ,  illi  func  a&quales. 

TAB.  Clnt  asquales  coni  ABC,  DEF  ,  &  atqualcs  cy- 
XXXK        lindri  ABGH ,  DEIK,  quorum  bafes  AB, 
fg.  4.     DE  ;  axes  altitudinesve  LC  ,  MF.  Dico  bafes 
^  altitudines  efTe  reciprocas ,  hoc  eft ,  efle  ut 
^i  -^    AB  ,  ad  DE,  ita  MF  ,  ad  J.C.  In  cylindris 
-    '  guidem  fic  propofitiim  oftendetijr.  Si  altitudincs 
'  1X3,  MF,  fint  acquales,  cum  cyHndri  ponantur 
quoquc  acqUales  ;  erunt  &  bafesi  aequale$,  cx 
coroll.  propof.  ii.  huju^  lib,   Qiiare  errt  ut  bar 
ils  AB,  ad  bafin  aequalem  D£,  ita  Hltitadu  MF* 
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altitudinem  xqualenj  LC.  Ac  proinde  Ijafcs 
atque  aliitudines  funt  reciprocae.  , 

Quod  li  altitudines  LC  ,  MF,  insequales  fue- 
fiiu  ,  fit  MF  ,  major,  ex  qua  abfcindatur  MN, 
ipfi  LC  ,  aeauairs  ;  &  pcr  N ,  ducatur  planuni 
ON  ,  bafi  DL,  parallelum,  ut  in  fcholio  propof.  ^ 
if.  lib.  IT.  docuimus,  ut  fiant  duo  cylindri 
pO  ,  OK.   Quoniam  igitur  acqLiales  ponuntur        ♦  '  ^ 
cylindri  ABGH  ,  DEIK  ;  4  crit  ut  cylindrus  17.^^^; 
ABGH,  ad  cylindrum  DO,  ita  cylindrus  DEIK, 
ad  cundem  cylindrum  DO.   ^Eft  autcm  ut  cy-  bu^AfdL 
lindrus  ABGH ,  ad  cylindrum  DQ  ,  ita  bafi^     *  v  ^  J 
AB,  ad  bafin  DE,  cum  aequales  fint  altitudines  : 
rltem  ut  cylindrus  DEIK  ^  ad  cylindrum  DO cf4.4bi^ 
ita  altitudo  MF,  ad  altitudincm  MN,  cuni  balcs 
fini  aequajes,  immo  una  &  cadem  DE.  Igitur 
crit  quoque  ut  bafis  AB,  ad  bafin  DE,  ita  alti- 
tudo  MF,  ad  altitudinem  MN,  hoc  eft,  ad  huic 
asqualem  LC  j  Ac  propterea  reciprocat  fint  bafes 
&  altitudiiies. 

In  conis  vcro  ita  concludcmus  propofitun).  Si 
coni  ABC,  DEF,  fint  aequalcs;  erunt  &  cylin- 
dri  ABGH,  DElfc,  asquales,  ^cum  coni  fi:it  di»;4i^ 
cylindrorum  tertias  partcs.  Quare  ut  oftcnfum 
eft,  cx  aequalitatc  cylindrorum  fequetur,  bafes  & 
altitudines  cflTe  reciprocas ;  Ac  propterea,  ex  ac-, 
qualitatc  conorum  etiam  (eqiierur,  bafes  &  alti* 
tudincs  rcciprocas  cfl^c.  Quod  tamcn  eodcm 
prorfus  modo  demonftrari  poteft ,  quo  ufi  fumus 
in  cvlindris,  fi  mpdo  fub  aitiiudinibus  MN,  NF, 
conftituantur  duo  coni,  ut  in  figura  apparet. 

Scd  jam  bafes  atque  alt;tudincs  reciprocentur. 
Dico  coQos  &  cylindros  clfe  aequales.  Quod 
quidem  iq  cylindris  confirmabitur  hac  ratione. 
Sf  altitudines  LC ,  MF ,  fint  aequales,  cum  C\i  r  v 
m  bafis  AB,  ad  bafin,  DE,  ita  altitudo  MF,  ad,    .  o  : 
iltTtudiitem  aequalcm  LC ;  erunt  &  bafes  AB^'      x  y^. 
DE,  acquales:  Ac  proptvTca  cylindri  fuper^aequa* 
Its  bafes  AB,  DE  ,  &  fub  alt'tudinibu$  acqualfcu»' 
LG,  MF',  xi^uale?  crunt,  ex  coroil.  prppof.  11/ 
hujus  !ib.  ' 

Quo*  ' 
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Quod  fi  altitudiQes  fuerint  inxquales,  fiat  con- 
ftrudio  .  ut  prius.   Quia  igitur  ponitur^  ut  bafis 
AB ,  ad  bafin  D£ ,  ica  alcitudo  MF ,  ad  alticu- 
dinem  LC ,  hoc  eft ,  ad  huic  «aualem  MN. 
ctiJmtU        autem  ut  bafi^  AB,  ad  bafin  £)£  ,  ita  cy- 
lindrus  ABGH  ,  ad  cylindrum  DO  ,  cum  alti- 
f  i4.4tedL  tudines  iint  aet^ualcs  :  ^ltem  ut  aldtudo  MF,  ad 
aicJtudinem  MN  ,  ita  cylindrus  DOK,  ad  cyiin- 
dfmn  DO  ,  cum  batts  fint  seqaales  :  erit  uc  cy- 
,  lindrus  ABGH,  ad  cyliudrum  DO,  ita  cylindrus 

ii'^^m$m  DEIK^  ad  eundcm  cyliiidrum  DjQ;  ^^ldeoque 
cyliudrus  ABGH  ,  cylindro  pElK,  aequalis  erit. 
.   .         At  vcfo  in  conis  hsec  erit  deiiionftratio.   Si  cono- 
^  '  nim  A^C ,  DEF ,  bafCi»  &  altitudincs  reciprocentut , 
reciprpcabarttur  quoque  bafos,  &  alcicuaines  cylin- 
drorum  ABGH,  DliIK ,  cum,  ea^dcln  fint  bafts, 
altitudincsque  conorumi  &  cylindrorum.  Quam 
ob  rcm  ,  ut  oftcnfum  fuit,  cylindrij  ideoque  co- 
ni ,  corum  tcrtix  purtcs  ,  iqiiaks  erunt.  Dc» 
monftrari  tamcn  gptvft.  eodcm  modo  conos  e/Ic 
sequales ,  quo  offcntffrnus  cylindros.  aequales  eire. 
jtquaHum  igitur ^iroAorum  &  cylindrorum  reci- 
procantur  bafcs      alciiudines  ,  &c.   Quod  crat 
demonftranddm. 


P  R  O  B  L.  1,   P  R  O  P  0  S.  i^, 

Duobus  circuUis  circa  idem  centrum  exi- 
ftentibus  ,  in  majori  circulo  polygonum  ae- 
qwilaterum  ,  &  parium  Jaterum  mfcribere  , 
quod  non  tangat  minorem  circulum* 

Clm  duo  circuli  ABC ,  DE^  ckca  idem  ccn- 
jxx^  ^  >  oporceatcjuc  in  majoii  ABC ,  inlcri» 

*  bere  poly^onum  s&qmlaterum  f  cujus  latera  aa«» 
ii\ero  pari  fcontinentur ,  non,  tangens  nunorem 
P£.  Extepdatur  per  eentrum  reda  AC,  fe- 
ca^s  pirculum  D£  ,  in  punfto,  &  per 
ducatur  GH,  ad  AC,  perpendicularis,  qnx  tan- 
dicalum  D£ ,  in  £ ,  ex  coroU.  propoC  i6. 

lib. 
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lib.  3.  Quoniam  igitur .  arcus  AGC  .  major  eft 
arcu  GC,  fi  ex  AGC  >  auferatur  ^imidium  AB^ 
&  ex  refiduo  £lC ,  dimidium  BI ,  &  ez  refidua 
IC ,  dimidium  IK  ,  &  $c  deinceps  ;  relinquetur 
tandem  minor  arcus  quam  CG ,  per  lemma  pro- 
pof.  2.  hujus  lib.  Sit  igitur  jam  arcus  CK,  arca 
CG ,  minor ,  &  fubtendatur  refta  CK.  Dico  re- 
ftam  CK »  effe  unum  latus  polygoni  infcribendu 
Si  enim  arcus  BI ,  dividatur  in  partes  numero  & 
magnitudine  squales  partibus  arcus  CI ;  &  qua- 
drans  AB^  in.  totldem  partes  xquales  diridatur, 
in  quot  divifus  eft  quadrans  BC  ;  nca  non  femi* 
circulus  AHC,  in  totidem  partes,  quot  continec 
femicirculus  ABC  ;  dei|idc  om^ibus  arcubus  ro^  ^  ^ 
^  lineas  fubtendantur ,  ^qua&  spquales  <}uidcm  bi^it(f||[^' 
erunt  ipfi  re^s  CK ^  ep  x]uod,arcuSiarcu4  CK, 
asquales  fubiendaut :  .Defi^riptu^  erit  ipplygODum 
ia  circulo  A6C  ,  &  ^squiiateiium  9  &  parium  la^ 
,terum.  Qupd  quidfin  up;j  IJ^ngqre  circulum  mir 
norem  DE,  ita  oftendei^r.  Ex  -1$.,^  ^4  AC,  dc^ 
mittatur  perp^ndicularis  lU,,^  feqans^^  AC^ 
in  M.  Quoniam  igitur  anguU  GEM ,  ICME  , 
redi  funt ;  ^  crunt  rcdx^  diH,,  :KXr,  parallete.  ci^IjirW 
Quare  cun:>.re<aa  GH,  tai^at  jcijrwlum  ,DE,  in 
folo  punftp  E^  rcita  KL,  crk.iMfHa  ei^tra  diftum 
circulum,  ncc  unquanoi  ipfuiii  con^inget,  quod 
nuuquam  cum  redta.GH,  conveniat.  Multo 
igitur  minus  reda  CK  ,  qua^  1/^ngius  i  circulo 
DE  ,  abcft,  quam  KL  ,  circulumDE,  tanget* 
Ac  propu^  neque  alia,  later^  polygoni  infcripti, 
cum  XQulK  fint  ia|:cri  CK^^^^ideoque  a&qualiter  di^^S; 
cum  Ck,  3l  ceutro  F,  difltent ,  circulum  DE>  ...  .g.T 
contingent.  Duobus  itaquc- cir^Us  circn  idem 
centrum  exiftqqtibus  ,  in  majQri.  circulp  ,  5tc. 
Quod  erat  facieadunj. 

C  6  ,R  9  L  L  A  Jl  l  !V  i  M. 

Hioc  cft  nuioifieftin»  ,  fi  ak  e;^ri;ipjti|«  litfm  po^^     ,  , 
ffini  ioicripti ,  .qood  cma  diap^  coafff^t,  ad  diame»'     * ' 
tsum  ducarur  pe^eQdiculari^»  iuoc  nullQ  modo  dfCQjiim 
jQioorcm  poUe  cemingcrc »  fed  tota  cxn^ipfuii^  cadorc^^  , 
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Raiuiritiodi  enftt  eft  )inea  KL  •  quse  cdm  ducatur  ib 
otrrirtno  imnfto  K:  »  lateni  CK  »  cum  diaoieno  AC, 
donvenientis  •  ad  AC»  diamecrum  paa:peDdi<^Qlaris .  oStcoSx 
ift  noi  taogere  drctilom  D£i 

rif.     ;  :P  R  O  B  L.  2.   P  R  O  P  O  S.  17. 

:vipiiabus  Ipha^ris  circa  idem  ccntrum  exi- 
licatibus ,  in  tc\^]9ji  fphaera  folidum  polye- 
^rum  infccibere  ^  quod  non  tangat  niinori& 
fphar»  fuperficiem. 

TJB,  Clm  du«  fphserac  ABCD ,  EFCH  ,  'circi  idcm 
•^iSflt,  ^  ceBtrom  I,  oporteatque  in  majori  ABCD, 
fg.  u  infc^ibere  folidum  polyedrum,  fcu  niultilaterum, 
quod  «on  tangat  minorem  fph«ram  EFGH.  Se- 
T^ntur  ambiR  fpha&ras  plano  aliquo  per  centrura, 
^tque  communes  fediones  faidss  in  fphxris  plani 
'ABQ>,  quae  circulr  eruni,  cx  dcfctip- 

'tione  fphasrae ,  haoentes  idem  centrum  iphjerarum 
J.   Nant  fcmicirculi,  ad  quorum  cfrcumvoluuo^ 
i  .         .ncm  fphiaer»  defcribuntur,  circumdudi  congruent 
lcalbnibus  ABCD,  EFGH.  QuaredidaB  fcaio- 
«nes  drcuH  erunt.   Vcl  ccrte,  quia  omnes  lincae 
reft^  cadentes  ex  I,  ad  peripherias  feaionum  fum 
'«quales  j  cum  ducantur  ex  centro  fphaerarum , 
<ad  ^atum  faperficiem;  erunr  ipfae  feftiones  circu- 
11,  ex  dcfinitione  circuli.   Ducantur  iti  his  circu- 
lis  diamctri  AC,  BD  ,  fefc  in  ccntr^,  fecantcs 
A  I>  ad  angulos  rcdos ,  ut  fint  quadrant^AB,  BC, 
%i6.dmd^CDi  DA,  &c.   iiDeinde   in   majori  circulo 
ABCD ,  infcribatur  polygonum  non  tangcns  mf- 

•  norem  circulum  EFGH.  Quod  quidem  ut  fa- 
cilius  omnia  dcmonltrentur^  in  hmicmodum  effi- 
ciatur.  Ex  G  ,  ad  EG  ,  ducatur  perpendicularis 
Gg,  ad  circuitifetcnliafla  uf^e  cifctuU  ABCD, 
quas  circulum  EFGH ,  tanget  in  G ,  ex  coroll. 

ki.fMHi  propof.  i6*  lik.  3.   £t  redfc  Gg ,  ^appHccmr  in 

•  circulb  ASCD  i  refta  aMmalis  Ae.  Quia  vero  fi 
^  arcui  Cg,  'ihtelligatur  fuDtendi  rcfla,  ut  fiat  tri- 

ci>./iwi<  .:»ngUlumGCg,  ^latus  Cg,  oppofitum  majori  an- 

gulo, 
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gulo  ,  nempc  reSo  ,  ihajur  eft^latere  Gg,  quod  f  ; 
minori  angulo  opponitur ,  nimirum  acuto  ;  crit 
quoque  reda  Cg ,  major  refta  Ae  ;  ac  proinde 
arcus  Cg ,  arcu  Ae ,  major  crit ,  ut  conftat  ex 
fcholio  propof.  iS.  lib.  3.  Abfcindatur  ergo  ar-  ' 
cus  Cd,  arcui  A-e ,  acqualis.  Ouod  fi  ex  qua- 
drante  CD ,  dimidium  auferatur  DL,  &  ex  reli- 
-quo  CL5  dbnidium  LK  ,  &  fic*deinceps;  relin- 

Juetur  tandem  arcus  minor  arcu  Cd ,  feu  arcu 
lc,  per  lemma  propofk  i.  lib.  huius.  Sit  ergo 
jam  arcus  CK,  minor  ;  Eritque  reaa  CK ,  iiib- 
tenla  minor  quam  reda  Ae,  hoc  eft,  quam  Gg, 
cx  fcholio  propoC  29.  lib.  3.   Dico  igitur,  re-^  ^'**'^*^^ 
Aam  CK ,  cffc  unum  latus  polygoni  xqutlateri 
infcribeudi.   Natn  cum  refta  fUbtendens  arcum 
Cd,  minorem  arcu  Cg ,  non  tangat  cxrculuiti'^^  *  ^  ' 
EFGH,  ut  ex  demonftratione  prxcedentis^  propof.  ^  ^ 
patet;  multo  minus  reda  CK,  iubtcndens  arcum'  '"'^  ^ 
minorem  arcu  Cd  ,  eund^ra  tnrculum  tanget. 
Rurfus  duda  diamctro  KN.^erigatur  ex  centroen.ii^ 
I  ,  ad  plana  cif<:ulorihn  ABCD  ,  EFGH ,  pet- 
pendicularis  10'  ,  occurrens  fuperficiei  iphxris. 
maioris  in  O  ;  Et  per  reaas  OI  ,  AC,  &  Ol,'     <2  - 
KN,  plana  ducantur  ,  /qu£  ad  circuhim  A6CD,  f  iSjmmC 
rcda  crunt ,  cfficJentqac  eommuncs  leftiones,-^  •^  ^  f 
circulos,  ut  jam  didum  dl,  quorupi  femicirculi 
fint  AOC,  NOK.  Quia  vero  anguli  OIC,  OIK, 
rcdi  funt ,  cx  dcfin.  3.  lib.  n.  ^quadraiites  ftfibdij* 
runt  OC,  OK;  atque  adeo  cum  circuli  ABCD,  $4rtii. 
AOC,  NOK,  aquale^  fint,  quod'  eorum  diamc* 
tri  iuM  Sc  Ipha:r£  majoris  diatnetri,  erunt  quo^juc 
quadrantcs  CD ,  OC  ,  OK  ^  ^  aciquales.   Si  igitik 
arcus  DL  ,  in  tot  partes  i^quales  diftribuatur .  iu 

2uot  divifus  fuit  arcus  CL  ;  &:  qUadranies  OC, 
)K ,  in  arcus  iiumcro  Sc  ma^nitudine  aequales  ^ 
arcubus  quadrantis  CD ;  ^^^Erunt  r^ac  his  omnj-  hig^irfiL 
bus  arcutxis^  xquaiibus  fubtenfas ,  nimirum  CK  , 
KL  ,  LM  ,  MD  ,  CP  ,  PQ ,  QR ,  RO;  K9, 
ST,  TV,  VO,  eequales.  Conjundis  autem  redis 
PS  ,  QT  ,  RV,  demlttantur  cx  P-  &  S,  ad  pla- 
Bum  circuli.  ABCD,  perpcadiculttet  PX,  SV-, 

>  quac 
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Ut.mid.  tqax.  ia  c6mDnqn«|s  &aiooe$  AC ,  NK,  cadcm • 
k         ieriuitquc  iiucr  le  paraUelae;  »  *-M™t, 

QUoniaih  ieitur  tiiangulortim  PCx  SKV 

II-  [Sc  aoguh  PCX,  SKY  ,  U^es,  qu^  & 

Cfluut;  (Nanr^  fi  ex  feinicir<nilis  AQC  ,  NOK 
aequahbus  aemanti^r  arcu»  «Eouaies  CP,  KS  r#i 
Hqur  arcus  AOPrKOS,  icqSw  «luiQle^nt^ 
•  Ewnt  <iuo  an^uli  PCX',:  pV,  iWgiu  PCX^ 

SitY.  Sunt:,;juteni  &la^«w.P(^.  SK,  reftKl 

reliqua  latm 

PA>  .?;^r,fe.W  li»tcri^S,,SY  .  ,YK,  «quidia 

0}}./««  &  parallel*  ;  n  canncaatur  reSa  XYV*aquaIe$ 
QUoque_  eruiit  &  paralielx  PS  ,  XY,  inter  refi 

flupd  latera  IC    IK,  proportionaliter  fed»  fiat 
Mu:.*.  ,  «-x  femidiametris  IC,  IK,  zqualibus 

dcir,nntur  rcquak-s  rcds  CX  „  KY  ,  rdin^queiitttr 

.aBa.ai  ■  ,  inter  fe,  cum  utcaque  paraHcla  fit' 

«  fi»^  '^^J  .^^  >  ^Jdeoque,  eas  conjungentes  rcfta:  CP 
JS-S;  ,m;eod^in,.Cum,ipfis  plano  ciiftent.   Toiu  n 
.B.tur  wadrifeterim  CKSP  ,  iu  uno  erit  plano. 
.^,      Quod  5       Q,  &  T     dcmittantur  ad  planum 
•      ^ V  r^^H'  Perpend>cuiares,  &  connJaantur 
rctts  yc,  TK,  oflendemLs  fimilitcr  CK  OT 
cllc  paralleias ;  atque  adeo  ipfas  PS.  QT  ioMr 
fe  parallclas  efle,  cum  eidem  CK,  fiot  MnHele 
totumque  quadrilaterun»  JPSXQ ,  ia  uno  cffe  pla- 
-    .         5.-^"'  "^'""^  '°  iWWf/ent  phmo  quadrilite- 
!  *.tirf..Jwn  .QTV&,.  rEft  autem^  triangulum  KVQ 
.       m  uno  jplmo.  iSi  igitur  cadeA  conftrudio  cxh!-' 
.heajur  fup^  reliqua  latera  KL  ,    LM  MD 
*jftis  fcilicet  quadrantibus  OL ,  MO,  OD,  nec 
nOQ  in  rcliquis  tribus  quartis ,  ac  reliquo  hemt- 
.^atrio.,  ut  tcfAi  ^ssra  msQor  repileatur  quaidtei* 

qua- 


Digitized  by  Google 


L  IB  E  R  D  V  0  D  EC  IM  V  S.  38^ 

quadrames  OC  ,  OK  ,  fiiper  latus  CK,  conftru- 
dtis ,  infcripium  erii  in  Iphasra  majori  folidum 
polyedrum  cifcair.fcr:ptum  didis  quadrilaieris  at- 
que  triangulis.  lioc  ergo  dico  non  tangere  fphas- 
ram  minorem  EFGH. 

Ducatur  enim  ex  1,  ad  planum  CKSP,  perpen- 
dicularis  IZ  ,  conncdanturque  redae  ZC ,  ZK. 
Cadere  autem  pcrpcndicularcm  IZ  ,  intra  quadri- 
laterum  CKSP ,  in  fcholio  fequcnti  oftendemus. 
Quoniam  igitur  ex  dvfin.  3.  lib.  ii.  anguliIZC, 
IZK,  redi  funt;  /crit  quadratum  redtas  IC;  qua-  $^j.frhd 
dratis  redarum  IZ  ,  ZC ,  &  quadratum  redfae 
IK,  quadratis  rcdtarum  IZ,  ZK,  aiquale.  Cum 
crgo  quadrata  redlarum  aequalium  IC,  IK,  SEqua* 
lia  fint ,  erunt  &  quadrata  rcdarum  IZ  ,  ZC, 
quadratis  rcda  um  IZ,  ZK,  aequalia   Ac  proin* 


drata  rcdarum  ZC,  ZK,  a&qualia  erunt,  ideoquc 
&  ipfae  rcStx  ZC  ,  ZK,  aequalcs.  Simiiiter  often- 
demu«  redas ,  qjae  ex  Z  ,  ad  PS,  ducentur,  a^- 
quales  eflc  &  iatcr  fe  &  redis  ZC,  ZK.  Quarc 
circulus  ex  Z  ,  ad  intervallum  ZC ,  defcriptus 
pcr  quatuor  punda  C,  K,  S,  P,  tranfibit.  Ea- 
dcmquc  rationc  circa  reliqua  quadrilatera  PSTQ^ 
QTvR ,  &  trianj;ulum  RVO  ,  circulos  dcfcribi 
poflc  ,  demonftrabimus.  Quoniam  vero  ,  ut  po- 
ftca  oft;*ndcmus,  angulus  CZK,  obtufus  cft ; 


rum  iC  ,  ZK  ;  ideoquc  cum  haec  quadrata  a&- 
qualia  fint,  raajus  erit  quadratum  redae  CK,  du- 
plo  quadrati  rcdx  ZC. 

Ducatur  ex  K,  ad  rcftam  AC,  pcrpcndicularis 
Ka.  Cum  i^iitur  AC ,  dupla  fit  ipfius  AI ,  & 
Aa,  major  fit »  quam  Al,  erit  AC,  minor  du- 
plo  ipfius  Aa.  Quam  ob  rem  cum  fit,  «fUt  AC,  u  ^^fiMfi 
ad  Aa,  ita  reftanguium  fub  AC,  aC,  ad  re6tan- 
gulum  fub  Aa  ,  aC ,  quod  bafes  horum  redan- 
gulorum  fint  AC  ,  Aa ,  &  cadcm  altitudo  aC  ; 
«Jt  quooue  redangulum  fub  AC ,  aC  ,  minus 
duplo  rcdau^li  fub  Aa,  aC.  xEft  autem  xc^,xt jjgxfi 
6tangulum  fub  AC ,  aC  ,  aequalc  quadrato  redee 


de  dcmpto  com  Muni  quadrato 


Bb 


CK, 
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CK,  &  rcaangulum  fub  Aa  *  aC,  acquale  qua- 
drato  rcdac  Ka;  quod  reda  CK,  intcr  AC,  aC, 
fit  media  proportionalis ;  &  redla  Ka  ,  inter  Aa, 
aC,  cx  coroll.  propof.  8.  lib  6.  {fi  enim  connc- 
fterctur  refta  AK,  ficret  triangulum  redangulum 
ACK. )  Igitur  &  quadratum  rcSac  CK  ,  minus 
crii  duplo  quadrati  reftae  Ka.   Ac  proptcrca  cum 

auadratum  rcdx  CK  ,  oftenfum  fit  majus  efTe 
uplo  quadrati  reftos  ZC ,  crit  quadratum  rcdae 
y47-frtmi  Ka,  majus  quadrato  rcftx  ZC.  ^Quoniam  vcro 
qaadratum  rcftx  IC  ,  sequalc  eft  quadratis  reda- 
rum  IZ,  ZC  ,  &  (^uadratum  rcdae  IK,  quadra- 
tis  rc&arum  la ,  aK  ;  Suntquc  aequalia  quadrata 
reSarum  xqualium  IC ,  IK ,  cruni  &  quadrata 
rediarum  IZ  ,  ZC  ,  aequalia  quadratis  rcSarum 
la ,  aK.  Si  erg6  ex  his  dematur  quadratum  ma- 
jus,  nempc  rcftae  aK ;  &  cx  illis  minus ,  vidcli- 
cct  reSaB  ZC ,  erit  rcliciuum  quadratum  roSat 
IZ ,  majus  quadrato  rcliquo  rcax  la ;  idcoquc 
refta  IZ,  major  quam  reda  la.  Quaproptcr 
cum  pundum  a  ,  non  tangat  fpha^ram  minorem 
EFGH,  quod  per  corolK  propof  prxcedcntis  rc* 
fta  Ka  ,  tota  fit  extra  didam  fphasram ;  multo 
minus  pundtum  Z,  longius  diftans  candem  fphac- 
ram  contingct.  Ac  proinde  cum  omnia  alia  pun- 
da  plani  CKSP,  loiigius  abfint  i  fphaera  EFGH^ 
quam  pundum  Z  ,  ut  mox  oftendemus  ,  non 
tanget  planum  CKSP,  fphaeram  EFGH. 

Scd  &  expeditius  ex  ipfa  fere  conftrudionc  fi- 
gurae  oftcndemys  ,  planum  CKSP ,  non  tangcrc 
fphaeram  minorcm  EFGH ,  fi  prjus  ducatur  reSa 
Ig,  hoc  modo.  Quoniam  cx  conftruAione  oftcn- 
fum  fuit ,  rcdtam  CK,  minorcm  cffe  rcda  Gg: 
zipprimt  tEft  autem  CK,  major  quam  ZC,  quod  anpi- 
lus  CZK  ,  obtullis  fit ,  ut  mox  dcmonftrabitur; 
multo  major  erit  Gg,  quam  ZC  ;  Ac  propterca 
quadratum  rcdae  Gg  ,  maius  quadrato  rt&x  ZC- 
%^T,fr'mi  ^Quia  vero  quadratum  redae  Ig,  squale  cft  qua* 
dratis  rcdarum  IG ,  Gg  ;  &  quadratum  redaB 
IC ,  quadratis  redarnm  IZ  ,  ZC  ;  funt  autem 
quadrata  redarum  Ig ,  IC,  asqualium  a&qualia; 

crunt 
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eruuc  &  quadrata  redarum  IG  ,  Gg ,  quadratis 
rcdlarum  IZ ,  ZC,  «qualia:  Dempto  crgo  illinc 
quadraio  tc&x  Gg ,  &  hinc  quadraio  redae  ZC ; 
rehnquelur  quadratum  redae  IG,  minus  quadraio 
rctlx  IZ;  Ac  proptcrca  rtda  IG,  minor,  quam 
IZ.  Qaam  bb  rcm,  cum  IG,  lit  rphaerjc  mino- 
ris  EFGH  ,  lcmidiametcr  ,  cxifta  pundum  2  , 
extra  candcm  Iphccram  ;  Et  proindc  ,  ut  prius  , 
planum  CKSP  ,  Iphxram  EFGH  ,  ncquaquam 
contiuget. 

Ducatur  rurfus  ex  I ,  ad  planum  PSTQ,  per- 
pcnciicularis  Ib,  eritque  b,  centrum  circuli  circa 
PSTQ,  dcfcripii,  ut  demonftratum  cft;  Connexis 
autcm  redis  bP  ,  IP  ,  cum  angulus  IbP  ,  jredus 
fK  ,  ex  3.  defin.  lib.  11.  ^erit  quadratum  Tchxh^j.frM 
IP,  aequalc  quadratis  redarum  Ib ,  bP.  Quia  ^ 
vero  &  quadratum  redae  IC,  (quod  aequale  tft 

Juadrato  rcdae  IP,  ob  aequahtatcm  rcdarum  IC, 
P5)  aequale  cft  quadratis  redarum  IZ  ,  ZC ;  • 
eruut  quadrata  rcdarum  Ib  ,  bP,  quadrat  s  rtda- 
rum  li  ,  ZC,  aequalia;  Eft  autcm  quadratum 
rcdae  ZC  ,  majus  quadrato  rcdae  hP  ,  quod  & 
linea  ZC,  major  fit ,  quam  linea  bP  ,  ut  poftca 
oftendcmus.  Rehquum  igitur  quadratum  redx 
Ib,  reliquo  quadrato  redas  IZ,  majus  crit ;  ideo- 
gue  &  linea  Ib,  major  quam  linca  IZ :  Ac  pro- 
inde  multo  magi;»  pundum  b,  extra  fphasram, 
EFGH,  exiftet,  quam  pujfdum  Z  :  proptercaque 
multo  minus  planum  PSTQ,  quam  CKSP.  tan- 
get  fphaeram  minorcm  EFGH.  Eodem  modo  de- 
monftrabimus,  quod  ncque  rch'qua  plana  fphgp- 
ram  didam  contingerc  poffint.  Quocirca ,  dua- 
bus  fphaerts  circa  idem  centrum  exiftentibus  ,  ip 
majori  fphaera  folidum  polyedrum  infcripfimus  , 
Guod  non  tangat  minoris  Iphaerae  fuperficiem. 
Quod  crat  faciendum. 

COROLLARIU«iI. 

Ek  ns  9  qax  demonftrata  fuot ,  maoifieiluBi  cft  ,  fi  ia 
^uafis  alta  lph«a  dcicribator  ibliilum  polyedrum  fimile 
B  b  a  prz- 
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pne  folido  pol/edro  ,  proportioncm  polf e(ki  in  naa 
fpbKra  ad  polfcdrum  in  alctra  fphatra  tfTe  eriplicatim 
^Qt  ,  quam  htbeot  fpbgertrum  diimetri.  Ntm  fi  cx 
ccntfis  fpbxrarum  ad  omnes  an^ulos  h^fiom »  didoruii 
polycdrorum  rtdbe  liaese  ducintur ,  i^idritnicnrur  puifedra 
in  pyrami^es  numero  zquales«  &  (imiWs  »  quarum  ho- 
mologa  latera  funt  fcmi  ^iamerri  fphaerarumi  ut  coolbti 
fi  intelli^tur  haruoi  fpbflsnrum  minor  intra  miibrem 
circa  idcm  ccntrum  defcripra^  Conerurnt  cnim  fibi  rou» 
tuo  lineas  re^  <iu«fbe  i  centris  ad  bafium  nnuutos  ;  obfimiti- 
tuiinem  bafium  :  Ac  proprcrca  pyramiHcs  t-fficienrur  fi- 
miics.  Quire  cam  fin^ulx  pvrimi(jes  in  una  fphxra  ad 
fin^ults  pyramiies  illis  fimiles  in  altera  (phaera  h^beant 
proportionem  tripUcatam  laterum  homolos;onim .  hoc  c/l, 
iemtdiaroetrorum  fphxraram  ,  ut  conftat  ex  corolL  pro- 
pof.  8.  huius  lib.    Sint  aut^-m,  at  ana  pfrannis  ad  onam 

{^yramilem  ,  ita  omnes  pjrraroidcs,  hoceft,  (blidum  po- 
yedrum  ex  ipfis  compofirum  ,  a  l  omnet  p^nmiics  ,  id 
eft,  ad  foliiium  polyedrum  ez  ipfis  condirurum:  Hib::bic 
quoqu:  poiyedrum  unius  fphxrie  ad  polycdrum  al^erius 
fphxrae  proportlonem  triplicatam  f 'midiamfrrorum ,  arque 
cif.fnhtf.  adeo  diametrorum  fphxrarum  ,  rcum  femiiiamccri  arque 
diamscri  canJcm  habjtnt  proportionem. 

S  C  H  0   L   I  U  M. 

QuoriMm  vero  ne  nimis  longa  demonjhrmo  fe- 
ret ,  nonnulla  in  ea  alfttmpta  fttertint  ,  ut  vera ; 
qud  tamsn  npndum  funt  kemonffrata  ;  idforco  ea 
nitnc  breviter  k  nobis  erunt  denoonftranda. 

TAE,     Prsmum  hajue  ojlendendum  eft .  puuctum  TL  •  f  tf- 
XXXf^L  dere  intra  quaarilaterum  CKSP ,  Mft^tilumCTLKy 
*•     in  quadrilatero   CKSP  ,  ejfe   obtufnm.    Quod  ut 
commodlus  fi^  ,  defcribatur  circa  dsctum  fuadrilate* 
rum  ex  centro        circutus,    Quoniam  *zjjnr  in  fi" 
fura  prima  efl  ut  IK  ^  ad  kC  ,  ita  iT^  ad  TX^ 
(juod  per  corolL  propof.  4.  lib.  6.  trianjrula  ICK^ 
IXTn  fimilia  Jint.)    Efl  autem  IK  ,  major^  fusm 
erit       KC  t  major  (juam  TX.    Cum  tfitur 
TX^  dqualis  Jit  ofteufa  ipfi  SP  i  erit  quoque  KC  ^ 
m<tfor  quam  SP  Ac profterea  in  hac  fhemnda fij^ura^  ^cus 
CKt  major  erii  mcn  SP^  ex  Jcbolio  frofof.  i%.iib. 
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3.  tQmare  €um  ^urtus  CP  ^  KS  ^  stchs  CK  ^Jiut  ei8  tm^ 
^^uaUs  ,  ^mod  isf  Unea  CP ,  KS,  $pfi  KC^  Iwe^ 
fiut  aquales  deruduftrata  ;  {futteudMntur  euim  arcw 
bus  circuiorum  dtqualsbus  y  ut  ex  conftrttetsoue  figttar4t 
frsmd  confiat  )  eruut  i\uoque  arctis  CP  ^  KS^ 
arcH  PS  ,  majores ;  Atque  idcirc<f  auslsbet  srcus 
CK,  CP^  KS ,  quadrautem  csrcuU  CKSP^  exce- 
des;  atque  a  femscircttJo  fuperabitur\  ac  proiudemul- 
to  ma^is  fe^tnentum  SP ,  miuus  erst  femicirculo,  Ex 
quo  fit^  cemtrum  Z  ,  uott  effe  in  iilis  fegmeutis^  fed 
extra^  uimirum  iutra  quadrilaSemm  CKSP,  Ear 
dem  ratsoue  ofteudemus  ,  perpeudiculares  ex  I  ^  aJ 
flaua  aliorum  quadrilaterortem  demijjas ,  quaiss  eft 
Ib  cadcre  sutra  auadrilatera ;  uec  uou  ^  f^erpeudi^ 
Cklarem  ex  ad  trsan^ulum  Ohl^^  dnctam^  cader^ 
iutra  ipfum*  Qfsia  igittsr  arcus  CK »  quiidraute  m^" 
jor  cft  ;  auguius  CZK  ^  obtufus  erit^  uempe  reclo 
major  ,  cum  anguh  recto  im  cemtro  jubteudatur  qua- 
draus  circuli^  ut  perfpicuum  efl  ex  fchi^lio  propofx'], 
lib.  3. 

Secuudo  demouftraudum  Cjft  ,  omnia  alia  puu^ 
quadrilateri  CKSP  ^  loujfiui  aceutru  /,  abcjfe^  quam  TMM. 
puudum  Z.    Sumatur  eusm  quodcunque  aisuJ  pun*  XXXVL 
^um  i  ,  iu  qsusdrilatero  CKSP  ,  isf  adjun^autur  fi^-  |« 
re^^e  Ih  ,  Zh.    Quouiam  erjro  amjrstlus  iZh  «  redus 
e/i^  ex  defiu*  3.  Isb.  II.    fErst  Luus  illi  eOpufitum  f  >9-/^ 
ih^  majmt  latere  iZ  >  quod  miuori  au^uio  ihZ ,  mi" 
msrum  acuto  ,  opponitur  %  Ac  propterea  puuHum  b  , 
iou^ius  a  ceutro      dfiaty  quam  punclum  Z.  Simi^ 
ii  argumento  concludemus  ^  omuia  aiia  pum£la  iongtus 
difiare. 

Tertio  ,  ac  ul/imo  probrmdum  eft  ,  re3am  ZC$ 
majorem  e£e  reSa  bP.    Quad  ui  aptists  fias^  demom^ 
ftrandttm  prius  erit^  reSam  PS  ^  maforem  ejfe  reSa 
Q7.    Dejcribatur   if^itur   pars  prim^  fi^^^^  »  TA^ 
vtdelicet  .  qua  comtimetmr  femidlametris  iC  ,  IK  »  xXXfK 

10  ,  e«f  quadramtibus  OC  ,  OK,  i^c.    DemoittasMr  fig,  4. 
eieimde  ex  Qj^  ^       ad  ptammm  eircmii  ABCD^im 

quo  eft  trianguium  JCK  ,  perpottdicuiares  Ql^  Tm^ 

%qu4e  im  eommumet  feSiones  tC  ^  IK  ^  tadime  ,  oi%»mui\ 

11  erumtqtte  imur  fefe  paraiieU  ^  m$  dt  re£lii  PX^  £  6*  tuu^ 

B  b  3  ST^ 
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ST I  diSum  eft.    Quod^fi  adjungatur  re6ia  Im  i  erum 
QT^  ml^  paralkU  ^  tequales  ^  quemadmodmm  oftem* 
i  x.fius,fumfuii  parallelas  effe       ^tauales  PS^  XT.  iQmia 
vero  ml^  ipfi  CK  ,  parallela  efi  i  auod  lateralC^ 
IK  ,  proportioualiter  fiut  feda  in  /,  55'»»,  veluii 
k}o.frmd  diximus  de  reBa  XT^  keruut  quoque  ml  ^  XT.  pa^ 
ralleU.    Quare'  erit  ex  corolL  propof  4.  lih.  6.  mt 
ITf  ad  TXi  i$a  Im  y  ad  ml  ^  eft  autem  IT .  major 
li^  qum.  quam  Im.    Mgitur  ^  TX^  mdjor  erit  quam  ml  ; 

^e  proinde       PS ,  qua  4taual$s  eft  ipfi  XT^  major 
erit  quam  QT^  qua  ^quaiis  eft  ipfi  ml. 
jjiB  ^''-C^  demouftrato  ,  defcrihantur  ex  cemtris  Z  ^ 

XXXFI  ^'^^^  quadrilatera  CKSP^  PS  I^Q,  circuli^  e^re- 
Jfe-  r  fj?»^*''?»^  i  ^^^frit  rea4t  ZC  ^  ,  ZS  ,  ZP, 
f  P  >  ,  I^Q.  Si  igitur  ZC  ,  uoa  credatur  mar 
jor ,  quam  hP  ,  erit  vel  aqualis  ,  vel  miuor.  Sit 
frimum  aqualis.  Quia  erj^o  latera  ZfC  ,  ZC,  -e- 
qualia  pouumtur  lateribus  bS  ,  bP  ^  ^  bafis  KC  , 
mtf friud  major  eft  bafe  PS  ;  ment  augulus  KZC  ,  major 
dugmlo  SbP  :  Eadem  ratioue  major  erit  an^mlms 
SZP  ,  augulo  IbQ.  At  qmomiam  bafes  KS  ,  CP  ^ 
^n./nmi  bafibus  ST,  PQ^  fmut  aquales  neruut  auguli  KZS ^ 
CZPy  augulis  SbT^  PbQj^  4tquales.  Igitur  quatuor 
umguli  ad  Z  ^  majores  erunt  quatuor  angulis  ad  b : 
Suut  autem  {5*  4tquales  ^  cum  tam  bi ,  quam  illi 
fuatuor  reSlis  fint  tequales  ,  ex  corolU  l.  propoj.  If. 
lib.  i  quod  eft  abfurdum.  Non  ifitur  4tqualis  efi 
reaa  ZC ,  red^t  bP. 

Sit  dtiude  ZC^  minor ,  quam  bP.  Et  abfeiudau' 
tmr  bn,  bq^  br^  bt,  ipfis  ZC  ,  ZK,  ZS,  ZP, 
•  ufixt.  juales^  connedunturque  reBa  nj^qr^  rt  ^  tn  ^  o  qud 
paralleU  erunt  reSis  PS^  ST  ,  Tjl,  (JP  ,  eo  quod 
re^€  ex  ceuttis  fectd  funt  profoHionaliter  ;  ac  pro* 
inde ,  ex  corolU  propof  4  lib.  6.  erit  mt  hS  ^  ad 
SP  ,  ita  bq^  ad  qn.  Cum  ergo  bS ,  major  fit  quam 
fi^^9kt.  bf^  ferit  cjf  SP  ,  major  quam.qn.  Eademque  ra* 
ttom  majores  erunt  ST ,  TQ^,  QP  ^  rectis  qr,  rt^ 
tui  Ac  froptma  cmm  PS ,  wfW  fit^  quam  CK^ 
bf  ST,  PQ,  aquales  recns  KS ,  CP  \  Tfi., 
nmor  quamPS^  ermtt  rectd  qn^  qr^  rt^  tn  ^  mi^ 
mres  nctis  CK^KS^  SP^  PC.  .  Quarc  cum  rect^ 
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hn^  bq^  br  ,  bt,  recth  ZC,  ZK,  ZS,  ZP.fimt 
icjtiales;  qernnt  anguli  ad  Z,  nayores  amgulis  ad^  <{\f\frhti 
h:  Sunt  autem  (sf  ^quales  ^  quod  tam  illi^  qmam  bi 
funt  quatuor  rectis  aquales^  ex  corolL  2.  propof,  if. 
Itb.  I-  Quod  ejl  abfurdum.  Non  ijritur  minor  eft 
recta  ZC ,  quam  bP:  Sed  neque  4tqualis  efi  oflenfa; 
Major  igitur  eft>    Quod  erat  oftendendum. 

T  H  E  O  R.  i6.   P  R  O  P  O  S.  i8.  xf; 

Sphaerae  inter  fe  funt  in  triplicata  ra- 
tione  fuarum  diametrorum. 

Slnt  dux  fphaerae  ABC,  DEF,  quarum  diametri  TAB. 
AC,  DF.  Dico  fphacram  ABC,  ad  fphzram  XXXfJ. 
DEF ,  haberc  proportionem  triplicatam  diamctri  fiS'  ^*. 
AC ,  ad  diamctrum  DF.  Si  cnim  hoc  non  con- 
ccdatur,  habebit  fphxra  ABC,  ad  aliam  Iphsram 
GHI ,  minorem ,  vcl  KLM  ,  majorem ,  quam 
DEF,  triplicatam  proportionem  diametri  AC,  ad 
.diamctrum  DF.  Habcat  primum  fphasra  ABC, 
ad  fphxram  GHl ,  minorem  fphaera  DEF,  pro- 
portionem  triplicatam  diametrf  AC,  addiamctrum 
DF  ;  intelli>;aturque  fphacra  GHI ,  concentrica 
(phaeras  DEF.  Infcribatur  in  fphasra  majori  ai/.  jAh^J 
DEF,  polyedrum  DNEOFPQR ,  non  tangens 
minorem  fphxram  GHI  ;  Atque  huic  fimilc  po- 
lycdrum  ASBTCVXY  ,  infcribatur  in  fphxra 
ABC.  Quoniam  igitur  ponitur  proportio  (phacrae 
ABC,  ad  fphxram  GHI ,  triplicata  proportionis 
diamctri  AC,  ad  diametrum  DF  :  Eft  autem  pcr 
coroll.  prcrccdcntis  propof.  &  proportio  polycdri 
AS3TCYXY  ,  ad  polyedrum  DNEOFPQR,  tri- 
piicata  proportionis  diametri  AC ,  ad  diamctrum 
DF:  Lric  ut  fphxra  ABC,  ad  fphasram  GHI, 
ita  polyednim  ASBTCVXY  ,  ad  polycdrum 
DNEOFPQR.  Quarc  cum  fphxra  ABC ,  major 
lit  polycdro  ASBTCVXY,  ^erit  &  fphawa  GHI.  bi4f«fctf; 
major  polycdro  DNEOFPQR,  pars  toto.  Quod 
cft  abfurdum.  Non  igitur  habebit  fphaera  ABC, 
ad  fphxram  GHI,  minorem  fphaera  DEF,  propor- 
tionem  triplicatam  diametri  AC,  addiamctrumDF. 
Habeac  fecundo  Iphaera  AaC  «  ad  fphxram 
Bb4  KLM, 
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KLM  y  Hki^oxtai  fphaera  DEF ,  proportionem 
tttpWcaiMB  diametri  AC,  ad  diametrum  L)F.  Cum 
igitur  ex  coroli.  prscedentis  propof.  &  polycdrum 
ASBTCVXY  ,  ad  poiyedrum  DNEOFPQR ,  ha- 
beat  proportioneni  triplicatam  diametri  AC  ,  ad 
diamarum  DF  ;  Erit  ut  fphxra  ABC  ,  ad  fphx- 
ram  KLM,  ita  polyedrum  ASBTCVXY  ,  ad  po- 
lycdrum  DNEOFPQR :  Et  convcrtcndo  ,  ui 
fphaera  KLM  ,  ad  fphaeram  ABC,  ita  polyedrum 
DNEOFPQR,  ad  polyedrum  ASBTCVXY  :  Ell 
autem  ex  dido  coroll.  pr»ced<niis  propoflcio- 
nis  polyedrum  DNEOFFQR  ,  ad  polyedrum 
ASflTCVXY  y  in  triplicata  proportione  diametri 
DF,  ad  diametrum  AC.  Ifiitur  &  fphxra  KLM, 
ad  Q>h»ram  ABC  ,  erit  in  triplicaca  proporiione 
diametri  DF ,  ad  diametrum  AC.  Ponatur  ut 
fphsBra  KLM ,  ad  fphasram  ABC ,  ica  fphxra  DEF, 
fld  aliam  ^haeram  Zab.  Habebit  igitur  &  Iphzra 
DEF,  ad  iphaeram  Zab,  proportionem  triplicatam 
diametri  DF ,  ad  diametrum  AC.  £t  quia  ipha^ 
ra  KLM  ,  major  ponitur ,  quam  fphaera  DEF, 
crit  quoque  fphaera  ABC ,  niajor  quam  fphacra 
Zab.  Quapropter  fpha^a  DEF  ,  ad  fpha&ram 
Zab ,  minorem  IphBra  ABC  ,  proportionem  ha- 
hec  triplicatam  diametri  DF  ,  ad  diametrum  AC. 
Quod  tft  ablurdum.  Oftcnfum  enim  cft ,  non 
pulTc  fphasram  ad  fphatram  alia  fphasra  minorem, 
proporiionem  -  habere  triplicaiam  diamctrorum. 
Non  ergo  habebit  (phxra  ABC ,  ad  fphxram 
KLM  ,  majorem  fpha&ra  DEF  ,  proponioncm 
tripiicafam  diametri  AC,  ad  diametrum  DF:  S*d 
neque  ad  minorem  habel,  ut  demonftratum  cfl: 
Igitur  habebit  ad  fphacram  DEF,  proportionem 
triplicaum  diametri  AC,  ad  diametrum  DF. 
Sphasrae  itaque  intcr  fe  funt  in  triplicata  ratioue 
fiiaram  diametrorum.  Quod  rrat  oftendendum. 
COROLLARIUM. 
Hinc  fic  •  tta  efll*  rpharram  ad  fphaefain. ,  m  poljrcdrum 
in  tlU  dffirriptum  ad  polyedrum  fimile  in  hae  defcrip* 
tom.  Ql^ii  tam  (pbaera  ad  fphxraiD»  quam  polfedrum 
ad  polfcdrum  haber  triplieatam  diimetronin  proportio- 
icm  •  iit  tanoaftr^tum  cft. 

F  I  H  I  S. 
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